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প্রথম আবধ্্যান্স 


11৭570082710৭ € পরিমিতি ) 
9০1৭5 (ঘন বস্ত ) 


জংজ্ঞ1£ তোম়র] জান একখানি পুস্তক বা ইষ্টক অথবা একটি গোলাকার 
বল এক একটি ঘন বস্ত এবং উহাদের প্রত্যেকে কিছু পরিমাণ দ্বেশ (৪2৪০৪ বা 
শন্যস্থ স্থান ) দখল করিয়। অবস্থান কৰে। 

1. সমতল অথবা বক্রতল দ্বার] বেছিত দেশ বা শ্ম্তস্থ স্থানকে ঘন বস্ত 
বা ছান (50114) বলে। 

&,. সমতলসমূহ দ্বার বেষ্টিত স্বানকে বহুতলক (€ 60915136098 ) বলে । 

জষ্টব্যঃ দমতলস্থ কোন স্থানকে ৰেষ্টন করিতে হুইলে যেষন ন্যনপক্ষে 

তিনটি মবলবেখা দরকার হয়, তদ্দরূপ শূন্যস্থ কোন স্থানকে বেষ্টন করিতে হইলে 
ন্যুনপক্ষে চারিটি সমতল দরকার 

এই সমতলগুলিকে ঘন বস্তর তল (28০9) বলে এবং ছইটি তল যে 
সরল বেখায় পরম্পর ছেদ করে সেই সরলরেখাকে প্রান্ত রেখা বা 
প্রাস্তিকী (০৭৪০ ) বলে। 

দৃষ্টান্ত ঃ একটি ইষ্টক ছয়টি সমতল ক্ষেত্র দ্বারা বেইিত। এই তলগুলি 
12টি সরল রেখায় ছেদ করিয়াছে। 

একটি ক্রিকেট বল একটি বক্রতল হার! বেষ্িত। 

8. যেঘন তিন জোড়া লমাস্তরাল সমতল দ্বার! বেষ্টিত তাহাকে ঘন 
লাঙাস্তন্িক (81211199106) বলে। 

ইহার প্রতি তল সামাস্তরিক এবং দুই ছুইটি বিপরীত তল দর্বনম। 


রি 


পৃ 
৩৩০ পারা 
টিপা সদ পড় 


2222 


ণ 1 ৰ 


চিত্র নং]. চিন্্র নং 2 
&. ঘন সামাস্তরিকের তলগুলি যদি আম্মতক্ষেত্র হয়, তবে উহাকে 
আয়তঘন বা লমকোণী চৌপল (732০687280191 18:9115101176 ) বলে। 
ইঞ্চার তলগুলি পরম্পর সমকোণে সংযুক্ত । 
যেমন একটি কাঠের বাক্স। ইহার ছয়টি তল আছে; যথা--নীচে একটি, 
উপরে একটি এবং চারিপাশে চাবিটি, এই মোট ছয়টি। 
10. 1. (0)--1 


না. 


2 পরিমিতি 


3 নম্বর চিত্রে তলগুলি ০/০৪, 0725, ০0/90, 091০, 87২2০ এবং 
8০25. | 

আয়তঘনের দৈর্ঘ্য, প্রস্থ ও উচ্চতা বা বেধে আছে। 

হানফল £ ঘনবস্তর তলগুলি দ্বারা সীমাবদ্ধ দেশকে উহার আয়তন বা ঘনফঙ্গ 
( ৮০1015 ) বলে। ঘনফলের তিনটি মাত্রা ধাকে। ক্েত্রফলের মাত্র! ছইটি। 
অতএব, ঘনফলকে ঘন এককে এবং ক্ষেত্রফলকে বর্গ এককে প্রকাশ করিতে হয়। 

মনে কর, কোন আয়্তঘনের দৈর্ঘ্য ৫ একক, প্রস্থ ৮ একক এবং উচ্চতা 
০ একক । 

অতএব, | 

(9) আয়তঘনের তলগুলির 
ক্ষেত্রফল 

-(22425০42০2) বর্গ একক 


চিত্র নং 3 -262৮+1-৮০+4-02) বর্গ একক । 


(&) আয়তঘনের ঘনফল 
ভূমির ক্ষেত্রফল ৮ উচ্চতা দৈর্ঘ্য ৯ প্রস্থ ১ উচ্চতা! 





--29০ ঘন একক । 
(০) এখানে [ চিত্র 3] ০৮, আয়তঘনের কর্ণ। 
07955 0০21+7795 | ০9555] সমকোণথ ] 
-০০৪৭+৪০৪1+59৪ [11208] সমকোথ ] 


--:৫2 402 402) 
কর্ণ ৯/৫5-+82 402. »/ দৈর্ঘ্য 1 গ্রস্থ ৪ +1উচ্চতাহ। 
৮. যদি আয়তঘনের তলগুলি বর্গক্ষেত্র হয় এবং উহার 'দর্ঘা, প্রস্থ ও 
উচ্চতা সমান হয়, তবে তাহাকে ঘনক ( ০৩১০) বলে। 
ইহার দৈর্ঘ্য, প্রস্থ এবং উচ্চত। প্রত্যেকটি রর গত 
৪ দৈর্ঘ্য একক হইলে রি 
(3) ঘনকের তলগুঙগ্গির ক্ষেত্রফল 
»০2৫2+4-2994292-5628 বর্গ একক । 
(8) খনকের ঘনফল -০ ১৫১৫৫ | 
-,%5 ঘন একক । ৪ ০ 
চিত্র নং 4 
(57) ঘনকের কর্ণ ২/3৫5-৫ 3 দৈর্ঘ্য একক 





আয়তঘন ও ঘনক | 3 


উদ্দাহরণমাল! 


উদ্দা, 1. 1750 00৫ ৪:5৪. ০৫ 06 51১016 5018806১ 00০ ড011200৩ 
8130 006 01880129] 0৫ 2. 1200813600191 50110 1১032 0100613510175 8:6 


4 08. ] 50. 1 16. ৪00 3 1. 
| যে আম্তঘনের মাত্রাগুলি যথাক্রমে 4 গজ, ] গ. ] ফু, ও 3ফুট তাহার 
তলসমূহের ক্ষেত্রফল, ঘনফল এবং কর্ণ নির্ণর কর । ] 
আয়তনের দৈর্ঘ্য (2)-4 গ.৮12 ফু প্রস্থ (৮)-] গ, ]. ফু..দ4 ফু, 
এবং উচ্চতা (০)-3 ফুট। 
উহার তলসমূহের ক্ষেত্রফল -₹2028-+&০+০০) 
»52(12১৫ 4414১ 3+3 % 12) বর্গ ফু.ল5192 বর্গ ফুট । 
উহার ঘনফল -:2৮০-512 ফু. ৯ 4 ফু. ১3 ফু..144 ঘনফুট । 
উহার কর্ণ ল_ +/৫১+৮+০৪- 1254-44-35 ফুট ৯/169 ফুট 
₹ু13 ফুট । 
উদ্দা, 2. 100 0১6 27:62. 06 01) আ1১০16 501:09,09) 013০ ৮০0107)6 
8070. 005 018£01881 0: ৪. 0109০) ০৪০1) ০০০ ০ ড/11101 157 000. 


[ একটি ঘনকের প্রত্যেক ধার ? সেন্টিমিটার হইলে উহার সমগ্রতল, 
শবনফল ও কর্ণ নির্ণয় কর।] 
ঘনকটির তলসমূহের ক্ষেত্রফল ₹ 6০৪স-6 ১৫ বর্গ সে.মি. 294 বর্গ সে.মি, । 
উহার ঘনফল-১-(7)৪ ঘন সে. মি.-343 ঘন সেন্টিমিটার । 
উহার কর্ণ_ ৯/3০.- 43 ৮:7 সে. মি..57 ৯/৪ পেন্টি মিটার | 
উদ্রা. ৪. 19৮ 15 09০ 15780) ০6 00০ ০৫৪০ ০6৪ ০৫0৫ 0£ 
শ্য15101) 09০ 0062] 2165৪. 01 010০ 51198069 15 34656 5৫, ০03. ? 
[0. ০. 19561] 
[কোন ঘনকের সমগ্রতলের ক্ষেত্রফল মোট 34656 বর্গ সেন্টিমিটার ; 
উহার প্রাস্তিকীয় দৈর্ঘ্য কত?] 
মনে কর, ঘনকটির প্রত্যেক প্রান্তিকীর দৈর্ঘ্য .৮৫ সে. মি' | 
উহার সমগ্রতঙগ ৮ 6৫৪ বর্গ সে. মি. 
6295-5346:56 বর্গ সে. যি. 


বা, ৫০-34656 বর্গ সে. মি.-57'76 বর্গ লে. মি. 


০5 /57:76 সে. মি.-7'6 সে, মি, 
», নির্ণের প্রান্তিকী-?7 6 সেন্টিমিটাবু। 


4 পরিমিতি 


উদ, 4. চ800 006 1673800০৫0০ 5৫8০ ০: ৪. ০0102 ড1)056 


609] 81628. 01 006 5018025 15 20081] 1 008£710006 100 00 
ড01080)6 0৫ 006 ০116. 


[ একটি ঘনকের তলগুলির ক্ষেত্রফল ধত একক উহার ঘনফলও তত একক । 
উহার বাছুর দৈর্ঘ্য কত?] 

এখানে বলা আছে ঘে, ঘনকটির তলগুল্সির ক্ষেত্রফল যত একক উহার 
ঘনফলও তত একক | মনে কর, উহার বাস্ছর দৈর্ঘ্য ৫ একক । 

এখানে, উহার সমগ্রতলের ক্ষেত্রফল 6৫9 বর্গ একক 

এবং উহার ঘনফল-5৫৪ ঘন একক। . ০3-6, , ৫6. 

অতএব ধনকটিব প্রাস্তিকী-6 দৈর্ঘ্য একক 

উদ্ধা, চ. একটি জলাধারে 243? ঘনফুট জল ধরে। আঁর একটি বর্গাকার 
তলবিশিষ্ট এবং 4 ফুট 4 ইঞ্চি গভীর জলাধারে উহার 4 গুণ জল ধরে। দ্বিতীয় 
জলাধাবের দৈর্ঘ্য কত? [0.0.710] 

দ্বিতীয় জলাধারের আয়তন 2432 ঘন ফু.১৫4- 975 ঘন ফুট। 

উহার গভীরতা-54 ফু. 4 ই.-488 ফুট । 

»». উহার বর্গাকার তলের ক্ষেত্রফল--আয়তন - গভীরতা 

(975 282) বর্গফুট _ 8715855 বর্গ ফু._225 বর্গ ফুট । 

উহার নি্শ় দৈর্ঘা ১/22 ফু.শ15 ফুট। 
উদ্দা, 6. 115 0107617510155 01 & 172009106701917 50110 ৪1০ ৪.9 


4 23 22 2150. 108 60021 9810805 15 1300 50, 000১ 8170 165 161600, 
01580008104 006181)0 


[ একটি আয়তনের স্বাত্রাগুলির অনুপাত 4 £ 3 £ 2 এবং উহার সম্গ্রতলের 
ক্ষেত্রফল 1300 বর্গ সেন্টিমিটার । উহার মান্রাগুলি নির্ণয় কর।] 

এখানে আয়তঘনের দৈর্ঘ্য, প্রস্থ ও উচ্চতার অন্কপাত-4 £ 3 £ 2, 

স্থতরাং দৈর্ঘ্য যদি 4৫ সে. মি. হয়, তবে প্রস্থ 3৫ সে. মি, এবং উচ্চতা 
26 নে. মি. হইবে। 

এক্ষণে, সমগ্রতলের ক্ষেত্রফল 204 ১৫ 3৫444 ১2৫+34 ১29)ব. সে.মি. 

-5529 বর্গ সে. মি, 
*5:5285-51300ব,সে.মি, (হ্বীকার), বা, ৫৪-25ব,লে.মিও ৮“. ০-5সে.মি. | 
*, নির্ণেয় দৈর্ঘ- 5 লে.মি. ৯ 4-20 সে.মি.) প্রস্থ 5 সে.মি. 3০515 সেমি 
এবং উচ্চত1-5 সে. মি. ১৫2-510 সে. মিটার । 


আয়তন ও ঘনক 5 


উদ্দা, 7. "0:6০ ০9165 0£ 10065] 056 6৫895 2০ 3১ 4 8150 5 
$1)01)25 16980015615 86 2)616650. 800 10170060 1000 ৪ 51616 ০01৩, . 
51057 098 0১০ 805০ 0 00০ 19০. ০066 ভ1]] 0০ 6 1095, [.0.] 

[ধাতুনিমিত তিনটি ঘনকের ধারগুলি যথাক্রমে 3, 4 ও 5 ইঞ্চি। উহ্ার্দিগকে 
গলাইরা একটি ঘনকে পরিণত করা হইল। দেখাও যে নৃতন ঘনকটির ধার 6ইঞচি।] 

প্রদত্ত ঘনক তিনটির মোট ঘনফল-- (3) +(4)১+(5)3] ঘন ইঞ্চি 

-216 ঘন ইঞ্চি। 
অতএব, নৃতন ঘনকটির ঘনফল 216 ঘন ইঞ্চি, 
উহার (প্রাস্তিকী )-216 ঘন ইঞ্চি 

”* উহার নির্ণেয় প্রাস্তকী-2/216 ই.-/6১6১৫6 ই.-6 ইঞ্চি । 

উদ্রা. 8. [1700 036 167360১0006 1023655700. 00৪6 ০৪ ৪ 
[0190০60110৪ 10010 30 ৮, 10176), 24 16, 01080 210 18 16. 10161, 

[ঢ.0.] 

[ 30 ফুট দীর্ঘ, 24 ফুট প্রশস্ত ও 18 ফুট উচ্চ কোন ঘরের মধ্যে কত বৃহত্তম 
দৈর্ঘ্যের দণ্ড স্থাপন কর] যায় ?] 

এখানে বুঝ যায় যে, দীর্ঘতম দণ্ডটি এ গৃহের কর্ণের সমান হুইবে। 

এক্ষণে, কর্ণ ৯/০১+৮+405 $ এখানে 2-30ফু.১৮-24ফু.১০-5৪ফুং | 

নির্ণেয় দণ্ডের দৈর্ঘ্য */308+242+785 ফু. 47800 ফু. 
7530 ৯/2 ফু লু 4242 ফুট (প্রায় )। 

উদ্বী, 9. 4 019560. 105 17101) 20610598115 13629015816 12. 

10175, 1210. 0:08 200 8 12, 10189) 15 00802 01 ০০৫ 10916 21) 


11701) 0010], ঢ100 006 00956 08 70211901776 168 17161 5010906০ ৪৫ 
]:2, 60, 7961 50. 1. 


[ একটি ঢাঁকণাযুক্ত কাঁঠের বাক্সের বাহিরের দৈর্ঘ্য, প্রস্থ ও উচ্চত! 
যথাক্রমে 16, 12 ও ৪8 ইঞ্চি এবং উহ্বার কাঠ অর্ধ ইঞ্চি পুরু। প্রতি বর্গফুটে 
1] আ. 6 পাই হিসাঁবে উহার ভিতরটি রং করিতে কত ব্যয় হইবে? ] 


কাঠের তক্তা ঠু ইঞ্চি পুরু হওয়ায় বাক্সটির ভিতরের দিকের মাত্রাগুলির 
প্রত্যেকটি ] ই.১৯2 বা ] ইঞ্চি করিয়! কম হইবে। 
ভিতরের দিকের দৈর্ঘ্য _15 ই. প্রস্থ-11 ই.১ এবং উচ্চতা? ই. 
ভিতরের সমগ্রতল-52015 ৮ 11111 74152) বর্গ ই. 
৮5694 বর্গ ই.-$84 বর্গসুট । 


6 পরিমিতি 

** এক বর্গফুটের খরচ-ু%& আনা, 

»,. নির্ণেয় খরচও আ. ৮ $147-5%8. আ.লগ আনা 23 পাই। 

[ ফ্েষ্টুব্য ১ বাঝ্সটির ঢাকনা না থাকিলে ভিতরের উচ্চতা ঠ ইঞ্চি কম হইত, 
অন্য মাত্রাগুলি ] ইঞ্চি কম হইত।] 

উদ্দা, 10. 4১ 9০1১০011000 49 (০9176 0116 00 2.০000003008266 70 
০1)110161, 5০ 285 00 8110 8) 5.6. ৪6 0001 20 1105 ০001০ ০ 


০0 99806 101 68.01) 01110 3 16 006 10010 06 34 0 রঃ 71080 00086 
০6 165 0168000 ৪100 17616100 2 


[70 জন ছাত্রের জন্য এরূপ একটি স্থুলঘর নির্মাণ করিতে পু যেন গ্রতোক 
ছাত্রের জন্য 85 বর্গফুট মেঝে ও 110] ঘনফুট শৃন্যস্থান থাকে ।। ঘরটির দৈর্ঘ্য 
34 ফুট হইলে উহ্থার প্রস্থ ও উচ্চতা কত হইবে ?] 

প্রত্যেক বালকের জন্য 8$ বর্গ ফুট মেঝে লাগে, 

ঘরটির মেঝের ক্ষেত্রফল-৪ বর্গ ফু, ১৯70-595 বর্গ ফু 

ঘবের দৈর্ঘা34 ফুট, *. উচ্ার নির্ণেয় গ্রস্থ 2:95 ফু. -17] ফুট। 
আবার, প্রত্যেক বালকের জন্য 1105 ঘন ফুট আয়তনের স্থান লাগে, 

ঘরটির ঘনফল-110% ঘন ফু. ৮70-7735 ঘন ফু, 

কিন্তু উহার দৈর্ঘা_ 34 ফু. এবং প্রস্থ ০০১ ফু 

নির্ণেয় উচ্চতা এরি ফুট _13 ফুট । 
উদ্ছা, 11. 196 0016০ ০006610010)005 586৩9 ০৫৪ 1০০91060181 


50110 816 36, 75 200. 80 1501365 1690200৮6]5 7 12170 006 ০08০ ০0: 
৪ ০0102 ভা1)101) জ1]] 9০ ০0৫ 006 52002 ০88,015, [২.2] 


[ কোন আয়তঘনের সমবিদ্দু ধারগুলির দৈর্ঘ্য যথাক্রমে 36, 75 ও 60 ইঞ্চি। 
উবার সম আয়তনের ঘনকের্‌ প্রান্তিকী (বাহু) নির্ণয় কর। ] 
এখানে আয়তঘনের মান্জাগুলি 36 ই. 75 ই.১ 80 ই., 
ঘনকের ঘনফল-_ আপ্ুতঘনের ঘনফল- 36 ৯75 & 80 ঘন ই. 
ঘনকের প্রাস্তিকী ( বাছু )-2/56৯75৯ 8৪0 ই. 
-52/35745 ৯5৪ ই.-3১64 ৮5 ই..০60 ইঞ্চি। 
উদ্দা, 12. 4 15007080121: 15561901115 100 £০ 1008 05 64 2 
0080. 3 ৪6 ৮020 1965 0£ 50660 067 10001 00056 861 007 11900 


10 00:00:81) & 19196) 1056 0055-5600020 19 ৪. 50081605106 212.) 
1 01061 00 1019156 016 8661 1155 2 16, 1 8 015. ? [8. 0] 


আন্তঘন ও ঘনক ? 


[ একটি আয়তাকার জলাধারের দৈর্ঘ্য 100 ফুট ও প্রস্থ 64 ফুট। যে 
নলের প্রস্থচ্ছেন্ব (০:095-5200012) 2 ইঞ্চি বর্গ তাঁহার ভিতর দিয়! ঘণ্টায় কত 
বেগে জল প্রবেশ করিলে ৪ ঘণ্টায় উহাতে 2 ফুট উচ্চ জল হইবে 1] 

জলাধারের দৈর্ঘ্য -100 ফুট এবং প্রস্থ 64 ফুট । 

8 ঘণ্টায় উহাতে 2 ফুট গভীর জল প্রবেশ করিয়াছে, 

৮, এ জলের নফল 100 ৮64১2 ঘন ফু. 12800 ঘন ফুট। 

1 ঘণ্টায় উহাতে 1289 ব1 1600 ঘন ফুট জল প্রবেশ করে। 
যে নল দিয়া জল প্রবেশ করে তাহার গ্রস্থচ্ছেদ্দ (0:058-5806009 ) 
2 ই.৮ 2 ই.-4 বর্গ ই. বর্গ ফুট 3 

প্রতি ঘণ্টায় ইহাতে (1600--গ্ত€) ফুট বা এ মাইল বা 
101? মাইল বেগে জল প্রবেশ করে। 


[০6176198 1 


1. ৮00 006 00০21 5011806) 035 ৮০101106 2170 006 019£09081] ০৫ 
৪ 12০09178018] 50110 ড1)052 0110213510195 ৪16 310.) 2 10 2180 4 £৮, 

[ যে আয়তঘনের দৈর্ঘ্য, প্রস্থ ও উচ্চতা যথাক্রমে 3 ফুট, 2 ফুট ও 4 ফুট 
তাছার সমগ্রতলের ক্ষেত্রফল, ঘনফল ও কর্ণ কত?] 

2. 71170. 006 1016 5010906১035 ৬০1010৩ 2170 016 018501781 
০01 2. 01106 13996 € 086 15 5 ০005, ৃ 

[ একটি ঘনকের প্রত্যেক বাহু 5 সেন্টিমিটার হইলে উহার তলগুলির 
ক্ষেত্রফল, ঘনফল ও কর্ণ নির্ণয় কর।] 


8. ঠা 0০ 00021 5010906০230 00০ %০110106 ০0৫৪8. ০0106 10096 
01876017981 17028501259 3 ২ ০005, 


[ একটি ঘনকের কর্ণ 343 সেন্টিমিটার; উহার সমগ্রতল ও ঘনফল 
নির্ণয় কর। ] 

4, ৬1086 15 0176 16175001002 2082 01 2 ০002 অ08০ 6029] 
5110902 15 375 ৪. 6.2 

[ষে ঘনকের লমগ্রতলের ক্ষেত্রফল 375 বগফুট তাহার প্রাস্তিকীর 
টৈর্ঘ্য কত?] 

৮,106 0110619510105 012. 16009105019 ডি 815 8, 6 8৫ 
56108, 800. 105 00681] 9016906. ৫ 

একটি আক্তঘনের মাআজাগুলি 8, 6 ও 5 দে টিমিটার | উহার তলগুলির 

মোট পরিমাণ নির্ণয় কর। ] 


৪ , পরিষিতি [ [51:0156 1 ] 


6. 1136 01860132104 ৪. ০06 15 30 11561565 ) 139 13 0196 50110 
০0186670? [ ৪. 4.1 


[ যে ঘনকের কর্ণ 30 ইঞ্চি তাহার ঘনফল কত? ] 


দু. 716:0100615519155 ০৫ ৪ 12০09050121 50110. 25 85 5:32 
8130 19 00091 5016706 10068.5107658 558 50. 17)01)68, 8150 016 
01706151013, [ [ন, 9,9৪8 ] 
[একটি আয়তঘনের মাত্রাগুলির অনুপাত 5: 3 £ 2 এবং উহার সমগ্রতলের 
পরিমাণ 558 বর্গইঞ্চি। উহার মাত্রাগুলি নির্ণয় কর। ] 
8. 11১5 ড1১016 501:0906 ০ ৪ ০0৫ 15 ০021 €0 0136 9009 ০৫, 
(56 জা1১012 501:68025 04 00:65 00136] 001965 10096 6059 816 3 10.) 
4 118, 2150 1 66, 165506001915, 51150 00০ 650£6 01 0: 8180 ০006. 
[ একটি ঘনকের সমগ্র তল যথা ক্রমে 3 ইঞ্চি, 4 ইঞ্চি ও 1 ফুট ধারবি শিষ্ট তিনটি 
ঘনকের সমগ্রতলগুলির সমষ্টির সমান। প্রথম ঘনকটির বানর দৈর্ঘ্য কত?) 


9. 10106 00581 501:0906 018 12002175012 50110 01 50021519256 
15506 90. 20. 8100. 105 10618617619 6 10) 9100 16 161)5010 8100 0162005. 
[ বর্গাকার তূমিবিশিষ্ট একটি আয়তঘনের সমগ্রতল 506 বর্গ ফুট এবং উচ্চত। 
6.ফুট $ উহার দৈর্ঘ্য ও প্রস্থ নির্ণয় কর। ] 
|. 10. 1100 1007 11817 10110105 01 10101 006 1210500) 0:52.000 
৪180 61010108255 21০ 9, 4 8100 3 11)01)29, ড/1]| 102 12010120 ৫০0 
00110 ৪ ৪11 01 17101) 006 1210600) 10216100 2170 01010107655 21272, 
8 8750 1 1 [ ঢ. ঢু] 
২১৯ [যদি প্রত্যেক ইটের দর্ঘা, প্রস্থ ও বেধ ( 0010100659 ) যথাক্রমে 
9, 4ঠু ও 3 ইঞ্চি হয়, তবে'?2 ফুট দীর্ঘ, 8 ফুট প্রশস্ত ও 17 ফুট পুরু একটি 
প্রাচীর নির্মাণ করিতে এব্ধপ কতগুপি ইট লাগিবে ?] 
11. 4 019560 9০3, 10101) 65661008115 0098,5255 52 6 10106, 
4800 আ10৩ 230 55 ০ 101610) 1503806 ০0 ০9০০. 1 1001) 01০], 
8100 006 ০930 01 10211701196 105 11)1061 50105 209 70195 7001: 5৫. 1৮, 


[ একটি ঢাকনাযুক্ত কাঠের দিন্দুকের বাঁহিরের দৈর্ঘ্য, প্রস্থ ও উচ্চতা 
যথাক্রমে 52 ফুট, 48 ফুট ও 5$ ফুট এবং উহার কাঠ ] ইঞ্চি পুকু। প্রাতি 
ব্্গফুটে 9 পাই হিসাবে উহার ভিতরের -তলগুলি রং করিতে কত ব্যয় হইবে?) 

12. 4১005 10000602110 15 177806 01 ০9০0৫ 81) 11701) 09101 7006 
০06210791 1217800) 01680002100 19618517601 006 00 2৪12 2 00 10 112১ 
2 10 5 20 8150. ] 007 10. 15509005615 7 8180 1320 ০9101702006 
0০2 চা1]] 13010 2790. 036 13012719621 0 ০01910 11801328 0৫ 00. [9.4৯.] 


আয়তঘন ও ঘনত্ব 9 


[ এক ইঞ্চি পুক কাষ্ঠনিত্রিত ঢাকনাবিহীন একটি বাক বাছিবের দৈর্ঘ্য, 
প্রস্থ ও উচ্চতা যথাক্রমে 2 ফুট 10 ইক, 2 ছু 5 ই..ও 1 ফু.7 ইকি। উহার 
মা ০৪ 
আয়তন কত এবং উহার জন্য কত ঘন নইফি, কাঠ লাপিয়াছে? ] 


18. 7100. 0১6 1613501) 0£ ইং 10738650700. 0326 ০843 109 19060 
118 ৪ 10010 71101 15 20 10. 10186) 1210. 101080 8020. 9 10. 13181), 

[ 20 মিটার দীর্ঘ, 12 নি, প্রশস্ত ও 9 মি. উচ্চ কোন ঘরের মধ্যে কত 
দীর্ঘতম মাপের দণ্ড স্থাপন করা যায়?) 


18. (৫) একটি আয়তঘনের দৈর্ধা, প্রস্থ ও কর্ণ যথাক্রমে 48 মি.১ 16 মি. 
ও 52 মিটার । উহার উচ্চতা নির্ণয় কর। 


14,110166 00095 ০04 106091] 18056 6066৪ 216 5, 4 80 3 £, 


6506০615615 816 10610602190 601060 1000 ৪. 51516 ০0196. 30 
$05 019£0179], 


[ যথাক্রষে 5, 4 ও 3 ফুট ধারবিশিষ্ট তিনটি ধাতুনির্সিত ঘনক গলাইয়] 
একটি মাত্র ঘনকে পরিণত কর] হইল । উহার কর্ণের দৈর্ঘা কত?] 


15.71)6 2306129] 160800) 01680002100 10616170018 15008105017 
৮0001) 1902 816 18 110.১ 10 110. 800. 6 10. 16500600615, 200. 006 
01910108295 0 ০০ 15 10816 81) 17010. ভ/1261) 006 0০051561005 
10 অ61515 15 105. 2100 1021) 91160 100 58100 100 105. 1120 
206 আ০181)6 012 0010 1101) 01 ৮৮900. 2180. 01080 01 5890. (9. 4] 


[ একটি আয্মতাঁকার কাঠের বাক্সের বাহিরের দৈর্ঘ্য, প্রস্থ ও উচ্চতা 
যথাক্রমে 18 ইঞ্চি, 10 ইঞ্চি ও 6 ইঞ্চি এবং উহার কাঠ অধ ইঞ্চি পুরু । খালি 
বাঝ্সটিব ওজন 15 পাউণ্ড এবং বাঁপিপূর্ণ হইলে উহার ওজন হয় 100 পাউগ্ু। 
এক ঘনইঞ্চি কাঠের ও বালির ওজন কত? ] 


16. [62 02 006 1219£00) ০0৫ 9201) ০0£০ ০062 0006১ 9100 080 
60601860188] 0৫ 98.01) 9906 15 ৫ /2) 280 002 01850191 ০0 026 
90110 15 & ২/3, [ 7. 0.০. ] 

[ একটি ঘনকের প্রত্যেক ধারের দৈর্ঘ্য ৫ হইলে, গ্রমীণ কর ঘে উহার 
প্রত্যেক তলের কর্ণের দৈর্ঘা ৫ +2 এবং ঘনকটির কর্ণের দৈর্ঘ্য ৫ ২/3. ] 

17, 4১155615011 15 24 06. 8 10. 10705 ৮5 12 0৮ 9 2 1067 
10170 1)0%7 0081) 00010 66566 0৫ 61: 10015005012 000 
00816 006 8721090০ 51121 ] 0. [ 5. &,] 

[ 24 ফুট ৪ ইঞ্চি দীর্ঘ ও 12 ফুট 9 ইঞ্চি প্রশস্ত জলাধার হইতে কত ঘন 
ফুট জল তুলিয়া লইলে উহার জলতল ] ফুট নামি যাইবে? ] 


10 পরিমিতি [ 6610155 1] 


18, 4১ 01506210215 51150 17 35 1015. ৮5 ৪ 0102 3 5৭. 1, 10 
০1093$-58০6100১ 010090810 10101) ৪06] 00৬5 ৪০ 0106 1206 01 64 
1001165 21 19001 ) ৮1196 15 002 50100106 0£ 00601506107 ? [01৬2১] 

[3 বর্গ ইঞ্চি প্রস্থচ্ছেদবিশিষ্ট একটি নলের ভিতর দিয় ঘণ্টায় 64 মাইল 
বেগে জল প্রবেশ করিয়া 3ঠ ঘণ্টায় একটি জলাধারকে জলপূর্ণ করে। 
জলাধারটির আয়তন কত 1] 

19..17100 00610010016] 0: 01015515001 00 ০01507000 & 
ড2.1]) 500. 1915 2100 9 119. €010]0 50100000017)6 2 160০8060181 
£810618 চ/10056 1619601) 15 120 £6. 210 07:68061) 90 0১ 006 16100800, 
71০8909 2190 01015170955 06 6৪:01) 011000 09108 9, 4] 8100 3 11), 
1699০615615, ড.০ ১35 ] 

[ একটি 120 ফুট দৈর্ঘ্য ও 90 ফুট প্রস্থবিশিষ্ট আক্রতাকার; বাগানকে 
ঘিরিয়া 6 ফুট উচ্চ ও 9 ইঞ্চি পুরু একটি প্রাচীর নির্মাণ করিতে 9 ইঞ্চি দৈর্ঘ্য, 
4) ইঞ্চি প্রস্থ গু 3 ইঞ্চি বেধবিশিষ্ট কতগুলি ইট লাগিবে ? ] 

20. 11006 16060) ০£ 2. ০1500) 108 10. 0০6১১ 13 (109 15 
0155001) ৪170 10 100105 37ঠ 0005 0৫ 8061. 16 63 5151) ০1 
] ০. £0. ০0£ ৪06 18 1000 02১ 5170 036 1617609৪150 006 15800 
০৫ 00০ 01502]. [ ১. 0.26 1] 

[ 10 ফুট গভীর একটি জলাঁধারের ধদর্ধ্য প্রস্থ্বের ছিগুণ এবং উহাতে 
37] টন জল ধরে। এক ঘনফুট জলের ওজন 1000 আউন্স হইলে, এ 
জলাধারের দৈধধ/ ও প্রস্থ কত?) 


[2187 ( প্রিজম) 


%&. কয়েকটি লমত্তল দ্বারা বেহিত ঘনের যদি প্রাস্ততল ছুট টি (27305 ) 
সমান্তরাল ও সর্বসম হয় এবং পার্খতলসমুহ (5106 £৪০০5 ) সামাস্তরিক হয়, 
তবে উহাকে প্রিজ ম্‌ বলে। 

5 নম্বর চিত্রে অস্কিত প্রিজ ম্টির একটি ্রাস্ততল 88005 এবং আর একটি 
প্রীস্ততল ০8০৭০; এই তল হ্‌ইটি সর্বলম এবং প্রত্যেকটির পাঁচটি করিয় বাছু। 
88৫) 8০০৮, ০০৫0 প্রভৃতি তলগুপিকে ইহার পীর্খ্বতল বলে। এই 
পার্ঠতলগুলি দামাস্তরিক ৷ 


প্রিজম 1 


সর্বসম প্রান্ততলগুলি ত্রিভুজ, চতুভুর্জ বা বহুভুজ হইতে পারে এবং 
তদনুসারে ইহার ত্রিভুজ প্রিজম ( 001878018: 2500), চতুভূর্জ প্রিজম্, 
প্রভৃতি নাম হয়। 

প্রিজম্টি যে প্রান্ততলের উপর দণ্ডায়মান থাকে তাহাকে প্রিজমের স্ভুমি 
(8956 ) বলে। চিত্রে 88005 তলটি প্রি মের ভূমি। 

প্রিজমের প্রীস্ততল ছুইটির মধ্যে লম্ব দুরত্বকে 
উহ্নার উচ্চতা বলে। 

প্রতি ছুইটি পার্শখতল যে ণরলরেখায় ছেদ করে 
সেই সরলরেখাকে পার্খ-প্রাস্তিকী (3106 5০৪০ ) 
বলে। 

যে প্রিজমের পার্খপ্রাস্তিকীগুলি প্রীস্ততলের 
উপরে লম্ব হয় তাহাকে লম্ব শ্রিজম্‌ (7২185 
0570 ) বলে । এতদ্যতীত অন্ত প্রিজ মকে তির্যক 
প্রিজ ম্‌ (০৮110056 71150 ) বলে। 





চিত্র নং 5 
লন্ব প্রিজমের পার্শতলগুলি আয়তক্ষেত্র হয় এবং পার্প্রাস্তিকীকে উবার 
উচ্চতা বলা হয়। যে কোন প্রিজ মের পার্্প্রাস্তিকীগুলি সমান হয়। 


[ দ্রষ্টব্য: আয়তঘন একটি লঙ্ব প্রিজম্‌] 
যদি লম্ব প্রিজমের উচ্চতা 7 একক এবং 
প্রাস্ততলের বাহুগ্ুলির র্ঘ্য , 6, ০, ৫...একক 
হয়, তবে 
(2) লম্ব প্রিজমের পার্খতলসমূহের কেব্রুফল 
৮০1৮4৮74০14 2747" 
চিত্র নং 6 »-(০+৮+০+424+-.-)7 
সপ্রাস্ততলের পরিসীমা ১ উচ্চত]। 
(৮) লম্ব প্রিঙ্জ মের ঘনফল- প্রাম্ততলের ক্ষেত্রকল্গ ১ উচ্চত। | 





521৭ (পিরামিড ) 


8. কতিপয় মমতার! বেষ্টত ধে ঘনের ভূমিতলটি একটি যে কোন 
সরলবৈথিক ক্ষেত্র এবং যাহার পার 
ভলগুলি এ ভূমিতলের বহি:স্থ কোন 
বিন্মৃতে মিলিত সাধারণ শীর্ষবিশিষ্ট 
কতিপয় ত্রিভুজ তাহাকে পিরামিড 
( 05190710 ) বলে। 

অতএব, পিরামিডের প্রাস্ততলটি 
একটি ত্রিভুজ, চতুভূজ ৰা বহুভুজ এবং 
ইহার পার্খতলগুলি কতিপয় সমশীর্ধ 
ত্রিভুজ। চিত্র 7 দেখ। 

প্রান্ততলটিকে পিরামিডের ভূমি (1085) এবং ব্রিভুজগুলির সাধারণ 
শীর্ষবিন্ুটিকে পিরামিডের শীর্ষ (০1:02) 
বলা হয়। শীর্ষ হইতে ভূমির উপরে 
অঙ্কিত লম্বকে ইহার উচ্চতা ( 61800) 
বঙ্গা হয়। প্রতি ছুইটি ত্রিভূ্দ যে 
সরলরেখায় ছেদ করে সেই সরণ- 
রেখাকে পার্বপ্রাস্তিকী বলে। 

যদি পিরামিডের শীর্ব হইতে 
ভূমির উপর অঙ্কিত লম্ব ভূমির কেন্দ্র 
€ অর্থাৎ উহার পরিবৃত্তের বা অস্তবৃত্তের 
কেন্দ্র) দিয়া যায়, তবে এ পিরামিডকে 
জন্ব পিরামিড (1161, 05181010) চিত্র নং 8 
বলে। চিত্র 8 দেখ। লম্ব পিরামিডের ভূমিটি আয়ত বা বর্গক্ষেত হইলে উহার 
শীর্ষ হইতে অস্কিত লঘটি ভূমির করণন্য়ের ছেদবিন্দুতে মিলিত হয়। 

যে ল্গ পিরামিডের ভূমিটি হৃষম ক্ষেত্র তাহাকে 15৫19: ( হৃধম ) পিরামিড 
বলে। লহ্ব পিরামিডের পার্থতলগুলি পর্বসঙ্জ পমছিবাহ ত্রিভুজ হয়। 

এতত্বযতীত অন্য পিরামিডগুলিকে তির্ধক পিরামিড বলে। চিত্র 9 দেখ। 
এই পিরাষিডেন্স শীর্ষ হইতে প্রাস্ততলের ঘে কোন বাহুর উপর লম্ব টানিলে এই 
লম্বকে তির্যক উচ্চ (91217017616 ) বলে। 


[জষ্টব্য £ 10 নম্বর চিত্রে 2০ পিরামিডের উচ্চতা এবং ৪€ উহার তির্ধক 
উচ্চতা । ] 








প্রিজম্‌ 13 


ঘে পিরামিডের ভূমি একটি ত্রিভুজ তাহাকে 'চতুস্তঙ্গক (15281550107) 
বলে। ইহার ভূমি সমবাহু ত্রিভুজ হইলে উর 4 
উহাকে লম্ব চতৃস্তপক (11806 ড6০- 
1)601075 ) বলে। 


চতুস্তলকের চাঁরিটি তল, চারিটি 
শীর্ষ এবং ছয়টি প্রাস্তিকী থাকে । 


যে চতুস্তলকের চাঁরিটি তলই সমান 
ও সমবাহু ত্রিভুজ তাহাকে 7০£০127 
বা স্থষম চতুস্তলক বলে। চিত্র নং 9 
যদি কোন লঙ্ব পিরামিডের ভূমির বাঁছগুলির দৈর্ঘ্য ৪, ৮, ০, ৫.*+*.একক 
হয় এবং পিরামিডের উচ্চতা % একক এবং তির্ধক উচ্চতা | একক হয়, তবে 
(৫) লঘ পিরামিডের পাশ্বতলগুলির 
ক্ষেঞ্রকল 
০158115০114" 
-%(০+৮+০+০+ "১ 
--ভূমির অর্ধ-পরিসীমা ১ তির্যক উচ্চতা। 
(৪) পিরামিডের সমগ্রতল -পার্খতল- 
গুলির ক্ষেত্রফল +ভূমির ক্ষেত্রফল । 
(০) লম্ব পিরামিডের ঘনফল 
চিজ নং 10 -$৯৮ ভূমির ক্ষেত্রফল ৮ উচ্চত1। 
উদ্বাহরণমাল। 2 
উদ্দা 1. 71১6 0856 ০0৫8. 101£170 01151012020, 10180) 19 2 
৪0011965121 0181516 ০01 2 5100 0£ 3 ৫00, 71117301106 21:65. 01165 
16008980127 18,063, 
[12 ডেপিমিটার উচ্চ একটি লঙ্ব-প্রিজ মের ভূমি 3 ডেসি মি. বাছবিশিষ্ট 
একটি সমবাহু ত্রিভুজ । উহার পার্খবতলগুলির ক্ষেত্রফল কত ?] 
আয়ত পার্খতলগুলির ক্ষেত্রফল-ভূমির পরিসীম] ৮ উচ্চতা 
এখানে ভূমির পরিসীমা-সমবাহু ভ্রিভূজটির পরিপীমা-3 ডেলি মি.১3 
-:9 ডেল মি. এবং উচ্চত1- 12 ডেসি মিটার । 
নির্ণেয় পার্খতলগুলির ক্ষে্রফল_9 ডেসিমি. 12 ডেসিমি, 
»5108 বর্গ ডেসিমিটার। 








14 পরিমিতি 


উদ্দা, 2. 76 956 ০৫৪. 11806 00350. 25 ৪. (18781615096 
51065 276 17, 25 210. 28 5005. [6 15 13618156025 20 ০009. 510 
805 ৮০101000, 

[ কোন 20 সে. মি. উচ্চ লঙ্ব-প্রিজ মের ভূমি একটি ত্রিভুজ ত্রিভুজটির 
বাহুগুলি 17 সে. মি. 25 সে. মি. ও 28 সে. মিটার হইলে প্রিজ ম্টির 
ঘনফল কত ?] 

এখানে ভূষি-ত্রিভূজটির অর্ধ-পরিসীমা ($)-3(028+25+19) সে. মি. 

-₹35 সেন্টিমিটার ; 
উহার ক্ষেত্রফল- */505--2)05--8)(5--০) বর্গ সে.!সি, 
- */35035--88)035--55)035-87) বর্গ পে. যি. 
- +/35১৫7 ৮0৮ 18 বর্গ দে. মি. 
»ু */5৪১৫6হ ৮ বর্গ লে.মি.-21বর্গ সে. মিটার । 
লব প্রিজমূটির ঘনফল- প্রানস্ততল বা ভূমির ক্ষেত্রফল ১ উচ্চতা 
-₹210 বর্গ নে. মি. ৮ 20 সে. মি. 4200 ঘন সে.মি. 
উদ্বা, $. ঢা170 00০ 01009 ৪150 196919] 50169০৪ 0 & 1610 
(11500 8 11001069 10181) 92.0011)8 070 20. 15095021655 0180516) ৪৪০1 0: 
71)0996 2009] 51025 25 5 11)01)95 ৪.0 013০ 00106] 5106 6 11)01095, 
[ 0০. 0. 1945 ] 

[ একটি ৪ ইঞ্চি উচ্চ লক্ব-প্রিজমের ভূমি একটি লমদ্বিবাহ ত্রিভুজ । এ 
ত্রিভুজের সমান বাহুদ্বয়ের প্রত্যেকটি 5 ইঞ্চি ও অন্য বাটি 6 ইঞ্চি দীর্ঘ হইলে 
প্রিজম্টিব ঘনফল ও পার্শখতলের পরিমাণ নির্ণয় কর। ] 

সমছ্ছিবাহ্ছ ত্রিভুজের শীর্ষবিন্দু হইতে ভূমির উপর লঙ্ব টানিলে উহা ভূমিকে 
এমদ্বিখণ্ডিত করে । মনে কর, এ লঙটি 7. 

“7275 (5)2--(3)8-516) ৮ &ল্4ু 

ক্থতরাং ত্রিভুজটির উচ্চতা-4 ইঞ্চি। 
ত্রিভূজটির ক্ষেত্রফল -ঠ ৮ ভূমি ৮ উচ্চতা 
লু] ১6 ই.১৯৫4 ই.ল12 বর্গ ইঞ্চি। 
লম্ব-প্রিজ মূটির ঘনফল--12 বর্গ ই.১:৪ ই.-96 ঘনইফি, 
এবং উহার পার্খতলগুলির ক্ষেত্রফল-ভূমির পরিসীমা ৮ উচ্চতা 
-(5+5+6) ই,১৫৪ ই.-128 বর্গ ইঞ্চি 

[জঙ্টব্য £ এখানে সমহ্িবাহ ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল” */50--2)5--8)05--০) 

এই সুত্র সাহায্যেও নির্ণয় করা যায় । ] 





প্রি 15 


উদ্দা, 4. 109 19256 ০06৪. 11813 7011520) 10 21061)65 10180) 15 212 
50011216181 0150812 018 8. 5102 ০0৫ 8 11801969 $ 8130 06 ০1006 ০0৫ 
006 10115100, 


[ কোন 10 ইঞ্চি উচ্চ ল্ব-প্রিজমের ভূমি 8 ইঞ্চি বাহুবিশিষ্ট একটি 
সমবাহু ত্রিভুজ । প্রিজম্টির ঘনফল নির্ণয় কর। ] 


সমবাহু ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল -/-০, [ ৫ ্রিভুজের বাহু ধরিয়া এ 


এখানে প্রিজ ম্টির ভূমির ক্ষেত্রফল --১- এ 3১৪ ব. ই..-16 ৯/3 ব.ই. 


উহার নির্ণেয্ ঘনফল ভূমির ক্ষেত্রফল ৯ উচ্চতা 
-5165/3 বর্গ ই. ৮10 ই.- 160 /3 ঘন ইঞ্চি। 
'উদ্লা, 5,772 ৮0170106০68. 11613601500) 15 330 ০. ০, 8130 
155 10256 15 2 05813816 %৮1)052 51065 ৪1০ 5) 12 8700 13 ০00, 


1650200৮69]5, 71100. 006 16151) 2150 005 00651 5010805 ০06 0106 
[1150). 


[ত্রিভুজ ভূমিবিশি্ কোন লঙ্ব প্রিজমের ঘনফল 330 ঘন সেন্টিমিটার 
এবং এ জ্রিভুজের বাছগুলির দৈথ্য 5, 12 ও 13 সেন্টিমিটার। প্রিজ ম্টির 
উচ্চতা ও সমগ্রতঙের ক্ষেত্রফল কত? ] 

এখানে দেখা যায় যে 524+122-51.69-7138, 
, ”* ভ্রিভুজটি সমকোণী এবং সমকোণ-সংলগ্ন বাহুদ্ধয় 5 সে.মি, ও 12 সে.মি. । 
প্রিজ মের ভূমির ক্ষেত্রফস--ঠ ১ 12১৫5 ব.সে. মি.ল30 বর্গ সে.মি, | 


ঘনফল 330 ঘ. সে. মি. 
১ ১০1 লে মি 
এক্ষণে, নির্ণয়ে উচ্চতা- জি নেন 


আবার, ভূমির পরিপীমা(5+12+13) সে. মি.-30 সে, মি.) 

পার্খভলগুলির ক্ষেত্রফল- 30 সে. মি. ৮1] সে. মি. 330 ব. সে.মি, 

প্রিঞ্ষ্টির সমগ্রতল-পরিম!ণ -পার্খতলগুলির ক্ষেত্রফল +-প্রাস্ততল 
হুইটির ক্ষেত্রফল-(330 ব. সে. মি.+30 ব. জে. মি. ৮ 2)-390 বর্গ সে. হিং । 


[দ্রষ্টব্য এখানে ভ্রিভুজটির কালি. ৯/55--9)৩--)(5--০) এই স্থত্র 
হইতেও ত্রিভুজটির কাপি শির্ণয় করা যাইত। আরও দেখ, এখানে সমগ্রতল 
বপিতে পার্থতলগুপির এবং দুইটি প্রাস্ততলের সমষ্টি বুঝাইতেছে এবং প্রাস্ততল 
ছুইটি মিলিক়। ভূমির ধিগুণ। ] 


16 পরিমিতি 


উদ্ধা, 6. 1176 2:5৪. 0£ 006 156678] ৪01:90604 2 11518001150 15 
882 ৪. ০00, 2100 165 17061817614 ০00০ 7 16 00০ 0856 15 ৪ 16£0121 
700155012০1 5০৮০0 31065, 9150 69০ 161)8618 0: €201 8106. 

[ একটি লক্ব-প্রিজমের ভূমি একটি সুষম সপ্তভুজ এবং উহার পার্খবগুলগুপির 
ক্ষেত্রফল 882 বর্গ সে. মিটার ও উচ্চতা 14 সে. মিটার । ভূমির প্রত্যেক বাছর 
দৈর্ঘ্য কত ?] 

মনে কর, ভূমির বাহুর দৈর্ঘ্য ৫ মে মিটার। 
প্রিজম্টির পার্্বতলগুলির ক্ষেত্রফল-ভূখির পরিসীমা ১উচ্চতা 
_5%৫ ১৫14 বর্গ দে. মি.-598 বর্গ সে. মি. । 
987-5882 (ক্বীকার ), ৮» ০-5-59, 
ভূমির প্রত্যেক বাহুর দৈর্য--9 সেন্টিমিটার । 

উদ্ধা, 7. 1172 10236 0£ ৪. 11516 1011570, 5 ৯/3 £ 1016109 15 &, 
[60121 1)68501 19092 5100 195 0 617, (1790 109 ড০0101700, 

[ কোন লম্ব-প্রিঞ মের উচ্চতা 5 3 ফুট ও ভূমি 6 ফুট বাহুবিশিষ্ট একটি 
স্বযম-ষড়ভূজ। প্রিজম্টির ঘনফল নির্ণদ্র কর। ] 

এখানে ভূমিটি স্ৃবম ফড়ভূক্গ, হ্তরাঁং উহার ক্ষেত্রফল 6 ফুট বাহুবিশিষ্ট 
ছয়টি সমবাহু ত্রিভুজের ক্ষেত্রফলের সমান । 


এখানে প্রিজ মের ভূমির ক্ষেত্রফল--২- 3 3১৫6০ 6বর্গফুট 


43 বর্গ ফুট 
". উবার ঘনফল-তৃমির ক্ষেত্রফল % উচ্চতা 
54 /3 বর্গ ফু. ১5 +/3 ফু.স-810 ঘনফুট । 


উদ্দা, 8. 1706 836 ০৫ ৪. 11810 00190) 15 ৪. 0:2062100 ডা1)036 
[918116] 51065 8107 0170. 2150 03 0100 ১ 0106 706106100100191 01519.1)06 
০6০০1 01095651029 0০116 8 ০0], [৫ 05০ 1)618100 06 006 70125100 
15 10 00.১ 0150 109 ৮ 0100000, 


[10 সেন্টিমিটার উচ্চ কোন লম্ব-প্রিজ মের ভূমি একটি ট্রাপিজিয়ম যাঁহার 
দমাস্তরাল বাহুত্বয় 7 সে.মি, ও 13 সে. মি, দীর্ঘ এবং এ বাঁছছয়ের মধ্যে 
লম্বদুরত্ব 8 দে. মিটার । প্রিজম্টির ঘনফল কত? 

টরীপিজিয়মের ক্ষেত্রফল 

--ঠ&$৮সমাস্তরাল বাহুত্বয়ের সমষ্টি * লঙ্ঘ দূরত্ব 
-ঠ(-+13) % ৪8 বর্গ দে. মি.-80 বর্গ মে. মিটার । 
“,. প্রিজম্টির ঘনফল-ভূমির ক্ষেত্রফল ১ উচ্চতা 
-০80 বর্গ সে. মি.১10 লে. মি.-800 ঘন সে. মি.) 


পিরাষিভ দু 


[ 257587518 ] 


উদ্দা, 9. 06 0856 ০2 128106 051810030) 6 10016510181, 19 ৪ 
০0101186618] 0:1817816 0: 5106 4 11850106510 108 %০0101006 100. 
06 8162. 01 006 5106 18০5, 


[ একটি 6 ইঞ্চি উচ্চ লম্ব পিরামিডের ভূমি 4 ইঞ্চি বাহুবিশিষ্ট দমবানু 
ত্রিভুজ । এ পিরামিডের ঘনফল ও সমগ্র পার্খতলল পরিমাণ নির্ণয় কর। ] 
মনে করা যাক, পিবামিভের ” শীর্ষ এবং 4৪০ লমবাছ জরিভুজটি ভূমি। 
£5-80 হইলে £০ ব্রিভুজের ষধ্যমা। মনে কর ০, 48০ ত্রিভুজের ভরকেন্দত্র। 
2০, 8৪8০ সমতলের উপর জন্ব। 
2০, £০ মধ্যমার উপর লম্ব। 
মনে করা যাক) 20551 এবং 20257, 
৮০7০56 ইঞ্চি। 
এখন /09-5 889 -7-805% তাস & 
০4225 7516- 412) 
£0ল ৯12 ই.752২/3 ইঞ্চি । 





৯ 
চিত্র নং 1]. 


175 17824100255036174) বর্গ ই.-2 বর্গ ই. 
»1725/112১ 4 ৬/7 
৬ ৬ তে ই.--্ ইঞ্চি । 


পিরামিডের ঘনফলু$ ১ ভূমির ক্ষেত্রফল উচ্চতা 
₹০% ১৫১৫4১2৭3৮6 ঘন ই.-৪8 +/3 ঘন ইঞ্চি। 
তলসমূছের ক্ষেত্রফল. ৯ পরিসীম। ৮ তির্যক উচ্চতা 
-2৮128442 2 বর্গ ই..৪ /হুবর্গ ইঞ্চি । 


উদ্ছা 10. 4৯ 216100 051217019 ক 00. 2 10236 16 ০00. 50081:5 
8100 165 18215161515 010 ১ 970 105 51816 5001:08.02 8170 006 01731000, 
্‌ [ শর, 5. 164 (092071.) ] 
[16 সেপ্টিষিটার বর্গ ভূমিবিশিষ্ট একটি লম্ব পিরামিডের উচ্চতা! 

15 সে. মিটার । উহার তির্ক তলগুলির ক্ষেত্রফল ও ঘনফল নির্ণয় কর। ] 
এখানে ভূমি একটি বর্গক্ষেত্র 89800 এবং উহার প্রত্যেক বাছু 16 দে. মি.। 
মনে কর 0, 90 কর্ণন্ধয় ০ বিন্দুতে পরস্পর ছেদ করিয়াছে এবং ০24.489 ১ 

51০. 1. (১)--2 


18 পরিমিতি 


স্বতরাং ০৮০) &৪কে সমদ্বিথপ্ডিত করিয়াছে, এবং ০৮7৮78৮-58 লে, মিহ। 
পিরামিডের উচ্চতা-15 সে. মি. ; 

** পিরামিডের তির্যক উচ্চতা 1" /854-155 সে. মি.-517 সে. মি. 
উহার তির্ধক তলগুলির ক্ষেত্রফল -যু ৮* পর্িিমীমা ১ তির্ধক উচ্চতা 
সঠ১(16 সে. মি.১৫4)১৫17 সে, মি,544 বর্গ সেন্টিমিটার । 

আবার, উহার ঘনফল-ু& * ভূমির ক্ষেত্রফল ৯ উচ্চতা 

সুঝ্ঠ ৮ (16১16) বর্গ সে, মি. 1.5 সে. ্ি. 
»51280 ঘন সেন্টিমিটার । 
উদ্দা, 11. 10666100106 0135 5010176 ০৫ £& 2518510 73086 
19616156 15 107 10 8:00. 15151) 9021005 08 ৪ 000815 0 ৪1065 
16166 1] 10 2150 9 ৫ 1০, 0,417 

[ একটি ব্রিভুজের বান্ছত্রয় 16 ফুট, 11 ফুট ও 9ফুট। উহার উপর 

দণ্ডায়মান 10 */7 ফুট উচ্চ পিরামিডের ঘনফল কত ?] 

ব্রিভুজটির অর্ধ-পরিসীম! 5০401641149) ফু...18 ফুট। 

* উহার ক্ষেত্রফল- */55-2)$5--8)--6) বর্গ ফু. 

- ২/18008-76)18-_11)38--9) বর্গ ফু, 

_ল ৯/18১2 ৮7 ৯9 বর্গ ফু.18 */7 বর্গফুট । 

নির্ণেয় ঘনফল--& ৮ ভূমির ক্ষেত্রফল ১ উচ্চত! 
-%& ৯18 ২৭ বর্গ ফুট ৮10 ৯/7 ফুট 
»০60১৫7 ঘন ফুট _420 ঘনফুট । 
উদ্দা, 12. 4১ 11£196 051810010 5681505 ০20. ৪ 50816 19836 ০£ 

8105 12 1৮ 00 006 19618150 0£ 006 0518100104১ 16105 ড0101006 18 
576 ০, ৫৮, [0.0.:43 ] 

[12 ফুট বাহুবিশিষ্ট বর্গাকার ভূষির উপর দণ্ডায়ষান একটি লহ্ব পিরামিডের 

ঘনফল 576 ঘনফুট হইলে উহার উচ্চতা কত?] 

এখানে পিরামিডের ভূমির ক্ষেত&ফল-12১:12 বর্গ ফু... 144 বর্গ ফু? 

এবং উহার ঘনফল.576 ঘনফুট । 
2 ঘনফল 576 দ্ব. ফু. 
উদ্ী, 19. 4১ 75151010 07, ৪ 800216 10836 1088 00101 ০0011906121 


028178165 £01 159 100 00967 29065, 68019 6৫6 1১61155 20 £৮ 3 
5190 006 ০10106, [ 5. 4) 


পিরামিড 19 


[ একটি পিরামিডের ভূমি একটি বর্গক্ষেত্র এবং উহার পর চারিটি তল 
চারিটি সমবাহ ত্রিভুজ । ব্রিভুজগুলির প্রত্যেক বাহু 20 ফুট হইলে পিরামিডের 
ঘনফল নির্ণয় কর। ] 

এখানে ভূমির ক্ষেত্রফল-্20 ফু-১ 20 ফু... 400 বর্গফুট । 

এখানে, পিরামিডের উচ্চতা নির্ণয় করিতে হইবে । মনে কর, পিরামিডের 
তুমি 49০০ বর্গক্ষে্জ এবং শীর্ষ £ বিন্ু। যদি £০ ও 8০ কর্ণন্বয় ০ বিন্দুতে 
পরম্পর ছেদ করে, তবে 2০ পিরামিডের উচ্চতা হইবে। 

মনে কর, 0654-58 স্থতরাং ০5: 5-5ঠ89-্5ঠু ৮20 ফু.৮510 ফুট । 
এখন, 057 একটি সমকোণী অজ্িভুজ, উহার 125 বাহুম্প্রদত্ত সমবাছ 
ঝিডুজের উচ্চতা--$3১20 ফুটস-10 8 ফুট । 


7209 -51229-- 06875 (10 ২/3)২--1029-5200, 
৬:৪০. 4/200 ফুট ০০10 */2 ফুট । 
পিরামিডের ঘনফল-% ৮ ভূমির ক্ষেত্রফল ৯ উচ্চতা 


সুষ্ক ৮400 বর্গ ফু. 1042 ফু. 4009-42 ঘন সু 


3 
₹51885:6 ঘনফুট ( আলন্ন )। 


উদ্বা, 14. 1106 9055 ০0৫6 2. (65081560107) 215 (087 ৫0281 
৪0011806158] 001216165) 2100 00৩ 2158 ০0 006 18065 ০0 006 
€০0:81)601:013) 16 00৬ 16108000162. 5106 ০0: 22.010 008138516 15 4 ৫৮, 
ঢ3150 8150 019০ ৬০12100€ 01 036 €2608196 0:01. [0 0.:38] 


[ একটি চতুস্তলকের তল চারিটি সর্বসম সমবাহু ভিভুজ। এ ত্রিভুজের 
প্রত্যেক বাছু 4 ফুট হইলে তলগুলির ক্ষেত্রফল এবং চতুস্তলকচির ঘনফল 
কত হইবে ?] 

এখানে চতুস্তলকটির তির্ধক উচ্চত1-4 ফুট বাহুবিশিষ্ট সমবাহু জিভুজের 


উচ্চতা ১১০--/১৮৫ ফু.52 4/3 ফুট । 


উহার পার্থতলগুলির ক্ষেত্রফল-ু$ ভূমির পরিদীমা! ১ তির্যক উচ্চতা 
-%১12 ফু. 243 ফু.-1.2 3 বর্গ ফুট 


এবং উহার ভূমির ক্ষেত্রফল এ ৫9. [ ৫ ভরিভুজের বাছ ] 
4916 বর্গ ফুট-4 এন বরগছট। 
* নির্ণেয় সমগ্রতলের ক্ষেত্রফল - (12 /3174 4/3) ৰ.ফু.516 ২/9 বর্গ ছট। 


20 .. পত্িষিতি 


মনে কর, 4800 চতুন্তলকের শীর্ব 2 এৰং 96.190, ৮, ৪8০-র মধ্যবিষ্থু, 
ছ এবং 4১/৪০র মধ্যমা 5. মনে কর? ও বিন্দু £88০র তরকেন্্র 
০৩-চতুস্তলকের উচ্চতা %, .. 53০ 2585, 
এখন) 0567-55-52 ৯/3, এবং €3-5$.243 
4 ৮৮ 46 ছল এহেন ৮০846 
নির্ণেয় ঘনফল 3 ৮ ভূমির ক্ষেআ্র'ল % উচ্চতা 
_$ ১4 /3১৫$ /6 ঘন ফু. ৭2 ঘনফুট । 
উদ্দা, 15. [7100 076 5956 0£ 081701776 6 রে ৪1065 04 £ 
9০961 ০010010019) 10 10 01810) 200. 5081301136 08 ৪ 1680151 
10015988010, 17036 9100 15 6 11)01365, 20 25, 061 5৫. 1. 


[10 ফুট উচ্চ একটি উত্ন্ব স্তন্তের ভূমি 6 ইঞ্চি বাসথবিশিষ্ট একটি 
সুষম নবভুজ। প্রতি বর্গফুট 2 শিলিং হিসাবে উহার লম্পার্খগুলি চি্িত 
করিতে কত বায় হইবে 1] 

স্তভটির ভূমি 6 ই. বা! $ু ফুট বাহুবিশিষ্ট সুষম নবভুজ । 

উহার ভূমির পরিণীমা-ঠ ফু.১৫9-& ফুট। 
উহার লম্বতলগুলির ক্ষেত্রফলম্ল & ফু. ১ 10 ফু. 45 বর্গফুট । 
নির্ণেয় খরচ52 শি, ১৫ 45-590 শি.-4 পা. 10 শিলিং। 


7670186 %ু 


1,006 0256 01 ৪. 116190 0101500, 9 115, 101810) 15 210 20011906121 
€01810516 91)0952 5106 19 ] 160. 4. 1100 005 2162. 01 105 120618] 
570169.06, 


[9 ইঞ্চি উচ্চ একটি লম্ব-প্রিজমের ভূমি 1 ফুট 4 ইঞ্চি বাহুবিশিষ্ট একটি 
সমবাহু ত্রিভুজ । ইহার পার্খতলগুলির ক্ষেত্রফল কত?] 

2, পু06 ৮৪256 046 8218190 011810 15 ৪. 0:181581৩ আ 1১05৩ ০8,019 ৪106 
1068571165 6 000. 1 0196 1)6181)0 0 036 01850015116 /9 000.) 2130 
10 ড০010006, 


[ একটি লক্ব-প্রিজমের ভূমি 6 সেন্টিমিটার বাছুবিশিষ্ট সমবাছ ত্রিভুজ এবং 
উচ্চতা 16 /3 সের্টিমিটার। প্রিজ ম্টির ঘনফল নির্ণয় কর। ] 


3.:11706 0856 ০0৫ ৪ 11800 01150 15 21) 60011806158] 001510816 
ভ1)0956 2801) 8106 15 ৫. 11 006 1)616176 ০৫ 006 01250) 15 7১ 51057 0159 
/3০ 


168 ড0111106 19 _* 


পিরামিত 21 
[ কোন লহ্ব-প্রিজ মের ভূমি ৫ বাছবিশিষ্ট সমবাহ ত্রিভুজ এবং উচ্চতা ॥ 
হইলে, প্রমাণ কর যে উহার ঘনফল ২৫৮, ] 


&,1106 ড০10006 ০৫ ৪ 11800 005) 1580 ০. 10 250 10 0896 
15 ৪ (0817816 10052 51065 216 3 ৮.১ 4 £0 220 516 ঢা 006 
10618190250 006 60081 5010905০0৫6 096 1011500, [7. ৩, 64] 

[ একটি লম্ব-প্রিজ.মের ঘনফল 80 ঘনফুট এবং উহ্থার ভূমি 3 ফুট, 4 ফুট 
ও 5 ফুট দীর্ঘ 'বাহুবিশিষ্ট একটি ত্রিভূগ। প্রিজম্টির উচ্চতা ও লমগ্রতল 
পরিমাণ নির্ণয় কর । ] 

6, 1106 2168. 0৫ 00618665121 50100০০০0৫6 8 101616 7001510 19 
1089 ৪৫, £. 8130 105 10618101512 1৮, 316 005 0286 15 ৪ 16600157 
150179£013) 8150 00০ 12260 ০৫ ০৪০18 5146 0: 0106 ০896. 

[ স্থবম নবভুজ ভূমিবিশিষ্ট একটি লম্ব-প্রিজমের পার্থতলগুপির ক্ষেত্রফল 
1080 বর্গফুট | উহার উচ্চতা 12 ফুট হইলে, ভূমির প্রত্যেক বাহুর দৈর্ঘা কত 1] 

6. 1711)0 00০ 09101776062 79518:0010 10018 109 10255 18 ৪ 
1689191 10238£019১ 6৪,010 5106 10762.321177£ 6 6. 230. এ রঃ রঃ 


[ একটি পিরামিডের ভূমি 6 ফুট বাহুবিশিষ্ট একটি সুষম ফড়ভুজ এবং 
উচ্চতা 30 ফুট । উহার ঘনফল কত?] 

ঘ..11)6 10255 016 2 11819001851) 15 2 0:8621010) 10056 
08181161 51065 2106 10 £6. 810. 12 60. 8100. 006 06106130100121 


015081)06 060০6100106) 28 1016 11 00610616106 0: 002 1010151002৪ 
8 10. 0190 199 ০10006. 


[কোন লম্ব-প্রিজমের ভূমি একটি ট্রাপিজিয়ম। এ ভূমির সমান্তরাল 
বাহুর 10 ফুট ও 12 ফুট এবং এঁ বাহুছয়ের লম্ব দুরত্ব 10 ফুট। প্রিজম্টির 
উচ্চতা ৪ ফুট হুইলে উহার ঘনফল কত ?] 

8, 0 096 00091 5010090০504 2. 116196 01015100১18 20. 10881 2100. 
508101178 013 ৪. 1০£03191 17658£01) 10056 ০৪০19 5166 19 3 0. 10138. 

[ কোন লম্ব-প্রিমের ভূমি 3 ফুট বাহুবিশিষ্ট একটি কষম বড়ভুজ এবং 
উচ্চতা 18 ফুট । উহার সমগ্রতলের ক্ষেত্রফল কত? ] 

9. 4 0518. 0010 010 & 51121510255 1385 4001 60011906181 
0:15735125 101 169 0001 00051 8০28, 2৪০1) £82 16178 30 126? 
130 0106 ০1306, [ হি. ক] 

[ বর্গাকার ভূমিবিশিষ্ট একটি পিরামিডের অপর চাঁরিটি তল 30 ফুট 


বাহুবিশিষ্ট চারিটি সমবাহু জিভুজ। উহার ঘনফল নির্ণয় কর।] 


22 পরিমিতি [ 8:61০155 2] 


10, 7100 61০ 8168. 04 02৩ 5010902০0৫2. 115170 19101500 10089 
1809 ৪816 508125 0:1 52065 3 1150169) 006 19616190 06 006 10150 
7061158 0706 ০9০৮, 

[ একটি লম্ব-প্রিজ মের প্রাস্ততলগুলি (6005) 3 ইঞ্চি বর্গ এবং উহার 
উচ্চতা এক ফুট । উহার তলপরিমাণ নির্ণয় কর । ] 

11.11071)6 0855 0: 2. 051210019) 12 1060065 10161)) 15 ৫. 16500217816 
1510, 05 10 20, চা90 006 ০1006, 

[ একটি 12 ষ্টার উচ্চ পিরামিডের ভভুমিটি 15 মি. দৈর্্য ও 10 মি. 
্রস্থবিশিষ্ট একটি আয়তক্ষেত্র । উহার ঘনফল কত 1] ূ 


12.11106 0856 0 ৪ 05189107109 10 1৮. 13810, বা ৪ 265£0181 
11658601) 0: 5106 6 1৮ 71170 006 ড0100106. 

[ একটি 10 ফুট উচ্চ পিরামিডের ভূমি 6 ফুট বাহুবিশি একটি সম 
ষড়ভুঙগ। উহার ঘনফল কত? ] 


18, [0 2 :2£01971 65008106010 01 5206 2) 5107 0026 006 


1061617615 20088] 00 3 62 200 019০ ড০0112106 15 6০08] ৫০ ৮78০৮ 
[ একটি স্থষম রা বানু ৫ হইলে প্রমাণ কর যে উহার 


০ 
উচ্চতা ও +/62 এবং ঘনফল তু ৭, হইবে। ] 


84,0105 10856 01 2. 105180105 12 0100, 10151) 15 ৪. 0:1215516 
15056 51065 ৪12 8 000.১ 15 ০00. 200. 17 000. [71190 006 ড০010006 ০৫ 
006 795120910. [ 0. 0.46১:48 ] 

[ কোন পিরামিডের উচ্চতা 12 সে. মিটার এবং উহার হর একটি 
ত্রিভুজ । এ ত্রিভুজের বাছুগুপি 8 দে. মি.১ 15 সে. মি. ও 17 সে, মি. হইলে 
পিরামিভের ঘনফল নির্ণয় কর।] 


16, 48 11806 0571510010. 56087005012 ৪. 0856 8 16. 53816 210 105 
19618126153 16, 71190. 19 51956 571:0906 2130 ৬ ০0110006, 

[৪8 ফুট বর্গ ভূমিবিশিষ্ট একটি লম্ব পিড়ামিডের উচ্চতা 3ফুট। উহার 
তির্ধক তলগুলির ক্ষেত্রফল ও ঘনফল কত 1] 


16.1106 0855 0: 4 115106 1001500১ 10 000. 10161) 15 2. 01918515 
আ1)095 51029 ৪12 17 000.১ 10 020. 2130 9 000. 17100 0106 01006 
8190 016 ৮1016 521:19:06 ০0% 036 791$9100, [ 0. 0.40 ] 

[10 সে্টিমিটার উচ্চ একটি লহ্ব-প্রিজমের ভূমি 17 সে. মি. 
10 দে. মি. ও 9 সে. মি. বাহুবিশিষ্ট একটি অ্রিভুদ। উহার ঘনফল ও লমগ্র 
তলের ক্ষেত্রফল নির্ণয় কর। ] 


শন্কু 23 


17, 20106 0852 03 8. 116190 50101001) 12 06. 10151) 15 2 16£0181 
10610096010) 1095০ 5106 19 4 1101365. [7100 00০ 5080 0 জ12106- 
ভ851)17)6 00০ ৮০1008] 58065 0£ 0016 501001015 204 20195 [921 5.1, 


[ কোন 12 ফুট উচ্চ উল্লম্ব স্তত্তের ভূমি একটি স্যম পঞ্চভুজ এবং 
ভূমির প্রত্যেক বাহু 4 ইঞ্চি। এক বর্গফুট চুনকাম করিতে 4 আন1 খরচ হইলে 
এ ত্ৃস্তের লম্ঘ তলগুলি চুনকাঁম করিতে কত ব্যয় হইবে? ] 


18. 4১ 11£1)0 05181010 9091005 010. ৪. 16008105018] 09:56 10086 
51065 8176 12 010. 800. 9 009, ৪100 002 1219500017০ 512700 20:86 
19 8:5 020, 7 500 0106 1902181)0 2170 01012)6 ০06 006 05 18.0010. 

তরে. 0. +48 3 13, 5. 62 ] 


[ একটি লম্ব পিরামিডের ভূমি 12 সে. মি. ও 9 সে. মি. বাহুবিশিষ্ একটি 
আফ়তক্ষেত্র এবং উহার প্রত্যেক তির্ক ধারের দৈর্ঘ্য 85 সে. মিটার । 
পিরামিডটির উচ্চতা ও ঘনফল নির্ণয় কর। ] 


19, 48 7081)0 05151010 5081705 012 ৪. 16 ০6810813181 10256 10052 
81065 212 24 00, 8100. 18 010. ৪170 €2.01. 06 002 512150 69£65 25 
17010. 3 12100 0116 1)6151)6 2150 $0111002 ০0: 010০ 751810010- 

[ ০ চে, 9,687), 0.47 


[ একটি লগ্ব পিরামিডের ভূমি 24 সে. মি, ও 18 সে. মি. বাহুবিশিষ্ 
একটি আয়তক্ষেত্র এবং উহার প্রত্যেক তির্ধক ধারের দৈর্ঘ্য 17 সে. মিটার। 
উহার উচ্চতা ও ঘনফল নির্ণয় কর। ] 


0০৮০ (শু) 


£, সমকোণী ত্রিভুজের সমকোপের একটি বাহুকে অক্ষ ধরিয়! ত্রিভুজটিকে 
ঘুরাইলে যে ঘন উৎপন্ন হয় তাহাকে লন্ব বৃত্তাকার শঙ্কু (18176 ০1:০0181 
০০1১০ ) বলে। 

480 সমকোনী ত্রিভুজের 4৪ সমকোণ । /৪কে অক্ষ ধরিয়া ত্রিভুজটিকে 
ঘোরান হইলে ০ বিন্দু একটি বৃত্ত অঙ্কিত করিবে। £ 
এই বৃত্তকে শঙ্কুর ভূমি (85৪) বলে। বৃতের 
ব্যাসার্ধ ৪০, & বিন্ধু শঙ্কুর শীর্ষ এবং 4০8০ ইহার 
শিরঃকোণ। 4৪, শঙ্কুর ভূমির উপর লম্ব। /৪কে 
শঙ্কুর উচ্চতা এবং &০ বা £&০কে ইছার তির্ধক 
উচ্চত ( 51510 0061600) বলে। 

মোচার অগ্রভাগ, লিখিবার জন্য কাট! 
পেম্সিলের অগ্রভাগ শঙ্কুর দৃষটাস্ত। 








24 পরিমিতি ৃ 
কোন লঙ্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর উচ্চতা % এবং উহার ভূির ব্যাদার্ধ? এবং 
তির্ধক উচ্চতা | হইলে নিম্নের স্থত্রগুলি পাই $-- 
($) শঙ্কু বক্র পৃষ্টের ক্ষেত্রফল 
--$১ ভূমির পরিধি ৯ তির্যক উচ্চতাম্ন ৮ 251 ১৫1 


7-%+] বর্গ একক '**** (2) 
ঠা ৯/72 112 বর্গ একক." (2) 
[ "২ £89০7-51 সমকোপ, *, 80278994802) ৮, 12-579+79] 


(8) শঙ্কুর লমগ্র পৃষ্ঠের ক্ষেত্রফল 
বক্র পৃষ্ঠের ক্ষেত্রফল +ভূমির ক্ষেত্রফল 
৮5৮1120-5%0111) বর্গ একক । 
(11) শঙ্কুর ঘনকল-$ ১ ভূমির ক্ষেত্রফল ১ উচ্চতা 
-5$2%7%7, ঘন একক । 


উদ্দাহরণমাল। ৪ 
[ অন্তরূপ উল্লেখ না থাকিলে +-2% ধরিবে ] 


উদ. 1. 1750 (2) 006 51810 1)616100) (৪) 006 ০0150. 508০6, 
(০) 00০ জ1)016 5016906 2150 (2) 0116 ড0100106 0৫ 010০ ০01)6 ডা1)0996 


10651810015 15 10065 800 0106 01800666106 আ1১99০ 085৪ 1৪ 
16 11)01)25, 


[ একটি লঙ্থ বৃত্তাকার শঙ্কুর উচ্চতা 15 ইঞ্চি এবং ভূমির ব্যাস 16 ইঞ্চি। 
উহার (৫) তির্ধক উচ্চতা, (6) বক্রতল, ৫০) সমগ্রতল এবং (9) খনফল নির্ণয় কর।] 
এখানে উচ্চতা- 15 ইঞ্চি, ব্যাসার্ধ ৪ ইঞ্চি। 
(4) .. শঙ্কুটির তির্যক উচ্চতা (1)- */75 1৮১. ৯/15+83 ই. 
517 ইঞ্চি। 
(৪) শঙ্কুটির বক্রতলের ক্ষেত্রফল-%1] বর্গ একক -4%ই ৮ ৪১৫17 বর্গ ই. 
-- 4271 বর্গ ইঞ্চি। 
(০) শঙ্কুটির সমগ্রতল-%?(14+?) বর্গ একক -%:১ 8017 +8) বর্গ ই. 
-5628% বর্গ ইঞ্চি | 
(8) শঙ্কুটির ঘন ফল _272], ঘন এক কু ৯ ৫১৪৪ ১৫15 ঘন ই. 
10057 ঘন ইঞ্চি। 
উদ্ধা, &. চ100 006 ৮6:61০2] 10616068100. 006 51818610618 ০0৫ 


& 118196 01:00197 ০0126 ড51)056 ০07৮60 5119.06 18 704 50. 1101)65 
8120 01১6 08812060661 01 ৮1505610855 15 2 06. 4 12. 


শক 25 


[ একটি লম্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর বক্ততলের পরিমাণ 704 বর্গ ই এবং উহার 
সুমির ব্যাস 2 ফুট 4 ইঞ্চি। উহার লক্ব-উচ্চতা ও তির্ধক-উচ্চতা নির্ণর কর। ] 
এখানে ভূমির ব্যাসার্ঘল2 ফু, 4 ই, ৮ ০14 ইঞ্চি। 
শঙ্কুর বন্ততলের ক্ষেত্রফল হ %1, 
বক্রতঙলল, 704 
নির্ণেয় তির্যক উচ্চতা 1---- টি ৯৮1৫ ইন 16 ইঞ্ি। 
আবার, ". 19-57:54119) ৮১ 79-19-5719) 7 উহ 
»* নির্ণেয় উচ্চতা,» */1625--149 ই._ 4/60 ই.-2 415 উদ্চি। 
উদ্বা, 9. 17706 8185100 136151)0 01 ৪ 10616 ০11050121 0025 19 
] 160. 9 12 200 165 ০0০৫ 50168০6 13 396 50. 11১01565 3 5190 00০ 
01810666701 006 102.56. 
[ একটি লগ্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর তির্ধক উচ্চতা! 1 ফুট 9 ইঞ্চি এবং বক্রতল 
396 বর্গ ইঞ্চি) উহার ব্যাপ নির্ণয় কর।] 
এখানে তির্ধক উচ্চতা 1-51 ফু. 9 ই..52] ইঞ্চি। 
বক্রতলের ক্ষেত্রফল -%11 
বক্রতঙল_ 396 বর্গ ই. 
নির্ণেষ় 1০ টা স্ল %১21ই.- -০6 ইঞ্চি । 
নির্ণেয় ব্যাম-21-12 ই.] ফুট । 


উদ্বা 4. 1726 91006 06 ৪. ০0005 15 154 ০0. 0. 810. 16৪ 
11615179615 12 10. 1150. 00615010050: 006 10856, 
[কোন শঙ্কুর ঘনফল 154 ঘনফুট এবং উচ্চতা 12 ফুট । উহার ভূমির 
রি কত?) 
28727) -শস্কুর ঘনফল, 
এখানে ঠ ৯ £ি ৮12১৫ 1275154 ঘন ফুট 
19-1668287 বর্গ ফু. বর্গ ফু. (4)5 বর্গ ফু ৫ £ল্নন্ু ট। 
নির্ণেয্ব ব্যালার্ধ-3 ফুট 6 ইঞ্চি। 
উদ 5.:1006 10616196012. ০0181021 (5126 19 7% 16 8100. 1615 0০ 
€1801958 200 50, 705. 01 £00130. 8150 1907 00001) ০813585 5111 
0০ 1:5011:5৭. [২.1] 
[ একটি শস্কু-আকারের তীবুব উচ্চতা গত ফুট এবং উহ1 200 বর্গ গজ ভূষি 
বেষ্টন করিয়াছে । ভীবুটি গ্রস্তত করিতে কি পরিমাণ ক্যান্ভান বন্্ লাগিয়াছে?] 
এখানে বৃত্তাকার ভূমির ক্ষেত্রফল - 200 বর্গগজ, 
অর্থাৎ %+৪-5200 বর্গ গ,» বা, 41.51800 বর্গ ফু, 
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18255 89957 বর্গ ফু. 51$2 বর্গ ফুট, ডি ৮-30৯/7 ফুট । 
197515472০০ এখানে 127-541$21(48)9 7 27%5 বর্গ ফু 


টে এহিতিক ০35 রর ট। 


নির্ণেয় বনের টির ৮ বক্রতলের ক্ষেত্রফল 
22:90 4715৮ 125. 





চালা হা তি 
পি 1৮ ১/123 ১ €ঠব.গ.স- ২ 
০2095 বর্গ “নি | 


উদ্দা. 6. 4 11817028108160 001810516) ০01 আ1)101) 00০ 51068 ৪16 
3 1০ 6 10, 800 5 20 25 150805) 15 00806 0০ 000 100100 0 076 
19108615106 ) 2700 006 ৬০0101006 ০0৫ 0176 5০110 0005 6017060. [5.4] 

[ একটি পমকোনী ত্রিভুজের বাহুছয়ের দৈর্ঘ্য 3ফুট 6ইঞ্চি ও 5ফুট। 
দীর্ঘতর বাহুটিকে অক্ষ করিয়া ত্রিভুজটি ঘুরাইলে যে শঙ্কু উৎপন্ন হয় তাহার 
ঘনফল নির্ণয় কর। ] 


এখানে বুঝা গেল 5 ফুট দীর্ঘ বাহুটিকে অক্ষ করিয়া ঘুরান হইতেছে বলিয়! 
উৎপন্ন শঙ্কুটির উচ্চত1-5 ফুট ; 
সতরাং অপর বাহুটি ভূমির ব্যাসা্ধন্দঠু ফুট । 
নির্ণের ঘন ফল... 12197552১৫2 ৯5) ৮5 ঘন ফু, 
--4$5 ঘন ফু. 64 ঘনফুট । 
উদ্ধা, 7. 76 51068 ০৫ ৪ 161078706160 001817615 ৪:5 3 12, 
8100 4 10, 1৩306০01৮)5 7 0150. 09০ ৮০10০ ০৫6 006 ০0176 (0107060 0৬ 
096 165০0100010 0৫ 03০ 00180816 100150. 0176 1359066510056, [9, 4১] 
[ একটি সমকোণী ত্রিভুজের বাহছয় 3 ইঞ্চি ও 4 ইঞ্চি। উহার 
অতিভূুজকে অক্ষ করিয়! ভ্রিভুজটি ঘুরাইলে যে শঙ্কু উৎপন্ন হয় তাহার ঘনফল 
কত হইবে? 
মনে কর, &৪০ তিভুজের 48 সমকোণ এবং 45-54 ই, ও ৪০০০3 ই. । 
807৭ 442132 ই.-55 ইক 89480 টান । 


সমকোণী ত্রিভুজের সমকোণ হইতে টি রা 80 লক্ব, 
80558০ 989-53 র ০ 
নি নি বা, & চা ৪০ 2 ইঞ্চি । 


শু 27 


এক্ষণে /০ বাহুকে অক্ষ করিয়া ত্রিভূজটিকে ঘুরাইলে ছুইটি শঙ্কু উৎপয় হুয়। 
একটির ব্যানার্ধ 80 ও উচ্চতা ০ এবং অন্যটির ব্যাসার্ধ ৪০ ও উচ্চতা ০০. 

এ ছই শঙ্কুর মোট ঘনফল- ১৪০৭১৫৪০415 ১৫80৭ ১০০ 

লুঠ ১8090894700) 15,809 9.8055$ ১ % ৯ (382) ৮5 ঘন ই. 

৮3885 ঘন ই..5 305৮ ঘন ইঞ্ি। 

উদ, ৪. 11861)0-8178150 015817810) ড1)096 16108110105 দিনার 
৪16 602 2750 30, :০৮০1৮৩5 ৪1১০০ 108 10590612096) 10101) 15 12 117. 
10108 3 ঠি20 006 নিন ০ 0102 50110 00085 £0107060. 

[ কোন সমকোণী ত্রিভুজের অপর কোণদ্থয় 60 ও 930 এবং অতিভুজের 
দৈর্ঘ্য 12 ইঞ্চি। অতিভুজকে অক্ষ করিয়া ত্রিভুজটিকে ঘুরাইলে উৎপন্ন ঘনের 
ঘ্নফল কত হইবে ?] 

এখানে লমকোণী ত্রিভুজের একটি নুম্্কোণ অপর হুস্মকোণটির ছিগুণ, 

ক্ষত্রতম বাহুটি (30 কোণের বিপরীত বাহুটি ) খঅতিভুজের অর্ধেক । 

[ উদদা. 7এর মত চিত্র বাক ] এখানে ৪০-56 ইঞ্চি, &০- 12 ইঞ্চি, 
 899-5802--8097-5(122--62)ব.ই,-108 বই.) “.8৪-6 ২/3 ইঞ্চি । 


80990  . ৪০ _€ _ 
5 2, ** এখানে 65/3 12, »*80হ-.3 8/3 ইঞ্চি ] 
নির্ণেক্র ঘনফল --2% ১৪09(5০+0০)-55% ৮ 802 ১৫৪০ 

লুঠ ১2 ৮ (3 ২/3) ১12 ঘন ই, 


-ু8৬ ঘন ই.55339% ঘন ইঞ্চি । 
উদ্দা, 9. 4 ০020809] (6726 15 1:20101760. 00 ৪.00021100085 
5 0০6০016 7 ০8010 10015012 0010050 1182. 16 50. 10 0: 508০5 01) 006 
£:000150 2190. 100 ০0. 26. 06 810 0 0162006 ) 615০ 026 ড616108% 
17615150 5180010615190 8150. 006 100) 0£ 006 6100 [2 0.5,৭7 
[ পাঁচজন ব্যক্তির জন্ত একটি শঙ্কু-আকারের তীাবুর প্রয়োজন । যদি প্রত্যেক 
ব্যক্তির জন্ত 16 বর্গফুট ভূমি ও 100 ঘনফুট ৰায়ুর প্রয়োজন হয়, তবে এ তীবুর 
লঙ্ব-উচ্চতা, তির্ক-উচ্চতা এবং ভূমির বিস্তার কত হইবে ?] 
এখানে তীবুর ভূমির বিস্তার বা ব্যাস 2%, উহার উচ্চতা 7 এবং তির্ধক 
উচ্চতা | নির্ণয় করিতে হইবে। 
এখানে 5 জনের জন্ত মোট স্থান লাগে 16১5 বা 80 ৰর্গ ফুট। 
** ভূমির ক্ষেত্রফল %/2-80 বর্গ ফু. বা %19-580 বর্গ সু 
ৰা, 19-238 বর্গ ফু.লগ্রগুত বর্গ ফু) 1 আহ ক.55045--ফুট ॥ 
নির্ণেয় তাবুর বিস্তার-2৮-2 ১5045.*-ু..510:09 সুট (প্রায়)। 
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আবার, প্রদত তাবুর ঘনফল-100 ঘন ফু. ৯57-5500 খন ফু, 
অর্থাৎ 12727 500 ঘন ফু., বা % ৮ গঈি ৮৫গগু বর্গ ফু, ৮ 725500 ঘন ফু 
/-528828165 ছ. তে ₹.ল188 ফুট 
এক্ষণে) ":19751%4%9 লখহহি+ ()৯,-51785 বর্গ ফু 
1. /55৯55 ফু.19'4 ফুট (প্রায় )। 
উদ্ধা, 109. 10$5106 21181) 0150187 ০0906 11000 ০ 0815 05 
৪ 01806 01810 0819116] 00 006 0255 8০ 0080 0০ ০0৮60 50108098 
01 006 6০ 08105 216 ৪0381. | [০0,471] 
[একটি লঙ্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর ভূমির সমান্তরাল সমতা ক্ষেত্র আকিয়া 
শঙ্চুটিকে এক্ূপ ছুই 'অংশে বিভক্ত কর যেন এঁ অংশন্য়ের  বক্রতল ছুইটির 
ক্ষেত্রফল সমান হয় । ] ং 


মনে করা যাক, £58. একটি লহ্ঘ বৃতাকার শঙ্কু, 4৪ বৃত্ত ইহার তুমি, 
০ ভূমির কেন্দ্র এবং ? ব্যাসার্ধ। মনে কর! যাক, £৮ রেখার ০ বিন্দু দিয়া 
ভূমির লমাস্তরাঁল করিয়া একটি সমতল 
'আকিলে ০52 শঙ্কুর বক্রতলের ক্ষেত্রফল 
বাকী অংশ /০০৪র বক্রতলের ক্ষেত্রফলের 
সমান হইবে, অর্থাৎ ০৪০ শঙ্কুর বক্রতলের 
ক্ষেত্রফঙ্গ /28 শঙ্কুর বক্ততলের ক্ষেত্রফলের 
অর্ধেক হইবে। আবার, ০ বিন্দু দিয়! ভূমির 
সমান্তরাল করিয়া লমতল জাকিলে উহা! 
শঙ্কুকে একটি বৃত্তে ছেদ করিবে । মনে করা! চিত্র নং 13 
যাক, ০' এবং ” যথাক্রমে এই বৃত্তের কেন্দ্র এবং ব্যাসার্ধ 
_.. এখন, £০0' এবং 2৯০ ভ্রিভুজ দুইটি সদৃশ [ '* ০০'॥ ০], 
১ ০ 
250 আনে 125 
০৮০ শঙ্কু বক্রুতলের ক্ষেত্রফল ৮5 5150-17-75 
£29 শঙ্কুর বক্রুতলের ক্ষেঅজফল 2%1-7%1 ৮5 
৮60 ,16055805 3 
2812 852 2 
৮০:6০ বেখা ৮5 এবং ঠ8র মধ্যলমাহছপাতী হইল |. 
উদ্দা, 11. 4১116190 01:09197 5036 20 16, 10180 1395 165 09১61 
0৪7৮ ০০৫ 06105 ৪, 01806 085517)5 010:0781) 006. 1910016 70113 0£ 





702 55 2782০517882 


শু 29 
169 8209. 16 005 01206 ০ 86০002 ০৪ ৪6 11816 2086165 6০ 026 


8315 8100. 18 00৩180109 ০৫ 005 0018109] ০0106 ৮ 4 00১ 5770 
610০ 5011870650৫ 005 0:01)০2050 ০0136. [ ০. 0. 1936] 


[ একটি লশ্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর উচ্চতা 20 ফুট এবং ভূমির ব্যাসার্ধ 4 ফুট। 
উচ্বীর অক্ষের মধ্যবিন্দু দিয়া অক্ষের সহিত জন্বভাবে একটি সমতলের ছারা 
শঙ্কুটিকে ছেদ করিলে ছিন্ন শঙ্কৃভাগের ঘনফল কত হইবে ?] 

প্রদত্ত শঙ্কুর ঘনফল- $%/27/- স্চ ১৫49 ১৫20 ঘন ফু.ম539% ঘনফুট । 

উহার অক্ষের মধ্যবিদ্দু দিয়া অক্ষের সহিত লম্বভাবে একটি সমতণের দ্বারা 
শঙ্ুটিকে বিভক্ত করায় উপর দিকের ছিন্ন শঙ্কুর উচ্চতা হুইল এ ফু 
ৰা 10 রি এবং ভূষির ব্যাসার্ধ হইলে ॥ ৮4 ফুট বা 2 ফুট। 

উপরের ছিন্ন শঙ্কুর ঘনফল-?% ১৫22 ১:10 ঘন ফু.-42% ঘন ফু, 


প্রদত্ত শঙ্কুব ছিন্ন খণ্ডের রা 
-($89%-_এবু:ক) খন ফু. ৪8০ ৮ গু ঘন ফু.ল293ঠ ঘনফুট । 
6018০ $ 


1. 10610618150 8100 006 019006667 01 0196 0296 0৪. 11810 
০1700197 ০0196 276 12118, 100 10 118. 16996005615, 1190 (1) ৫১০ 
51270 13618170) (2) 606 ০9155 5719806, (3) 00৫ 10016 8701:680€ 
8180. (4) 00০ ৮০910106 01 016 ০0136. 


[ একটি লক্ব বৃত্তাকার শঙ্কুব উচ্চতা! 12 ইঞ্চি এবং ভূমির ব্যাস 10 ইঞ্চি। উহার 
(1) তিক উচ্চতা, (2) বক্রতল, (3) সমগ্রতগ ও (4) ঘনফল নির্ণয় কর। ] 

&, চ100 00০ ড০10158] 06181062100 006 512190 13618176 01 ৪ 1181 
০100121০006 13095 00160 58:00 15 330 50. 11. 200 0০ 
0191706021: 01 আ1)95০ 095৩ 19 7 1101763. 

[ একটি লঙ্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর বক্রতল 330 বর্গ ইঞ্চি এবং ভূমির ব্যাস ? ইঞ্চি। 
উহার উল্লম্ব উচ্চতা ও তির্ধক-উচ্চতা কত ?] 

৪. 10619618100 8100. 18,005 0£ 006 0856 0 2. ০0196 2০ 12 0700. 
8100 5 0100. 16906005615. ঢ10 00৪ ০9:50. 501:0906. 8100 01০ 
ড০01210)6 ০0৫ 006 ০0106. 

[যে লঙ্ব বৃত্তাকার শস্কুর উচ্চতা 12 সেন্টিমিটার এবং ভূমির ব্যাসাধ 
5 সেন্টিমিটার, তাহার বক্রতলের ক্ষেত্রফল ও ঘনফল নির্ণয় কর।] 

&, 100 006 1801708 06 006 6856 0: 8, 115106 0100181 00136 
9086 ₹0178106 19 1232 ০0. 500, 8170 19618100624 ০00, 


80 পরিমিতি [ 0:61:০156 3] 


[ একটি লম্ঘ বৃত্তাকার শঙ্কুর ঘনফল 1232 ঘন সে. মিটার এবং উচ্চতা 
24 সে. মিটার হইলে উহার ভূমির ব্যাসার্ধ কত 1] 
৮6,:71106 51915 17618190012 105170 011000191 50:36 158 1 10, 2 119, 
2730 105 0015০. 5018065 15 264 50. 11018658100 6106 018106621 
4০ 006 099৬. 
[ একটি লম্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর তির্ধক উচ্চতা 1] ফুট 2 ইঞ্চি এবং বক্রতল 
264 বর্গ ইঞ্চি ) উহার ব্যাস নির্ণয় কর । ] 
6. "10615618176 210. 006 180105 ০0৫ 0102 10856 ০£ ৪ 0026 ৪০ 


15 0700, 2130 8 ০00. ০5১6০601৮51 8 12180 19 চে 813109০8 2134 
096 ০1006 0£ 06 ০013০, 


[একটি শঙ্কুর উচ্চতা ও ভৃষির ব্যাসার্ধ যথাক্রমে 15 ও ৪ সেট্টিমিটার | 
উহার বক্রতল ও ঘনফল নির্ণয় কর। ] 


170৬ 03001) 09389 11] 202155 2. 5010108] 02176 11 16 1 
10615176 250 12 16, 11) 0191066619৮ 0105 08:52 ? 
[ উচ্চতা 11 ফুট ও ভূঙ্গির ব্যাস 12 ফুট হইবে এক্ূপ একটি শঙ্কুর আকারের 
তাবু-নির্মাণ করিতে কি পরিমাণ ক্যান্ভ্যাস বস্ত্র লাগিবে? ] 
8. 4৯ 115176-817£160 0:1810815, ০0: 019101) 036 55065 21০ 3113. 


2180 4 110, 10 1210600 19 107806 £0 0010) 1001)0 03. 0102 1010521 5106. 
জ100 006 ড0101306.0 006 ০0126 00005 101:006. [ ৩. &. ] 


[ একটি সম্নকোণী ত্রিভুজের বাদ 3 ইঞ্চি ও 4 ইঞ্চি। দীর্ঘতর বাছুটিকে 
'অক্ষ করিয়া ব্রিভূজটি ঘুরাইলে যে শঙ্কু উৎপন্ন হয় তাহার ঘনফল নির্ণয় কর।] 


9. 4১ 1015176 270£150 001813816 ০: 51068 608] 60 20 110) 16 119, 

8150 12 117, 15৪2০01৮615 1510080€ 60 57813 10013. 010 109 1)51১06618096 
89 8:15, [210 006 ৬০102 0£ 610০ 60001 ০9156 61039 010060, 

[ 7২, কু] 


[ একটি লমকো ণী ত্রিভুজের বাহুগুলি যথাক্রমে 20 ই 16 ই. ও 12 ইঞ্চি। 
ইহার অতিভুজকে অক্ষ করিয়া ত্রিভুজটিকে ঘুরাইলে যে শন্কৃ্ব় উৎপন্ন হয় 
তাহাদের মোট ঘনফল কত ?] 


10. 4 ০0196 3 16. 10181) 2100 2 00. 117 01800666196 0175 60660122 
15 7018০60 09 005 £0000. 2120 98180 15 000160 0561 16 0100] £ 
€:0191091 1068 15 0110060 5 10. 10161 ৪150 30 16, 27) 01100766161806 
80065 0966010, দ00 100 10815 ০50701০6666 0£ 88130 01616 ৪1৩, 


শন 31. 


[3 ফুট উচ্চ একটি শঙ্ুব তলদেশের ব্যাস 2 ফুট । উহ্বাকে ভূমিতে বসাইয়া 
উহার উপর বালি ঢালিতে থাকায় এরূপ একটি শঙ্কু আকারের ত্ুপ হইল যাহার 
উচ্চতা 5 ফুট এবং তলদেশের পরিধি 30 ফুট | উহাতে কত ঘন ফুট বাঁণি আছে 1] 

11. চ100 006 1816181 501902 200 075 ৮01010৩০0৫6 ৪ 11806 
০8501215016 0£ 10621610015 ৮ 70061159105 0৫ 086 17339 13 
8 6 [ ০. 0.42] 

[ একটি লহ্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর উচ্চতা 15 ফুট এবং ভূমির ব্যাসার্ধ 8 ফুট; 
উহার বক্রতল পরিমাণ ও ঘনফল নির্ণয় কর। ] 

12. 7100. 0192 50100006 2100 006 8:58. 0 0196 518190726 50180 
০৪ 118006 01100]27 ০0056 01 10618196 4 6, 8100 006 1801088 01 
কা1)05০ 10256 3 3 16০০ (27556), [ ০, 0.39] 

[ একটি লম্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর উচ্চভা 4 ফুট এবং ভূমির ব্যাসার্ধ 3 ফুট। 
উহার ঘনফল ও বক্রতলের ক্ষেত্রফল নির্ণয় কর। ] 

18. 7106 00061 0216 018. 215106 ০1:00181 5016 10096 ০001:৮০৭ 
80606 15 20 50. 500. 15 ০০ 0টি ০5 & 01906 17812116]1 00 06 1088, 


৪0 0380 006 ০0560. 501906 ০01 006 16102110061 15 15 50, এ 
910৬7 01126 005 1912126 1015205 006 1761£1)6 0: 010০ ০0126. 


[ একটি লহ্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর বক্রপৃষ্ঠের ক্ষেত্রফল 20 বর্গ সে. মিটার । 
উহার ভূমির লমাস্তরাল একটি সমতলের দ্বারা উহার অগ্রভাগকে ছিঙ্ন করার 
অবশিষ্ট অংশের বক্রতলের ক্ষেত্রফল ]15 বর্গ সে. হিটার হইল। প্রমাণ কর যে 
সমতলটি শঙ্কুর উচ্চতাকে সমছিখপ্তিত করিয়াছে । ] 

14,105 550001% 0£ ৪. 11806 ০1100187০06 7৮ ৪. 012126 
01)100510 169 21:05 06106150100181 6০ 006 0856 15 ৪15 20011806191 
€01210516, 2৪,০01 5106 ০0৫6 10101) 15 42 000১ 9150 011০ ড0168006 0 
006 ০0186, 

[ একটি লম্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর ীর্ষগামী ও ভূমির উপর লম্ব কোন সমতল 
সার! শঙ্কুটিকে ছেদ করায় উহার ছেদ্ব-তলটি (5৫০৫07 ) একটি 12 সে. মিটার 
বাস্ৃৰিশিষ্ট সমবাহু জ্রিভুজ হইল। শক্কুটির ঘনফল নির্ণয় কর। ] 

16, 4 1186126 02700181 00126 42 ০100, 12181) 085 165 10100611021 
00৫ 99 05 ৪ 0181)6 0181 09191161 0০ 105 10586 03:0481 00০ 
2010016 00116 ০06 105 2015, 15006180109 ০01 0172 01181321 ০0136 
০০ 5 000০5 9150. 096 ০10106 0£:006 0:01508060 ০0126, 

[ 42 সে. মিটার উচ্চ একটি লম্ব বৃত্তাকার শঙ্কুর অগ্রভাগকে উহার অক্ষের 
মধ্যবিন্দু দিয়! ভূমির সমান্তরাল কোন সমতল স্থার! কাটিয়া ফেলা হইল। যদি যূল 
শস্কুর ব্যাসার্ধ 5 সে. মিটার হয়, তবে অবশিষ্ট ছিন্ন শঙ্কর ঘনফল নিয় কর। ] 


[ছোঁড (০5110506:) ও গোলক (50126:5 )-এর আলোচন। 
পরিশিষ্টে দেখ। ] 


হ্বিতীল্জ অপ্যাক্ষ 


&7.0578৮8 ( বীজগণিত ) 


[11700075002 (অপনয়ন ) 

চ. অপনয়ন ও অপনীতক। অপনয়ন অর্থে বর্জন বুঝায়। কতিপয় 
প্ররত্ত সমীকরণ হইতে এক বা! একাধিক বীজগণিতীয় রাশি অপনয়ন করিতে 
(611051586 ) হইলে এ সমীকরণগুলির সাহাযো এ (রাশিবর্জিত একটি 
সমীকরণ নির্ণয় করিতে হয়। 

। বীর 

এ রাশিবঞ্জিত যে লমীকরণটি গঠিত হয় তাহাকে অপনীত্ক (61100102100) 
বলা হুয়। | 

অপনয়ন প্রণালী। মনে কর 24250 ও 3%+48-50 এই 
পমীকরণ দুইটি হইতে &% অপনয়ন করিতে হইবে। 


এক্ষণে) "1 212-50, এ (1) 
আবার, * 3৮+4৮-0. ৮০9) 0 (2) 
ঢ 40 


----* বা 3৫-8৮-0. এই দমীকরণে * নাই (অর্থাৎ ইহা 


£-বঙ্গিত ) এবং ইছা প্রদত্ত সমীকরণ দুইটি হইতে গঠিত হইয়াছে, স্তরাং 
ইচ্ছাই এখানে অপনীতক। এই 3৫--8৮-50 লমীকরণটিকে প্রদত্ত সমীক বণ: 
ছুইটির *-অপনীতক ( % 51150139180 )বলে। 

লাধারণ নিয়ম। দুইটি সমীকরণ হইতে একটি বাশি ( % বা 9) অপনয়ন 
করিবার জন্ত প্রথমে প্রত্যেক সমীকরণ হইতে এ রাশির মান নির্ণয় করিবে। 

এইরূপে সমীকরণ ছুইটি হুইতে এঁ বাশির যে ছুইটি মান পাওয়া ধাইবে 
তাহারা যদি সমান হয়, কেবল তবেই এ মান দ্বারা সমীকরণ দুইটি সিদ্ধ হুয়। 
অতএব, এঁ লব্ধ মান দুইটিকে সধিত'করিয়া যে সমীকরণটি পাওয়া যাইবে 
তাহাই এ লমীকরণছয়ের এ বাশি অপনীতক হইবে । 

এখানে বুঝা গেল যে, এ লন্ধ অপনীতকটি হইল প্রদত্ত সমীকরণ ছুইটি 
যুগপৎ দিদ্ধ হইবার সর্ত। 

জপনয়নে সমীকরণ-সংখ্যা। উপরের উদাহরণে দেখা যাইতেছে যে, 
একটি রাশি (৯) অপনয়নের জন্য ছুইটি সমীকরণ প্রয়োজন হইয়াছে । এ সম্বন্ধে 


অপনয়ন 35 


সাধারণতঃ যতগুলি রাঁশি অপনয়ন করিতে হইবে প্রদত্ত সমীকরণের সংখ্যা, 
তাহা অপেক্ষ! এক অধিক হওয়া]! আবশ্যক । 


একটি রাশি অপনয়নের জন্য দুইটি সমীকরণ আবশ্যক । কারণ, একটি 
সমীকরণ হইতে এ রাশির যে মান পাওয়া যায় তাহা আর একটি সমীকরণে 
এ বাশির পরিবর্তে বসাইয়! তবে এ রাশি-বঞ্জিত সমীকরণটি পাওয়া যাইবে । 


অন্ুরূপে দুইটি রাশি অপনয়নের জন্য তিনটি সমীকরণের প্রয়োজন হয়। 
কারণ, এখানে যে কোন ছুইটি সমীকরণ হইতে এ অপনেয় বাঁশি ছুইটিব্ যে 
মান পাওয়া যাইবে, তৃতীয় সম্ীকরণে এ বাঁশি ছুইটির সেই মাঁন বসাইলে তৰে 
এ রাশিছয়-বজিত সমীকরণ পাওয়া যাইবে। 

কিন্ত যদি প্রদত্ত সমীকরণগুলি অপনেয় রাশিগুপির জমমান্ত্র সমীকরণ 


(109208£6776055 6008001) ) হয়, তবে সমীকরণের মংখ্যা অপনেয় রাশি- 
সংখ্যার সমান হইলেও চলিবে । 


মনে কর, 4% +17/-0 এবং %৮+39-0 এই সমীকরণ দুইটি হইতে 
%্ ও 9 অপনয়ন করিতে হইবে। | 


এখন দেখ, প্রদত্ত দমীকরণ ছুইটিকে / ত্বারা ভাগ করিয়া পাই 
4. 2+1৮-0-0) এবং ৪-১+3০ '(2) 


(1) হইতে ৮--- 2 এবং () হইতে 9 


টি বা, 7:75-412. 
চি ৫ 


অতএব অপনীতকটি হইল 15 12. 


[জ্রষ্টব্যঃ উপরের উদাহরণের কে একটি মাত্র রাশি ধরিয়া উহাকে 
অপনীত কর] হইয়াছে । ] 
উদ্াহরণমাল। ! 


উদ্দী. 1. 51170109665 (অপনয়ন কর) 2 0010 0১2 60138010105 
12-47-০770 2170 2%+99-0,. 


% 
25৩+৮,-0) «৮78 

আআ শর ৬৪ [4] 0 _ 69 
ৰ $ ঙ 22% ৮ ] 20 2 29 


_& ০৮6, লি 21890129৪20 হইল নির্ণয় অপনীতক 1 
6] 99 


1০, 1. (0)--9 
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উদ্দা, 2. [15001095225 9 22005 05৩ 600080028 21৮4-85-50 
8150 29--69--0, 


প্রদত্ত সমীকরণন্ুয়কে 5 ছারা ভাগ করিয়! পাই ০1+৮২-0--৫) 
এবং ৫০ +৮৪-০.::2), এক্ষণে, (1) হইতে পাই 2০--%, 

%& % 2] 
০. )-এ এর এ মান বপাইয়া পাই 


০9) +1697-50, বা, 2)০৪--29৪170, ইহাই নির্ণে অপনীতক । 


1 
উদ্ধা, 8. 51107196 2) 5) 2 2000 056 ৩৫ 08610%8 


21161910555 এর () 
295 +09+1092-৮0+****, মা 
2$%+৮$+০82-50 ***03) 


তোমরা বজ্রগুপন প্রণালীতে সমীকরণ সমাধানের প্রণালী পূর্বে শিখিয়াছ। 
এখানে (2) ও (3) হইতে বজ্ত গুপন প্রণালীতে পাই 


টে ৭ 2 


পিপাসা ৮০ বির ও 


&2০৪-- 83০9 6929 --0829 2০৮$--236$" 
মনে কর প্রত্যেক অন্থপাত-%. ূ 
*০:2551099০3--8309), %-512(0995 0329), 2০5702965 --:2589). 
এক্ষণে, (1)-সমীকরণে %, 9, এএর এ মান বসাইয়া পাই, 
£14,082০০৩--৮৪০০)+% (০৪৫৪ --০9০৪)+ 0(2৯03--2362))-50, 
28(99০3 --69০৪)+৮8 (6825 --০$29)-4+-01059৮8--2989)-0, 
[জঙ্টব্য £ প্রদত্ত সমীকরণগুলিকে উপরে প্রদত্ত আকারে পরিণত করিয়া 
লওয়া ষায়। ] 


উদ্ধী, £ 77110010906 77 200. 1% 2:00. 006 600800198 1741-1০6) 
1১2০---102 25 0১ 75417158751. 
প্রথম ও দ্বিতীক়্ সমীকরণ ছুইটির বর্গ করিয়া পাই 
7/9205 47999 41 27/169-529----৮-01) 
এবং 1228 17৮29227717 ৮*১-,02) 
** (৫)462) করিয়া পাই 20779 1-72)159(09 1+729)-56%7-69) 
“৮. অপনীতক হইল %%+০-2+09 [ ** ?591-79জ5] ], 
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উদ্ধা, 5. 11701086617 10000 006 60128010195 
০4122 নেক ৮৮5 


এখানে নি, ৮4812 12, ০৮ 95222, 
নির্ণের অপনীতক হুইল 9৯--2-52, 
উদ্দা, 6. 511010586 2 2010 056 50039619735 2919৯৮41০০0 
8150 212৯ 40 12708 -0, 
প্রদত্ত সমীকরণ দুইটি হইতে বজ্রগুণন প্রণালীতে পাই 


০ [872691-5,29871-9)8। 
29 *-26:505 এবং £-5237-089 
201 -- 20 17210? 
&০1-- 826 মিশ্ি, 
দি এ 08৮1-218)5, 
৪১55 
261 
»০(৮০) --& রতন ইহাই নির্ণয় অপনীতক । 
উদ্দা, 7. 11001799062 220 % 2000 036 €008010705 
2---5**১()) ৮৯--99-58--02) 20৫ ৮3-705 565-03), 
29--98 ০569? 55 (৮+9)0৮--৮)-568, 
. বা (৬14৮) 2255825 ০ ৮1৮ টিটি (4) 
(1)এর বর্গ করিয়া পাই ৭41৭-2৮-2৪ 5) 
রর 
ন্বং (4) 29 59 29 22 +৮০+2২৮৮০5 **(6) 
4. & ০4 
(6)-65) করিয়া পাই 4৮:-৪-০ 4: £-4 
এক্ষণে (3) হইতে পাই ০৯-%১--9১৮০(০-9)0৮৯75৮9+9৯) 
-৫(0%+9)2-- 59) 
64 8৪7) 
৫2 429 
৫) 38৫ 
422 74211? 
** বঙ্গুণন ছারা! 3৮++-25754205 
“, নির্ণে্ অপনীতক হইল ৫০44 3৮+-৮49505 স্ম0, 





(021 --012)9% 2 রর (2৮1 --216)2. 





2 
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উদ, 8. [71170809066 ০05 9 220 5128 9 ৮৩০০০০2 0192 60108610195 


2605 09+% 513 9752 2180 %5119 9--% 0০9৪ 9.৮, 

££ 505 09+-% 810 9-242, 

22 595991-22 8112294+22% 0959 5128 ০-৫9.-**.(1) 
আবার, "" গর ৪12 09 --9/ 5095 9-&, 

25 51152942 ০০১%০--2%9 510) 0 595 9-09..*02) 

এক্ষণে, (1) ও (2) যোগ করিয়া পাই ূ 
590511829-4-59529)-41-%2(517829-+ ০০৪৯০) “69১ 
27-92-০948 ("" 51,29+-০০$99-1);ইহাই অপনীতক 1 


উষ্া 9. 510 0208 রা --4-519? 15 6১০ 61170011291) 


2 এ 


০% 006 2039.019135 £ 5 1 ১৮2 ০5০৫১ --+ 21, 


ৰা, 


৮ পা 9) 


গ্রদত্ত সমীকরণ রে গুণ করিয়! পাই 


2+(55+2 )+(25+2, )+(55+2০)- 197, 


2 2 টা ভর ০৩ 
2+(+2) -2+(5+2) -2+(5+2) 2৯৮৫৮ 
2175--2192--21+98--2-579?, 
721+9254112 -47170৭1. 
অতএব প্রমাণিত হইল যে 
প্রদত্ত সমীকরণ তিনটির অপনীতক 22+9+-৮০--4-79%, 


০০ 


উদ্ী, 10. চ100 056 61107173877 04 006 01105/106 60080015 


বা, 
বা, 


47942 ্52, ৬৪৬৬৪ (1) 
£47-921728- ০.2) 
25195123750 (3) 

292০2. (4) 

(3) ও (4) হইতে পাই ৮৪49 +25--342-০০--32, 
(৮+912)052+52-+29-:2%- 22 ---22)7০০--3৫) 
21(৮4++)৯--30+92 428) -০--32) 
2(৫2--3)--০--39, 


৫১--3৮+3৫--০-50, ইহাই নির্ণেয় অপনীতক | 


উদ্দা, 11. চ117017596 % 20100 222 +-৮৮1০০০০৮ ৫) 
8790 23 12+2--0--*-(2), 
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প্রথম সমীকরণকে £ ছারা এবং দ্বিতীয়টিকে ৫ দ্বারা গুণ করিয়া পাই 
22১ -+0224-0267-50*১--9) 
2১122 +22-50 ****৮, (4) 
€3) হইতে (4) বিষ্বোগ করিয়া পাই 822 +(০--2)2--82-50*****05), 
এক্ষণে (1) ও (5) হইতে বন্তগুণন প্রণালীতে পাই 
22151 
--2৮2--০(০--2) ৮০124 ০(০--০)--৮ 
(৮০+০৭4)--(৫-+০৯ - 2০)02%+৮9--2০). [উদা, 6 দেখ] 
উদ্ধা, 12. [11001758665 2 280 % 1:00) 70৮ +199-0 (0) 204 
23970594102 -50--702), 
(1) হইতে পাই ৮ -৭%, 


স্ৃতরাঁং _%- 





টি (মনে কর ), ৮০792 9০০, 


এক্ষণে (2) হইতে পাই ৫0--9£)+৮--97)092)4+0028)৯-_50, 
বা, 929219--677%5 1-07212-50, 
বা, £9(99৯--679+০০৯)-০, 

*. 278--89 +09--0, ইহাই নির্ণেয় অপনীতক | 


[9০761869 1 


[51100117816 2 0100 002 10110571178 ৫019 00159 ১ 
2শশ6 টা গু 220--17% লও 1 

32-41-2254 ও ?2-- 5-50 

০ +-0-50, 2245 

৫2৪ _-22944-1-50, ৫9742 - 32. 

2212516350১ ৮৩ +০%+ন0, 


£+২-০+, ৮2, 


০ 


263 শা 1-27-50১ ০১1+0ল50, 
&, ৮১125130548) ৮ ৪৯_-3(-3) ৬, 


11001862800. % £:0100 016 £01101738 6008 00183 2০ 
9. 2%1+9%-50, ৪৮+39-0,. ও 
10, 2-৮9/7-5০১ ৯19৯-8১-56, 


1, 
15, 


18, 


14. 


বীজগশিত [ 75:5855 1] 


27722 552-7789, ৮9192৯1১495 ৮৮485, 
2 97517) 2৯1 92৮৮৮0১2349 251, 

19:52) 2517 95551) 9০1, 

2৮০০2) 22 4 92০-562) ৮% ++ 25504, 


[71100117866 2, 9, 2 0000. 059 10110জ7108 ০0139001208 ২ 


1৮. 
16. 


17. 
18. 


19. 


26. 


21. 


22. 


22470470270, ৪7201405250, ৫৪৮+699+082-40, 
6৮4+2--2-50, ০৮1+2--:-০0১ ০+ ৮৪+%-0, 
27509, 92728) 22০6৪) ৮০41 2৯৫. 


6 ৫ 
17110717966 2 200 %100010 006 50038100135 
1712--7975 207775--102)১ 1 15695 22121) 292 1715 স্দ ], 
9190৬ 0196 ০৯+৮৪+1০2--280-54 15 0106 61110119818 ০0: 


2০-)+2 ১০24, 2.4. 


2৯4985502০9) 29129752592) 29159758285. 


[11100179816 2100 17 £000 00০ 20138010199 1954759০52১ 


1241-17,2-5 1] 200 12--179-50, [ 2. 0, 1902] 


[11700117866 2) ৮১0 £0100 056 ০৫08010138১ 6217-09-72, 


০4727 6, 91 ৮4750, [ 0.0. &. 0.1 


77987555195 (প্রগতি ) 


6. ত্রণী। যদি কোন রাশিমালার অন্তর্গত পর পর রাশি ব1 পগুলি 
এরূপ হয় যে উহাদের যে কোনও একটিকে উহার পূর্ববর্তী পদ হুইতে কোন 
একটি নির্দিষ্ট নিয়মে পাঁওয়া যায়, তাছা হইলে সেই রাশিমালাকে ভ্োণী 
(5865) বলে। যথা, 3, 5, 7, 9 প্রভৃতি রাশি, অথবা! 3, 6, 12, 24 
্রসৃতি রাঁশি এক একটি শ্রেণী গঠন করিয়াছে। 


লমাস্তর শ্রেণী (:2:205055009] 1:08:881010 ) 


7. জমান্তর শ্রেণী । যদি কোন শ্রেণীর অন্তর্গত যে কোন পদের নহিত 
তাহার ঠিক পূর্ববর্তী পদের অন্তর সর্বদা সমান থাকে, তবে সেই শ্রেণীকে 
জমাস্তর ঝেণী (4. 79.) বলে। 

আর এ সমান অন্তরটিকে সাধারণ অন্তর (০021220) 156161306 ) 
বলে। মথা, (2) 4. 3, 5, ?,--.একটি সমাস্তর শ্রেণী; কারণ, ইছার পর পর 
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পদ্দগুলি ঠিক একই ভাবে বাড়িয়া গিয়াছে, এক্ষেত্রে সাধারণ অন্তর 2) 
(0) 10, 7, 4, 1"*ইহাণ্ড একটি সমাস্তর শ্রেণী; কারণ, ইহার পর পর 
পদগুলি ঠিক একই ভাবে কমিয়! গিয়াছে । এস্থলে সাধারণ অস্তর --3. 

৪. জাধারণ অন্তর নির্ণয় । সমান্তর শ্রেণীর যে কোন পদ হইতে ভাহার 
ঠিক পূর্বের পদটি বিষ্কোগ করিলে সাধারণ অন্তর পাওয়া যায়। সাধারণতঃ 
ছিতীয় পদ হইতে প্রথম পদ্দ বিয়োগ করা হয়। যথা, 

(1) 2, 6, 10, 14." শ্রেণীর সাধারণ অন্তর -- 6--2-54 

(2) 7, 4) 1, --2.*শ্রণীতে লাধারণ অন্তর -০4--7---3 

(3) ৪, 24৮, ৫+7+28-.-শ্রেণীতে সাধারণ অস্তর-(০+৮)--৫-৮ 

(4) ৫, ৫--৮, ০--2৮-"শ্রেণীতে লাধারণ অস্তর-(০--৮)--৫. -:&. 

9. লাধারণ পদ, শেষ পদ ও পঙ্গসংখ্যা। মনে কর, 4) 6, ৪, 0, 
12, 14 একটি সমান্তর শ্রেণী, ইহার শেষ পদ-14, পদনংখ্যা- 63 এস্থলে 
14কে ষ্ঠ পদও বলা যায়। এইরূপ যর্দি কোন সমাস্তর শ্রেণীতে কতকগুলি 
পদ থাকে, তবে তাহার অপ্রম, দশম প্রভৃতি পঙ্দকে বিশেষ পদ বলে, আর এ 
শ্রেণীর %-তম পদকে (76) €2০কে) সাধারণ পদ (£6136151 6০0 ) বলে। 

এস্থলে যদি %-তম পদে শ্রেণীটি শেষ হয়, তবে %-তম পদই শেষ পদ (129 
600) হইবে এবং পদসংখ্যা হইবে %, এই % একটি পূর্ণপংখ্যা ও ধনসংখ্যা 
হইবে-__-ইহা কখনও ভগ্নাংশ বা ধণসংখ্যা হইবে না। 

সাধারণতঃ সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম পদকে ৫, সাধারণ অস্তরকে &, শেষ 
পদকে !, পদনংখ্যাকে % এবং পদগুলির যোগফলকে 5 দ্বার! প্রকাশ করা হয়। 
আবার, ৫ দ্বারা ১ম পদ, £9 দ্বারা ২য় পদ, 23 দ্বারা ৩য় পদ,***১% ছারা %্তম 
পদ্দকে নির্দেশ করা যায়। 

10. জমান্তর শ্রেণীর ॥-তম পক্ষ নির্ণয় । কোন সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম 
পদ ৫ এবং লাধারণ অস্তর & হইলে, 

£&1 (১ম পদ )-2 7₹-০-+(1--1)8, 

69 (২য় পদ )--+৮--০+(2--1)8, 

£৪ (৩ পদ )-+28-০+(3--1)8, 

4 ( ৪র্থ পদ )-০+3৮-৫-+(4--1)৮, ইত্যাদি । 

এক্ষেত্জে দেখা যাইতেছে যে, যে কোন পদে 8এর সহগ হইবে দেই 
পদসংখ্যা অপেক্ষা এক কম। প্রথম পদ ৫-র লহিত এরূপ সহগুক্ত 6 যোগ 


করিলেই হে কোন পন পাঁওয়। যায়। 
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অতএব, যে কোন সমাস্তর শ্রেণীর 4৮5৫৫ +(7--1)8, 
এ শ্রেণীতে যদি যোট %-সংখাক পদ থাকে, তবে ৫» হইবে শেষ পদ, 
তখন 17-04+07--2)6. 
উদ্াহরণমাল। 2 
উদ্ধা £. 7170 00০ 120 00 06 2 4১, 0, 15056 2136 তা 15 
3 8150 0186 ০0200001) 01261210615 2, 
[ একটি সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম পদ 3 ও সাধারণ অন্তর [23 উহার ছবাদশ 
€(12-তম) পদটি নির্ণয় কর । ] 
এখানে (১ম পদ)-3, & (সাধারণ অন্তর)-2 এবং ?% 4 
সত্রাহসাবে £৮-০+(%৮--1)৮, 
নির্ণয় পদ্দ অর্থাৎ £। 2-*3+(12--1)১2-3+22525. 
উদ্দা, 2. চ1770 056 1560 6৪000 06 005 5610163 6, 8, ].0,... 
এস্থলে ১ম পদ ৫-6, সাধারণ অন্তর ০-৪--6-52, পদসংখ্যা 75515, 
এক্ষণে ৪-০০+0% -1)9 এই সুত্র হইতে পাই 
£1১-6+(15--1)১2-6+28-94. 
উদ্দা, 8. 1720 06 206 62100 02 65৩ 55015৪ 10, 2, 4)** 
এখানে ১ম পদ ৫-410, সা. অন্তর 8০০7-10-25 --3, পদপংখ্য1 %-520, 
৫2০৪ 1+01%-1)8-5104+620--1)১৮-3-510+19 ৮ --3 
71057757427, 
উদ্ী, 4. 1192 5756 তে) ০0680. 4১, 19, 15 1 800 006 1800 তো: 
£5 527 9150 010 ০0290001) 01661651705 (লাধারণ অন্তর নির্ণগ্ন কর )। 
মনে কর, সাধারণ অন্তর -০ 9. 
এখানে £1৪-52) অর্থাৎ ৪+018--1)8-52 
বা, 11721767521 ৮255] 0১ বা, 17৮-551) ৮3, 
নির্ণেয় সাধারণ অন্তর -3. 
উদ্দ1, চ. 7100 006 2156 0100 06 2 581165 ড71:059 200 8180 130) 
€610005 216 23 2150 4]. 12396001591, 
[থে শ্রেণীর সপ্তম ও 13-তম পদ যথাক্রমে 23 ও 4], তাহার 21-তম 
পদ কত 1] ও 
মনে কর, প্রথম পদ 7৪, এবং সাধারণ অন্তর-5৮: 
এখানে (-523 অর্থাৎ 2+6৮-23-:(1) 
এবং 619-41 অর্থাৎ ৪412-41-02) 
এক্ষণে, (2) ছইভে (1) বিয়োগ করিয়া পাই 6৮-18, ১ ৪০3, 


প্রগতি ধু] 


আবার, (1) হইতে পাই 2+18-523, ৮০ ৪০০5, 
”». নির্ণেয় £৪7-০+208-5+20 ১৯ 3-5+60-565. 
উদ্ধা, 6. 7150 06 561165 আ1)086 50) 8150 120) 0025 215 8 
8150 615519601০1. 
[ এমন একটি লমাস্তর শ্রেণী নির্ণয় কর যাহার পঞ্চম ও হ্বাদশ পদ যথাক্রষে 
8 ও -৮6.] | 
মনে কর, প্রথম পদ এবং সাধারণ অস্তর-০. 
অতএব, প্রদত্ত দর্ত হইতে ৫+ 4675 8...01) 
এবং ০+11---6...2) 
»** (বিয়োগ করিয়া) -76-514, ৮.2, 
এখন (1) হইতে পাই ৫44১-25-58, ১ 216. 
,"» নির্ণয় শ্রেণীটি 16, 14, 12, 10১... 
উদ্ধা, 7. ড1010 ভো00 06006561055 2, 5) 8১:৫৪ 59? 
[ 2,5, ৪,শ্রেষীটির কোন্‌ পদ 59?] 
মনে কর 59 এ শ্রেণীটির %-তম পর্দ। এখানে ৫.2, ৮-5--2-3, 
০-1-(0--1)9-559, 
বা, 2+(৮--1) ১ 3559, বা) 3%--1)-57, 
বা, £--17-519, ৮৮:%5520. অত এব শ্রেণীটির 20শ পদ 59, 
উদ্দা, ৪. [5 46 ৪. (1000 ০0£ 016 52155 1) 4) 79"? 
[ 46 কি ], 4, 7১*."শ্রেণীর কোন পদ ?] 
যদি লস্ভব হয় মনে কর 46 প্রদত্ত শ্রেণীর %-তম পদ । এখানে 2-1], এবং 
&-4--17-53. এক্ষণে, ০+(7--1)6-46, বা, 1+0৮--1)১3-46, 
বা, 90%-1)75455 বা, 7%-17515) ত ৪হ5]6, 
অতএব, 46 প্রদত্ত শ্রেণীটির একটি পদ এবং উহ1 ষোড়শ পদ। 
উদ্বা, 9. 16 06 7010 8150 9010 01105 0৫ 80 4১, 8161165802০01০15 
9 8100 1) 9150 006 815 01000 2130 0106 00107170017 ৫17216106, 
[ কোন সঙ্গাস্তর শ্রেণীর /-তম ও ৪-তম পদ যথাক্রমে 9 ও 75 উহার গ্রথষ 
পদ্দ ও সাধারণ অন্তর নির্ণয় করু। ] 
মনে কর, প্রথম পদ- ৪ এবং সাধারণ অস্তর-&. 
প্রদত্ত সর্ভ হইতে পাই, ০+7+(07--1)9-৪9'*-0%) 
এবং ৫40 --1)০-5-(2) 
বিয়োগ করিয়া, (০--:)৮-৭--%, 747 2, 
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এখন (1) হইতে পাই, 2+0০--1)% সণ, বাঃ ০৮৭29, 
০০1০14--1. 
নি্পেয প্রথম পদ--7০+9 - ] এবং সাধারণ অন্তর »৮--]1, 
উদ্ধা, 10. 1106 190 6000 01 210 415, 1517. 8130. 006 70 625 
187, 1700 006 260 00 0৫ 10, [0০ ০,47১ 8.5. 9,251] 
[কোন সমাস্তর শ্রেণীর ?%-তম পদ % এবং %-তম পদ 17; উহার 
-তম পদ নির্ণয় কর। ] 
মনে কর, প্রথম পদ-4 এবং সাধারণ অন্তর স্০&, 
দর্ত হইতে পাই ০+(%--1)9-5%---01) 
এবং 2+(%--1)87-57.-02) 





(বিয়োগ করিয়া) (79-18-7771) ৩, ৮০%-%৮-17 
এখন (1) হইতে পাই ৫+(%৮--1)৮(--1)-7, 


বা, ০--17)117-57) ০০ 27519 15-71, 
নির্পণেয় 2-তম পদ--2+40৮--1)6-14-৮-1+0-1)১(-1) 
71-17-1701 27517110-70, 

উদ্দা, 11. [৫2172 096:57950 600 2100 1006 1256 (20 ০0৫6 25 
4৯০ 0১ 5110৬ 0086 036 500, 04 0199 10. 66100 00100 006 16511019178 
8100 006 701) 0100 0005 ৮05 600. 15 ০241, 

[ কোন লমাস্তর শ্রেণীর প্রথম পদ্দ ৪ ও শেষ পদ্ঘ 1) প্রমাণ কর যে শ্রেণীটির 
গোড়া! হইতে 7-তম এবং শেষ হইতে পূর্বের ?-৩ম পদছয়ের লমি ০+0, 

মনে কর, প্রথম পদ-ঞ সাধারণ অস্তর-&, 

গোড়ার দিক হইতে ?7-তম পদ-2+0০--1)8 

এবং শেষ দিক হইতে পূর্বের %-তম পদ-1--(9--1)8, 

এ ছুই পদের সমি-৫+0৮-1)৮+1-09--1)9-+1, 

[জষ্ুব্য ২ গোড়ার দিক হইতে পর পর পদগুলি যে ভাবে বাড়িয়া! গিয়াছে, 
শেষ দিক হইতে আগের পদগুলি ঠিক নমেইভাবে কমিয়া! গিয়াছে । ., যদি 
গোড়ার দিক হইতে কোন পদ ৫+1 হয়, তবে শেষ দিক হইতে পূর্বের এ 
লংখ্যক পদ 1--12 হইবে ।] 


[010186 %ু 


1.6 51756 ভোটে ০৫:20:85 05115 6 800. 06 001010908 
0158616790৩ 18 2. [100 086 150 ভা, ৃ [ 0, 0.:22] 


প্রগতি 43 
2. 5100 006 00120100028 02006261006 0£ 210 4, 19, 01 আআ 006 


18 ভে 15 1 200 006 1000 01000 13 10. [ 0. 0,%25] 
8,106 9156 তো 0৫ 219 4৯, 05, 19 2 8150 002 2001) 0200 5 
59, ভ্রঠ0 00০ 50200010 012021)06, [ 0, 0. 241] 


4, 100 005 56265 10 4১০ 00, 0: 13801) 006 2186 60 810 
096 ০0100100019 01561:21)00 816 ? 8100 2 :29600%€]5, * 

[ এমন একটি সমাস্তর শ্রেণী নির্ণয় কর যাছার প্রথম পদ ৫ এবং সাধারণ 
অন্তর ৫. ] 

6. 100 002 52155 20 40, 0£ অ1001) 00৩ 186 61000, 25 5 83 
05৩ 902010012 01:75161806 13 --3, 


[ এমন একটি লমান্তর শ্রেণী নির্ণয় কর যাহার প্রথম পদ 5 এবং সাধারণ 
] -3.] 
চা1)0 006০ 156 6000 06 006 5610165 16, 13, 10১." 
100 005 1200 2150 702 6910005 06 0105 5210165 2) 5) ৪১, 
্ 100 096 200, 2790 006 70 06105 0৫ 006.561165 8, 6, &)-*” 
9. ঢ110 005 1009 01000 06 005 56065 1111 
/ ৫0. চা0 006 700 তাতেও 06006. 861069 (1) ১ (৫+1.)১ (৫412), 
8100 0£ (11) 2, 27 297১০, [ 0. 0. 18861 
11. 11০10 ৮০00 0: 00৩ 5210163 6১ 20) 14, "" 1538? 
18, ৬/101০10 00005 0৫6 006 5610155 10, 8, 6,816 0206 7"101? 
18, 73 29 ৪. (2100 0£ 006 56118 3, 6১ 9, ***? 
[ 3, 6, 9 শ্রেণীটির কোন পদ 29 হইতে পারে কি?] 
14. 15 61 2 তা 01 006 5610155 $, 1) 7 *? 
16. [06 5০০০0 (তা 06217 4৯, 0,156 8150. 0১৩ ৫0100 তোতা 
1514. 7150 056 100 0000, [ 0. 0,229 ] 
168. 5450 026 206) 6600 0৫ 213 4, 19, ০0: 13100 05 5৮) 214 
0106 120) 6005 816 74 880. 25 1550০০05৩15, 
[যে নমাস্তর শ্রেণীর পঞ্চম ও ছাযবশ পদ যথাক্রমে -:4 ও --25 তাহার 
20-তম পদ কত ?1 
) 17. ঘা 006 5156 8150. 606 1060 €61008 06 006 48 05 10955 
50) 8154 1300 0610005 816 5 2130 773 1580500৮615, 
[ যে সমাস্তর শ্রেণীর পঞ্চম ও 13-তম পদ যথাক্রমে 5 ও -3, তাহার প্রথম 
ও দশম পদ নির্ণয় কর। ] 
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18. [71750 0176 5610165 11 4৯, 00৫6 আ12103 002 260 0 
£৪ 31--1, 
[ কোন সযাস্তর শ্রেণীর 7-তম পদ 3৮--1 ; শ্রেণীটি নির্ণর কর। ] 
্ 19... 00০ 10) 8100 9610 661005 0: 21) 4৯. 0,102 1550606৮215 
0880. 2) 0790 00৬ 21:50 62177 200 006 00100170019 01662121706 
[ 0. 0. :34 ] 
[ কোন স্মাস্তর শ্রেণীর 7-তম ও এ-তম পদ যথাক্রমে ০ ও ? হইলে 
উহার প্রথম পদ ও সাধারণ অন্তর কত হইবে ?] | 


20. 16 0106 700 €তো] 0৫6 212 4৯, 19, 19 1 220 010০ 70 তই £9 
177) 9170 006০ (7:47) 0602, | 


[কোন সমাস্তর শ্রেণীর %-তম পদ £% এবং £-তম পদ 17) উদ্থার 
(%৮+%)তম পদ নির্ণয় কর। 7 


৯ 21. 11 076 700 620 01 22. 485 0,152 2170. 00০ 0 61000, 28 
6, ঠা] 0106 500 02100, 


[যে সমাস্তর শ্রেণীর 7-তম পদ ৫ এবং ণ-তমষ পর্দ &, তাহার ?-তষ পছ 
নির্ণয় কর। ] 


৯১:22.:1010%০ €080 10 22 4৯, 0, 006 5020 ০ ৮০ 20010150918 
০1709 10010 (1০ 125111171106 2190 0176 2070. 15 0017508170. 


[ প্রমাণ কর যে, সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম ও শেষ প্রাস্তত্ব় হইতে সমদূরবস্তা 
পদত্বয়ের সমষ্টি ফ্রুবক । ] 


সমান্তরীয় মধ্যক ( 8110005500 1৩৩2) 


11. জনাম্তরীয় জধ্যক। (1) যদি পর পর তিনটি রাশি সমাস্তর শ্রেণীতে 
থাকে, তবে মধাপদটিকে সমাস্তরীয় মধ্যক বলে। যথা, ৪১ &, ০ সমাস্তর 
শ্রেণীর ক্রমিক তিনটি পদ হইলে কে ৫ ও ০.র সমান্তরীয় মধ্যক বলে। 
(2) যদি কতকগুলি পদ একটি সমাস্তর শ্রেণী গঠন করে, তাহ হইলে প্রথম ও 
শেষ পদের মধাবতী পদগ্লিকে প্রথম ও শেষ পদের মধ্যে ততগুলি সমাস্তরীস্ 
মধ্যক কলা হয়। যথা £ ৫, %15 172) 17/3১+*+১15১ & একটি সমাস্তর শ্রেণী 
হইলে, 171) ?/2,---১ 25 পদগুলিকে ৫ ও ৮-র্‌ মধাবর্তা % নংখ্যক সমাস্তরীয় 
মধ্যক বলে । 63) লমাস্তরীর মধ্যককে সংক্ষেপে ইংরাজিতে 4, [. লেখা ষায়। 


লমাস্তরীয় মধ্যক 4 
উদ্দাহরণষাল। ই 
উদ্বা, 1. চ10 036 4১010000600 10621) 6৫06975 ৫ ৪10 &. 
[০ ০.:48] 
নে কর, সমান্তরীয় মধ্যকটি 7, ৮. ০১1, ৮ একটি সমান্তর শ্রেণী, 
7/--2--৮--%% (উভয় পক্ষ সাধারণ অন্তরের সমান বলিয়া) 
বা, 2%5-16১ ৮০ গলিত, 
[ জঙ্টুব্য £ যে কোন দুইটি পদের সমষ্টির অধেক, ঁ পদছয়ের সমাস্তীক্ষ 
মধ্যক হইবে। ] 
উদ্রা. 2. 100. 7% 21010010600 006819 060661) এ 2100 &, 
"৫ ও ৮ব মধ্যে % সংখ্যক মধাক আছে, 

2 ও ঠর মধ্যবর্তী % মধ্যকগুলি লইয়া এমন একটি সমাস্তর শ্রেণী 
হইল যাহার পদসংখ্যা. %+7-2, প্রথম পদ ০, এবং শেষ পদ বা (%+2) তম 
পদ্-ু৮, মনে কর সাধারণ অস্তর -৫. 

(%4-2)-তম পদ-9, ৮৮2+0%4+2-1)9-58, 

বা, ৫০+(6%+1)4-৮, বা, (+1)9-৮-28 ০, -85৫. 

নির্ণেষ মধ্যকগুলি 
৮(০+272), (৪72.272), (47 3552057170918-232), 

[জ্তষ্টব্যঃ এখানে মধ্যে আছে % সংখ্যক মধ্যক এবং তাহাদের আগে 
আছে % ও শেষে আছে ৮, সেইজন্ত মোট পদসংখ্যা %+2 হইল। প্রথ্ 
পদের সঙ্গে সাধারণ অস্তর যোগ করিয়া ২য় পদ অর্থাৎ প্রথম মধ্যক পাওয়া গেল," 
এইভাবে সাধারণ অন্তর যোগ করিয়া পর পর অন্ত মধ্যকগুলি পাওয়া যাইবে। 
শেষ মধ্যক হইল ০+7%755, ইহা ৮--৫ বা ৮-752 এবূপও প্রয়োজন মত 
লেখা যায়। ] 


উদ. 5. 17516 (বলাও ) 10 21105006610 0062105 1060/621 
28100 57. | 0.0. 19 570. 9,128] 


2 এবং 57এর মধ্যে 10টি মধ্যক লইলে মোট 12টি পদ্যুক্ত একটি সমান্তর 
শ্রেণী হইবে । ইহার প্রথম পদ 2 এবং ভ্বাদশপদ 57, মনে কর, সাধারণ 
অভ্র ৮, ৮১ £12-557) বা 2+118-557, বা 1187-555, ৮ ৮5, 

প্রথম মধ্যক-:2+5--7, দ্বিতীয় মধ্যক-7+5-12. এই্রূপে 
নির্ণেয় মধ্য কগুলি-57, 12, 17, 22, 27, 32) 327, 42, 47) 52. 
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4, প0616 216 77 21070661010068708 0602610) 4 2130 31. 
8001) 0080 61১০ 8600150. 17022.0 : 0136 1950 123681755 214, দা 5, 
* [4 ও 3] এর মধ্যে %-সংখ্যক সমান্তবীয় মধ্যক আছে এবং 
দ্বিতীয়, মধ্যক : শেষ মধ্যক-ু5 £ 147 %এর মান কত 1] 
4 ও 31এর মধো % মধ্যক লইয়া মোট (%+2) সংখ্যক পদ-যুক্ত সমাস্তর 
শ্রেণী হইল। উছ্ার প্রথম পদ 4 এবং (%-472)-তম পদ 31. 
মনে কর, সাধারণ অন্তর 6, 
৮১+০-০4+(%1+2-1)9-531, 
বা, (%+1)৮-27.---161) 
আবার, ** & সাধারণ অস্তর, 
ছিতীয় মধ্যক- 412 এবং শেষ ষধ্যক- 3] --&, 


442. 5 
প্রদত্ত দর্ড হইতে 57-৮-৭4" 


বা, 28৮+56 ০5155--5৮, বা, 33899, 
এক্ষণে (1) হইতে পাই ৮11) ১৮ 3-527, 
ৰা) 74-1.759, ৮১ 7758. 


৮০ 0০53, 


7০7০1৪8০ 8 


[110 0) 81000056610 05681 ( অমান্তরীয় মধ্যক ) 1১866612 £-. 
1. 72150 23, 9, --5 8100 893, 


8. --4 810 --14. 4০ (2-79)2 2120. (%42)2 
6. 28 2134 92, 6. 27 200 %2% 
দু 


178-75 1774? « 
[17510 ( বসাও )7 2110007900 0128195 0606০221813 41. 
[ ০. 0. ১14] 
৪8. 1155606 4 21101010000 106805 10965261) 4 2100 324. 
[ ০. 0. 1890] 


9.110616 27:65 7; 21001070600 10062,105 1066৮661) 2 8100 23 
200 006 2150 106917 : 006 1250 100621-51] 2 4& 3:16190 2. 


[2 ও 23-এর মধ্যে এপ %-সংখ্যক লমাস্তরীয় মধ্যক আছে যে 
প্রথম মধ্যক : শেষ মধ্যক-]. £ 47 %-এর মান নির্ণয় কর। ] 


):10.. 70176162161 8130707600 7062125 [60660 14 810 38 
801) 0020 006 200. 0368.0. : 006 1556 1006819-54 :7 32000 % 


[14 ও 38-এর মধ্যে &-সংখ্যক সমান্তরীয় মধ্যক আছে এবং 
দ্বিতীয় মধ্যক £ শেষ মধ্যক-4 : 7 %-এর মান কত?] 


সমাস্তর শ্রেণীর সম 47 
12. জমাস্তর শ্রেণীর যে কোন লংখ্যক পছ্দের জমি নির্ণয় । 


51১07 11০ 0০ 8130 0106 5000 067 (21003 ০0 22 4৯, ৮০ ৮6128 
81561 02:81:50 61000 2100. 0178 60200)010 015512106, 
[ কোন সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম পদ ও সাধারণ অন্তর দেওয়।! সাঃ | উহার 
%-সংখ্যক পদের সমষ্টি নির্ণগ কর |] 
মনে কর, কোন সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম পদ , সাধারণ অন্তর ৮ এবং উহার 
?-সংখ্যক পদের সমষ্টি নির্ণয় করিতে হইবে। 
মনে কর, উহ্হার যোগফল 5 এবং শেষ পদ. 
অতএব, 5-৪+(৫+৮)1+(02+2)+-+0-28)+0-8)4+1 
শ্রেণীটিকে উন্টাইয়! লিখিলে, 
5-০1+0৫-৮)+01-2৮)+-:+02+2)1+02+৮)+5 
যোগ করিয়া! 25-(02+1)10০+0+0+1)+-7+06+10176471) 
+661+1)-(0+10)1+(021+1)14--% সংখাক পদ পর্যস্ত_70241). 
9-580০78)--01) 
এক্ষণেত শেষ পদ বা%-তমপদ, ** 1-2+6--1)%, 
(1) হইতে ("এর মান বসাইয়1 পাই 5-5127-0--1)81-.-02) 
[জ্ষ্ব্য £ কোন সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম ও শেষ পদ জানা থাকিলে হুত্র-(1) 
এবং অন্স্থলে সুত্র-(2) এর সাহাধ্যে যোগফল নির্ণয় করিবে । ] 
উদ্বাহুরণমাল! £ 
উদ্ধা, 1, 500. 60 21 0005 005 41000600 000£10555100 
31+7+111+[3+7+111+-শ্রেণীটির 21 পদের মমষ্টি নির্ণয় কর। ] 
এস্কলে প্রথম পদ 2-3, লাধারণ অন্তর ০.০7--3--4 এবং পদসংখ্যা 
7০21. মনে কর, যোগফল ও. 
9750125-1(7--1061-5%513 ৮214 021- 1)41 গম ৯ 867. 903, 
উদ্দা, 2. "1০ 5750 ভোট 66105 0৫6 210 4১০05216320. 2, 
৬110 00 006 1000 66100 2120 006 5010 01 009 2156 10 061008, 
[ ০. 0.713] 
[ কোন সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম দুইটি পদ 3 ও 1) উহার দশম পন্ধ ও প্রথয় 
10টি পদের দমহ্ি নির্ণয় কর। ] 
এখানে প্রথম পর্ঘ %-53, সাধারণ অন্তর 6০-13-7772) 
পদ্দনংখা। %-510. মনে কর, যোগফলম্ন5. 
" ৫2০-০+৫৮--1)৮-3+(010--1)১৮(-2)০-3--18---15 উতর), 
এবং 5-20৫+-1)-544১03--15)--5 ৯ (12) ০60 (ভত্তর)। 
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উদ্বা, 8, 7170 006 5010 ০0631517560 2 000৪, 
এখাঁনে ৫-3, &-5--9-2. মনে কর, লমষ্টি ₹ 5. 
স12270৮--4)91 
_$12 ৮3107710217 11277417214 25%, 
উদ্ধী. 4. 150 006 5000) 0£ 0106 51125 517+191---+65. 
এস্বলে 2755, ৮-7--5স2, মনে কর, পর্দ সংখ্যা %. 
স্থতরাঁং %-তম পদ্ম বা শেষ পদ 65. 
০০2+0-1)575 65, বা, 5+৫৮-0) % 2565, 
বা, 2(%-1)-60, বা, £%-1730, ৮৮ 731. 
নির্ণেয় যোগফল- 38.(5+65)- ছু. ৮ 70-51085, 
উদ্দা, 6. [100 0102 4, 00, 01 1১101) 00৫ 5০0 €0 7 6610)9 19 
(27-+1)027- 1), 
[ এরূপ একটি সমান্তর শ্রেণী নির্ণয় কর যাহার প্রথম % পদের লমটি 
(2%71)02%-1) হয় । ] 
মনে কর, %-সংখ্যক পদের যোগফল ০%, 
5%-5(02%11)021- 1075 4%2-1], 
এখন যদি %-এর স্থানে 1) 2, ও প্রভৃতি বসাই তাহা হইলে 5. অর্থাৎ প্রথম 
একটি পদের যৌগফল, 92 অর্থাৎ প্রথম ছুইটি পদের যোগফল ইত্যার্দি পাইব। 
$7-54.19--1-53১:59754.29--1715, 93-54.39--1-535. 
আবার, £]-.51-3 ["- শ্রথম একটি পদের যোগফল গু প্রথম পদ্দ একই] 
এবং ৫2-:5--51 -]5--3-512 [ কারণ, প্রথম ছই পদের নমষ্টি হইতে 
প্রথম পদ বিয়োগ করিলে ছিতীয় পদের মান হয়।] 
অন্থরূপে ঠেলওএ৪ স্”9৪ ০০ 35--15ল্5 20 
এবং &৬-৮১৫--০৪-563--352 28. 
নির্ণেয় শ্রেণী-3, 12, 20, 28,*****ইহার প্রথম পদটি বাদে বাকী 
পদগুলি সমাস্তর শ্রেণী (4. 2.) হইবে। 
[ভ্্রষ্ঠুব্য £ এইরূপ ক্ষেত্রে অন্ততঃ 4টি পদ নির্ণয় করিয়া তবে উত্তর স্থির 
করিবে । ] 
উদ্বা, ৪. 300 0১6 5000 01 8]1 016 07700107155 01 13 06/০618 
750 ৪৫ 1000, [0.0.35] 
[750 ও 1000এর মধ্যবত। 13-র গুণিতকগুলির যোগফল নির্ণনন কর ।] 
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13-এর গুশিতকণ্ুলি একটি সমান্তর শ্রেণী গঠন করে এবং উহ্বার সাধারণ 
অস্তর-13. এখন, 7504র ঠিক পরবর্তী যে সংখা! 13-এর গুনিতক বা 13 
দ্বার! বিভাজ্য তাহাই এ শ্রেণীর প্রথম পদ হইবে এবং 1000-এর ঠিক পূর্ববর্তী 
যে সংখ্যা! 13-এর গুণিতক তাহাই এ শ্রেণীর শেষ পদ হইবে। 


13 )%5১( 5? 13 )19? ( 76 
্ টু 
79 13--9554. 2 


750+4- 754 প্রথম পদ । ৮, 1000--12-988 শেষ পদ 
মনে কর, পঙ্দ সংখয1-57%. ৮, ?%-তঙ্গ পদ ৫+(+%--1)৮-5988, 
বা, 754-+-(%-1) ৮ 13-5988, বা, 130--1)-988--754-234, 
বা, £%-1-18, ০৮519, 
নির্ণেয় নম ল-52(7544 988) 15 ৮1742516549, 


উদ্জা. 5. 72770, ৮৮:70 255£770506 278 10117,212 ( কোন সতের 
সাহায্য না লইয়1 ), 00০ 5000 ০৫ 14+345+-০, €০ 40 €610039. ১ 
[ ০.0. ৮2] 
এখানে প্রথম পদ 2-51, সাধারণ অন্তর -3--1.-52 এবং --51, 
£2-52-11..87551411.2.ল 3, £8 25217 2.87-51172.2-55) 
স্প্টতঃ ৫৫০৮০০439৮5 ]1-39.2-79 ; মনে কর, যৌগফলটি-ও. 
এক্ষণে 57০২০ 1131 5 ত*, "17517714179 
এবং $-79+4-77-754---7 +5+3+ 1 (উল্টাইক়া লিখিলে ) 


পিপল পি সপ পপাসাপাপিপাপিপশী। ০ সা শশাপিশিত 








৯ পাপকাসজি- পাল পি পি 


*,25-5809+809+80+----:40 সংখ্যক পদ পর্ষস্ত- ৪০১40, 
52553828595 1600. 

উদ্দা. &. চঢ1180,%7105000 85901001116 8105 00100019) 010৫ ৪07 01 
06 8156 % (61005 0৫ 000০ 981:168 1713151777৮, 

[ কোন সুজ্রের পাহাষ্য না লইয়া 1+3+5+7+""শ্রেণীটির প্রথম ? 
সংখ্যক পদ্দের সম নির্ণয় কর |] 

এখানে গ্রথম পদ ৫751, সাধারণ অস্তর ০6-3--17-2 এবং ৫0, 

2-51-71.2-53) 63-০1-1225) ৬4322, 

অন্ুরূপে £৮-51-7(%--1).2 5 275-1 

এক্ষণে, 57511315114 025)1 02572)7028-2) 

আবার, 5755021-])-+027--9)+ 02%-5)1 ৮5432 


পাপা পিপীশপিপপা শিক 


যোগ করিয়া 2575 2% 12121 -% সংখ্যক পদ পর্যন্ত -2%$৫7%75272, 
"০ $জ 125 


1০, 0. (20)--4 
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উদ্ধা, 9. 10 05 900 0£ 106 56759 39+1-371354+-..4+3, 


10006 89510001176 0106 00100010819, 01 8310010780100 0: 2. 9611695 ঠা 4৯০1১, 
[ সমাস্তর শ্রেণীর যোগফলের সুত্রটির সাহায্য না লইয়া 39197 
+135+-*+3 শ্রেণীটির যোগফল নির্ণয় কর। ] 
এন্কলে ১ম পদ 42_5939, সা. অন্তর &-537--93955 --2. মনে কর, পদসংখ্যা 751. 
2+(৮--1)8-53, বা, 39+(৮-1)১ (-:2)-3, 
বা, -_2(%-1)---36, বা, £--1-18, ৮. 8০519. 
"১ ৩ল99+37+951+-৮৮+ 271 54+ 3 | 
আবার 55 3+54+ 742 +354+371439 


. 25-42142+ 42409 সংখ্যক পদ পর্বস্ত [ *+%-19] 
742 ১19, ৮৮ 5255&28-8-5399. 

[জ্ষ্ুব্য £ এস্বলে কেবল যোগের শুত্রটি প্রযেগ করা নিষিদ্ধ, সেইজন্ত 
পদসংখা। নির্ণয়ের জন্য উহার ত্যত্র ব্যবহার কর] হইয়াছে ; কিন্তু উদা, 7 ও 
উদ্দা, 8৪এ ঘষে কোন সুত্র প্রয়োগ কর] নিষিদ্ধ বলিয়া পদসংখ্যা নির্ণয়ের হ্থত্রও 

বহার করা হয় নাই। ইহা! লক্ষ্য কর।] 

উদ্ধা, 10. 190 05৫ 510 ০ 3+4+8+9+13+14118+19 
6০ 20106510005, [ 0০. 0. 1881 ] 

এস্থলে দুইটি সমান্তর শ্রেণী মিশাইয়া আছে । যধা, (3+8+13+..-) 

এবং (4+9+-14-+-."), স্থতরাং প্রত্যেক শ্রেণীতে পদসংখ্য।- 10. 

»* ঠলল(3+8-+131+-6910 00035)1041+ 91141410010 1061005) 
-42১(০+০9৮5112518-+9 % 51755 ৮5114553525 520. 


টি উদ্বা, 11. [0 10915 (51003 06096 56126834547 4-..00896 
9০ 08112 11) 01061 0086 006 50100 108 09 ০0৪] 6০ 624? 
| 0. 0.,:35 581. ] 
[3+5+7+--শ্রেণীর কতগুলি পদ্দের সমষ্টি 624 হইতে পারে? ] 
মনে কর, %-সংখ্যক পদের সম 624. এখানে ৫3, ৪-5--3-2, 
262210--1)6)1-55, ৮০ 294 ৮--1) * 27624, 
ৰা, 26214) 5624) বা, ৮212. 624, 
বা, %27+2%--624-50, বা, (+26)0৮%--24)-0১ -, &ল 726 ৰা 24. 
পদনংখ্যা খণ-রাশি হইতে পারে না, **  --26 গ্রহণযোগ্য নছে। 
“*. নির্ণেয় পদসংখ্য1-24 ( উত্তর )। 
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[ জষ্টব্য £ ৯-5122-+(%--1)61 এই হত্রের ৫, % ও 9 এই চাবিটি 
বাশির ষে কোন তিনটি জানা থাকিলে এ হৃত্রলাহাযোে অবশিষ্ট বাশিটি নির্ণর 
করা যায়। ] 


উদ্ী, 12. 390 606 13001770606 60005 0 005 ৪০1168 
17) 5১ 7,১১০, ড/1)096. 5200 15 "৮78. [1. 8.:31 ] 


[ 17, 5, --7,*-শ্রেণীর কতগুলি পদের সমহি 781] 
মনে কর, শ্রেণীচির %-সংখ্যক পদের সমতি _78 3 এস্থলে গ্রথম পদ ৫1৭, 
সাধারণ অস্তর 0--5--1775---12. 
212+0৮-1)-5 ৮ 834+05- 1) (712), -78, 
বা, 2046--12%)---78, বা, 237-- 67৮9 +78-50, 
বা, 6%2--23--78-50, বা, (6%4+13)0%-6)-50, *,7--728 বা 5 
পদসংখা] ভগ্নাংশ বা ধণসংখা। হয় না, .. নির্ণয় পদসংখয1-5€. 
উদ্দা, 19. 1016 5156 তো। 06 219 4৯, 0, 15 9 8:00. 5০ 185 
16100 15 96. [4 005 9010) 06০ 1575) 0100. 006 001000010 012167906. 
[ 1). 3. 32 ] 
[ একটি সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম পদ 9 ও শেষপদ 96 এবং পদগুলির সমন 
15755 উহার সাধারণ অন্তর নির্ণয় কর। ] 


'* ৯০০৯৪(৫+4-0)১ ৮০ 209+ 96) 1575, বা, 27 হিল 15, এ 30, 
এখানে শেষ বা %তম পদ- 96১. &+-(7৮-1)8-596 (৮ সাধারণ অন্তর) 
বা, 9+29০-596, বা, 29-87, ১ ৮লও, 

নির্ণেয় সাধারণ অন্তর -ু3. 


উদ্দা, 14. 1155 5010 0: % 06005 01 096 561168 10+8+6+* 
£5 29 * হা] 1 800 201811) 006 007101৩ ৪135 ৬8. 


[ 10+৪+6+.*শ্রেণীর £ সংখ্যক পদের সমঠি 283 %এর মান নির্ণয় 
নন এবং দ্ষ্টটি উত্তর হওয়ার কারণ দেখাও । ] 


এখানে প্রথম পদ -10, সাধারণ ব্স্তর ০-৪--407-7 72. 
21221 (--5)01-55, ৮০ 8120-1+0%-20 ৮ ৮21 স্528, 
বা, 117--7%2--28-50১ বাঃ 12-111717-2850, বা, ঠ৮--4)0%-2)-50) 
%-4 বা 7. এস্বলে ছুইটি উত্তরই সম্ভব হইবে; কারণ, শ্রেণীটির 
«ম হইতে ৭ম এই 3টি পদের সমষ্টি শূন্য | শ্রেণীটির 7টি পদ510, ৪, 6, 4, 
2. 0,-- 2, সুতরাং ইহার 4টি পদের সমষ্টি ও 2টি পদের সম সমান। 
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উদ. 15. 9107 086 006 57800 0 % €651005 0 €০ 861125 
4 12, 20, 28১15 006 50086 ০৫ &10 ০৮610 10010৮61, [০-0,27, 139] 

[দেখাও যে, 4, 12, 20, 2৪,."-শ্রেণীটিব % পদের সঙ্গতি একটি যুগ্ধ 
(জোড়) সংখ্যার বর্গ । ] 

এস্থলে প্রথম পঙ্গ 2০4, সাধারণ অস্তর ০. 12--4--8. 

5৯-?12.44+(%--1)১81-808+8% -8)-4%- (28)5. 
%-এর মান যে-কোন অথপ্ড যুগ্ম বা অযুগ্ম সংখ্যা হউক না কেন! 2%এর 
মান নর্ঘদাই ষুগ্প সংখ্যা হইবে, ** (2%) একটি হুগ্ম সংখ্যার বর্গ। 

“০ প্রদত্ত শ্রেণীর % পদের যৌগফল একটি যুগ্ম সংখ্যার বর্গ হইল। 

উদ্দা, 18. [76 5010 0£ 7 62000906৪10. 4৯১ 0, 25 40১ 013৩ 
0০010017001 01:61:67002 15 2) 2100 0106 1950 06100 15 13, [1180 1, 

[ 0০, 0.:465 3 178৮ 0,118 ] 

[ একটি সঙ্গাস্তর শ্রেণীর % পদ্দের যোগফল 40, উহার দাধারণ অন্তর 2 এবং 
শেষপদ 133 % নির্ণয় কর। ] 

এখানে %-তম পদই শেষ পদ। 
৮০21 0-1)9-5135 বা, ৪০+(0%-1) ৮ 2-513, 
৮০2-5]13-729122্5 15721 

আবার, ** 209217+1)-৩, 

**ঠ015--2%1719)-40 [৫১ 4, 9এর মান বলাইয়। 

বা, --721+147- 40শ্৮0১, বা) 22--1417140-50, 

বা, (%--4]0-10)-0, *. %-54১ বা) 20, 

[জঙ্টব্য 2 "২ শেষপন্দ 13 এবং সাধারণ অন্তর 2, ., পদসংখ্যা! %-4 
হইলে, প্রথম পদ হইবে 7) আর £%-10 হইলে, প্রথম পদ্দ হইবে --5 এবং 
তখন প্রথম ছয়টি পদের সমষ্টি শূন্ত হইবে । .', দুইটি উত্তরই সম্ভব ] 

উদ্দা, 17. [7100 006 9800 06 21 ০015550065৩ 000. 110709678 0 
জা)101) 006 1856 62000 15 51], 

[ পর পর 21টি অধুগ্ পদের শেষ পদ 5] হইপে উহাদের সমষ্টি কত 1] 

এখানে শ্রেণীটির শেষ পদ 51 এবং সাধারণ অন্তর 2, স্থতরাং শ্রেণীটি 
উপ্টাইয়া লিখিলে 51+4914747***এই শ্রেণী হইবে। ইছার সাধারণ অস্তর 
--2 এবং পদসংখ্য। 7- 21. 

৮». নির্ণেষ সমি_2212%511021-1) 2) 

»০20102--40)- 42 ৮ 627 651. 
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উদ্বা, 18. 14 006 186 15 06 810 4৯, 0, 25:99) 900. 019৩ ৪0 
06 35 61108401006 561165, 
সনে কর, প্রথম পদ ৪ এবং সাধারণ অন্তর &. 
218-72+(018--1)8-1+1279, ৮৮ ৪+129-39 (হ্বীকার); 
এক্ষণে, 9$০-42122+4-(35--1.)91 75124173491 
53502 4-176)-535 ৮ 39-51365, 
উদ্দা, 19. [116 5810. 06 10 (61005 06 215 4১, 79, 15 120 ৪0 (১০ 
57017) 06 1.5 66100515255 7 100 006 5000 0 1 66105, 
[ একটি সমাস্তর শ্রেণীর 10টি পদের সমষ্টি 120 এবং 15টি পদের সসটি 
255, উহার %-পদ্দের সমষ্টি নির্ণয় কর। ] 
মনে কর, প্রথম পদ ৫ এবং সাধারণ অন্তর &. 
510-120, ৮», 4£2124+(010--1)81-5 120, 
বা, 5024-98)7-51.20, ৮০22479৮240) 
আবার, ** ১15-5255, ৮, 48202214148) ল 255, ৰা 224 146-5934-02) 
এখন (1) ও (2) সমাধান করিয়া] পাই ৪-3, ৪-2, 
9৮-5212.,374-(05--1) ৮ 21752027474) 751/0%42), 
উদ্দা, 20. 4 01855 020151565 0£ ৪. 17501016106 ৮০55 1056 
8595 26 11) 4১, [১১ 006 50001770012 0166161806 10618 10001 100010005, 
ঘট 006 500175650 005 15 1080 8 56815 014) 800. 1 0106 5010 ০0 0106 


8565 15 198 56815, 9190 00 17010010210: 19055 1 00০ ০1999. 
[ 0০, চা, &১, 1872 ] 


[ কোন শ্রেণীর ৰালকর্দের বয়সগুলি একটি সমাস্তর শ্রেণী যাহার লাধারণ 
অন্তর 4মাস। সর্বকনিষ্ঠ ৰবালকটির বয়স ৪ বৎসর এবং বয়সগুলির সমষ্টি 168 
বর হইলে বালকদের সংখ্যা নির্ণয় কর। ] 

মনে কর, বালকদের সংখ্যা ?, এখানে প্রথম পদ ৪ বৎসর এবং লাধারণ 
'অস্তর-4 মাল-ঠ বৎসর । 

১ 212৮ ৪+৫--1) ৮ $1-168, ৰা, 2016-7%5)-5168, 
বা, ১ %+7-5168, বা, %০+47%-1008, 

বা, %2+477--1008-50, বৰা, (%-19)0%-4-63)-50, 

7716১ বা, --69. 
" বালকের সংখ্যা খণাত্মক হইতে পারে না, 
»». নির্ধেয় বালক-সংখ্যা- 16. 
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উদ্দা, 21. 1 9০106 ৪ 81] 200 66, 0660 60০ ০০956 35 [২৩ 1. 225. 
01 0106 8150 9096 2150 217 20010101081 8101098. 101 ০2:01) 57015500613 
০90৮ 1026 15 006 ০050 ০01 0011178 002 611 ? (০. 0. 1934] 


[ একটি 200 ফুট গতীর কৃপ খনন করিতে প্রথম এক ফুটের জন্য খরচ 
হয় 1 টাকা 2 আনা এবং পরবর্তী প্রত্যেক ফুটের জন্য এক আনা করিয়! 
অতিরিক্ত খরচ লাগে । এ কূপ খননে মোট কত ব্যয় হইবে ?] 

প্রদত্ত পর্ত হইতে 2-]18 আন, ০-1 আন1 এবং £%-200. 

নির্ণেয় খরচ ( অর্থাৎ ও )-22912.18+4-(200--1)১৮ 11 আনা 
-100:235 আনা _23500 আনা-1468 টাকা 12 আনা) 

উদ্দা, 22. 7৮0 08611675508 60860060১05 52706 ০80. 
00786 ০0৫6 0102100 0:5৬915 01816010015 10 1001195 2 025. 11006 00061 
6:৪৮০15 8 101125 006 0150 085 2280 1100129,565 1015 0202 1705 1721 & 


170116 2, 085 28:01) 501009201115 085. 4১621 100 10187) 0855 5111 
1১6 12066] ০৮610156 018০ 1010061 ? [780 0.209] 


[ছুই বাক্তি একই পথে একপক্ষে যাত্রা আবুস্ভ করিল। একজন প্রত্যহ 
10 মাইল করিয়] সমভাবে যাইতে লাগিল। অপৰ ব্যক্তি প্রথম দিন 8 মাইল 
গিয়। পরে প্রতিদিন পূর্ব দিন অপেক্ষা অর্ধ মাইল করিয়া বেশী যাইতে লাগিল। 
দ্বিতীয় ব্যক্তি কত দিন পরে প্রথম বাক্তিকে ধঞিবে? ] 
মনে কর, নির্ণেয় দিনসংখ্যা-£%, এই % দিনে ছুই ব্যক্তিই সমান পথ 
যাইবে। প্রথম ব্যক্তি প্রত্যহ 10 মাইল করিয়া! যায়, 
মে % দিনে যায় 10% মাইল'**-*' (1), 


আর দ্বিতীয় ব্যক্তি ১ম দিন ৪ মাইল, ২য় দিন 81 মা. ৩য় দিন 9 মাইল 
এই রাত যায়। এক্ষেত্রে প্রথম পদ 2-58, সাধারণ অন্তর 


সে % দিনে যায় 212.8+(%-1) ঠ] মাত বা, পট 
এখন (1) ও (2) হইতে পাই, 2(5-2:2)- 10%. 
বা, 2555-520 [2 দ্বারা ভাগ করিয়া 10) বা, 3141. 40, 
1759, ৮, নির্ণেয় সময়-9 দিন । 
18. স্বাভাবিক সংখ্যা জন্বন্ধীয় বোগফল 


1, 2১ 3১ 4১*-**প্রভৃতি নংখ্যাগ্ডলিকে শ্বাভাবিক নংখ্যা (780015] 
10007010615 ) বলে । 71750 7 1)800151 1007010218 বলিলে 1১ 2) 3১১১? 


এইগুলি বুঝাইবে। 


8৩7 


নি 


) মা." (2) 
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হু. 006 5010) 0£ 006 :0150 7% 170900181 10111010218. 
এখানে প্রথম পদ -51, লাধারণ অন্তর ৪] এবং পদ-সংখ্যা-%. 


1 5-1+2+3+718৮8(0)-505273, [ইহা মুখসথরাধিও] 


[]. 109 0০ 5৪0 0: 006 5005765 06 006 5156 7 17080আ18]1 
19019106215, [ 0০, 0.:15 7 10, 3,732) 734,745 2০ 0.১251] 


মনে কর, যোগফল ও, সুতরাং $-121224334+--74+%2. 


এক্ষণে, 7%১--05--1)5753%2-7-31৮1+111060068115, অর্থাৎ %এব 
মান যাহাই হউক না! কেন, উভয়পক্ষ সর্বদা সমান ] 


এখন এঁ অভে্দে %এর স্থলে পর পর 1, 2১ 3১: & পর্যস্ত লিখিয়া পাই 
19--0553.12--3,114] 
23 --137-53.22--93,21]. 
33-7257-53.325--3.311 


.:৮০১৮1)১53৮৮-384] 
(যোগ করিয়া ) %১-301+7221+321+-+%2) 
»-301421737+%)17 


বা, ৪১-3০--3৮(7334, 


বা, ৪৮-৮৮১+385113-8--8%-194513)- 2 


76272437110 101 10272) 
৮০ 27777 


পা পশলা ক পাপা 


-58(57-1102771) [ইহা মুখস্থ রাঁথিবে। - 
তি. 


৬1 
রগ 
দি ০ জাপা কি পত্র বে 


[জ্রষ্টব্য ই যোগ করিবার সময় বাঁয়পক্ষের সব পদ কাটিয়া গিয়া কেবল 
%5 অবশিষ্ট আছে । ভান পক্ষে ওকে ০0201000 লইয়া বাখা হইয়াছে । 
14+1+1-7-60 £% ভোহা05 যোগ করিয়া যোগফল % হয়; কারণ, 5টি 
| যোগ করিয়া 5 হয়, স্থৃতরাং % সংখ্যক এক যোগ করিয়! %& হইল। ] 
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[101, 1100 002 50100 06 006 00065 ০0৫6 005 180 1 138160121 
101217)01901-5, [ 0. 0.718 1] 
মনে কর, যোগফল 5, সুতরাং 57131251351 45, 
%-এর যান যাহাই হউক ন1 কেন, 
1/£--(7৮-- 1) ল 41561874157] [ অভেদ্দে সমান ] 
এক্ষণে, £%-এর স্থানে পর পর ]1, 2, 3,***, % পর্যস্ত বপাইয়। পাই 
14-02-৮৮41 57612514171 
24-17-5429 776,225 14,271 
34--25 ল54535776.321+43- 2. 
15765710418 767৮8 7 ধু-] 
(যোগ কিয়! ) %-4015+254+3++-. 119) 
6011 221+321-51+12)140611721+931-*48)-15 


61704102111) 1 4700211). 


“০4571177051 10021110720 1017 
7574-71-10 1)02711) 20541) 
৮-170151-1)(%2--1711)1+170-11)02711)--210141) 
৮-7107/1-1)0/2--711-4121 172) 

০০10111)02110 75170110705 1 1)5720-41)2) 


1207 £ 0877), 1)5 [৮ 2 ই 


[জঙ্টব্য £ [ও] লক্ষ্য করিয়া দেখ, ]1]এর যোগফল [এর যোগ- 
ফলের বর্গ। হৃতরাং ইহা মনে রাখা সহজ। 15-+294-35 +.*+4%3 
(1+24+3+.-48)5, ] 

এই হৃত্রগুলির প্রয়োগে বিবিধ সমাস্তর শ্রেণীর যোগফল নির্ণয় কর! যাইবে । 

নিয়ের উদাছরপগুলি দেখ। 


উদ্দাহরণষাল। 5 
উদ্দা 1. 9010 60 ?% €517205 00৬ 561165 চ1)096 1701) (61000 19 
20--1), 
মনে কর, লতি 5 এখানে £৮-57(%--1)-5%9 --%, 





বা, 1%55545- 


শী লি 


প্রগতি 57 


এক্ষণে, 1751) 2) 3১৭০০ ? পর্বস্ত লিখিয়া পাই 
617-০12--]. 
£5--29--৮2 
£5-5-3৯--3 


€ যোগ করিয়া) 5-(1212+31:++%5)--01+2+3+---+8) 
৮570071002771)7705110-7051102771)-380841) 
6 2 9 
৮507771-0028- 2) 201-0005-0)-705--1) 
9 9 2 ধেি +: 
জষ্টুব্য £ যোগে বাম পক্ষের £1-+£2+---1/*-5 লেখ! হইল। ] 
ভিদা %. 90100 €0 ?% 21105 1.241-2.3473.41 7. 
| [ ০. 0. 112১ 17,739 900,144) 251 510, 9.৮2০,33১4144] 
 অস্থলে প্রত্যেক পঞ্ষের ন্যান়্ %-তম পদটিও ছুইটি উৎপাঁদক লইয়া গঠিত। 
প্রদত্ত শ্রেণীর পদগ্জলির প্রথম উৎপাদ্দকগ্জলি 1, 2, 3১." এইভাৰে হইয়াছে 
এবং ছ্িতীক় উৎপাদকগুলি 2, 3, 4, ...এইসাবে হইয়াছে । 
ইহার €৮- (1, 2, 3,"এর %-তম পদ) ৯ (2, 3, 4১*-এর %-তম পদ) 
»-%.051-1),77211% এক্ষণে) 77551) 2) 3১১ % বলাইয়া পাই 
£2-2124+1. 
27242 
£১-532-+-3 
(85572 177% 
€ যোগফল ) 5-5(19421+35+"1+8৯)1+011+21+31+477) 
_%0%71002771),70511077011002%4+ 10173805141) 
9 0 6 
86771062774) 52505 41)5712)57011)7 2) 
6 6 3 


[জঙ্ব্যঃ এরূপ স্থলে প্রথমে %-তম পদ নির্ণয় করিয়া %-এর স্থানে, 
, 2, 3১-**প্রস্ভৃতি লিখিয়! ফোগফল নির্ণয় করিতে হয়। অঙ্ক দেখিয়া £-তম 
পদ নির্ণয়ের উপাস়্ স্থির করিতে হয়। প্রত্যেক পদ্গে ছুই ৰা ভিনটি উৎপাদক 
'খাকিলে উপরে প্রদ্শিত প্রণালী জবলম্বন করিৰে। ] 
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উদ্জা, 3. 5010 056 561325 12413947591 -1:60 2 005, 
[ 0. 0.:50 1] 
এস্থলে £৯-1) 3১ 5,+"এই শ্রেণীর %-তম পদের বর্গ 
-1]1(2%-1) 21 2-5(21-1)5 75415974711, 
এক্ষণে, £577272:% বদাইয়া পাই 
61755411274 174 


27 4.227--427. 
1955 4.39--4731]. 
67 4.72-- 4711 ৃ 
(যোগ করিয়া) 5-4(151722547351 771 1%5)74%00721711)7% 
৮41(11)(2730-4043)1% 


6 2 
_5210971002271076705 1) 38 04271) 
3 3 | 
উদ্দা, 4. 5০0 00 % 020005 2০455 ++ 89425 [ 1. 3.73511. 


এস্থলে &-2+5+8+4-"-**এই শ্রেণীর 1৮তম পদের বর্গ 
-০121+(7৮--1) ৮ 91255 (37--1)2ল5 9৪ --67%71, 
এক্ষণে, 1৮-5]) 2) 3১***১ % লিখিয়া পাই 
£1-59.12--6.].17]. 
£2-59.22--6.2-4]. 
£5559.32--6.3+ 41. 
(% 25 9.182 6,471]. 
(যোগ ) "১ 5-9(11+25+-:-+৮2)--6011+21+-1+7)1 
91017002877) 60471) 48 
6 £2 
3807 11027,71)--67(57-1)7275706213-37) 
2 2 |] 
ভদ্দা, 6. 5010. 0 ?% (61005 1+44+18+13-+19426-+"** 
মনে কর, যোগফল 5 এবং £%-তম পদ ?ে, 
অতএব, $-1-+4+8+137+19+26-+--18 
আবার, 555 1141 867131+19-4 1+16%5-1 146 
[ এক পদ সরাইয়। লিখিয়া ] 
(বিয্লোগ করিয়া ) 0-5]113+4+5+6+71+*+(0-4-1)-88 


প্রগতি 59. 


£৮-14+34+41+5+6+-7% সংখাক পদ পর্যস্ত [পক্ষাস্তর করিয়া) 
1+1314+57+6+-70%-1) সংখাক পথ পর্যস্ত) 
-1+৮116+%-2) 1) ০12৮2], 
এখন %551]) 2, 3, ***১ & বসাইক়া] পাই 
£1-3.191+8.1--1 
2 »5$.22 18,271] 
৫375 8.32+%.3--]. 


1%7-52.1৮2 1897] 
(যোগ করিয়া) 5-ঠ01+2+-+-17৮2)1+8011211৮)-1 

০87271002271)14+30575)- 

12 ০ 
17:611)02111)1970214-1)-- 127 

12 ও 

22770752-1618--1)710%5-46- 1), 

12 6 


[জ্রষ্টুব্য : এস্থলে দেখ, অন্ত প্রণালীতে £* স্থির করিতে হইল। এখানে 
দেখা গেল যে পর পর পদ্দগুলির অন্তরুফলগুলি সমাস্তর শ্রেণী গঠন করে। 
তাই এক পদ করিয়া সরাইয়া লিথিয়] বিস্বৌগ করিয়ু! ঠ% নির্ণয় করা হইল। 
এখানে আরও দেখ & যে শ্রেণীর সমান তাহার প্রথম পদটি অর্থাৎ -1টি 
বাদে বাঁকী পদগুলি সমাস্তর শ্রেণীভুক্ত বলিক্! বাকী পদগ্ুলির সংখ্যা % অপেক্ষা 
1 কম অর্থাৎ %--]1 ধর] হইল ; কারণ, একটি পদ ( অর্থীৎ 1 ) বাদ গিয়াছে। ] 

উদ্দ1, 6. 9০0 &0 7 (2005 03০ 561165 1.2.312.3.41-3.4.547 

এস্থলে £-5(1১ 2, 9১.,এর £%-তম পদ) ৯ (2, 3, 4,--"এর %-তম পদ) 

৮03, 4, 5,--এব তম পদ)-707- 1006 12)7155 41372 12%. 

এক্ষণে, %-5]) 2, 3, % লিখিয়া পাই 

6.-1১73.1+21 
6255 25-47-3225 + 2.2 
63-5354+-3.321+2.3 


৬০৪০৩৯৪৪০৩৩ ৩ ৪৩ ০৪০৩৪৬ 


6৮575437212. 
(যোগ). ৩-(৫৩+25+-1805)1 30512211501 
. 201১2177148) 
2170৮11)12 53707410024 1) 5270৮72) 
যা 
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ল৮৫৮41)1- 1071362877) 
এক +1%0%12) 


(৮7 91405350৭৮9 *-15776) 


_10%-1)0-72)0%13), 


খ্উজ. 7. 5010. 6০0 % (61005 056 561565 1.327-2.49 13,591 77. 
এ্ন্থলে £%-5০(1১2১3১-এর ?%-তম পদ) ৯ (3,4,5,-"*এর 2%-তন পদ্দের বর্গ) 
7০7১৫ (77 2)9 75515547492 141 
'রস্থলে, 171, 2১ 3১০০১ 7 বসাইয়া পাই 
-5]5-41-4.12174.]. 
752১ -14.25 41 4,2 
৫3 ল:35+-4.32 14743 


1১ 147224 কু 
০* ৩৯(৫১+2১+1+৯)14021+251+৮৯)4 
461121115) 
৫ (৮৮77), 1407 1)025711)1+480673) 
2 6 2 


৮১ 
9 73)-4+2%5472%74)427041) 


ডা 1011) 20241) 8 

1(741-1) 1 পন রি +2) 320571)(9%7119492), 
উদ্জী, ৪. 50:00 6০ %, 66005 (1)(01+2)+0+2+3)+৮ 
এখানে দ৮(৫+2131+-717)5100)-%148, 


এক্ষণে, 7751, 2) 3১১ % লিখিয়া পাই 
£1-5%ু সছ 
£০-%-22+ 
£3-5 ,3251+%,3 
1 লুল 5124 চ.% 
€ যোগ ) $-011+221++1+1৮5)1+801+21717%) 


_109/73:)027170) 10027০ এ 1 
17525703১41 _(841)(2414- 2) 


21201110012), 
6 


প্রগতি 6? 


উদ্ধা, $. 500 6০ % (0003 ()+02+3)+(4+5+6)+--.. 

এন্ছলে বন্ধনীগুলি তুলি দিলে 1, 2 3 প্রভৃতি হ্বাভাৰিক সংখ্যাগুসি 
পাওয়া ষায়। এখন দেখিতে হইবে যে %-মংখাক বন্ধনী তুলিয়া দিলে মোট 
কতগুলি পদ হইবে । এখানে দেখা যায় যে, প্রথম বন্ধনীর ভিতর পছ্সংখ্যা 1, 
দ্বিতীয় বন্ধনীতে পঙ্ষসংখ্যা 2, তৃতীয় বন্ধনীতে 3, তরাঁং সব বন্ধনীগুলি তুলিয় 


দিলে মোট পদসংখ্যা হইবে (1+2+3+.....:+%) অর্থাৎ ইডি 
নির্ণেয ষোগফল--]-+4-213+ .... ৮০71) সংখ্যক পদ পর্যন্ত 


যু [৭ সস লাক, 


**. এখানে %-এর স্থানে 1773) বলান হুইল। ] 


17071015051) 5171-5054+1)5 ৮1৮42 
ক্রস 2 +1] রি 


2 
_%৫+10057-12) 
৯৭12 


উদ্দা, 10. 500 1--2+3--4+5--6+-700 %, ভ005, 
(৫) যদি & কোন যুগ্ম বা জোড় সংখ্যা হয়, তৰে 
প্রত রাশি-(1--2)+(3--4)+(5--6)1-.-8 নংখ্যক পদ পর্ষস্ত 


(-1)1+(-1)+0-1)+*৮ সংখ্যক পদ পর্যন্ত 
নির্ণয় ফোগফল---] ১৯2---8, 


(1) যদি % কোন বিজোড় সংখ্যা হয়, তবে 
প্রদত রাশি-1+10-24+3)+(--4+5)+0-:647)+.-.,৮%-8 


সংখ্যক পদ পর্যস্ত ]% 


11117117881 সংখ্যক পপর ) 


নি্ণেষ যোগফল111%-1-11%-1-271 
2 2 2 
1 *এখানে পঙ্ষসংখ্যা বিজোড় বলিয়া প্রথম পদকে ছাড়িয়। বাকী পদসংখ্যা 
%-1 জোড় হইবে। এখন ছুইটি করিয়া পদ এক একটি বন্ধনীভুক্ত করায় 
মোট এর: সংখ্যক বন্ধনী বা! পদ হুইল । ] 
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ঠিক রা 
উদ্দা, 11. 90 00 % ত0005 12125715737 উঠ 
1 টীিরিাীরিরীরারাররালা তার রানির ররর রজার রর 
0 (1১2)3,-*.এর %-তষ পদ) ৮ (2,3১4,"*এর £%-তম পর্দ) %07+1)' 
১821 
ইত নিচু 
1? চিনি রী রি 
ডা 
9৪3১4 3 4 


০৪৪৪৪৬৪৪৪৬১ ৪৫৪৪৪৬৬৬৫ 


টিনার! 1. 


সা শ০্স্পস্্প 


রে %05471)-% 85175 





পিসি 


১:০4 নাভি 8 
(যোগ করিষ়্া ) 575]. তি ভি 








4 171111১১০০৮ 
উদ্দা, 12. 90100 00 % 661:005 বি 2 
[ ৬. 9, 5, ছা, 253 ] 
নিরারারারারারারানাররারনিত রেরীনানারত 
রি এ ও, 5,**এর £%সতম পদ)(3,5১7১*"-এবর 1৮তম পদ) 


] 
(2%--1)02%1+2)' 
০০1 -53(1_1 
বির 3) 
7 1111 
55-23 5) 
চরিত 25) 
57277 
*- (271002757)25-77-24+7 
1011 351১4717155 % 
€ যোগ করিয়া ) ও রঃ নু)-?৯ 27--2723 
[জষ্টব্য £ এখানে 2374. : %৫-$)-$- এইভাবে ধরা 


॥ 


৫9 


৫32 








মায়। প্রদত্ত বাশির অসীম পদের যোগফল-ঠ ১1; 61, £2) 6৪ 


প্রগতি 63 
প্রভৃতি অসীম পদ পর্যস্ত লিখিয়্া যোগ করিলে যোগফল মাঅ 3৮01) হইবে, 
'অন্য সব ভগ্নাংশগুলি কাটিয়া যাইবে |] 

উদ্ধা, 18. 77100 002 500 00 7; 0610708০0৫6 006 561165 
(3১--2৯)+(55--48)+(7৯-6$)+"-- [ 8. 5,674 
এখানে £ল(3, 5, 2,.এর £৮)১--(2) 4, 6,.-"এর £৯)5 


7 (310--10215-12-1 (8 1).2 5. (21 1)5 702), 
1272-41-61], 


এক্ষণে, 775] 2১ 3১" % ধরিয়া পাই 


£)-12. 1546. 111 
৮৯) 22+4625 


৪ ১02,189 41 0.1] 
(যোগ) .. 55512011+251+321.+12)1+60117+217371)7% 
129১ ৪+1102৮+701670571)17 
2 


-57/047৮2-419%-46), 
উদ্ধী, 14. ছ100 006 500 06 811 006 177058615 ভা12/01 ৪16 
০০1:6০০6 9008165 9০6৬৩০1) 90 870 890. (5. ঢ,'57 (2401.) ] 
890129 90এর পরবর্তী ক্ষুদ্রতম বর্গরাশি-100-108 
এবং 890এব ঠিক পূর্ববর্তী বৃহত্তম বর্গরাশি-295, 
49 রি +, নির্ণয় যোগফল-10%+1%+12-+-1-1729+ 
49 -(11+221321+-1+29৯)-00৮1+2513 
+--+99) 
-০290297-010129171--957-06 851 
6 
758555--285-5 8270, 
বিবিধ উদ্বাহুরপষাল। 6 


উদ্ধী, 1. [706 5000. 06 91901010615 10 4৯০ 15 8527 2100 0061 
10700000613 693 ) 9180 006 10010019615, 


মনে কর, সংখ্যাগুলি 2--, ৫১ ০+০, 
প্রদত্ত দর্ত হইতে পাই ৫--৪+০+০+৮-27--৫) 
এবং (০--৮)..(০-+৮)০5693-" (2) 
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এক্ষণে (1) হইতে 32-527, *,47-59. 

(2) হইতে 20৫৪--62)5-5693, ৰা, 9081--92)- 693, 

বা, 81--82-577, বা, &%-4, ৮532. 
অতএব, ৮2 ধরিয়া পদগুপি হইৰে (9--2), 9 ও (942) অর্থাৎ 7, 9, 11; 
এবং ৮. --2 ধরিয়া পদগুলি হইৰে 9--(--2), 9, 9--2 অর্থাৎ 11, 9,7. 

নির্ণেয় সংখ্যাত্রয় 7, 9 ও 1] ; অথব! 11) 9 ৩7. | 

উদ্দধা. 2. 17000 1700065 ৪16 20 4৯০00. 206 520 0৫ 03৪ 
830:57065 19 10, 800. 0০৩ 1000006 ০6 00৩ 106819 49 24 [300 
0100 1300)19015, [ 0. থে. 431 

[ চারিটি সংখ্যা সমাস্তর শ্রেণীতে আছে। প্রান্তীয় সংখ্যা দুইটির লঙম্ 10 
এবং মধ্যপদদহ্থয়ের গুণফল 24; সংখ্যাগুলি নির্ণয় কর। ] 

ষনে কর, দংখ্যাগুলি ৫--3৮, ৫--৮১ 2+৮, ০+3% [সাধারণ অন্তর 26) 

অতএব, প্রদত্ত র্ত হইতে পাই 

৫--3৮9-41-2+39-510--0) এবং (৪--৮)(৫+৮)- 2402), 

এক্ষণে, (1) হইতে 22-510, 25553 02) হইতে ৫০-:৮৪--24, 

বা, 25--8-24, ৰা, &2-551) ৮]. 

নির্ণেয় সংখ্যাগুপি-(5- 9), (5-1), 571) ও 6+3)3 
অথবা, (543), (511), (5--1) গ 5-3) 
--2১ 4) 6 গু 87 অথবা ৪, 6, 4 ও 2. 

[জঙ্গুব্য ঃ (1) পদসংখ্যা যদি অধুগ্ধ হয়, তবে মধ্যপদটি ৫ এবং সাধারণ 
অন্তর & ধরিতে হয়। (2) পদসংখ্যা যুক্স হইলে মধ্যে পর পর ৫--৮, ৪47৮ 
দুইটি মধ্যপদ্দ এবং সাধারণ অন্তর 28 ধরিস্বা! ছুই পাশের পদগুলি লিখিৰে । ] 

উদ্ধা, 3. 1015106 69 11760 0716০ 78105 ডা10101) 216 18 4১, 1১, 
8150 97001) 01296 £02 100900০ 0৫ 00৬ 9150 চ0 15 483. 

[ 69কে এক্ূপ তিন অংশে ৰিভক্ত কর ঘেন অংশগুলি সম্াত্তর শ্রেণীতে 
থাকে এবং প্রথম ছুইটির গুণফগ 483 হয়। ] 

মনে কর, অংশত্রর যথাক্রমে ০--6, ৫, 247০. 

লতাছছসারে ৫--৮++০+767-569-.0) এবং ৫--৮)৪-5483..(2), 
(1) হইতে পাই 32-569, ৮, ০523. 
(2) হইতে পাই (23--8) % 23-5483 বা, 23--৮-521) .. ৮-2. 
নির্পণেয় অংশত্রয়--21, 23, 25. 


প্রগতি 65. 
উদ্দা, 4. 16, &, ০816. 30 4১. 19. 51১0 0386 ৫৮ +৮০-52৮৭. 
৫, &, ০ সমাস্তর শ্রেণীর পর পর 3টি পদ, 
প১৮-2750-6১ ০০ 2৮-216. 
এক্ষণে, উভয়পক্ষকে & ছারা গুণ করিয়] পাই 28-০৯+০, 


উদ্দা, 6. 169, 9, 0 816 121) 49, 1১, 0০৮০ 08 1) এ ১ 816 


৪০ 62 2 
8190 410 4১০ 7, 
৪, &, ০ মাস্তর শ্রেণীর পর পর 3টি পদ, 
গ্রে &. 
26০১ 20? 
অর্থাৎ 7, 4, এ একটি সমাস্তর শ্রেণী। 
&০ 2% 


62 


6 
25 সমাস্তর শ্রেণী হইবে, 


[জঞ্টব্যঃ কোন সমাস্তর শ্রেণীর পদগুপির সহিত একই লংখ্যা যোগ, 
বিয়োগ, গুণ বা ভাগ করিলে ফলগুলিও সমান্তর শ্রেণী হইবে। এই নিয়মের 
লাহাযো উদা, 5 সমাধান করা হইল। অন্য প্রণালী নিম্নে দেখ। ] 

1 4 
১6, চি0% ৪ ০ 
উদ্বা, 6. 1: ০9, 85) 02 199 17) 4, 19.) 00৮6 002 5527 


টা ৪76 8190 100 4১+ 6" [০ 0:710,7387 10, 81455 ও 0,৮5০, 


[ অন্য গ্ররণালী ].০959 62) 62 সমাস্তর শ্রেণী (ব্বীকার ), 
৬৭62-7297502--%2. 
হিরা হেরা 
॥ ৮47০, ০47৫ 2+& 
এ টন ভি রত | 
০7০ ৮7০ 241৮ ০1৫ 
অর্থাৎ যদি ৮০4০-70-72 014+2-72-7% 


(০+2)(6- 1০) 0271 +৮)0০+6) ব্য 


৮৫ 2... 29 ০০০9 .72 
অর্থাৎ যদি -_£ ভি 2 হয়, অর্থাৎ যদি & 2৯০০০ ঠ% হয়ঃ কিন্তু 


প্রদত্ত লর্ত হইতে ইহার। সমান দেখানো হইয়াছে। 
একটি সমাস্তর শ্রেণী। 


এক্ষণে একটি সমান্তর শ্রেণী হইবে 


হয়, 


৮+০, ০1৫ ৪4৮ 
1০. 0. (১০৮5 


66 বীজগণিত 


উদ্দা, 1016 00 016 7 €61005 0£ ৪ 5617165 1]0 4, 0, 15 
57217151109 006 56 ভে০ 6610050160৩ 861165. [0 0.41] 


[যে সমাস্তর শ্রেণীর % পদের সমটি 5%2-+-7%, তাহার প্রথম দুইটি পদ 
নির্ণয় কর |] 
॥-দংখ্যক পদের সমষ্টি 5% হবার! স্থচিত করা হইল। 
অতএব, 9%-57914-7% ; এখন, %-] ও 2 বদাইয়! পাই 
9:-5.154+7.1-12 (প্রথম একটি পদের সমস্টি ), 
92-5.224-7.2-534 (প্রথম ছুইটি পদের সমষ্টি). 
£1-91-12 (প্রথম একটি পদ্দের যোগফল প্রথম পদ হয় ॥ ) 
এবং £2-5৪--91-534--12-22 (প্রথম দুইটি পদ্ধের সমষ্টি হইতে 
প্রথম পদ বিয়োগ করিলে দ্বিতীয় পদ পাওয়া! যায় )। 
প্রথম দুইটি পদ-12 ও 22, 
উদ্দা, ৪. 17176 ৪007 ০061 66105 0৫ 21 4১ 7,115 7 2170. 0১০ 50100 
০7 (61010095151 ; 0150 010০ 5010 01 119 621105, [0.0,50] 
| একটি সমাস্তর শ্রেণীর % পদের সমষ্টি ৪ এবং এ পদের সম 7. উহার 
(419) পদের লমষ্টি নির্ণয় কর । ] 
মনে কর, প্রথম পদ্দবন, এবং সাধারণ অস্তরু_&. 
প্রদত্ত দর্ত হইতে 2122+09--1)81-9'01) 
এবং 2122+(9--4)8)-5৮--(2) 
(1) হইতে পাই 22+79৮--৮-529 (3) 
এবং 12) হইতে পাই 229+92০--99-2 04) 
(3) হইতে (4) বিয্লোগ করিয়া পাই 
" 220০-9)1+8022-9৯)-৮6০৮-9)-2(৫--2)- 2099), 
22+0৮+৭৮--৮-5--2 [ উভয়পক্ষকে %--৭ দ্বারা ভাগ করিয়া ] 
বা, 22+00+19-1)8- 205) 
এক্ষণে, ০19 পদের সমটি-52৫122109+9--1)91 [সুত্র অনুসারে ] 
_৪$৪১৫(-2) 1 (5) হইতে 1---0০+9), 
উদ্দা, 9. 91২০ 0296 006 900 0৫ 0১6 18606110816 0£ 21 06005 


9৫ ৪05 561165 10) 4৯, 09, 15 80881 00 016-0010 076 ৪02 0437 
61005 0 0106 52706 51169, [ 0, 00. 1876] 


প্রগতি 6? 


[ প্রমাণ কর যে, যে-কোন সমাস্তর শ্রেণীর 2% সংখ্যক পদের শেষার্ধের 
পমগ্টি ইহার 3% পদের লমট্টির এক-তৃতীয়াংশ । ] 
মনে কর, গ্রথম পদ -&, নাধারণ অস্তর-৮. 
9%-212840৮--1)9)-- 00), 
-ল 22122 4 (21106) 75171221027 1)8102) 
এবং ১৪%-54%122103%-0)811-03) 
এক্ষণে, 2% সংখ্যক পদের শেষার্ধের সমটি-92%--9% 
-1012241(27--1)9)-2122-70-1)81 
-21441+48%--2৮-22--8%+8) 
₹5 (1224-30-61 - 21224 (3%- 109), 
আবার & ৮ ১3৮. ৮3122-4-031-1)01- 20221769757 1)9), 
প্রমাণিত হইল যে যেকোন সমাস্তর শ্রেণীর 2%-সংখ্যক পদ্বের 
শেষার্ধের সমি 37 সংখ্যক পদ্দের সমষ্টির এক-ভৃতীয়াংশ । 
উদ্দা, 10. 1775 1700) 66100 01 21) 4১, 0515 2 8150 0০ 90]. 
6100 15 ৮. 9190৬ 080 006 50100 0 0105 015 717 0610005 15 
59121৮15501. [ 1.0. 1887 ] 
(কোন নমান্তর শ্রেণীর 7-তম পদ ৫ এবং এতম পদ ০, প্রঙ্াণ 


779 ০--0 
কর থে উহার প্রথম 9419 দংখ্যক পদের সমষ্টি £৫(৫+৮+2-9) হইবে |] 


মনে কর, প্রথম পদ- এবং সাধারণ অন্তর ৫. 


প১7105-1997-6264) 
এবং 7+(9-1)-.702) 


(বিষ্বোগ করিয়া! ) %(৮--9)-৫--৮, 2258, 
আবার, (1)+02) করিয়া ৫+৮-521+09+9--2)৫. 
749 পদের সমহি-%ঠ৫(24(০1+9--1)9) 


-৮112670+৭-2)411-5890+5+65থ, 


[দ্রষ্টব্য ১ অঙ্কে ০ ও 6 আছে বলিয়া প্রথম পদ ও সাধারণ অন্তর ৪ ও & 

না ধরিয়া অন্ত ধরিতে হইল ।] 
উদ্দা, 11. 16, 9 2170 ০ 0০ 16596০0৬০15 00০ 1002, 900 2100 
100 (50009 0৫ 21 4৯০0, 01০৬০ 03816 909--7)1+৮(--+০0-)-0. 
[ 5. ঢা, 6330, 0. 32১:37:46 ] 


মনে কর, প্রথম পদ -1 এবং সাধারণ অন্তর, 
প্রদত্ত সর্ত হইতে 7+02--1)4--608),17170-1)4-59,0), 
এবং £1(/--1)9-50--03). 
(1)--(2) করিয়া পাই (০-9)৫--০--৮---৫৫) 
এবং (2)-03) » * ৫--৮-০05) 
- 7. ৫--০% 
(4)- (5) করিয়া! পাই টা 
2(-1)--৮69--7)-8(০--9)-০৫০--৭), 
বা। 2(9--1)1৮(৮--9)--৮6০--9)1+০0০-9)-0, 
ৰা, 2--৮)7+০6-৭--7-4৭)+০0০-9)-০, 
০(৫--)190--2)1+002-9)-0, 
উদ্দা, 12. [6 ৫, ১ 6 06 1:65920056]5 0১০ 58005 0£ 7, ৪ ৪ টা 
61005 0£ 218 4. 75 0005 0086 204-7)4+2(-2)+20- 90. 
[ 0.0. :457 1. 9. 143) 45 7 2 00.49, দু] ] 
[ যদি কোন সমাস্তর শ্রেণীর 9, ৫৪ ও ? সংখ্যক পদের সমষ্টি ঘথাক্রষে 
2 & ও 6 হয়, তবে প্রমাণ কর যে, $৫-1)+0--2)+209-৭)-09 
হইবে। ] 
মনে কর, প্রথম পদ্দ₹/ এবং সাধারণ অস্তর--৫. 
প্রদত্ত সর্ত হইতে পাই 21277 (9--1)4।-4-*:0), 
4121+(9--1)1-৮-02) এবং 2121 --1)9-০6-0), 
(1)-এর উভয় পক্ষকে £ দ্বার] ভাগ করিয়া পাই 2+ 0০ -1)- ৪"1৫4) 
অনুরূপে (2) হইতে 241+(4--1)4- 5১:05) 
এবং (3) » 2+(-1)৫-%-706), 
এক্ষণে, (4)-(5) করিয়া পাই ৮০--9)৫-৮-৯১-2(৯-)-() 
এবং (5)-(6) করিয়া পাই (৪--1)৫-2(-2)-+(8) 


(7)-৯(8) করিয়া পাই £3৪-2-8, 


**5(৫-৮)-2(09-৮)- 80০-৪)-209-9) : [ব্জগ্ুণন দ্বারা ] 
বা, 206--?)--2(9--1)--0০--9)+209-9)৯০, 

বা, 206--৮)-80৫-7+9-9)1+20-9)-০, 

বা, 2৫ ১(০--1)+ 309-9)-50 

বা, (০. ৮7)136-)4+2 $০_৭)-0, 


প্রগতি 69 


উদ্বা, 18. 106 50008 06 2 6570005010০ 48136500600 56165 


৪1০ 118 1021200০011: 71715 2100 60০ 18010 ০0 00512 50 
(510205, 


[ ছইটি লমাস্তর শ্রেণীর % সংখ্যক পদের সমট্টিতয়ের অন্থপাত %-৭ 1:81]? 
উহাদের পঞ্চম পদঘয়ের অনুপাত নির্ণয় করু। ] 
মনে কর, শ্রেণীছয়ের প্রথম পদ যথাক্রমে 2 ও 1 এবং দাধারণ অন্তর ৪ ও ৫. 


পঞ্চম পদহয়ের অন্থপাত অর্থাৎ 274 নির্ণয় করিতে হইবে । 





০০০৪ 101 1] 
প্রদত্ত সর্ত হইতে পাই 2127107710৫) £%+ 


22105108171] 








বা, 2670%-1)2%71? ; এক্ষণে 8559 লিখিলে পাই 
22+88_9--1. বা! 20৫48). ৫4464 
27782 973” 7৮2077544) "0140 5 


নির্ণয় অন্থপাত-4 : 5. 
উদ্দা, 14. [6 51, 59, 53 06101066 €15০ 50005 01 1; 06105 0৫ 03166 
321165 1]0) 4, 0১১ 00০ 8056 66100, 01 68:01) 06104 006 5806 ৪:0৫ 
00০ 16510200%৩ ০01010072 01761670025 1, 2 810 35 5100৯ 0081 
51 453 লু 25. [ ০6 17. ০. 62 ] 
[তিনটি সমাস্তর শ্রেণীর একই প্রথম পদ এবং দাধারণ অন্তর যথাক্রমে 
12 ও 3 যদি 51, 59, 53 যথাক্রমে উহাদের % লংখ্যক পদের সমহি স্চিত 
করে, তবে দেখাও যে 51475375259. ] 
মনে কর, প্রথম পদ 7৫. 
55721221071) ৮1175302417 7109, 
52575212217 /--10) ৮ 2175802242-29, 
5$-5812210%--1) & 91-202-17+3-3), 
ও) 1537-52022-1177-1)1+20221+3-9) 
০0424 41/--4)-52-00221728 1 207 255. 
উদ্ধা, 16. 70176 215£165 06 ৪ 12০01105621 86016 ৪15. 10 4৯৮ 0৭ 
[6 06 1589 04 00670 96 88০ 8130. 01761 00100001) ৫1661:21১0€ 10” 
8100 006 10101001061: 01 51095. 
[ একটি খভুরেখ ক্ষেত্রের কোণগুলি একটি সমাস্তর শ্রেণী। ক্ষুদ্রতম কো পট্টি 
6৪” ও সাধারণ অস্তর 10 হইলে উহীর বাছুর লংখ্যা কত? ] 


70 বীজগণিত 
মনে কর, বাহুসংখ্য1-5?. এস্থলে ১ম পদ ৪- 8৪০ দাধারণ অস্তরম 10. 
'+* কোন বহুভুজের অন্তঃকোণগুলির সমষ্টি +4 সমকোণ 
স্বাহুসংখ্যার ছিগুণ সমকোণ, 
2(2.88-+0%--1),101+ 360০7 2.8.905 
বা, 88741575514 360 75 180%, 
বা, 572--97%1 36050, বা, 512--72%-25173609-0, 
বা, (7--5)057--72)-550, ৮7 1%2555 বা নত, 
বাহুসংখ্যা ভগ্নাংশ হইতে পারে না, ** নির্ণের খাসা ৮5, 
[610156 4 

ঢা100 002 50100 01 £-- ৰ 

1. ]+3751+71+7700 0 005, | 0, 0.29 ] 

%, 57184114700 2 10005. 

৪. 1471107646০ 12 051205. 

4. 14-11-8569 29 6005, 

6. 11311171609 19 0610005, 

6. 14771৮25770 1৮ 06005, 

দু. 12112641321 00 27. 0210005, 

8. 14+5+9+160 (71) £61005, 

9. %10--1)1 0৮-2)+ 00 (742) 00005 
10. ৯/21 ১/2014+ ৯4/2)1 4201472 ৯2) 60 19 0005, 
11. 21+5+8+ 4852. | 0. 0.48 1] 
19. ০1+741+5+-+(€+25) 
চঢ1100) জ্10)0006 85510101195 810 0100018) 006 5017 0: 
19. 1) 3, 5, 7,500 30 6621725, [ 0০, 00.716 ] 
14. &+711014 60 12 0005, [ 1), 8. 7441] 
15. 51814111109 51 061005, [ 7, 9.9, 03.751 ] 
16. 3+71+11-+-00 %% 20005, 
17. 11+41771+101+ 432, [0,0.09 1 
18. চা) 10)0106 29500171106 2105 10112018) 0102 900 ০ 0106 

215 7) 10800121 100120615, [0, 0.710১119 3 7). 8.:28 1 


[কোন স্তরের সাহায্য না লইয়। প্রথম ॥-সংখাক ম্বাভাবিক সংখ্যার 
সমষ্টি নির্ণয় কর। ] 


প্রগতি [8] 


19. 5100 0506 5810 0৫ 2]] 006 00016019155 06 7 ০০০০৪) 320 
৪150 442, 


[ 3920 ও 442এর মধ্যবর্তী ?এর গুণিতকগুলির সমষ্টি নির্ণয় কর।] 


20. 100 006 5810. 0£ 211 00০ 000. 10070106013 170665/661) 100 
৪170 200. 


[100 ও 200-র মধ্যবর্তা অধুগ্ম (বিজোড়) সংখ্যাগুলির সমষ্টি কত?] 


21, 711)0 006 5000 0 30 00285200012 ০000 1)077)17215 01 
₹$1)101) 006 1250 15 127. 


[ 30টি ক্রমিক অযুগ সংখ্যার শেষটি 127 ; উহাদের সমষ্টি কত?] 


22. 2100 056 5010 01 2] 17705 05 210 4৯. 10, 0৫ ৮/1)101) 026 
400 2100 006 15010 661005 216 193 2150 57 1656001৮615, 


[ যে সমান্তর শ্রেণীর চতুর্থ ও 15-তম পদ যথাক্রমে 13 ও 57 তাঁহার 21টি 
পদের সমষ্টি নির্ণয় কর।] 


28, 51150 6105 5000. 0£ 16 0911005 04 0) 51165 10, ৪, 6," 
52610701175 20 006 100 1000. 


[ 10, ৪, ০,শ্রেণীর দশম পর্দ হইতে আস্ত করিয়া 16টি পর্দের সমষ্টি 
নির্ণয় কর। ] 


24.110106 2156 06170001210 4১, 12,115 43 ঠা0 00০ 5010 0৫ 165 
9156 4]. €6101005, 


26. [০ 10817 62100052005 02 91217) 01 00০ 5210165 
2) 8) 14)-+00 00855 0106 5010 352 2 [ 0, 0.49 ] 


26. 77176 5156 চ০ 6০105 0৫210 4১, 7,216 12 8100 28. 17070 

[02105 66105 0৫ 00০ 82116510050 106 €210০17 00 8152 00০ 5010 17] ? 

[ 7. 8. 740 ] 

[কোন সমাস্তর শ্রেণীর প্রথম দুইটি পদ 1 ও 27 উহার কতগুলি 
পদের সমষ্টি 171 হইবে? ] 

27. ঢােএ 606 50 0 14147 61+9+7111+141 17760 21 6610005, 


28,706 ৪০0 061 62100050122 4১, 10,115 1785, 0150 002 150 
20] ৪170 610০ 0010210001 01062121006, [ ০. 0.489 ] 


29. 71150 06 5691169 117 4১, 12, 0৫6 19101 006 901 01 1 0617029 
19 2721-31, 


[ এমন একটি সমাঞ্ধর শ্রেণী নির্ণয় কর যাহার + পদের সমষ্টি 2/+-37. ] 


22 বীজগণিত [ 7:61:0155 4] 


80. 7006 5002. ০: £ ০616510 12070100106 12005 0£ 006 4৯, 0, 
21411911715 120, ঢা 006 1856 2100 2150 02 000)061 
0 6617005, [7. 93.:47 1] 

[21+19-717+:*"সমাস্তর শ্রেণীর কতিপয় পদের সম্টি 1207 উহার শেষ 
পদ ও পদ-সংখা। নির্ণগ্ন কর ।] 


2... 
91,116 5010) ০0৫ 1% 0610005018৪. 5611695 119 £৯, 70, 15 এ ঁ 


[1150 002 100 61000, 

98%.10106 9010 069 (20009 0৫ 20 4৯, 10, 13171 210 28৪& ০ 24 
6০100515996, চা10 006 5000 016 41. 6210005, 

[ একটি সমান্তর শ্রেণীর 9টি পদের সমষ্টি 17] ও 24টি পদের সম 996; 
উচ্ছার 41টি পদের সমষ্টি কত? | 

88, 1102 50100 01? 06177050121 4৯, 10, 18 77) 8180 01720 017 
62101709157, 7০0৬০ 0786 006 5000 01 17717) (10005 15 (7৮17), 

| 0, 0. 750] 

[ কোন সমাস্তর শ্রেণীর % পদের সমটি 1 এবং % পদের সমষ্টি % হইলে, 
প্রমাণ কর যে উহার (174 %) পদের সম --(%/4%) হইবে । ] 

84. 9100৮ 00826 16 আগে 02 8006€0 ৫০ 0006 95100 06 215 


17001010101 6100050৫005 521155 8, 16, 24," 006 165316 711] 0৩ 
06 5011816 01 218 000 10111701021, 


| প্রমাণ কর যে ৪, 16, 24১**"শ্রেণীটির যে কোন সংখ্যক পদের সমগ্র 
লহিত এক যৌগ করিলে একটি অযুগ্া সংখ্যার বর্গের সমান হইবে ।] 


8402), [110 0106 5010. 0:21] (196 1106£615 সম1)101) ৪1০ 0610০০% 
50158125 0০20৮০61239 2150 17823, [ 5. চা" 60 (91.)] 


[ 39 ও 17823-এব মধ্যবর্তী অথগ্ড বর্গ সংখ্যাগুলির সমঠি কত? ] 


85,702 ৪1117 0৫ 31710001065 21) 4৯, 70,115 36 2150 0611 
100170% 15 1140 7 2100 006 10111071025, 


36,.171190 00101 11010100215 11 4, 10. 0: 15101) 006 9010 13 22 
2180 002 101000106০0: 006 ০66106 66100051510. 

[ এমন চারিটি সমাস্তর সংখা! নির্ণয় কর যেন তাহাদের সম্টি 22 এবাং 
প্রাস্তীয় সখ্য] দুইটির গুপফল 10 হয়। ] 


৪87. 
280 6, 


৪8৪, 


প্রগতি 5৪ 


ছ150 05৩ 3000 0 7 48110700606 1052155 চ6া652 


71052 0396 055 50120 0 % 41100006610 006810506০5 


০ তরে281801065 13 1 00055 002 51051600680 106 ০০8 01061, 


[ প্রমাণ কর যে ছুইটি রাশির মধ্যস্থ £% সমাস্তরীয় মধ্যকের সমটি এ 
রাশিহয়ের সমাস্তরীয় মধ্যকটির % গুণ । ] 


89. 


১) 00 7 0210005 002 521163 11) £১, 0. 15056 700 0210 


£8 21৮-71, [ 10. 8.:46 1] 
৩0128 0 78 £21:1785 2 


40, 
ঞ&1, 
42, 
খুকু, 
46. 
ক. 


49. 


1. 


$2. 


1১3+3৮%51+5%27-17 ৮94 [৬/. 73. 9. ঢা. ১52] 

3.7415.10-4+-7.134-9.16 47... [ 1). 73. 736] 

52+-824-111-... £8, 1,2917-2.3943.4%+-... 

2,3-4-3.41-4.5 4 [ঢ. 73, ০. 8.49] 

11+3+6+10-+154+....  &6. 1+4+9+164+25+-%. 

2.3.44-3.4.5 1+4.5.61777 48, (00401430100 37504 

27 হিরা 

1 

(2) 1.713.945.11 1411 [0০, 0. 17181 50] 

(6) 12-25132-742 15277654170 1 00228, 

(০) 12--22132-749 155 -7763 14177000211) তো, 
[নু ০,691 


(4) ১2) 00০ 5610165 


1.1 41(0,--1).2-70-2),3 1706 7 3).41 7" 1. 
[0 0. 1889] 
(6) চা120 0১০ 5000 01 12173241521402%-8)5, 
[ন, 9.66] 
1 2 0, 2 216. 20 05 5100% 0080 912) 215৮) ৮পা% 


16 110 4৯১ 0, 


[যর্দি %, 9, হ সমাস্তব শ্রেণীতে থাকে, তবে দেখাও যে ++, 2+% 
গু :4-% সমাস্তর শ্রেণীতে আছে। ] 


৮৪. 


শি 


ঃ 


০10 ০+০ 2+৪ 
181 টিসি. লিন » 75 % 
ঠ &? ৫ 


786 2টি £৯০ 000৬০ 092 
4 6 ৫ 


26 118 4৯, 19, 


74 বীজগণিত [ 5০1:০156 4] 


54. 1৫ (০--০)5) (০--)9) (2--6)5 816 1 4৯505) 900৬৯ 009৫ 


]ূ 1 1 
272. 52 2 ৪6 ঠা £5 [9 


86, ঢ০]]: 17000010615 21:61 4১.চ,00106 ৪৩ 0£ 00617 50:510065 
15 11) 10116 002 0:90 01 006 10152185 15 297. 1150 06 
17010010615, [ 7, 9. 95] 

[ চারিটি সথান্তরীয় সংখ্যার প্রাস্তীয় সংখ্যাছয়ের সমষ্টি 1] এবং মধ্যক 
দুইটির গুণফল 293 $ লংখ্যাগুলি নির্ণয় কর । ] 

66. 1] 2) 9, ০ 8016 11) /৯, 09,১ 5170৬7 10178 | 

(2০+2৮--০)02৮+০--৪)(0০+০2--৮)-5 49৮০6. ঢা 8. 35] 

[ [3100 2 ৮১১০ সমাস্তর শ্রেণী, ৮* ৪+০-2]1 

67. [6 2১9, 2 66০:16506006]5 006 50005 ০৫ 006 2756 
7, 7 200 1 61005 0 ৪ 961165 10) 4£৯, 0.১ 01052 6058 
2009 -1)12790--2)-+ 49905--9)-ল 0. [0.0.] 

[ কোন সমাস্তর শ্রেণীর %,9 ও? সংখ্যক পদ্দের লম্টি যথাক্রমে &, % ও 2 
হইলে প্রমাণ কর যে, £&706--/)-+2৮90--1%) +29909--9) 50, ] 

68. 4 021:5010 16105 15. 1000 00৪. £012130 2£1691155 00 
০1)816০ 190 11766168620 2150 00 16০০0%61 61)6 810000176 105 
1001801)]য 11569,10021865 06016851176 50006995156] 0 ৩, 2, [2 
107 10081)5 207010005 11] 01) 1021) 06 7810 010) 16 002:2156 
11550910001)0 102 1২5, 64 ? [০ 0.209] 

| এক ব্যক্তি তাহার বন্ধুকে বিনা স্থদ্দে 1000 টাকা এই সর্তে ধার দিল 
যে মাসিক কিস্তিতে এ ধার শোধ করিতে হইবে এবং পর পর কিস্তির পরিমাণ 
2 টাঁকা করিয়া কমিবে। যদ্দি প্রথম কিস্তি 64 টাকা হয়, তবে কত মালে 
এ ধার শোধ হইবে ?] 

69. 11) ৮21:61081 21761655 0: 8. 00155010216 117) 4৯, 0,110102 
910811250 21761 15 120০ ৪20 006 ০01001001) 4166161)06 1355, ঢা) 
0106 12000061 0£ 51025 0£ 016 00160. 

[ একটি বহুভুজের কোণগুলি সমাস্তর শ্রেণীতে আছে। যদি ক্ষপ্রতম কোণটি 
120 ও সাধারণ অস্তর 5০ হয়, তবে উহার পদ সংখ্যা কত ?] 

60. 100 9001565 216 118060. 01) ৪ 50:816170 1705 86 11070615815 
০5 505. 20876. . 4৯ 10131061 1083 00 50216 81010 ৪ 0891066 5 55. 
17:01) 006 8750 50019১19100 00 006 50015658110 11106 00615 9801 


প্রগতি 75 


00 006 08915600176 05 0106. [0 0081) 58105 1389 105 00 101 
৪1009290061 ? [2৪8৮. 0.19] 

[ একটি খু পথের উপর পর পর 5 গজ ব্যবধানে 100টি প্রস্তর রাখা 
আছে। এক ব্যক্তি প্রথম প্রস্তর হইতে 5 গজ দূরে রক্ষিত একটি নুড়ি হইতে 
চলিতে আরস্ত করিয়। প্রতিবার একটি করিয়া প্রস্তর এ ঝুড়িতে আনিতে 
লাগিল। তাহাকে মোট কত গজ চলিতে হইবে ?] 

61. 4৯ 00810 1329 €0 6:2৩] 162 [01155 3 156 £029 30 10115 005 
9150 095, 27 [01155 006৫ 52০0130, 24 001165 09০ (1১170) ৪10 50 013. 
[70৬ 10855 0959 005 176 0216 10 61) 100100765 ? :[0. 8.'24] 

[ এক ব্যক্তিকে 162 মাইল ভ্রমণ করিতে হইবে। সে প্রথম দিন 
30 মাইল, দ্বিতীয় প্রিন 27 মাইল, তৃতীয় দিন 24 মাইল এই ভাবে যাইতে 
লাগিল । পে কত দিনে ভ্রমণ শেষ করিবে? ] 

€6%. 4১ 006০ 10 6901) ০৪1 05 ] 11001] 1959 081 10 010. 1 
৮0619551003 5০8. 110 ০৬৪ ] 5৫. 10 00০ 8150 5621) 11) 10 
[081)ড 52819 আ11] 16 118৬০ 0658560 6005/1105 210 ড51080 15 105 
0616186 00212? 

[একটি গাছ প্রতি বৎসর পূর্ব বৎসর অপেক্ষা এক ইঞ্চি কম বাঁড়ে। 
উহা যদি প্রথম বন এক গজ বাড়ে, তবে কত বৎসরে উহার বুদ্ধি শেষ হইবে 
এবং তখন উহার উচ্চতা কত হুইবে ?] 

68. 4৯ [78 01706108165 00 17085 008 0০106 0৫ 1২5, 65 05 
[00100] 1155091]0 21005 3105 0585৪ চ২5, 2 118 002 9150 00010) 2180 
001011)081]5 11701298563 0156 1178 108110)01065 110 ০৬০1 50105800606 
00180 95 ৫. 1. | 1086 0006 জ1]] 00০ 09106 102 ০1691604 00? 

[0 07.'30,১50]1 

[ এক ব্যক্তি মাসিক কিস্তিতে তাহার 65 টাকা খণ শোধ করিবার জন্য 
প্রথম মাসে 2 টাক দিল এবং পর পর প্রত্যেক পরবর্তী মাসে কিস্তিগুলি এক 
টাকা করিয়া বাড়াইতে লাগিল। কত গময়ে এ খণ শোধ হইবে ?] 

64. এ 5605 ০06 0100 ৪ 01802 20 0112 1966. 06 51701165 218 
20০0৫, 35605 096 4 11000152661 42. 800 0৪৮615 17) 0106 58006 
07160010123 21165 006 8150 10017, 3ঠ 10115 0106 58০০9201001, 4 
101195 0106 0110 19001 8100. 50 017. 01100 110 1)0%% [0205 10009 43 
৮/1]] 0561-0916 4. [1. ৩. 1965 ] 

[ কোন স্থান হইতে রওন1 হইয়। 4 ঘণ্টায় 5 মাইল বেগে যাইতে লাগিল 
এবং তাহার 4 ঘণ্টা পরে 7 রওনা হুইয়! একই দিকে প্রথম ঘণ্টায় 3 মাইল, 
দ্বিতীয় শণ্টায় 9$ মাইল, তৃতীয় ঘণ্টায় 4 মাইল এইভারে যাইতে লাঁগিল। 
7 কত ঘণ্টায় একে ধরিবে ?] 


গুণোতর শ্রেণী (09০775৮1051 11০8758510৮) 


14. গুণোত্তর শ্রেণী (0. 6.)$ কোন শ্রেণীর অন্তর্গত পদগুলির 
যে কোন পদের সহিত যদি তাহার ঠিক পূর্বপদের অনুপাত সর্বদাই পমান হয়, 
তাহা হইলে এরপ শ্রেণীকে গুণোস্তর শ্রেণী বলে। 

আর এ নিয়ত সমান অনুপাতটিকে এ শ্রেণীর লাধারণ অনুপাত 
€ ০01000901) 1২200 ) বলে । যথ]1-- . 

(1) 1, 3, 9, 27,... ইহা! গুণোত্তর শ্রেণী, ইহার সাধারণ অনুপাত-3. 

(2) 1,-2১ 1-1,.ইহা গুণোতির শ্রেণী, ইহার সাধারণ অঙ্কপাভ---$. 

[ জষ্টব্য £ (1) এই সাধারণ অনপাঁতকে সাধারণতঃ ? ছারা স্থচিত করা 
হয়। (2) প্রথমদিক হইতে পদগুলিকে পর পর এঁ সাধারণ অনুপাত হারা! গু« 
করিলে পর পর পদগুলি পাওয়া যাঁয়। (3) স্তরাং শেষ দিক হইতে পা- 
গুলিকে মাধারণ অন্গুপাত দ্বারা পর পর ভাগ করিতে থাকিলে পর পর পূর্ববর্তী 
পদগুলি পাওয়া যাঁয়। (4) কোন গুপোত্তর শ্রেণীর পদগুলি ক্রমিক 
দমানুপাতী হয়। ] 

1চ. সাধারণ অনুপাত নির্ণয় । গুণোত্তর শ্রেণীর যে কোন পদকে 
তাহার ঠিক পূর্ব পদের দ্বারা ভাগ করিলে সাধারণ অনুপাত পাওয়া যায়। 

জাধারণ পদ (061002191 000 )। কোন গুণোত্তর শ্রেণীর প্রথম পণ 
৫ এবং সাধারণ অন্থপাত ? হইলে শ্রেণীটি হইবে ৫) ৫৮১ 019) 013১"., 

এক্ষণে গ্রথম পদ বা £1-৫ অর্থাৎ ০.9 বা! ৪.৮1-1 

দ্বিতীয় পদ ব! £2- 1 অর্থাৎ ৫2-2) 
তৃতীয় পদ বা £3-5919 অর্থাৎ 215-1) ইত্যাদি .. 


এখানে দেখা যাইতেছে যে, প্রত্যেক পদে 1এর ঘাঁত উহার পদসংখ্যা 
অপেক্ষা এক কম। ." শ্রেনীটির %-তম পদ বা £৯-07%-). 


উদ্বাহরণমাল। ? 
উদ, 1, 71730 1০ 600 20 ০৫036 561:795 ]) 2, 4১ 8১:৮৮ 


এখানে ১ম পদ্দ 251 সাধারণ অনুপাত 1-8£-2 এবং পদসংখ্যা %-6, 
1০21%-85 ০০66251,25-592, 
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উদ্দা, 2 চা 96800 62000 ০0৫ 006 56063 1১ 7১ &১ সতত 
এখানে প্রথম পদ ৫], লাধারণ অহৃপাত ৮ল$---% এবং 


পদনংখ্যা %-8. 
£৮ ৮ চো] +ত ৪ জ্দঞু, 51322441 
দলে, ৮ ৯0$৮-8হাই। 
উদ্দা, 8. [120 05০ 105 0000 0৫ 006 56163 4) ৪, 16. 
এখানে 274) 1255 87-52 এবং % 51, 


6975017719৮ /9-54.25 £ ল 28,257 2 ল52ুগা ঠ 


উদ্ধা, 4. চা] 006 9010 ভা] 0৫6 006 561165 1১ 3১ 9১ 27১. 
এখানে 2৫-11-3753, 
ও ৩০০01 2 ্ত], (--3)%72-5(- 30878, 

[দ্রষ্টব্য ঃ এখানে উত্তরটি খণাত্মক বা ধনাত্মক তাহা নিয় করা যায না। 
॥-এর মান অযুগ্য হইলে £%--]. যুগ্ধ হইবে এবং তখন (-3)*-1এর মান 
ধনাত্মক হইবে । আর & যুগ্মনংখ্যা হইলে (--3)%-) খণসংখ্যা হইবে ।7] 

উদ্বা, ৮. 5 ৮ 0196 10 66100 ০0৫ 006 5০10163 


] 
5 5 +5757+ [০ 0. 


| 


এখানে প্রথম পদ ৫- ,/3, সাধারণ অন্থুপাঁত এ 2 নু 
৮-01৮-- ২/3, (30৭7) ৫১০৪৯, 3৮-৮-38-%, 


উদ. &. [1170 (1০ 001010017 19010 01 06 03 0. ০৫ 10101) 006 
8:56 তিতা 15 2 8190 006 1000 চো 55 2. | 0. 0.:25 ] 


[ যে গুণোত্তর শ্রেণীর প্রথম পদ্দ 2 এবং দশম পদ 1. তাহার সাধারণ 
শগুপাঁত নির্ণয় কর |] 
এখানে প্রথম পদ ৪০2 এবং £10-51]. মনে করু, লাধারণ অন্থপাতল্?, 
£775521%-1) 0৮610755225 বা, 475275, 
বা, 1975) ৮ 1স্ঠিযু, 
উদ্ধা, প। 1700 06 90. 12006 006 0005 06 1010) 032 40 
৪150 110) 60005 816 2 2:90. 86 75315০005615. 
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[ কোন গুণোত্বর শ্রেণীর চতুর্থ পদ 2 এবং 1]1-তম পদ ভা) উচ্থার 
নবম পদ কত?) 
মনে কর, প্রথম পদ্ধ--৫ এবং সাধারণ অন্গপাতি-+, 
প্রত পর্ত হইতে ৫4752) অর্থাৎ 2/8-52..:01) 
এবং 01 লর) অর্থাৎ 2/£09-802) 
এক্ষণে, (2)--01) করিয়া পাঁই 7 -শ্ঠিত-($)7১ ৮, 1 
এক্ষণে (1) হইতে 9(5)97-2, বা, 12-2) 16, 


সিটির 8:21 
* নির্ণেয় £9-৪৮৭-16৯চুর-2**তধ-2৪-৭6 


উদ্দা. 8. 77170 006 961165 17) 0.0, ৮7100959501 ভে) 16 ৪39. 
90) 0211) 15 256. 
[ একটি গুণোত্তর শ্রেণীর পঞ্চম পদ 16 ও নবম পদ 256, শ্রেণীটি 
নির্ণয় কর। | 
মনে কর, প্রথম পদ-ঞ& এবং সাধারণ অন্ুপাত--?. 
সতহ্বয় হইতে পাই 2/-516 : (1) এবং 21৪ _256-.02). 
এখন (2)-কে (৫) ত্বার1 ভাগ করিয়া পাই 7516, ৮৮ 12, 
এক্ষণে (1) হইতে ৫.16-16, .. ৫7], 
নির্ণেষ গুণোত্বর শ্রেণী 1) 2, 4১ ৪," 5 অথৰা 1, _2 4, 8১০, 
উদ্ব1, 9. ৬/10101) তো: 0৫ 006 5210163 9, 3, 1১45 তনু ? 
মনে কর, হু শ্রদত শ্রেণীটির %-তম পদ । এস্থলে প্রথম পদ ০-9, এবং 
সাধারণ অনুপাত ?- 8০, 
2+%- 1 হছুযুন্ত। বা 9,058) 2হহয]ুত 


বা, 3৯৯,248 বা, নল বা, 3৯৮৪, 


7%--3-55, ৮,858, অতএব সর: প্রদত্ত শ্রেণীটির অষ্টম পদ। 


উদ্দা, 10. [6 00616 216 6 (61005 175 2, 0,09১) 9056 (1380 005 
12০00 0: 006 2150 210. 1856 15 60091] ০ 00০ 01:0৫8০6 ০06 0৩ 
(10110 2.0. 00070. [ 0. 0.1] 


[যদি কোন গুণোত্তর শ্রেণীতে 6টি প্‌ থাকে, তবে প্রমাণ কর যে উহার 
প্রথম ও শেষ পদের গুণফল তৃতীয় ও চতুর্থ পদ্দের গুণফলের সমান । ] 
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মনে কর, প্রথম পদ-ু& এবং সাধারণ অনুপাত-51. এখানে শেষ পদ €6০০০715. 
প্রথম ও শেষ পদের গুণফল - & ১৫ 6 57 2215. 
আবার তৃতীয় ও চতুর্থ পদের গুণফল - 219 ১৫৫১৪ -5 2916. 
প্রথম পদ শেষ পদ- তৃতীয় পদ “চতুর্থ পদ । 
উদ্দা, 11. 91১০%/ 0১৪৮ 03৩ 0:০০ ০ 81) ০ 681005 01 
৪. তে১ 195 ৪0810150820 000 0৩ 08£11891)6 870. 056 2130) 15 
501821)0, 11. 8. 791] 
প্রমাণ কর থে, গুণোত্তর শ্রেণীর প্রথম ও শেষ প্রান্ত হইতে সমদূরবভী 
যে-কোন ছুই পদের গুণফল গ্রুবক |] 
মলে কর, প্রথম পদ--৪১ শেষ পদ-& এবং আাধারণ অন্তপাত-. 


প্রথম ও শেষ দিক হইতে /-তম পদ লইয়া পরীক্ষা কর! যাউক। 
প্রথম দিক হইতে %-তম পদ-৫/৮-1 এবং শেষ দিক হইতে ধরি! পূর্বের 


? তম পদল০, 


উহাদের গুণফলল-০+৮-1 ১৫ 77৪--ঞ্বক | 


উদ্দা, 12. 16 0১ 0 ৪00 90) 66005 06৪, 0. 0, 05 £ ৪150 2 
[65198005815, 10 013০ 250 6ভ1000 800. 016০0000001 78010. 
[০. 0. 34] 
মনে কর, প্রথম পদ--& এবং সাধারণ অন্নপাত 5”. 
প্রদত্ত সর্তদ্বয় ছইতে পাই ০1৮-1-০..-01) এবং 272-2750-.,02) 


| 
১1 রত 
এক্ষণে, (1) +(2)করিয়াপাই এসএ বা, /৮-০প ০. (৫) . 


এখন (1) হইতে পাই চা লি 





9-] 
০ নি সপ 2 
? ৫) ৫৪ 2... তি 58 
৮ ৪-০৯(৪) ৮০০১৫-7-7-০ ০১৮৫ 
227৮৫ 


6 


| জা 1০০ 1 


পপ 


--09-৫* ০৮৫ জ5(01-,2%-1) ৮৫, 


উদ্দা, 18. [12 072. 16 05 (০477) তত 157 ৪] (9--9)05 


66100 15177 2170 05051602150 960 00055, 
[8 0. 1888) 0. 0.735,142] 
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[ একটি ওপোত্বর শ্রেণীর (০+9)-তম পদ %। এবং (৮-৪)-তম পদ 5 
উদার 7-তম ও ৫-তম পদ দুইটি নির্ণয় কর।] 
মনে কর, প্রথম পদ ৮০ সাধারণ অন্থপাত-?, 
এক্ষণে £০+৫-5 অর্থাৎ, 27%+ ৫7875178700) 
এবং £০-৫-5% অর্থাৎ 21%- ৫-2০2%+02) 


| ধু 
্ (1)- 02) করিয়া 257৫7 0৮57 642 ল5 22 বা 72৫55? এ 
গু ৬ ? $ ?% ৬ ৬ | রি 


৮+৫- 
এ 0) পাইপ পাশ? ০] 


£%-+৫0-"] 


() 
০ %7277৭1 -- 
17 
হু 


নিণেয় 2০7-50/5-17517, (9) & ১ (৮) ] 
] 





7, 
পপ 27 


2+0-0 7 £)1+0-1 078 
৫ 82 1772 24৫ ? 5৫ 2?) 2৫ 
নদ 177 তু 7 জি পে 777 ++ ৬ ++ 
177 1 17 17, 


রা ৪7-97-2815 রর ন ষ্ঠ 
-£() -%(2) ০? ট) ০৮৯ 


লু 8, %8- ৯/1710, অনুরূপে 66255.) লু (7 1 


177 


270 সপ (1০0 


[জইব্যঃ (8) ৮ ৮(ছ) (১৮-(গা সি 


৮2 জি 
() 
এইরূপে লেখা যায় । 7 


[০1018 6- 


71190 006 600 06100 0: 0055612654১ ৪, 16). 
100 00৩ 9610 66000 0£ 1) 3১ 9,+.. 

চ1750 005 760 6200 ০06 4, 1১ 1১০০ 

চ1750 606 700 ভোতোণ। 0৫1) 1) 8১" 


টি 66 ৩ ৩ 


প্রগতি 8) 


সংখ্যাঃ 18 006 900 তোতেণ ০16৩ 553৩5 16, 8, 4১? 
টি নির্ণয় 096 10 600 ০0৫ 005 551155 3১ 9১ 22১." 
0 2196 710) €ভাতোে। 0৫006 ডে. 0,0£ 17100 0০ 2186 
টা 50 006 50100123079 1800 25 8, 
রি নও 8৪ 50100100010 28010 2100. 006 60 01000068330. 215 
] পা 76১:১6০01৬5]5. [1100 15 1100 02100, 


9,10196 500 ভে) 068. 03. 0, 158 8100. 016 90 6602 25 256) 
90 0106 861128. 


10, 00106 1060 66100) 0: 8. 03. 0, 15 ঠ 2750 005 140 06000 15 
ঝা) 19750 006 1700 02000, 


11.77106 015 (৮৮০ (20005 06 2 0, 7. 816 3 20. 1. মনের 
8০০1) €1)০ 1060 6100, [0.0.১121] 

1%.10106 50012100001 8. তে. 75110548820 005 1200 000 
6144. 5110 0106 2130 €270 290 01১০ ০01010012 2800. [10.8.28] 

18. 10101) 61:09 0: 0106 61163 128) 64১ 32১15 ঠ? 

14. 15 320 2 06100 01 006 561165 5, 10, 20, ? 

15. 2100 002 1061) 200 7010 06100501006 করে. 0,0৫6 1101) 
00,610) (2100 15 2772, 

16. [6 00০ 0 230 90 66101005 016 8 03. 89, 816 2 290 & 
08596005615 5190 105 7010 66107), 


গুণোত্ররীয় মধ্যক ( 0১০০172268710 71582) 
18. (1) যদ্দি তিনটি বাশি গুণোত্বরীয় শ্রেণীতে থাকে, তবে মধ্যম রাঁশিকে 
প্রথম ও তৃতীয় রাশির গণোভবীয় মধ্যক বলে। 
(2) কতকগুলি বাঁশি গুণোত্তরীয় শ্রেণী গঠন করিলে গ্রথম গু শেষ পদের 
ধ্যবস্তা রাঁশিগুলিকে প্রথম ও শেষ পদের ভতগুলি গুণোত্তরীয় মধাক ৰলে। 
উদ্গাহুরণমাল! ৪ 


উদ্ধা, 1. 100 00০ £০01060010 10681 0০৮61) 2 20 &, 
[0০ 0. 748] 
মনে কর, গুণোত্রীয় মধ্যকটি £%, হুতরাং ৫, £%৮ & গুণোত্তরীয় শ্রেণী গঠন 


করিল। ৮», ৮ "* প্রত্যেকটি সাধারণ অনুপাঁতের সমান ] 
বা, 7897520, ৮5 হস 562৮, 


[দ্রষ্টব্য ই এখানে দেখ! গেল ছইটি রাশির গুণোত্তরীক়্ মধ্যক তাহাদের 
গুণফলের বশমুলের সমান । ইছা মনে বাখিবে।] 
০. 2. (১6 
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 উদ্দা, 2. [75016 % 660005010 0068108 , ব০)-তম পদ %3 
এখানে প্রথম পদ এ, শেব পদ & এবং উহাদের ৬" 9 
লইয়া একটি গুপোতবীয় শ্রেণী হইবে এবং এ শ্রেশীটির 1. ১০, 


বু 
উহার শেষ পঙ্দ বা (£47+2)-তম পদ &. 3 রে 
মনে কর, উচ্বার সাধারণ অহ্গপাত ০1. ও 
*১৮-০৮)১ বা 140 256, টা (8), 
ঠ ৫4 


টি বে 
84]. 8 এ ॥ 
ঠ 


৮5171 
১৫৩) রি ৩) ্‌ 
উদ্দা, 8. 1175210 3 £601060010 106815 0০6৮6210 2 হাহ 162. 
[ ০. 0.130, 49] 
2 ও 162র মধ্যে তিনটি গুণোত্তরীয় মধ্যক বদাইলে 5 পদযুক্ত একটি 
গুণোভতনীয় শ্রেণী হইবে । তাহার প্রথম পদ 2, এবং পঞ্চম পদ 162. 
মনে কর, সাধারণ অন্পাত -£. 
£০-162, ৮. 2৮5-162, বা 25-5162, 
বা, +*-81-5(323)%, ০ লক, 
প্রথম মধ্যক-2১3 বা 2৮-9 - 6বা -€ 
দ্বিতীয় মধ্যক-6১3 বা -_6১৯.-:3-18 বা “18 
তৃতীয় মধ্যক-.18১%3 বা 18১৮-37-54 বা -:54 
”* নির্ণেন্ধ মধ্যক তিনটি-6, 18, 54; অথবা -:6, 18, --54. 


উদ্ভা, 4. [77561 5 86010610010 7098109 79 (7661 38 8100 40. 
| 1, 8,135 1 


এখানে প্রদত্ত পদস্ধয় মধ্যবর্তী 5টি মধ্যক সমেত একটি গুণোত্বরীয় শ্রেনী 
গঠন করে। উহার প্রথম পদ 3, পদসংখয1-54+ 25, 
মনে কব, উহার সাধারণ অন্থপাত- 1. 


* নির্ণে মধ্যকগুনি-০(০) 





এখানে £7 35405, 2৫-96-2৮৮1 77255405, 
32 681 ৪০:81 ৯9535. 806. .* হে 
বা, ভিজা জে বাঃ? 252-ই ($8)৪, ৮. 1ম. 


নির্পেয় মধাকগুলি-5$, 8, 12, 18, 27; 
অথবা, _53, 8, _12, 18, _2%. 
উদ্দা, 6.11:106 21100106500 10022) 706৮76610 €চ০ 120210615 ?5 15 
৪100 00617 £50006 08010068019 9. 17400 613০ 1000655, [00,129 


খরা বিনা 


63 
সংখ্যার মধ্যে সমাস্তরীয় মধ্যক 15 এবং গুপোত্তবীয় মধ্যক 97 এ 
টিনির্পয় কর।] 
মনে কর, সংখ্যা! ছুইটি ৫ ও ৮. 


৪% ও ঠএর মধ্যবর্তী সমাস্তরীয় মধ্যকচিস-৫$৬, 
১.০ এখানে 2315, বা ০+৮-30--0) 
" আবার, "৫ ও ৮-এর মধ্যস্থিত গুণোতরীয় মধ্যকটি.০4: ৯2৮, 
এখানে 32 /2৮-9, ৮০০ 81..02) 
এক্ষণে) (2--৮)2৮-562+0)2--42 30254 % 855 900--3247-5576, 
৫--৮- এ 4/576-5 72$.03) 
এখন (৫) ও (3) সমাধান করিয়া পাই 27527 এবং &-3 
অথবা, ৫.3, ৮-27 [ যদি ০--৮----24 হয় ] 
॥ * নির্ণেয় সংখ্যায় 27 ও 3 7 অথবা, 3 ও 27. 


ফা 6. 91১0৬ 01286 00০ 21100002100 10691) 01 20 ০ 1:6৪. 
51056 সি 19 £168106] 00810 00611 £2010360:101076817.  ৮ 
০.০ 


১0. 128,139, 1419 144)147,148 5 ও 97752 


[ প্রমাণ কর ঘে, ছুইটি বাস্তব ধনাত্মক বাঁশির সমান্তরীয় মধ্যকটি গুণোত্তরীয় 
ধ্যক অপেক্ষা বৃহত্তত্ব। | 


মনে কর, সংখ্যায় ৫ ও &. "৪, % ধনাত্ুক, 
উহাদের সমাস্তরীয় মধ্যক-ঞ&ঠ১, এবং গুণোত্তরীয় মধ্যক. */০%. 


এক্ষণে, ৪7৮8 মা /2৮(/4 4) এখানে লব 


র্বর্গ এবং ৫ ও & বাস্তব বলিয়া ইহা একটি ধনরাশি। 
৬৮৮১৯ ২/৫৮, অর্থাৎ সমান্তরীয় মধ্যকটি১গপোতরীয় মধ্যক । 
উদ্বা, . 70:০৮০ 0380 006 0:০00000 0 006 1) £০000600201006811 


১০০০৪ 2 2130 & 15 00০ 700 0০61: 01 0105 51381603621) 066০1 
€100, 


[ প্রমাণ কর যে, ৫ ও 6এর মধ্যব্ভী % সংখ্যক গুণোত্তরীয় মধ্যকের গুণ ফত 
দের মধ্যবর্তী একটি মাত্র গুণোত্তরীয় মধ্যকের %-তম ঘাতের সমান । ] 
মনে কর, সাধারণ অনুপাত, 


ঢু 
£ ৪ ৮র মধ্যবর্তী মধ্যকটি ০ ২/৫৮ স্ন (46)5 
ধ মধ্যকটির ৮-তম ঘাভ-1042)5)*-5(46)8, 
এখন ?-দংখ্যক মধ্যকগুলি-52৮, ৫৮5, 05১--77, 28 


8৫ 7. বীজগণিত 
যনে কর, উহাদের গুণফল-5%, প্রমাণ করিতে হুইৰে ৮0০), 
এক্ফণে, 77521 ১৫ 015 ১৫ ঠোঁও ১৫. ১৫৪, ১৬. ১৪ 


এবং ০৮০৪ ১৫৯ ১৫৪, ১৫ "১৫০১ ১৫০৮৭ ১21 (উন্টাইয়! লিখিত 


০ (গুণ করিয়া ) 109-2৯ ১৫০৮১৫৫৮১৫৮ লংখ্যক উৎপাদক পধত 
হু (26)%) ৮-5(4৮)%, | 
[প্রষ্টব্য £ এই প্রণালীটি বুঝিয়া লও । এখানে ৪ প্রথয় পদ, শেষ প 


এবং ? সাধারণ অনুপাত বলিক্! প্রথম মধ্যক ০৮, দ্বিতীম্ন মধ্যক ০৮5, তৃতী 
মধ্যক 25, ** এইভাৰে লেখা যায়। আবার শেষ দ্বিক হইতে ধরিলে শে 


মধ্যক অর্থাৎ &র ূ্বপদ তার আগের মধ্যক “*০*০* এইভাবে লেখ 
হইল। উপরের গুণটি লক্ষ্য কর-__প্রথম পংক্তির এর সহিত দ্বিতীয় পংক্তি 
গুণ করিয়া হয় ০১, এইরূপে 95 ১:৪৮ ইত্যাদি ক্রমে হইল। ] 


উদ্ধা, 8. /১$5 006 27307076060 10621) ৪70. 3 006 £601009001( 
206৪. 0 0০ 0106008] 095105৩ 158] 20101010615 1 8150 ৫. 7010 


গ্ 
8088 4০৮ এ. [ 03. 0. 50. 


[ হুইটি অলমান ধনাত্মক বাস্তব সংখ্যা 7 ও এএর সমাস্তরীয় যধ্যক ৪ এবং 
গি 
গুপোত্তরীয় ধ্যক 37 প্রমাণ কর যে, +-০১9] 


এখানে ০? ও এ-এব সমাস্তরীয় মধ্যক-274 


০ 


এবং ০০) ও এএর গুপোত্তরীয় মধ্যক- ১/2 


গ্ 
শে 97৮৫ -4:29.-% (মনে কর)। 
£ ক্রিক 2শ9 
4 


--71+9-2/6. 
এক্ষণে, রও 429৭-2৪-8৫ +/- ৭), ইহা] ধনা তব 


বলিয়া ৮৪৯ 4৭ অর্থাৎ ১৩ (প্রমাণিত হইল |) 


এটিশশিট ১১ 
আবার, &.৮-০০+৫ 20 _. টি 
১ ৪ ০ »০3.3, কিন্ত 5১৩ প্রযাবিত 


গ্ি 
হইয়াছে, .. £+:3 অর্থাৎ 3১৯9-১ ." *৯৩১৪. 


ঠভন্াত $. 1106 41. ০6 2. 8130 6 15 60 00627 03. 1. 8৪ ও &৪ 
০ %,. 500 0290 ১ ০7-71 ৯/7/25-75 2177 47575 
[ ঞ&. 0. 1889 ] 

[ যদি ৫ ও &এর সমাস্তরীয় ও গুপণোতরীয় মধ্যকন্বয়ের অকুপাত % ২ % হয়, 
তবে প্রমাণ কর যে, এ: ৮-17%1 4/1775-75 217-805-75, ] 

2 ও ৮-র মধ্যে 2 71.-5245 এবং 03. 8. ২/2৮ 

এয়িত 2 ২৫67 2? (হ্বীকার ), 
বা, 27 ৰা, ৮২38৯ &. ৫1. ছার 


রি 
বা, (২/৫+7 /৮) টি বা, ১/৫+১/% এ চর বুল লইয়) 


১/০-- 48)৪ 1272 4০-4৮ শাল 
2 4/৫. ৯/77 4171+ ৯/2 77 ৃ 
পি] তি দু বত্া কৃজ্জ রঙ & ্ ্ 
টি € ০5920, & ৫15. ছার] ) 
?%-1-7/-41-1--11-2 লুল 
74711 _ 71724758275 3 ( বর্গ করিয়া পাই) 
শি 207 +- ২775 778) 
৮. 27 ৯/7৯--2)5) 
১ ৮7-০7১1-8/7772--72 2 26 -7 4/7772 15. 
উদ্দা, 10. 9190৬ 039 1617 130 7 216 ০ 013601081] [১9910 
10001069, (1361) ৯১৯3১৮11966 2১15 025 41010000600 10682 




















সা 











150 315 06 (52010060080 100627 8130 17 স্যা [ছু 3.5. 8.148] 


[দি ?% ও ৫ দুইটি অসমান ধনাত্বক সংখ্যার নমাস্তরীয় মধ্যক 


তি এ হয়, তবে দেখাও যে *১3১৮11,] 


»গুণোত্তরীয় মধাক ও এবং 
এ 


এস্লে ৫০ টু ০ ০০ 9, এবং 1175 আতা আত 
ষ্ঠ 
শ 





্ 
হু 


[ অবশিই আম 1 হি-.এল আয ও ॥ 


86. বীজগণিত 


চ25670152 6. 


চ1170 006 26010060010 10681 7066 6০1) :-- 

1, 5 800 125 2, 8৪0%. ৪. --9 8100 --27. 
76 230 ৮৮28, 6. 59 200 £95 7 3 ৯3 2150 9 ৯/3. 
[5613 তি 00621850562 4 ৪00 324. 

[ 0০. 0. 1890] 

7..1205610 2 65010560000 1068175 ৮৪০০: 5 8700 135. 

[0০, 0. 16 ] 

৪, [10521 3 £০0006115 7762175 ০96/661) 25 800 164025,. 

্‌ 1১৪. ০. 19 ] 
9. 1175610 3 £601006000 06810510০06 $ ৪100 9. 
০.0. 141] 
169. 10561 9 £601776010 10621516৮91) 15 8100 1, 
[ 1, 93. 7301] 
11, 91)0%7 0080 006 2100 তা000 01 2105 (3.0. 115 006100681) 
01070100118] ০6০6৬219006 7010 8150 3700 0610005,. [0 0. 1877] 


[প্রমাণ কর যে, যেকোন গুণোত্তরীয় শ্রেণীর 2%-তম পদ উছার 
৮%-তম এবং 3%-তম পদের মধ্যসমাহপাতী | ] 


1%,. [0 ৪ ভে. 1১ 51007 0026 00৩ 191090006 01 ৫05 ো০ 0210008 
60010150211 1010 2 61520 06200 25 5008] 00 0106 50216 ০01 006 
£15613 তা. [ 0. 0.7151] 


| প্রমাণ কর যে, গুপোত্তর শ্রেণীর যে কোন একটি পদ হইতে সমদুববতী 
পদ্বন্ধয়ের গুণফল এ পদটির বর্গের সমান । ] 

[ 17805 £ মনে কর, প্রথম পদ-৫, সাধারণ অনুপাত? এবং %-তম 
পহ্টি প্রদত্ত । এখানে £?%-তম পদ7 07778, ৮ উহার বর্গ (2%-2)2, 
এক্ষণে ?-তম পদের পূর্বের 2-তম ও পরের 7-তম পদ্ধের গুণ ফল ৮ (61%-1)5 
দেখাইতে হইবে। %-তম পদের পুরের ০-তম পদ্গভ- 
গদ-তম পদের পরবর্তী ৮-তম পদ 0177 3১৫12 আও গত 2৯০ 

“* উহাদের গুণফল- 27%-1-9 ৯ 0দ-1+৯-528৯হিদা 2 (তোল 295০] 


158. 11 03৯৫. 11. 8790 3, 74. ০৫ চে০ 0087700068 106 1৪১৪০- 
8৮6] 8100. 3, 9100 009 006 091001065 816 /১/৯৯ 7739. 





প্রগতি 87 


[যদি দুইটি বাশির সমাস্তরীয় ও গুণৌত্তরীয় মধ্যক যথাক্রমে & ও ও 
হয, তবে দেখাও যে রাশি দুইটি 4: //হ-35. ] 
1$. 1 00616 06 80. 000. 17010100106 66005 10 ৪. তে, 79) 51)0% 


81790 06 01০0010060৫ 036 8156 220 006 1250 00005 15 50881 00 
006 50816 0৫ 016 1010016 66100, 


[যর্ধি কোন গণোত্তর শ্রেণীর পদদংখা! অযুগ্য হয়, তবে প্রমাণ কর ফে, 
উহার প্রথম ও শেষ পরের গুণফল উহার মধ্যপদের বর্গের সমান । ] 


16, 16 016 00000] 06 6610005 11) 2. 3. 0,056. 6৬612) 19:06 
1100 00৪ 7019000০৫13 ছে০ 17010016 661005 15 ৫0008] 00 07৫ 
00306 0৫ 15 8156 20 1250 90005, 


| একটি গুণোত্বর শ্রেণীতে যুগ্ম সংখ্যক পদ আছে। প্রমাণ কর যে, 
উহার মধ্যপদ দুইটির গুণফল উচ্থার প্রথম ও শেষ পদের গুণফলের সমান । ] 

| 17105 : মনে কর, পর-সংখ্য17-52% ৮ 7%-তম এবং (911) ৩ম 
পদ্ছয় শ্রেণীটির দুইটি মধ্যপদ (21016 62225 ) হইবে । ] 


16. 71190 দেও 13010010219 5001) 00৪৫ 00610 4১, 2. 15 25 2120 
0.1, 24. 


[ এমন ছুইটি সংখ্যা নির্ণয় কর যাঁহার্দের সমান্তবীয় মধ্যক 25 এবং 
গুপোতরীয় মধ্যক 24 হইবে । ] 


নু । 2৯ ত 
1, 11 0106 21101006010 177621) /৯ 200 ৮০ / 10500000625 
2, 9 179 10561660 ১০৫০1) ০ £1561) 1001৯ /& [910৮০ 08 
লি 


2-19--28. 
টা 
[যদি ছুইটি প্রদতত সংখ্যার সমান্তরীয় মধ্যকটি & এবং ছইটি গুপোততরীয় 
ও ৮ 
মধ্যক 7 ও 9 হয়, বে গ্রমাণ কর যে রর +চ-28 ] 
18, [1১6 4, 11. ১6৮66] ভা 01110010615 15 00102 005 3.1, 


১০৮০০) 0610. 91507 0112 0116 1800 01 006 (ডা 10010010615 1৪ 
31282 :3--2 ৯2. 


[ ছুইটি সংখ্যার সমাস্তরীয় মধ্যকটি টিটি মধ্যকটির 3 গুণ । প্রমাণ 
কর যে এ সংখ্যাহয়ের অনুপাভ 3+2 ২2 : 3--2 ৯2, ] 


17. গুণোত্তর শ্রেণীর সমষ্টি নির্ণয় 
উদ্বাহুরণমাল! 9 


উদ্ধা, 1. 7100 006 5010 ০0৫ 056 5150 1, 021705 0£ & ৫. 0. 
[ ০, 0,719, 29, 139, 140,142 310. 8. 132 1] 
00, 100 00৬ 5000 06 1 62005 068. ঠে* 0,১06106 61560 02৩ 
8756 6100 800 02 00100770010 78010, চি 217] 


001, 7190 006 5000 0£ 0096 98150 7 6510005 08 2 তে ০ 625 


2156 (06100 09115£ 2, 21)0 006 00120100017 18010 1. 
[ ০, 0.716, 32, 235, 2327 $ 1), . 33, 142 ] 


07, 10 006 5000 0৫624121219 12151... ০ % ৪: 


[0 0.3] 310. 3.736 ] 
[ উপরের প্রশ্নগ্তলি একই প্রশ্ব। ] 


মনে কর, শ্রেণীটির প্রথম পদ, সাধারণ অন্ুপাঁত৮51 এৰং মস্তি 5. 
এখানে পদসংখ্যা %, স্থতরাং %সতম পদ-597%7 1. 
অতএব $.০+21-+4192+1**101%71 55555, (2). 
এবং (1)১৫1 করিয়া 575 011০1217710 101%-,02) 
(1) হইতে (2) বিয়োগ করিয়! পাই $--57-5৫--01%, ৮, 


(07৮1) 8 ২৮ ভহ্ল ০) *(3) 





আবার, (2) হইতে ]) বিয়োগ করিয়া পাই +-"৩$-৫৮%--৫ 
ৃ ৪-০০(৮৭--10.-4) 
৮1 


[জ্ঞষ্টব্যঃ (1) উপরে যোগফলের ছুইটি স্থন্্র পাওয়া গেল। 1-এর যান 
এক অপেক্ষা বেশী ও ধনবরাশি হইলে দ্বিতীয় শুদ্ধ, অন্তথা প্রথম হৃদ প্রয়োগ 
করিবে। (2) শেষ পদ যদি [ হয়) তবে 1-8/%-1 7 এখন হথত্র (4) হইতে 


৪ রানি রি 
পাই 5৮৫০-০০-19 শেষ পদ জানা থাকিলে এই খে 


প্রয়োগ করিবে । (3) প্রতি অঙ্কে প্রথম পদ ৫, সাধারণ অনুপাত +, পদসংখা! 
% কত তাহা উদ. 2-এর মত আগে লিখিবে। ] 
উদ্দা, 2. 1770 006 98 ০172+4+ 69 20 205, 
[0.0.'22] 
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এখানে প্রথম পদ ০.৮], সাধারণ অছুপাত ?--37-52 এবং পদসংখ্যা ৪20. 
মনে কর, যোগফল -ও, 
_607%--1)55102গ*--1 2 590__ 
টু জকি 2 1, 


+.] 


উদ্বা, 8. 9000 006 56116$ 171 35758 2৪+3৮+7 69 7 0610005. 


[ 0. 0.:125:39 5৩৫০, ] 
এস্থলে ৫-০]1) 7758 -:-17-5$, পদসংখ্যা. $ যনে কর দমটি ৬ 


৮-০৪7-)., 111--(হ)71 টা 2 ক) 

1 ভুল হু 2 

উদ্দা. 4 170 056 5077 ০৫ 1--3+9--274-0 13 তি00৪, 

এখানে ৫০] 1৮০ --3-17-3১185513. যনে কর, লমতি-ল$. 
৮৮৫৫) -::5-22- 72 ল1011+322), 

উদ্দা, 5, 100 06 ৪, 0৫6 1-21+4-8+-. 60 1) (60008, 


এখানে প্রথম পদ ৫], সাধারণ অন্থপাঁত ৮.০ --2, মনে কর, সমটি-$, 
_01--1%)5111-0--2)9 2 5 -(--2)) 

পা »০$11-0-2)%, 

[জষ্টুব্য £ উদা, 4-এ (_3):3-এর ঘাত অধুগ্ম বলিয়া উহা খপরাশি, 

স্বতরাং -(--3)*১.ধনরাশি হুইয়াছে। আর উদা, 5-এ (--2)” ধনরাঁশি 

কি খপরাশি তাহা নির্ণয় করা যায় না, কারণ, % যুগ্ম হইলে উচছা! ধনরাশি এফং 

& অযুগা হইলে (--2)% খণরাশি হইবে । ] 

উন, 6. 100 0১০ 5000 ০6 3+6+12+-.+384. 
এখানে 5538 +-56-- 3552 এবং শেষ পদ 1384. 


17-৫._2১384-3._ 
নির্ণেয় সমটি 2 765. 





উদ্দা, 7. 712) 10508 89500078205 10100018006 ৪00 ০0 
11+414+1645555760 10 5৪, 


[কোন হুত্রের সাহায্য না লইয়া 1+4+16+ ১:৪৭ এর 10টি পদ পর্ধস্ত 
যোগফল নির্ণয় কব] 


90. 


বীজগণিত 
আস্থলে 2754) £ 55 4০৯1 স4 
এক্ষণে 0751১ £9-54-]ধ১5 6৪-০16 75 1,489, 
অতএব স্প্টতঃ 4) ০51.49-549,. মনে কর, সমটি-এ, 


০ 5০144454448 (1) 
458 4144271257১ 49449 .*(2) 
এখন (2)--() করিয়া পাই 3১-4১০_:, ৮. 5০(4১০+:1), 
উদ্তী, 8. 10, 10১00 98501001796. 2135 £0170018, 0১০ 8000 
911 621005 01 1++2৮+-- 
[ 0.0. 10, :18, 23,393; 0. ৪, 34. 140] 
এখানে 2375] 2225 2 £১নু স্প্টতঃ £*লভিন, 
মনে কর, সমহি-ও. 
»৮11211িতির৫) 
এবং $$- 2+75+..:4+-78-43-.402) 
2. 25 ছিল েঠ 
1 ৫)কে ঠ ছারা ওণ করিয়া ] 


এক্ষপে, (1)--(2) করিয়া পাই নি 13. ঠা ৮ -) 





2%? 
উদ্দা, 9. 1070 0196 5017 05 5) 065170030৫৪. 03. 0,০0৫ ভ713$01) 0108 


40) তো 19 এপ 0100 £56 70 তে 28 পঠিত, 


[ কোন গপোত্তর শ্রেণীর চতুর্থ পদ আপ ও গতম পদ £ঠ9 ) উহার % পঞ্গের 


লমট্টি কত 1] 


মনে কর, প্রথম পদ্দ--6 এবং সাধাধ়ণ অসুপাতি-ন্+, 
স্র্তত্বয় হইতে পাই 29-আ (1) এবং 26 ''62) 
(2)-(1) করিয়া! পাই ০০--25সৃ্্- হলঃ বা 16 ডে), 
175, : (৫) হইতে &, ($)5লহুধ। ৮০ এম্ন], 





017) 10178) 2). 3২ (373) 
এক্ষণে 5% হল রি জে ভে 8৫8 হিডিনি নুহ 
_ 8৯7] 
2.3 ৮০5 


প্রগতি 9% 


উদ্ধা, 10. 120 0 90 0£ 10 6005 04 0১৫ 56165 1১08৩ 
“787 02000 15 3৮197. 
এখানে £৮-০3৮1+3%, ৮7751) 2) 3১. 10 পর্যন্ত বসাইয়। পাই 
75321 3. 
--3৯-+3.2 
এ 35433 


£১০-31০4+3.10 
সমষ্টি 5-(3+3৯+35+.+3£০)1+3014+2+3+--+10) 
০. 
-33-87)+3%00+1)-803,০-2)+265-3 8927 


রি 11. [190 019০ 5010 06 (০--2)1(99--29)+(১-72%৯)+-, 
1(2% --2%), [0, 0. 30] 
প্রদত্ত শ্রেণী হইতে দুইটি গুণোত্তর শ্রেণী পাওয়া যায়। 

মনে কর, সমঠি-ও. 

5০০0272912১ +৮1+০%)--0514+2৯ ৭514৯) 
(৫1০97৫97778 পদ পর্বস্ত)--(০+৮৯+১+-৮পদ পয) 
902%-1)_2(%-1) 

৫]. 27] 

উদ্ধী, 19. ঢ100 06 5900 04 06. 61005 17) 006 128 8:03 

04 006 5০115 (1)1+(3+32)1+(35+351+35)1+ 
(3০+3?+38+3৪০)+-7- 

[ (1)1+03+32)+(3১+3*+35)+03০+37+3৯+93৪)+"*রশির 
12-তম বদ্ধনীর অন্তর্গত পদ্গুলির পমটি কত?] 

এখানে প্রথম বন্ধনীর মধ্যে 1টি, দ্বিতীয় বন্ধনীর মধ্যে 2টি, তৃতীয় বন্ধনীর 
মধ্যে ওটি এইভাবে পদ আছে । অতএব, 12-তম বন্ধনীতে পদসংখ্য1-5 12. 

আবার ছ্বিতীয় বন্ধনীতে প্রথম পদ 3:) তৃতীয় বন্ধনীতে প্রথম পদ 9718, 


চতুর্থ বন্ধনীতে প্রথম পদ-53+2+5 ; স্থৃতবাঁং 12-তমম বন্ধনীতে প্রথম 
পন্ঘ_53+9+3+*-+2 2 -5366, 


নির্ণে সমটি-3০০+-387+38+-.....*12 পছ পর্বত) 


_3650375- 1). 3 (35--1) 
3--] 2 
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উদ্ধা, 1৪. ও 10192 60003 01 056 502658 1) 2) £১,,2009৮ ৮৩ 
49106125008 006 50100, 17795 0৩ 255 ? 

[ 1, 2, 4১-**শ্রেবীর কয়টি পদের সমঠি 255 হয়?) 


মনে কর, শ্রেঈটির %-সংখ্াক পদের সমটি 255. এখানে প্রথষ পদ 255], 
লাধারণ অঙপাত 17-52-1752, এবং সমহি 555255. 


20%--1)_- ৮1021). ন্যারা 
৮0 হত বিজ বাহ লহ, 
বা, 2”-256-28, ৮. ৮০8, +. নির্ণে় পদসংখ্যা 


উদ্বা, 14. 4 06102105212 ০1 1700139€5 0:000065 তত ড621 
€ভো1০০ 85 10100 11021656 85 16 010. 006 00:610113 ০81 ; 18 11 
1০0০25 135, 50 107 0136 07756 56817 130৭ 10000) আঃ]] 1৮ 0:০৫0০০ 


20 10 5৩813 ? 
[ কোন মূলধন হইতে প্রতিৰৎ্সর পূর্ব-বৎসরের ছিগণ সুদ হয়। প্রথম 
বৎসরের হৃদ 50 টাকা হইলে 10 বৎসরে উহার মোট কত হ্থদ হইবে 1] 
এখানে 10 বংসরের মোট হুদ 
-০(50+100-+200+-"+10 সংখাক পদ পর্যস্ত) টাকা 


9--8) টা.5002:০--1) ট1.551150 টাকা। 


[6০056 
যোগফল নির্ণয় কর £-- 
1. 1121+41+84+-- 8 পদের [0. 0. 21] 
«12816413241: 9 পদের 


£ | 

8. 1+3+1+9+12714--1"% পদের [0 0. +24) 47] 
4. 17319727172 গদের 
$ 


2+1+/+  -৪পদের &. 14354. & পদের 
?. /3+1+45+3+ টি 18 পদের 
8. 14121414217 871-755* 10 পর্দের 
9. “5+054-10051+--5 (৮-2) দংখ্যক পদের 
80, কত+-$ত+র্টতত+যত$তত+ টড % পদ পর্যস্ত [0 তে, 11) 
11. 9-6+12--15, --384, 18, 11134" শত, 
18, 71-51-5148 পদের 
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২৮ দি 1 
12 287৮ 3৮? পদের 1৮. 278+ 21 42112 পদের 


16. 1--24+4--8+:::2% পদের 15. 12+24+48+...+768 
18, ./2+14+ 20 পূ পর্যন্ত 


কোন শুত্র-সাহাযা না লইয়া সমষ্টি নির্ণয় কর £_ 
19. 44724711410 পদের 26. 2+4+84+...8 লংখাক পদের 
21. 1+5478477% পছ্ পর্যন্ত [0. 0.৮] 


22, 6+121+241+--+268,. 
28. যে শ্রেণীর %-তম পদ 2%+2%, তাহার ৪টি পদের সমষ্টি কত? 
24. 128+64+321+ **৮এই শ্রেণীর কয়টি পদের সঙ 2551 ? 


2৮, 1--27+4-8+-"**শ্রেণীটির কয়টি পদের লমহ্রি 85 হইবে? 
হি 


86. 1737+554+-++ এই শের কয়টি পদ ঘোগ করিলে 1181 হয়? 

2. একচি শ্রেণীর +-তম পদ ++)” হইলে উহার প্রথম 6টি পদের 
সহি কত? 

28. কোন গুণোত্বর শ্রেণীর ছিতীর় পন -3 এবং পঞ্চম পদ 81) উছার 
9টি পদ্দের সমটি কত? 

9. একটি গুণোততর শ্রেণীর প্রথম ও তৃতীয় পদ যথাক্রমে 2 ও $7 উহার 
৪টি পদের সম কত? 

80. 07106 5000 ০0: 60০ 11156 2130 5€00130 61:08 0: ৪. ডে, 1১, 15 
12) 800 0026 01 105 10010) 2190 1160) (60008 35 324. 100 006 
5117) 06 08০ 6115 5৫20 06008 01 006 ৪61105. [ঘ. 2. 5, 3.49] 

[ কোন গুণোত্বর শ্রেণীর প্রথম ও দ্বিতীয় পদের সম 12, এবং উহার 
চতুর্থ ও পঞ্চম পদের সমস্টি 324) উহার গ্রথ্ ছয়টি পদের সমষ্টি নির্ণয় কর। ] 

81. [170 006 9800 06 25 66101005801 ৪. 03 0, 10052 400 ভা 
13 20 830 709 06000 160. [10.9. 45] 

[ ঘে গুণোত্তর শ্রেণীর চতুর্থ ও সগ্ডম পদ যথাক্রমে 20 ও 160 তাহার 
প্রথম 25টি পদের সমষ্টি কত?] 

8৪, কোন গণোত্তর শ্রেণীর প্রথম €টি পদের সমগ্রি প্রথম 3টি পদের লমির 
9 গু৭। যদি উহার সঞ্চম পদটি 384 হয়, বে প্রথম 10টি পদের দম কত ? 


94 বীজগণিত [ £5610882 7] 


88. 4 1081780 0:০০ 516105 ০৮61 5681 106 ৪৪ 00812 
20810802525 1 010 0০ 10251005 5681, 16 16 16105 100 
£08175065 11) 005£180 9681, 1007 10210 1708175093 ভা]! 1 1০10 115 
8 5০815 ? 


[ একটি আম গাছে প্রত্যেক বৎসর পূর্ব বৎসরের ছিগুণ আম হয়। প্রথম 
বৎসরে উহাতে 100টি আম হইলে 8 বৎসরে কয়টি আম হইবে ?] 


84, 1015106 2] 1060 11716608105 5001) 01086 01065 216 18 3.0. 
8120 0061 01000080615 94. [0 0,597 


| 21কে এরূপ তিন অংশে বিভক্ত কর যেন অংশগুলি গুণোত্তরীক্ব শ্রেণীতে 
থাকে ও তাহাদের গুণফল 64 হয়| ] 


18. প্রগতি সম্বন্ধীয় বিবিধ প্রশ্নের সমাধান 


উদ্বাহরণমালা 19 
উদ্দা, 1. 16:7১ 6, ০, 26 1) 3.7, 81১0 0020 29485, 
24105 800 02122 216 8150 11) (3, 7, [0০0,119] 


[যদি ৪, 0, ০ ও ৫ গুপোতর শ্রেণী হয়, তবে দেখাও ষে ৫৪+4%2) ৮৯464 
এবং ০৯405 একটি গুণোত্তর শ্রেণী। ] | 
এন্লে ৫, ৮, ০, 4 একটি গুণোতর শ্রেণী। মনে কর, লাধার্ণ অন্গপাত ০, 
55919075012) 27595, 
০৪4-88-5916219-52201172), 
69+4-0555 22194122775 881201-4712)) 
03৪7 02225 251 +25167-291501 1719), 
এক্ষণে, ০%(1712), 2818(1712)১ ৫5%(1+15) এই পদ তিনটি 
এণোত্বর শ্রেণী, কারণ, ইহাদের সাধারণ অনুপাত-?%, 
১:৫৪4-৮2) &০+০%, ০৯4৫5 একটি গুণোত্তর শ্রেণী। 
উদ্দা, ৪. 16 ৫, ৪, ০216 12 3. 0১ 010৮2 028 তি টা ৮5 
912 10 4.0, [7, 8.146 7 2. 0.48] 
হনে কর, ৫, &, ০ এই প্রদত্ত গুপোত্তর শ্রেণীর লাধা রণ অন্থ্পাভ +, 


স্প্রে, ০205, 
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1 এ] 


24৮ 2 রি সমাস্তর শ্রেধী হইবে হন্ি প্রমাণ করা ধায় বে 
টি 
চক 22৮ 
এক্ষণে, _7 4171 ০3 ] 1 1 





৫+৮ &৮+০ তল তন ডিল টুল 
নিট 5 টা রাডী। 
20111) 2 8 





1.0. 
অতএব, 22, 2৮, 2 একটি সমাস্তর শ্রেণী। 
উদ্বা, 9. 16 ৫, %, ০1708 10 4৯. 6, 2150 2, 6, 0 1 2. রা 81)0৬ 
21326 2526১ 2--:০ 216 11 2. . [0. 0. 110] 


[ ৫, &, ৫ সমাস্তর শ্রেণী এবং ৫, &, ৫ গুণোত্তর শ্রেণী হইলে প্রমাণ কর যে 
এ, ৫--&, ৫--০ একটি গুণোত্তর শ্রেণী। ] 
5) &, ৫ সমাস্তর শ্রেণী, ৮, 2+7+0-2%, বা ৫--:2৯--০(]) 
আবার, "* ৫, ৫, গুপোত্তর শ্রেণী, ৮. 92-52৫-"-02), 
2১ ৫--$, ৫--০ গুণোত্র শ্রেণী বল! যাইবে, যদি প্রমাণ কর! যায় ষে 
(2 -:6)2-00--০)- 6৫0 -:20. 
'এক্ষণে (০--৮)৯-5০9--2291-82-621+০02--29) 
_5৫৫247-6 ১--:০-5৫-:80. [ (1) ও (2) হইতে ] 
৫) ৫--&, ৫--০ গুপোত্তর শ্রেণী হইল। 
জ্ষ্টব্য £ উদ. 1 ও উদা. 2-এ প্রদর্শিত প্রণালীতেও এই অঙ্ক কষা যায়।] 


উদ্দা, 4. 17961 0969০612681) 16 €চ০ 10000719675 5001) 008 
0648750 00166 1095 706 1 4১, 0,800. 0561556 00166 1 00, 


[6 ও 16-এর মধ্যে এরূপ দুইটি সংখ্যা বসাও যেন প্রথম তিনটি দংখ্যা" 
স্মাস্তর শ্রেণীতে এবং শেষ তিনটি সংখ্যা গুণোত্তর শ্রেণীতে থাকে । ] 

মনে কর, নংখ্যান্থয় 6 ও ০. 

»* প্রদত্ত সর্ত অনুসারে 6, ৮, ০ সমাস্তর শ্রেণী." (1) 

এবং &, ০, 16 গুণোত্র শ্রেণী''.(2), 

(1) হইতে পাই 28-56+0*03), এবং (2) হইতে পাই ০৪০-16৮.:-04), 

এখন (3) ও (4) হইতে পাই ০৪-8.2৮-৪(6-+০)-4৪+8০, 

বা, ০৪--৪০--48-50, বা, (০--12)06+4)3550১ ৮, ০-12 বা 4 

যদি ০:12 হয়, তবে (3) হইতে পাই &-9, 

যদি ০-০-4 হয়। ৪ + পক * 6০5] 

নির্ণের সংখ্যাহ্য় 59 ও 11, অথবা ? ও --4. 


০০] বীজগণিত 

উদ্দা ৮. 108616 2 1007019609 ৮০৪৪) 58134 135 50 0১8 (৬ 
001 008 60100 ৪ 0, [০ 0,161 

[ 5 ও 1354র মধ এরূপ দুইটি সংখ্য1 বসাও যেন দংখ্যা চারিটি গণোত্তর 
শ্রেণীতে থাকে ।] 

মনে কর, উৎপর গুণোত্র শ্রেণীটির সাধারণ অনুপাত +, প্রথম পদ -ু5. 

13575755155 বা, 152-5277-503)8) তে জ্3, 
** নির্পণের সংখ্যায় -5 ৯3 ও 5১39-515 ও 45. 


উদ্ধা, 6. 1136 550 ০৫ 0055 09550855153. 0. 18245 আমর 
29০5০0০৫৮05 645 89৫ চিত (870-7 ঘ855, 8,150] 


[ তিনটি গুণোত্বরীয় রাশির সমহি 24 এবং তাহাদের ফল 64, 
লংখ্যাঞ্চলি নির্ণয় কর। ] 


ধনে কর, সংখ্যাজয়-+, ? 3 


সর্ভান্দারে ?৯ 2১৫০7 6$".(5) এৰং 7421০248702), 


এখন, (1) হইতে 25764, ৮৮ পল বু, 
(2) হইতে 4+4+4-184 [2 ০৫), 
41 ৫7124. 47104 বা 2৮786 
হি রি এন হাজি 


ৰা। 5272614570১ বা, (৫50061৮3050) ০, ৮5 বা. 
"  নির্ণেয় লংখ্যাত্রয়-$১ 4, 203 অথবা 20, 4, $. 
নী প..]6 2,৮১০ 06 169১৩০৮৮৩15 0196 1700) ৫০ ৪00 108 
66100050৫23. 010৩ 0090 27৮58175057 9 জল] 
[0. 0,151. 1 তে. 0,508 5 ঢা, 153 5 72795 %68 5 0. 026-0. 63) 
[ &,&,০ কোন গপোত্তর শ্রেণীর 2-তম, দ-তম ও 1-তম পদ হইলে 
প্রমাণ কর যে ৫৫-৮,০%-%,০৮-৫ 75] ] 
মনে কর, প্রথম পদ-57 এবং সাধারণ অন্থপাঁত--৭. 
27০72৮- 8, ৮-০12৭-5 এবং ০০57” £, 
08-1.0778,0279755(125-7)4-5002৭-5)-5-00িত- £)০৮৭ 
751-%.02959-9-981? ১৫ 7”- 5.2 £০রা20৫+5 ১৫ দি 


2০0৫-+৮-৮+৮-৫ ১০০৫-৮৫-11 22 হপ8612112-2-1618 


7519 ১০০75], %175], 
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উজ্বা, 8. 16, 6, 6 5 11) 4১. 95 800 2, %, 2 ঠা তে. 20:05 


61১26 ৮-০.০-০,০-১ এ, [0. 0. 44,507 3. 0.549] 
&, &, 0 সমাস্তর শ্রেণী, ৮. 2৮-9+0, বাঁ ৫০--৮-০৮-৫) 
£%১ %, £ গুণোত্তর শ্রেণী, 99522. 


এক্ষণে, 2৯-০,%০-০,2০-১ ১০০-৯.০-০,০-৯  [ ** ৮-:০-০-:৮৯] 
ল্ (2০2)%-৮,9০-*-5(9৪)০-৯,৯০-০-০%৪-০৮+০-০ 
-59০+০-2৮-59৪৮-28৯--০%০-5], 


উদ্া, 9. 5010 00 1? 61003 0106 52128 44444144445 


[2৪৮ 0,718] 
মনে কর, যৌগফল নও. 


5০417447444 সংখাক পদ পর্যস্ত 
০০401111111 সংখ্যক পদ পর্যন্ত) 
 $09+-99+-999+-""% সংখ্যক পদ পর্যন্ত) 
-০$1010--1)+(102-1)1+0105--1)1-% সংখক পদ পর্যস্ত) 
* $1010-+109+10১4-"% সংখ্যক পদ পর্যন্ত)--% সংখ্যক 1)) 
রা ১-8-১৪ 

উদ্লা, 10. 9010. 60 ?% 66009 *9+-99-4-999+- ৮ [0.0.] 

সনে.কর, সমষ্টি _5. 

57-59+99+1999+--*-*% সংখ্যক পদ পর্যন্ত 
-(1--1)+0-01)+0.--001)4+--% সংখ্যক পছ্‌ পর্যন্ত 
»5(% লংখ্যক 1)--1+01+-0014+** সংখ্যক পদ পর্যস্ত) 





ডা, 
রি (0+ নত+10৪+-- ,& সংখক পদ রে) 


_, 3070৭) ২৮075) 
1 9 10? 
উদ্রা, 11. 3010) 1+74+104+224+46+1160 % তোাও, 
মনে কর, সমটি-ও এবং %-তম পদ. 
5-০114+101+22+ 46111. 


বার $-০1+44+10+224-+-14৮-174 [এক পদ সরাইয়া লেখা বা হইল] 





(বিগ) 0-(1+3+6+12-+24+" % সংখ্যক পদ পর্যস্ত)--৫ 
1০, 1২. (077 
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১ 6৯০]1+3+ 61121241118 সংখ্যক পদ পর্বস্ত 
-1+03+6+121+24+-10৮-1)*দংখ্যক পঘ পর্যন্ত 


3027-57-15 ৮ দহ. 
৮] হট 7]13025%7 £প 1) 7532 2. 


এখন 7০51) 2 3," ৮ পর্যন্ত বলাইয়া পাই 
21773] 72 
%9-53,2 --2 
$3-3.29--2 


53.2*-১--2 
52590121211 2%72)-28 
-5301+2+2+..% সংখ্যক পদ পর্বস্ত)--2% 33077 রো _2% 
৮০3,2%--3- 2 


উদ্দা, 12. 9000 6০? 6610005 1181217577 [০.0 
5-118-142ু 1481 “6৪ 
আবার, গল 1+8+ 1+4+0-11%5 


(বিয়োগ) ০- (1+3+3+5+. ৮ সংখ্যক পদ পর্যন্ত), 


£৯-5]-4+2-7517-7% সংখ্যক পদ 02 -2৫ 8), 


এখন 7751) 2, 3, % লিখিয়া পাই 
নু 


১৮ 


৪৬৪৫৪৩৪০৪৪৬ ২৩৪৩৪৪৪৯৪৪৩ 








হশথুকা ১+24+251৮+8৯) 


-থ৮2580- 2 -1+22)-2%- 24247. 


«এখানে £ বাতীত অন্ত পদগুলি গুপোত্র শ্রেণীভুক্ত বলিয়া শ্রেনীর পরসংখ্য % -1 ধরা হই । 


শপ কী তি আপি পপি পাস পা গা পা পপ সপ 
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উদ্বা, 18. 9909 14722471329 44৫94111060 2 0510058, 
এখানে স্পষ্টতঃ £৯71.2%-8. ৃ্‌ 
5 লু]1+ 29134844051 771150%7 £ 
এবং 525 21228132911 01025714825 


[৫দ্বারা গুণ করিয়া ] 
(বিয়োগ ) 501--8)-501 12 + 29159 1"17০*-72)-%2% 
261 


2%) রঃ 17725 225 
তু টে 


(1--92)2 1--5 





উদ্দা, 14. 5000 ০০ 7 0210005 (1)1+011+9)1+01341322)4 
0+3+3+35)4....- [০.0.:1] 


এখানে %-তম পদ অর্থাৎ £৯-(1-+3+391+351."17 সংখ্যক পদ পর্বত) 
_103--1)-5113% 151 3%-2 
তু 23 1) 232 


এখন) 77], 2) 3, "১ % পর্বন্ত বদাইয়! পাই 
£)০%-31-- 
1 





42 ল .32 
$97-58%.3১-- 
৮০33৮ 
ও -3(3+35+3৯+-7+3০)-2৮৮ রা) 


উদ্দা 15. 166, ০, ০6 10 33. 05 2100. 25 9 ৮5 05৪ 211000960০ 
1062105 195659618৫১ & 250 ৮১ ০:15902005৩15, 1:05৪ 0108? £+১-2 


৪00 14-1552. [7. 0. 1892] 
2% 6 


(০, &, ০ একটি গুণোতর শ্রেনী; % ও 5 যথাক্রমে 5 গ 6"এর এবং 
& ৩ ০-এর লমান্তরীয় যধ্যক। প্রমাণ কর ষে 


২ শি 6 23 শু 3:52 
2+০-2 এবং নিগার ] 


100 বীজগণিত 


৪১ ১ ০ গুণোতর শ্রেণী, .. 0521, ০5219 [৮সলাধারণ অন্থপাঁত] 
আবার, "- % ও % যথাক্রমে ৫ ও এর এবং & ও ০এব সমাস্তরীয় মধাক, 
2-4-৮ ৪4০ 


শি আআ 2 ৮5 
5555 


24-6--_8 4 0--9/৫ ০ 1-521_ ৫. 4. 22 
৪৪০ £15 2+৮15+2 2(54+55) এ ৪) 
নি ন্‌ 


টি 2(87-08)-2, 


27-41-0178 


। +১৯ -3+535) 


8 
2410 ৮47৫ 21৮ ৮16 
2 

7 1 91141 
2 +দনাক)-2(232) 


-2১-1পত 2 52 
তত 21. 0 





উদ্দা, 16, 15 06 00৩ 5010) 6 006 71000000810. তি 09০ 5012 
ও 1 
০% 0১০ 18010100815 0৫ % (6171719 11) (3.10.5 010৮৩ 0296 (১) ০153, 


[ 0. 0. 7883 ॥ 6০. 172:০-0.১ 8. 0. 2, %4 ] 
[ যদি কোন গুণোত্তর শ্রেণীর £%-পদের লমটি 9, গুণফল ৮2 এবং পরদদগুপির 


অন্যোন্তকগুলির সমঠি ৭ হয়, তবে প্রমাণ কর যে (১)-৮%, ] 


মনে কর, গুশোতর শ্রেণীটির প্রথম পদ--৫, সাধারণ অনুপ? 





পর্দসংখয1.% এবং শেষ পদ) সৃতরাং ৪৫4০৮474116 


রঃ অন্োষ্ধক পদগুলি 2 এ 2 4৮৪৩৬ । 
2.2 ০1 [| 
১1 ০--11 
11171 (71097 057) 
? ণ 


প্রগতি 101. 
এক্ষণে) চিল 2১৫ 21১৫০1১৫০৯১ 2৯:৯৮] ***(1) 
1 ঠা 
আবার, ৮1১৫০৯১৫৮৭৯ হোই ৫7৯০ [উপ্টাইয়া লিখির়া]...(2) 
+(1)৮ (2) করিয়া 2627591৯৫০1 ১৫ 21১৫৮ সংখ্যক উৎপাদক পর্বস্ত-(%)" 


০৮ 


উদ্ধা, 1. 910 61526 035 700) ০90 10 61035 06 £ 
86০39260081 07081299102 ৪15 17) £০০020108] [:081533$01 1$ 
17, 9, 1 ০ 12 81100072015251 00515581012. [ভি/, 98. ৩. ছা. 1952] 
[ প্রমাণ কর যে, কোন গুণোত্তর শ্রেণীর 7-তম, 9-তম ও ?-তম পর্দগুলিও 
গুণোত্রর শ্রেণী গঠন করিবে যদি 7, ৭, ? সমাস্তর শ্রেণী হয়।] 
মনে কর, শ্রেণীটির প্রথম পদ -₹7 এবং সাধাবণ অন্ুপাত-৫. 
উহার %-তম পদ -512*- £) ও-তম পদ -12৭-), 
এবং 1-তষ পদ 7512-7. 
এক্ষণে, 12৮-1১17৭-)) এবং 12”-7 গুণোত্তর শ্রেণী হইবে, 
ঘর্দি (12৭-£)2-512- £ ১৫ 121 হয়, অর্থাৎ যদি 12৫3 ০-9-19৫৮+-2ভয়, 
অর্থাৎ যদি 22৪---৫৮+-9 হয়, অর্থাৎ যদি 27--2-7+1--2 হয়, 
অর্থাৎ যি 29--1+-? হয়, অর্থাৎ যদি 1, ,? সমাস্তর শ্রেণী হয়। 
চ6০7০018০ ৪ 
1, 16 20 9১ 2 06 ঠ10 03502595100 0026 ৮০১০১ ++) 
2৯4১ পাত, 
2,162) ৮১০১ 2 06 113 3১ 2.১ 0105০ 0081 
ও) ০১--৮৪) ৮2-02১ ০৭--629 226. 2 তে. 0, 
(£) ৪০৭4-৮4-০৯) ০৯+৪০+4০৭, &০+০2+৫2 81:65 110 তে, 25. 
(%$) (৮--০)৯+(০--2)৪+1(97--0) 275 (--2)5. 
[0. 0.:43 7 10. 8. 255 26] 
000 006 5010 0: 


৪. 7477+777+ ০০০০৭ 00 7 €21:1005, 

ক. 24722122246, €0 % 62005, 

8, 21221222422 €0 7 50005, 

€. 3.2+2.314.4+8.51+১১5 60 7 06510005. 

৭, 11+3477141517156 6০ % 02005. [0, 8. 25, +26):38] 
৪. 


11443131409 11214 ৮, 007 6211009 


102 বীজগণিত [5615$56 ৪] 


9. 162 ০০ 005 82566652010 0: 8. 0১0১1 006 ৮00 ভা 20 


100৩ 01000601115 7 66100595100 02 7১-(৫1)8, 
[0০. 0. +18 510. 9. 30,133, 43,487] 

[ কোন গুণোত্তর শ্রেণীর প্রথম পদ ৪, %-তম পদ 1 এবং প্রথম % পদের 
গুণফল ৮; প্রমাণ কর যে 2-5(918. ] 

10. ১০ 0918 0610005 02 5617125 ০0৫ 10101) 00610 01000 5 
21425. 10. 9. 114]] 

11. 16 01 010165 50135600056 62105 ০0: 8 তরে 1১১১ ও 0010016 
16000 15 6 2190 006 1015 9130. 00170 061005 216 €09860106116908] 0০ 
15 7 100 006 561:165. [0০. 0. 52] 

[ কোন গুণোত্তর শ্রেণীর ক্রমিক তিনটি পদ্দের মধ্যপদটি 6 এবং, প্রথম ও 
তৃতীয় পদের সমটি 153 এ শ্রেণীটি নির্ণয় কর।] 


12. ১0177 00 ?% €21:005 0102 51195 1484 


159. 1010156 50000215 10952 5000 15 15 216 (0 4৯, 0, 5 119 4 


৪750 19 ০০ ৪০0 60 00600 16576005615 01১6 153310 216. 10 ও. 70. 
চা1120 006 10010170015. [0. 0. 15081 


[ সমাস্তর শ্রেণীতে আছে এরূপ তিনটি পদের সম্টি 15 এবং উহাদের লহিত 
যথাক্রমে 1, 4 ও 19 যোগ করিলে যোগফলগুলি গুণোত্তর শ্রেণী গঠন কনে । 
দংখ্য! তিনটি নির্ণয় কর। ] 

148. চ10100 00166 10101070615 11) ও 05001660006 20010010615 
11) ডে. 0,215 50190085060 2170 01) 25107817)06015 212 00150 (0 7৫ 
11) (ও. 7.১ 0105০ 0026 602 00152591029 100050 10852 0136 9812) 
80110100012 18010, [8. 0. 1899] 

[ গুণোত্বর শ্রেণীতে আছে এরূপ তিনটি সংখ্যা হইতে অন্ত একটি গুণোত্তর 
শ্রেণীতে আছে এরূপ তিনটি, সংখ্যা যথাক্রমে বিয়োগ করায় অস্তরফল- 
গুলিও একটি গুণোত্তর শ্রেণী হইল। প্রমাণ কর যে এঁ শ্রেণী ভিনটির এক 
লাধারণ অন্ুপাত। ] 

16. [6 519 59) 55 0০ 16506001561 0106 50105 0৫ 2১ 2? 2120 31 
6005 012 03. 0:০5 0086 5১055 --58)-5 (5 +51)9, [9-0. 1882 

[ কোন গুণোত্তর শ্রেণীর %, 2% ও 3% পদের সমহি যথাক্রমে 5) 58) 55 
হইলে গরমাণ কর যে 51(55 - 59) (+9--51)8, ] 


র 
তি 


প্রগতি 103 
18. 51286 00056 05 ৪9960 6০ %, %) 2 00 11106 0060 11000 
€, 19, ? 


17, 11 3 26 005 £2010610010 006815) 81001742170 1 6 


০0 4৯০ 105 0০06619 ভে০ £€101) 008170065, 91১0৮ 1138 
99০ (218 -1৭)02৭--19), 


[ যদি ছুইটি প্রদত্ত বাশির গুপোত্তরীয় মধ্যকটি ও হয় এবং উহাদের 
মধ্যে 14 ও 1৩ ছুইটি সমাস্তরীয় মধ্যক হয়, তবে প্রমাণ কর ষে 
32-(214--1)02৭--15) ] 
| 1717)9 £ মনে কর, সংখ্যায় , 6. ., 3272৮. 
আবার, ** ৫১14, [৩১ & সমাস্তর শ্রেণী, .. ৫, 8১ 1৭ এবং $4, 1৩, & দুইটি 
লমাস্তর শ্রেণী । .”. 21/-13176 এবং 2-51/-+৮.--] 


18. 16 006 4১০ ২, ০৩৮ ০210 200 6 02 ছে1০০ 00610 3১ 0, 
7227 53 7 273 
0061) ৪-2-/3 279" 


[ যদি? ও ৭-এর যধ্যে সমাস্তরীয় মধ্যকটি গুণোত্বরীয় মধ্যকের দ্বিগুণ 
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৬ 749. (919) (০4954... 
| চা ৪ 42 ৯/, বা নু 429, বা পু (1) 











হয়, তবে দেখাও যে টে 


(9+7--479_3 
409 শু 


, (9-+9)9_4 7419. 2 
1)- ০52 ৰা! £4-792 
(1)-02) করিয়। 778 ব ছি 


(৮5 1৬1061)00), বা 0৪.)--3.-42) 
79 4 





27224 ৯/3 1 ঠক 
2৫254 (05 ০092200, 2170. ৫1.) 
(৫--7)9_ ॥_2- ২/3 
(2).কে এন ₹ও এইরূপ লিখিলে অনুরূপ পাই ৪8 ] 


19.[10166 1001010615 1,086 70109000019 512 216 118 05 0. 
1 8196 8006. 10 00০ 0196 81070. 6 6০ 002 5500730১ 01১০ 1290100£ 
21010010613 8110 010০ 00110 215 ঠা) 4১, 0০ মহ 00600100106 
| (0. 0. (15181)) 50] 


[ গণো্ধর শ্রেণীতে আছে এরূপ তিনটি সংখ্যার গুণফল 512 এবং 
গ্রথমটির সহিত ৪ ও ধিতীয়টির সহিত 6 যোগ করিলে যোগফল ছুইটি ও 
তৃতীয় সংখ্যাটি একটি লম্াস্তর শ্রেণী গঠন করে। সংখ্য1 তিনটি নির্ণয় কর। ] 


104 বীজগণিত [ [56:5855 8] 


20. 16177) 7) 2 06 120. 4১০ 0.) 00618 006০ 7005 ৮00 254 2053 
0610025 018. 03. 0.১ 216 11) 03. 7. 


[ প্রশ্নাণ কর যে কোন গুণোত্তর শ্রেণীর £%-তম, %-তম ও 7-তম পর্ব গুজিও 
একটি গুণোত্তর শ্রেণী গঠন কৰিবে যদি 17, %, 7 একটি সমাস্তর শ্রেণী হয়। ] 

21,162) 6১০26 12 ০১0১ 590৮ 0026 210১2, 10০০ 
?) ৮১ 0212 005161. [0. 0. 747 (১].)। 


[ যদি ৫, ৮, ০ গুণোত্র শ্রেণীতে থাকে ও ধনাত্মক হয়, (তবে প্রষাঁণ 
কর যে ৪+-০১৯2%, ] ূ 


2%.110102 500 0 00166 200 0815 ঠা তে, 0,157 ৪০052 50120 
0£ 00211 5008159 132] : 8100 006 ৪010 0৫ 01061 ০0025, 


| [9$ ঘর. 59) 
[ কোন গুণোত্তর শ্রেণীর ক্রমিক 3টি পদের সমষ্টি 7 এবং তাহাদের বর্গের 
লম্টি 21, তাহাদের ত্রিঘাতের সমষ্টি নির্ণয় কর | ] 


28. 122 ডে. 1,162) 6১০ ০০ 60০ 560) 2700) 9100 370) 02000 5 
1650০005০15) 500৬5 (1080 0375 206. 


[ যদি কোন গুণোত্তর শ্রেণীতে ৫১ 9, ০ যথাক্রমে %-তম, 2%-তম ও 
3?-তম পদ হয়, তবে দ্বেখাও যে 0% মু 2০, ] 


24,010 50100 01 00162 17017010615 117 35051513220. 06 
51700 046 (17611 50081651591) 11190 000 50100 0: 0061 ০0065. 


[ কোন গুণোত্তর শ্রেণীর পর পর 3টি সংখার দমষ্টি 13 এবং উহাদের বের 
দম 91 উহাদের ভ্রিঘাতের সমষ্টি কত?] 


26, 16005 1700, 71 2150 700 02005 0৫6 1009010 21 4১. 5. 


8150 ৪. 0.7. ৮০ 25992001915 2১ & 800 ০১ 11062 01052 029 
222665205৮2 


[কোন সযাস্তর শ্রেণীর ও গুপোত্তর শ্রেণীর উভয়েরই ৮-তম, এ-তম ও 
+-তম পদ যথাক্রমে ৫, & ও ০ হুইলে প্রমাণ কর যে 2৮৮০, ০-০, ০০-০-্০], ? 


[ঝর 0251০ 7০8755510 (বিপরীত প্রগতি ) 


19. জংভ্ঞা ঃ যদ্দি কোন শ্রেণীর (96:195) অন্তর্গত রাশিগুলির অস্টোন্তক- 
গুলি (15010:90815 ) সমাস্তর শ্রেণী গঠন কবে, তবে এ শ্রেণীটি ( বাঁশিগুলি ) 
বিপরীত প্রগতিতে (10 77570902010 0:0158310913) আছে বল! হয়। 


বিপরীত প্রগতি 105 


যথা, ৫, &, ০, *৫১******শ্রেণীষ্টি বিপরীত প্রগতিতে থাঁকিবে, ' যদি 


2 | | |, 
৫ চ* 2 এ একটি লমাস্তর শ্রেণী হয়। 


[72101000015 ( বা [00001021591 ) 0:0£:555802কে সংক্ষেপে মু, 
লেখা হয়, স্বতরাং বিপরীত গ্রগতিকে সংক্ষেপে বিঃ প্রঃ লেখা যাইতে পারে । 

অন্ুুজিদ্ধান্ত। মনে কর, ৭, &, ৫ পদ তিনটি বিপরীত প্রগতি 
তিনটি ক্রমিক পদ । 








অতএব, এখানে ্ ্ 2 সমাস্তর শ্রেণীর তিনটি ক্রমিক পদ, 

টনি? রি 2--0-9-0 বা 2--7-2. 

৮০০ ৮ (৪১, বা, 2টি উট বা নি 
্াবার, (4) হইতে পাই £-:+-1....42) 

2. ০6 
2214174476৫ 20 

হরির চট টি 22578 রি 

নি ৮2026. ০4০ 3) 


এক্ষণে, (1) হইতে এই নংজ্ঞ। কর! যাঁয় যে, তিনটি রাশি বিপরীত শ্রগতিতে 
থকে, যদি প্রথম বাঁশি ও তৃতীয় বাশির অনুপাত প্রথম ও দ্বিতীয়ের অন্তরের 
সহিত ছিতীয় ও তৃতীয়টির অন্তরের অন্থপাতের সমান হয়। 

[দ্রষ্টব্যঃ ৫, ০+৮, ০+2৮,----ইত্যাছদি যদ্দি একটি সমাস্তর শ্রেণী 


[ 1 টির 
ক ৪ র ত্যাদি বিঃ প্রঃ হইবে। 
2 ০4৮, 2428 ইত্যাদি বি 


আবার, ৫, ০+-৮, 2+2৮,..-"শ্রেণীর ৮%-তম পদ 2+/--1)৮. 


অতএব, &ঁ বিঃ প্রঃ-এর ?%-তম পদহ54-77 ] 
বিপরীত প্রগতির মধ)ক 
0. তিনটি রাশি বিপরীত প্রগতিতে থাকিলে মধ্যের রাঁশিটিকে অন্য 
ভুইটির বিপরীত মধ্যক (13917001710 20622) বলে। যথা ৪,6 ও ৫ 
বিঃ প্রগতির তিনটি ক্রমিক পদ হইলে & ও ০-র বিপরীত মধ্যক & হইবে। 
অন্ুরূপে দেখ, আমরা দেখিয়াছি যে 5, ৮, ০ বিঃ প্রগতির তিনটি 


ক্রমিক পদ হইলে ৮2 295 হয়। 


অতএব, এধানে রি পদের সহিত তাহাদের মধ্যকটির সম্বন্ধ পাওয়া! গেগ। 


006 বীজগণিত 


[জষ্টব্য£ (1) বিপরীত প্রগতির কোন শ্রেণীর (56755) অস্তর্গত 
পদগুলির অন্যোন্টকগুপি সমাস্তর শ্রেণী হইয়া! থাকে । অতএব, কোন বিঃ 
প্রগতির কোন একটি পদ ( যথা, %-তম ) নির্ণয়ের জন্য প্রথমে বিঃ প্রঃ শ্রেণীর 
পদগুলির অন্যোন্তকের %-তম পদ নির্ণয় করিয়! সেই পদটির অস্তোগ্তকই হইবে 
বিঃ প্রগতির ॥-তম পদ । 

(2) ছুই পদের মধ্যে %-সংখ্যক বিপরীত মধ্াক নির্ণয়ের এই প্রণালী। 
লংজ্ঞা তিন অন্য কিছু পাঠ্য নহে বলিয়া বিপরীত প্রগতি বিশলয়ে আর কিছু 
আলোচন] কর! হইল ন1। ] 


৬811809 (ভেদ) 


তোমর] জান যে, ধদি কোন রাশিমালার অন্তর্গত কে।ন একটি রাশির মান 
নর্বদা একই থাকে, অর্থাৎ অন্ত রাঁশিগুলির মান পরিবতিত হইলেও এ বাঁশিটির 
মানের কোন পরিবর্তন না হয়, তবে সেই রাশিটিকে প্রদবক (০0:3802170 ) 
ৰল। হয়। | 

অতএব, বুঝ! গেল যে ঞধরবক রাশির মান অন্ত কোন রাশির মানের উপর 
নির্ভর করে না। 

কোন বাশিমালার যে রাশিটির মান পরিবর্তনশীল তাহাকে চল (৪0916) 
রাশি বা চল বলে। 

21. ভেঙ্ব। দুইটি চলরাশির মধ্যে যদি এরূপ সম্বন্ধ থাকে যে একটির 
মান পরিবতিত হইলে তৎসঙ্গে অন্টির মানও একই অন্পাতে পরিবন্তিত হয়, 
তবে একটি চল রাশি অন্তটির সহিত জারজ ভেক্ধে আছে (০006 ৫0800 
৮2116251600] 85 0136 00161) বলা হয়। 

কার্ধতঃ “সরল ভেদে” ন1 বলিয়া সংক্ষেপে “ভেদে আছে বলা হয়। 

দৃষাত্তঃ (1) মনে কর, একটি ট্রেন লমবেগে ( 8/10070]5 ) ঘণ্টায় 
20 মাইল করিয়] যাইতেছে । যদি সময়টি দ্বিওণ করিয়া 2 ঘণ্টা ধরা হয়, তবে 
দুরত্বও যাওয়] যাইবে 20 মাইলের দ্বিগুণ অর্থ/ৎ 40 মাইল। যদি সময় অর্ধেক 
ধরা হয়, তবে দুরত্ব অর্ধেক যাওয়া যাইবে । অতএব, দেখা গেল যে এখানে 
সময়ের সহিত দুরত্ব সরল ভেদে আছে (1015051706 ০0516৫ 13 ৫:60015 

বিপর 09:00091 6০0 বাঁ 81:1653 ৫1600]5 8৪ 21) 01006 )। 


ভে 107 


(8) বৃত্তের ব্যাপার্ধ হইলে, উহার পরিধি 2%/-এব সমান হয় (* এখানে 
ধ্রৰক )। অতএব, ব্যাপার্ধটিকে ছিগুপ, তিনগুণ করিলে, সঙ্গে সঙ্গে বৃত্তের 
পরিধিটিও মাপে দ্বিগুণ, তিনগুণ হইয়া] যাইবে । এখানে বলা যাইবে যে, বৃত্তের 
পরিধি গু ব্যাসার্ধ সরল ভেদে আছে। 

£2. “তেক্ছ'-সৃচক চিন্ু। ভেদ বুঝাইবার জন্য ৩ প্রতীক চিহ্ন ব্যবহৃত 
হয়। 2 81165 85 2? বুঝাইবার জন্ত সংক্ষেপে % ০০ » লেখ হয় (ইহার 
অর্থ £ ও % সরল ভেবে অবস্থিত )। 

উপবের প্রথম দৃষ্টান্তে মনে কর ট্রেনটি সমবেগে & মাইল (দুরত্ব) % ঘণ্টাক্ক 
( সময় ) যায়ু। 


ট্রেনটি সমবেগে যাওয়ায় » এই অনগপাঁতটি সব! একই থাকিবে অর্থাৎ 





যর্দি £ ও % সরল ভেদে থাকে, তবে টিন দরদ একই থাকিবে। 


%-এব অনুকপ মান 

আত এব, ১-ক্রধক । মনে কর, ০ (ফবক), স্থতরাং £-%%, এই স্থলের 
বক কে ভেদ গ্রচবক ( ৮21180018 50155091)0 ) বলে। 

ভরষ্ুৰয £ যদি £ঞ্রবক এবং 4.০ হয়, ওবে বুঝিতে হইবে যে, ৮-এর 
সহিত %-এর অথবা %-এর সহিত *-এর সরল তেদ আছে। 

আবার দেখ, £-5%) হইলে ৮৯ হয়। এখানে রি একটি প্রবক 
রাশি? সুতরাং বুঝা গেল যে % ও %-এর মধ্যে সবল ভেদ আঁছে। এখানে 
দু 
& হইল তেদ-ঞরুবক। এই ক্রুবক বিভিন্ন ভেদের পক্ষে বিভিন্ন ধরিতে হয়। 


[ বিশেষ দ্রষ্টব্য ঃ ছুইটি চলের মধ্যে একটির হ্রাস বা বৃদ্ধি হইলে ঘন্দি 
অন্যটির হাস বা! বৃদ্ধি হয় ভাহা হইলেই তাহারা সরল ভেদে আছে বলা যাইবে 
না। এ হাস বা! বৃদ্ধি সবদ্ধা একই অনুপাতে হওয়। চাই, নতুবা উভয় চঞ্জের 
মধ্যে নরশ ভেদ আছে এরূপ ধরা যাইবে না। 


দৃষ্টান্ত £ বর্গক্ষেত&রের বাছুর মাপ বাড়িলে উহার ক্ষেত্রধল বাড়িদ্বা থাকে, 
কিন্ত এ বাহু ও ক্ষেত্রফল সমান্থপাতী নহে। কারণ, ব্গক্ষেত্রের বাছ ছিগুণ 
করিলে উহার ক্ষেত্রফল 4ণ হয়, বাহুটি তিন৭ হইলে ক্ষেত্রফল 9 গু 
হইবে |] 
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তোমর1 জান যে £-/% (£ কৰক ) এই.সমীকরণটির লেখ মৃলবিন্ুগামী 
একটি সরল রেখা । অতএব, এই লেখস্থিত প্রত্যেক বিদ্ুর কোটি (01010916) 
উহার ভুজের (19501559) সহিত লমাহ্ছপাতী। অতএব, বিপরীতক্রমে “আমরা 
বলিতে পারি যে, দুইটি চলরাশির অন্রূপ মাঁনগুলিকে যথাক্রমে ভুজ ও কোটি 
ধরিয়। লেখ অস্কিত করিলে, লেখটি যদি মৃলবিন্ুগামী দবলরেখা হয়, তবে এ 
চল ঢুইটি সরল-তেদে আছে বুঝিতে হইবে । 


£8. ত্তেদ-গ্রুবকের মান নির্গয়। সরল তেদে অবস্থিত ইট চলরাশির 
'ছুইটি অনুরূপ মান জানা থাকিলে উহাদের ভেঘ-ঞ্বকের ( 5০0 
০0179501/-এর ) মান নির্ণয় করা যায়। ' 
উদ্দাছয়ণ 1. 16 2 52165 15005 ৪5 %, ৪00 মিটি, ভা1)1) 
/-513) 5150 (1) 026 ৮৪10০ 0£ 00০ 581180100 501)568170 (11) 00৩ 
619001) 0০৮৫০12 % 2180. 0 &1)0 (136) 006 ৪106 ০0৫ 4 10613 9০18. 
[ যদি %এর সহিত & সরলভেদে থাকে এবং %-5]13 হইলে 4.7 হয়ঃ 
তবে (1) ভেদ ঞ্রবকের মান, (1) & ও %-এর মধো সম্বন্ধ এবং 0: /-54$£ 
হইলে ৮-এর মান নির্ণয় কর। ] 


(1) "1 ৮০১%, ৮. ৮০5 (% একটি ভেদ বক ) 
%-513 হইলে £55? হইবে (শ্বীকার ), 
77১13, ৮, £ল্খ্রা্ত অতএব নির্ণেয ভেদ ফবক সন্ত, 


(2) ৮ ও 9এর মধ্যে ৮-525% এই সম্বন্ধ বিদ্যমান । 

(11) এক্ষণে কয) এই সমীকরণ ১-এর মান £% বপাইয়া পাই 
-ু ১9- সন্ত 67 

অতএব %-এর নির্ণয় মানস. 


উদাহরণ 2. 1179 0716 01 09011180101) 0৫ 8 19619001010 21755 
83 006 ৪0021610906 06 105 16060 112 06220001010 0৫ 12060 
40 1001)65 0501118655 013০2 11) ৪ ৪8০001)0) ড71080 15 00০ 1210£0) 01 
006 06170010000 05011191006 01006 11) 25 59001505? (0০, 0. ৮13] 


[ দোলকের (96120]07এর) দোৌলনের সময়টি উহার দৈর্ঘ্যের সছিত সরল 
ভেদে থাকে । যদি 40 হীঞ্চ দৈর্ধযের কোন দোলক সেকেণ্ডে একবার দোলে, 
তবে যে দোলক 25 সেকেণ্ডে একবার দোলে তাহার দৈর্ঘ্য কত? ] 

মনে কর £--একবার দেলনের সময় এবং 1-দোলনের ধৈর্য? অতএব 
প্রদত্ত সর্ত অনুসারে 2০০ 41. 


ভেম্ব 109 
মনে কর £-/%/? (£ ভেদ প্বক )। 


£-]1 হইলে 17540 হয়, ৮, 1757 ২/40, বা, টি 
অতএব, 5 টি 4], এই সমীকরণে £325 বসাইয়া পাই 
হল 8 15১5 
2০-778ট বা, 30-8%ই, 


নির্ণেয় 15? ১৫ $১৫40 ই.55250 ইঞ্চি। 


আন্যোন্াক ( [২০০1:09081) তোমরা! জান কোন সংখ্যার অন্যোন্তক 
বলিলে (দেই সংখ্য1) বুঝায়। অতএব, £এর অন্যোন্তক $&, $এক 
অন্টোন্যক 5, 4এর অন্টোন্যক 4, এর অন্যোন্যক ॥ ইত্যাদি । 

28. ব্যস্ত ভেদ্ব (1175:5৩ ড৬৪119000 )। যদি একটি রাশির মানের 
পরিবর্তন অন্ত একটি রাশির অন্টোন্তকের মানের পরিবর্তনের সথানুপাতী হয়, 
তবে প্রথম বাঁশি ছিতীয় বাশির লহিত অথবা দ্বিতীয় বাঁশি প্রথম রাশির সহিত 
ব্যস্ত ভেদে বা বিপরীত্ত ভেদ্দে আছে বলা হয়। 

যদি2ও & ব্যস্ত ভেদে থাকে (অর্থাৎ 2 ৮2169 1%6756]5 &৪ & ), 
তবে লেখা হইবে ৫০০% (কারণ, 6-র অন্যোন্যক ] )। 

অতএব, এখানে ৫&-5&.] (% একটি গ্রবক ), “৮ ৫৮০, 

আবার, "* 2675) ৮: 87558. 7 অতএব, বিপরীতক্রমে বল! যায় 
8 581155 17)52156]5 &৪ ৫ (৮, -এর লহিত ব্যস্ত ভেদ্দে আছে )। 

2 ও &এর মধ্যে বাস্ত ভেদ থাকিলে বুঝিতে হইবে যে, ৫র মান বাঁড়িলে ঠর 
মীন কমিৰে এবং &র মান বাড়িলে ৫র মান কমিবে ( একই অনুপাতে )। 

ষ্টব্য 2 (1) কোন নির্দিষ্ট বেগে কোন নির্দিষ্ট দূরত্ব যাইতে যে সমন 
লাগে, তাহার দ্বিগুণ বেগে গেলে অর্ধেক সময় লাগিবে, তাহার এক-তৃতীয়াংশ 
বেগে গেলে সিনগুণ সময় লাগিবে। অর্থাৎ বেগকে যত দিয়] গুণ করিবে, 
সময়কে তত দিয়া ভাগ করিতে হইবে। অতএব বেগ ও স্ময় এখানে ব্যস্ত 
ভেদে আছে। 

(2) একই ক্ষেত্রফলবিশিষ্ট বিভিন্ন আয়তক্ষেত্্রের দের্ঘ্যগুলি গ্রস্থগুলির 
সহিত ব্যস্ত ভেদে থাকে । 

(3). কোন কাজ সম্পন্ন করিবার জন্য কোন নিদিষ্ট সংখ্াক লোকের যত 
দিন সময লাগে, তাহার ছিগুণ লোক কাজ করিলে তাহার অর্ধেক দিন সময় 
লাগিবে। ইত্যাদি। 
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[জ্রষ্টব্য £ (1) যদি, ঠএর সহিত ব্যস্ত ভেদে থাকে, তবে এ, রি 


সহিত সরল ভেঘে আছে বুঝিতে হইবে । 

(2) ছইটি রাশি পরস্পর ব্যস্ত ভেবে থাকিলে তাহাদের গুণফল ঞ্বক 
হুইবে। বিপরীতক্রমে, ছইটি রাশির গুপফল ক্রবক হইলে, রাশি ছুইটি ব্স্ত 
€ভেদে আছে বলিতে হইবে । ] 


উদ্দা, 1. 11 2 ০০ 9 80 22 রি 5100 0090 :০০০%, 


2৩০, ৮০:21 (% একটি ভে প্রবক ), 


আবার, "." ৫০০১, ্ ৫? (& একটি ভেদ ধবক ) 


এক্ষণে, 2275?) ১৫ ৮০17 ৮. অতএব '.. £%% একটি ঞ্রুবক, .". ০০০ রর 


বি. জষ্ঠব্য £ এখানে (৬০ % এবং 220 ১ এই দুই ক্ষেত্রে দুইটি পৃথক 


পূথক্‌ ফবক ?% ও % ব্যবহার করিবে ।] 


উদ্ধা, 2. [£ 19 61291 60 006 510) 0৫ (০ 008180065, ০3০ 01 
"71)101) 81129 017০0] 25 8 2100 1156 001১6 17751921]5 ৪583 8170 
1 77 আ1)213 85]. ৪150 ০103 11)215 853, 8130 0102 16190101) 
06৮০1) /) 8130. 8 8190. 017৫ 5৪100 ০0৫ 4. ৮/1)67) 8৯2. 

[ & ছুইটি রাশির সমগ্রির সমান এবং ৪এর সহিত একটি রাশি লরল ভেদে 
ও অন্যটি ব্যস্ত ভেদে আছে। যদ্দি ৪-] হুইপে &-? এবং ৪53 হইলে 
£০1058 হয়, তবে & ও ৪এর মধ্যে সতন্ধ এবং ৪-2 হইলে ॥এর মান 
নির্ণয় কর।] 


এখানে ॥ যে ছুইটি রাশির সমষ্টি তাহাদের একটি ৪-র সহিত সরল ভেদে 
এবং অন্যটি ব্যস্ত ভেদে থাকায় প্রথমটি-£%8 এবং দ্িতীয়টি-ট হইবে (% 
ও % দুইটি গ্ুবক।) 

অভঞব, +-1794101 


৪] হইলে &-০7 হয়, 7--৮.1111815-100), 


আবার, "* ৪-3 হইলে &-10$ হয়, 
108-%.348, বা» 31-9ঞ15...02) 


তে 111 
এক্ষণে (1) ও (2) সমাধান করিয়া! পাই, %3 এবং 854. 
অঙএব, * ও ৪র মধ্যে নির্ণেয় সম্বন্ধ হইল &-38 +. 


এই সমীকরণে ৪র মান 2 বলাইয়। পাই &-6+8-8. 

লেখ। £, /-এর সহিত ব্যস্ত ভেদে থাকিলে, %, 1-এর সছিত নরল ভেদে 
খাকে। যর্দি£ ও )১এত্র অনুরূপ মানগুলিকে স্থানাঙ্ক ধরিয়া বিন্দুগুলি স্থাপন 
করিলে, উচ্ার! মুলবিন্বুগামী সরলরেখায় অবস্থিত হয়, অর্থাৎ যদি কোন 
চলরাঁশির মানগুলিকে ভূজ এবং অন্ত কোন চঙ্গরাশির অন্োন্তকের অন্থরূপ 


মানগুলিকে কোটি ধরিয়া অঙ্কিত লেখটি মৃন্গবিন্দুগামী সর্লরেখা হয়, তবে 
বলা যাইবে যে এ চগবাশিছ্য় বাস্ত ভেদে আছে। 


আবার দেখ, -ঃ সমীকরণ হইতে পাই *%-% (ঞ্রবক ) এবং ইছার 


লেখ একটি লম-পরাবৃণ্ত (05051050131 105061018) । অত এব, ব্যস্ত ভেদে 
অবস্থিত বাঁশিছুয়ের অনুরূপ যানগুলিকে ভুজ ও কোটি ধরিয্না লেখ অস্থিত 
করিলে দেখা যাইবে যে বিন্দুগুলি একটি সম-পরাবৃত্তে অবস্থিত। 

256. যৌগিক ভেদ (7017) %81180101) )। কখন কখন দেখা যায় ঘে, 
একটি চঙ্গরাঁশির মাঁন অগ্ত একাধিক স্বাধীনভাবে পরিবর্তনশীল চলরাশির 
মানের উপর নির্ভর করে। হপ্দি একটি চপরাশি অন্য একাধিক চলরাশির 
গুণফলের সহিত সরল ভেদে থাকে, তবে বলা হয় যে প্রথম চঙ্গরাশিটি অপর 
চলরাঁশিগুলির সত যৌগিক ভেদে অবস্থিত। যথা, যদি দেওয়া থাঁকে যে 
&০০৪০, তবে বলা হইবে যে ৪ ও 0এব সহিত ॥র যৌগিক ভেদ আছে। 
এখানে ৯০ চ.৪০ (% একটি প্ুৰক )। ূ 

দৃষ্টান্ত 3 (৫) ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল ১৪৯7 (এখানে ঠু একটি ঞ্রুবক এবং 
 ভ্রিভুজের ভূমি এবং % উচ্চতা ।) 

অতএব ত্রিভুজের ক্ষেত্রকল উবার তৃমি ও উচ্চতার সহিত যৌগিক তেছে 
অবস্থিত। 

(2) কার্ষের পরিমাণ এ কার্ষে নিযুক্ত লোকসংখ্যা এবং তাহারা যতদিন 
কাজ করে সেই দিনসংখ্যার সহিত যৌগিক ভেদে অবস্থিত । 

[জষ্টুব্যঃ (1) যদি ৫, ৮, ০, ৫..ংপ্রভৃতির লছিত & যৌগিক ভেদে 
থাকে, তবে %-০£ ১ 2৮০০.*'হইবে ( এখানে £ একটি গ্ুবক )। ৰিপৰীতক্রষ্ে 
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যদি -1১৫০০০৫.""হয় (£ বক হইলে ), তবে ৫, &, ০, ..এব দহিত 
*-এর যৌগিক ভেদ আছে বলা হইবে। 

(3) যদ্দি একটি রাশি একটি দ্বিতীয় রাশির সহিত ও একটি তৃতীয় রাশির 
অন্যোন্যকের সহিত যৌগিক তেদে থাকে, তবে বুঝিতে হইবে যে, প্রথম বাশিটি 
দ্বিতীয় রাশির সহিত সরল ভেদে ও তৃতীয়টির সহিত ব্যস্ত ভেদে অবস্থিত। 
যথ।, & বাঁশিটি %-এর সহিত সরল ভেদে ও এ-এর সহিত বাত তেদে অবস্থিত 


হইবে যদি ০০% অর্থাৎ যদি ৮. ?/% (% একটি ক্রবক ) হয়। ] 


দৃষ্টান্ত £ ত্রিভুজের উচ্চতা উহার ক্ষেত্রফলের সহিত সরল ভে এবং 
ভুমির সহিত ব্যস্ত ভেদে থাকে । | 
উদাহরণ | [£ /. 2:059 85 9 210 0 10870], 2150 16 /-52 167) 
8558১ 07582) 150. ০১ 71061) 85554 2120. 87553. [০ 0. 20) 
[ যদি ৪ ও ০-এব সহিত £.এর যৌগিক ভেদ থাকে এবং ৪-$ ও ০-]% 
ইইলে 8552 হয়, তবে &-554 ও ৪-3 হইলে ০-এর মান কত হইবে?) 
এখানে 1 ৯০০৪০১ ৮5255680 (2 ভেদ বক ):*(1) 
লমীকরণ (1)-এ 2) 8৪? ও ০-2? বসাইয়া পাই 
2,71১?) ৮৮ 2559, অতএব ৪5 9৪8০-(2) 
এক্ষণে, (2)-এ 85554 ও ৪9 ব্দাইয়া পাই 
54759 ১3১০5 ৮৮02, 
96. যৌগিক ভেদের উপপান্ত--1£ 4 ৮8:165 25 0 ছ/1)61) 2 15 


০0918508196) 2130 4 81165 95 এ ড71001) % 15 001750106) 0061 11] ও 
৬৪ 85 006 19:002206 /2 11021) 1009010 9 2100 2 ৮21, 


[ যখন £ বক তখন যদি এর সহিত % সরলভেদে থাকে, এবং % স্রবক 
হইলে যদ্দি এর সহিত %& সরলভে্দে থাকে, তবে প্রমাণ কর যে, 9 ও এ 
দুইটিই চল হইলে )2এর সহিত % সরলভেদে থাকিবে । ] 

গ্রমাণ ঃ এখানে দেখা যাইতেছে যে, &-এর ভেদ আংশিকভাবে )-এর 
উপর এবং আংশিকভাবে এর উপর নির্ভরশীগ। এক্ষণে মনে কর, প্রত্যেকটি 
তেদ্ব পৃথকৃভাবে হইয়া *-এর উপর নিজ নিজ ফল উৎপন্ন করিতেছে। 
মনে কর, %, 9, হএর যথাক্রমে তিনটি অহগরূপ মান %, &, ০ অর্থাৎ প্রথমে যে 
মান ছিল সম্পূর্ণ পরিবর্তনের পর %-এর মান ৪, %-এর মান & এবং এ-এর মান 
যেন ০ হুইল। 
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প্রথমে ধর,  প্বক আছে এবং ঠ-এর মান পরিবতিত হুয়া  হইল। 
ইহার: ফলে %-এর মান কেবল আংশিকভাবে বদলাইবে, কিন্তু একেবারে ৫ হইবে 


না। মনে কর, এই আংশিক মান & হইল; সুতরাং ই হইল. (1). 


আবার ধর, %-এর মান & ক্রবক আছে এবং এ-এর মান পরিবতিত হইয়া 
০হইল। ইহার ফলে %-এর মান সম্পূর্ণ পরিবতিত হইয়া ৫' হইতে ০ হইবে। 


অতএব 9.2 হইল*."€2). 
2 6 


এক্ষণে (1) ও (2) হইতে পাই 


2২০০219২ 2. 295 হে 
7০১৫ ০৮০9১৮৫7১ বাঃ বললি বা) কেশ ৮2, 
2০ & 0 +»০2  &০, 8০৯ 


অতএব, ৮০. 92 (প্রমাণিত হইল )। 


জষ্টুবড 2 চলের সংখ্যা আরও বেশী হইলেও এই উপপা্য দিদ্ধ হইবে। 
যর্দি £৯১ 9, 0১ 70,**** প্রভৃতি কতিপয় বাঁশি এরূপ হয় যে অপর একটি রাশি 
% উহাদের গ্রত্যেকটির সহিত সরুলভেদে থাঁকিৰে যখন অন্তগুলি ঞবক থাকে, 
তবে যখন উহাদের সবগুলিরই মান পরিবতিত হইবে তখন উহার্দের সবগুলির 
গুণফলের সহিত £& লরলভের্দে থাকিবে । 


দৃষ্টান্ত £ ত্রিভুজের উচ্চতা ঞ্রবক থাকিলে উহার ক্ষেত্রফল উহ্বার ভূমির 
সহিত সরল ভেদে থাকে এবং ভূমি ঞ্রবক থাকিলে ক্ষেত্রফল উচ্চতার পহিত 
*বল তেদে থাঁকে । অতএব, উচ্চতা ও ভূমি উভয়ই পৰিবতিত হুইলে ক্ষেত্রফল 
উচ্চতা ও ভূমির সহিত যৌগিক ভেদে থাকে । 


অনুসিদ্ধাস্ত £ যদি 4০০73 যখন 0০ ঞ্বক এবং ০০6 যখন 93 ঞ্ুবক, 


তবে £&০ 8 


0 যখন ট ও ০ উভয়ই চপ হয়। 


উদ্দাহরণ | 20015 006 01011551016 0£ 52149861018 €02100 190 
10775 15 110061) আ1]] 681০ 6০ 01090£1) 25 20055, 166 0060 08156 
10 0855 0০ 010051) 20 ৪০125. 


[ ধদি 20 একর জমি চধিতে 6 জন লোকের 10 দিন লাগে, তবে 25 
একর চধিতে 15 জন লৌকের কতদিন লীগিবে ভেদ প্রণালীতে নির্ণয় কর। ] 
মনে কর, লোকসংখ্যা %॥ দিনসংখা175 এবং একর সংখ্যা” 4১, 
এখানে দেখা যাইতেছে যে, দিনসংখ্য ফবক থাকিলে লোকসংখ্যা একর সংখ্যার, 
দা1০. 7. ()--৪ 
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লহিত দরল তেদে থাকিবে এবং একর সংখ্যা ঞ্রবক থাকিলে দিনসংখ্যার নহিত 
% ব্যস্ত ভেদে থাকিবে। 


অতএব, 7০ 4 যথন ৫ ঞধ্বক, এবং %০2 এ যখন 4 ঞ্রবক । 


০০১ যখন 4১ ও ৫ উভয়ই চল । 


৮-&. এ (£ ভে ধবক ):"(1) 


প্রদত্ত সর্ত হইতে ** ৫510 এবং £.-520 হইলে %-6 হয়, 


7 20. টি 
6-%.50 21১ ৮৮ £ললও, 


এক্ষণে, (1)-এ 4১525 এবং 8515 বসাইয়1 পাই 


15-. 4০৪৯ বা, 157-75, টি 
অতএব, নির্ণেয় দময়-5 দিন । 

প্র, ভদ্ সম্বন্ধে কতিপয় বিশেষ সিদ্ধাস্ত 

1. যদ্দি ০.7, তাহা হইলে 3০০ 4১. 


শ্রমাণ 2 "৮ 4০০8, ৮ 5.৪ 0£ ভেদ ফ্ৃবক) 


রি 8-চ. 4, রি ৪৫০ 4, ( কারণ, একটি প্রবক )। 


&. যদি 42০73, তাহ হইলে 4১৮০0 3, 
প্রমাণ 2 "৮ 4০০0, ৮৮ £558.8 0£ ভেদ প্রবক) 
১. (75659), বাঃ ঞোগল হাগটিগ, 
4১৮০০ 3% ( কারণ) %% বক )। 
8. যদি 4০০98 এবং 0০০0, তাহা হইলে £% 0. | 0, 0. 522) 
গ্রঙহাপ 2 " 4০7, ৮, &ল$.৪ (2 ভেদ ধবক ), 
এবং ৮ 8০০০১ **0৯-58.0 €% ভেদ বক ), 
তে:-88-8.%:0-00 
"১ 4৯০০০ (কারণ, %1% এখানে ঞ্রৰক )। 


4. হদি 4০70, তাহা হইলে 9০০2 এৰং ০০০ ৪ 


প্রমাণ £ "০০8০0, 4০8৪০ (& একটি গ্রুবক ) 
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অতএ বু, £ £ 1] 

ব, 9৪২ সি 9০০০ ( কারণ, এখানে চু ক্ষবক ) 
অ লব, £, 817 £ 

রূপে ০2 £৪. ০০০৪ (কারণ, টু প্রুবক )। 


5. যদি ০০৪, তাঁহা হইলে ০০০৪০ (০ যে-কোন ঞ্ুবক বা চল বাশি 
হউক না কেন )। 
প্রমাণ 2 "৭ 4০09, ৮৮8০০%৪ (% ভেদ ঞ্রবক )। 
/0551,৪0), ৮১::8০০০৪০ (কারণ, % ঞ্বক )। 
6. যদি ০০০ এবং ৪০০, তাহা হইলে (/3:8)০০০ এবং 8৪০০ 0৪. 
প্রমাণ 2 "৮ 4০০০0, ৮, 455?%.0 (% ভেদ ঞ্বক ):*৫1) 
এবং "৮8০০0, ০, 8551.0 (% তেব প্রবক ) "**62) 
এক্ষণে, (1) ও (2) হইতে একবার যোগ ও একবার বিষ্বোগ করিয়া পাই 
/১ 45 _5 (17747)0, 
 (8358)০০০ (কারণ) 7 ও % গ্রুবক বলিয়! 17/4% ও 1--% প্রবক)। 
আবার) 48170 ৯180 1721,02 
88০০০ ( কারণ, £7% একটি গ্রবক )। 


নব. ঘদি ০০৪ এবং ০০০ তাহা! হইলে /০০০৪০, এবং ০০ 5. 
[ 0. 0.'23] 
গ্রমাণ 25 "5908১ ১৮, 87517%8 (17 ভেদ প্রবক )**(1) 
এবং "৭ 0০00, ৮.৮ ০-5%0 (% ভেদ ঞ্ুবক ):*:02) 


(1)৮ 02) করিয়া পাই &০-11%90, 
8০০০ 8০ ( কারণ, এখানে %% একটি ধ্রবক )। 


£ ৪ 
আবার (1)--02) করি! পাই ০. নি 


০০০০ (কারণ, একটি গ্রুবক )। 


উদ্দাছুরণমাল। 11 
উদ্দী, 1. 16 /২ 58165 858 130. ৪150 ৪.3 0১ 910 01326 4 ৪7165 
28 ৪0. | ০, 0.:251] 
[ ঘদি 8৪ ও ০ উভয়ের সহিত / দরলতেদে থাকে, তবে দেখাও যে ৪--০এব 
সহিত / দরলভেদে আছে । ] 
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8০০৪, 85518 ($ ভেদ গ্রবক ), ১ ৪০52...) 


আবার, '. /০০০১ -* 85780 (1 ভেদ ধ্বক ), .. ০.৫) 


এক্ষণে, (1) হইতে (2) বিয়োগ কবিয়! পাই 


/__7 ৭৫2) 6) 


টিটি লিন? ৮? /7) / 


মি এ 8 ০), 
অত এব, /০০৪--০ (কারণ, এখানে স্ একটি ঞুবক ) । 


উদ্দা. 2. 115 ০০০4৪ 8130 ০০৫-%, 5007 11396 ০৯--&৪ 18 


10581128010. 


[যদি £০০৫+ এবং ০০০৫-৮, তবে দেখাও যে ০০--$ ফবক 1] 


94৮, রঃ চ-% (৫49), এখানে £ ভেদ ঞ্রবক ; 
আবার) '. ০ ০০ 2.6) ০০প(৫-৮), এখাঁনে % একটি'ঞবক : 


অতএব, ৫ ৯ 2- %17(62-47৮১06 -- 0) 


%9 

বা, 1-71025--85), ৮ ৫৯৮০) ₹ক্তবক। 
1177 

উদ্দা, 9. 0:02001666 056 00110 1178 

(1) 11 ০০৫2, 01361 2০০ *." 

(1) 16৮০০ 7755 

[ নিয়ের উক্তিগুলি পুরণ কর :-_- 

(1) যদি 2০০০৪, তবে ০০০", 


(11) যদি ২০০ -:, তবে ৫0০০ ১৯০ ] 


৯/৫ 
(8) 1 ০০০2১ ৮. 2-5£2% (এখানে £ ভেদ ঞবক ) 
2752 ৫ 2 ৯/2 
৫ রি রি 


হু 


তে 117 


*+*. %/ঠ একটি ধ্বক, .. ৫০০ ৯/%. 
এ [8 2০০ 2৪১ 0061) 2০০ ৬/%, 
২২২ ৯৯ না টু 
(1) ০০ 5» টি ত 
(0) রর 2০ &. ( এখানে %£ তেদ গ্রবক ), 
25, £9 ১ ] 
বা, ছি ৩ 2০০47, গ্রে" 


চ৪ একটি ঞ্বক, ৫০৩4, 
2৯ 


1 1 
[62০০ 7, 61061) ০০০ হছে 
উদ্দা, 4. [1 /২০582 800 -1£ 8554 1361) /০4) 2509 ভাজ 
8553 200 2150 9100. / 1061 93559. 110 8150 ৪ 10 (০1005 0৫ 
[যদি £০০৪ এবং &-4 হইলে ৪754 হয়, তবে 553 হইলে ৪এব এবং 
৪8০59 হইলে &এর মান কত হইরে? /এর হারা ৪এব মান নির্ণয় কর। ] 


85০88» ৮. 5882 (এখানে £ ভেদ ধ্রবক )। 
প্রদত্ত সর্ত হইতে ॥ ও ৪এর মান বলাইয়া পাই 4-5£(4)%, 
চু, রে 75382. 


এক্ষণে, £553 হইলে, 32518) বাঁ, 8৪2-512. ৮785 32 45. 

আবার, ৪--9 বসাইয়া পাই লু ৮95 লল 88--520]ূ, 

আবার, ".. 88258) ৮7 2885 বাও 9254৫) 

8-3 /4%- 42 ২/. 

উদ্দ1. 5. [6 52785 ৪1165 ৪5 /৪--৪৯), 5100 01086 4, 81865 
৪5 ৪. [0. 0.'23] 

"827 8200827785, 

/৪+8৯-51052--89৯) 1 এধানে £ ভেদ ঞ্বক 7, 





%+9০-5%. এক্ষণে যোগ-বিভাগ প্রক্রিয়া ঘারা পাই 
/৪7782]. 
£241824%2-88 52871 বা 283 2741 
578 ছিহ 5 285 870 
/2 ৮11 25173. 8 

সী রা ২ 


বব, +৮৯/৪৯7০, রি 8০০৪ ( র্‌ 25 ঞ্বক ] 
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উদ্দা, 6. 3165 0:৪8 249 581165 &৪ 545 8100 0086 £-:% 


21165 85 ০ ;:2120 006 16180015 0০৮৮6620 £ 2120 £ 2:০৮19০0 
0326 2752 1272 2753 8200. 955]. [. 0,748] 
এর সহিত *-+9এর এৰং হ- এর সহিত 


%-ঠএর সরলভেদ আছে। যদি -3 ও %-]1 হইলে £-21হয়, তবে 
£ ও 2-এর সম্পর্ক নির্ণয় কর । ] | 


] 


2? 


[ প্রদত্ত আছে যে হ+2 


2 


৮479 ০০247 
৮+১৫(+3), এখানে % ভেদ ঞ্রবক...(1) 
আবার, " (-9)০ ( 3) 


৮91), এখানে %% তেদ ঞবক ...(2) 


(1) ও (2) যোগ করিয়া পাই 2৮-$(হ+ ১)+%(5-1)--3) 


5 
এক্ষণে) ৮ লও এবং 9-1 হইলে 2-2 হয়, 

(1) হইতে পাই 9+1--£624+3), বা, 8%-4, ৮৮ £ল|ু, 
আবার (2) হইতে পাই 3--1-1%02--$), বা, 817752) ৮৮ ঠা পু. 


অতএব, (3) হইতে পাই 2৮-(+1)+4(--2), 


বা, 2৮-(8+8)24(8-602-41-1785 বা, এব 


বা, 15%5-52224+ নি ইহাই নির্ণয় « ও £-এর সম্পর্ক । 


উদ্দা. 7. 16 ০০০%৭ 8150 146০০ ২/০) 510 ৫ 119 66109 06 ০ 1 
0759 8150 8755 আ1)61 ৪০5]. 


[ যদি ০০০৪০ ও 14৮০০ ২০ এবং যদ্দি ৫৮2] হইলে ০-০ ও &-5 হয়, 
তবে ০এর দ্বারা ৫-এর মান নির্ণয় কর। ] 


ভেদে 119 


৮ 2০০62) ৮০ 2551782 ( এখানে %% ভেদ ঞবক ) **() 
আবার, *" 27৮০০ /০১ ৮» 0+৮-51 ৯/০ (এখানে % ভেদ ্বক):'(2) 
(1)-এ ৫ ও এর মান বসাইয়1 পাই 1-1(05)2, ৮, 257 হত, 

(2)-এ & ও ০এর মান বলাইয়া পাই 1+5-% 07531, ৮. ৮2, 
এক্ষণে (2) হইতে পাই 116-2/6 (*" £-2), 

বা, 8552 ৯/০--1) ৮০ 92754074৯০4], 


অতএব, (1) হইতে 275 77/02) বা, 27 2 € শ 7. হুত ) 
4০4 ১/০+] 
নন সনির 


উদ, ৪. 16 2 21165 0190052500০ 50100216০0৫ % 800 
1175০19615 ৪৪ 006 ০0106 70০06 01 2১ 810. 16 2752) 1961 2:54) 25৪, 
0110 0106 ৪106 0: 9১ 10210, 2553 270. 27527, | 0. 0.1] 


[ এর যদি %-এর বর্গের দহছিত সরলভেদ ও 2-এর ঘনমূলের পহিত 
ব্ন্ত ভেদ থাকে এবং যদ্দি ৮24 ও £-8 হইলে %-2 হয়, তবে £-53 ও 


2727 হইলে % কত হইবে? ] [0.0.15] 
2০০০2 এবং 4০০ বা 
০০98, %ল$৮- (এখানে & ভেদ ধ্রবক |) 
82 2/2 
এক্ষণে, 2-52) 954, ও 2558 বদাইয়! পাই 
2-ঢ, হত -হ, 48 ০8, 
সি. র্ টর , ইহাতে 2753 ও 2-527 বসাইয় পাই 
1 শ্রী 2 
325 এস নত বা, 92-36, *, %-5 326. 


উদ্রা, 9. [£ 0০০০5) 8700 006 19600 10 1710 ৮ 13 1730168580 
1£ 15 17307658960 11) 036 7800 3 22. 


[ যদ্দি ৮০০ 23, তবে এর মান 3 £ 2 অনুপাতে বাঁড়িলে &এর মান কি 
অনুপাতে বাড়িবে?] 

-এর মান 3 £ 2 অনুপাতে বাড়লে ৫৪-এর মান (2)9 বাঞ্জ বা 2728 
অহপাতে বাড়ে। 
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এক্ষণে ৮ ৪০০০৯, ৮ £-এর মান 3 : 2 অহ্ছপাতে বাড়িলে 9.এর 
মান 27:৪8 অনুপাতে বাড়িবে। 


উদ্দা, 10. [6 4 81125 17555] 23 %, 810 0180 ৮415 
16256 ৮1018 ০5 9). 


[ * যদি এর সহিতবাস্ত তেদে থাকে, তবে প্রমাণ কর যে 49 

এর মান লঘিষ্ঠ হইবে যখন ৮-5%. ] | 
2 ০০ টং ৮০১ বা ৮৮/7-% (এখানে ॥ একটি ঞবক )। 

এক্ষণে, ৪+১-(১/৪ 4১)০+2 4৯০৫4 4৮)+2 42. 

এখানে 2+/% ঞ্রুবক বলিয়া ইহার মান অপরিবর্তিত থাকিবে, এনং 
(/৮-- ১/১) ধনাত্মক বলিয়া ইহার মান শূন্য হইলে (৫+)এর মান লি 
হইবে। 

অতএব, যদি (২/-__ +/9)3-0 হয়, অর্থাৎ যদি ২/%- ২/% হয়, অপ" 
ঘঙ্দি ৮. হু, তবে ৮+9এর মান লিষ্ঠ হইবে । 

উদ্া 11. 1 ০+9০০--9, 380 032 (1) 224 92 ০০ 2) 
(21) 224৮০০92199 ২৪, &, 7, এ 028:0£ ৪1] 00705091705, 

[ 0. 0.367 0. 0,451] 

[ যদি ৮+০০৮--%, তবে প্রমাণ কর যে (1) 221792০5%% এবং 
(11 ০4৮ ০০৮৮+9%, যেখানে ৪, 6, 7, ৫ বক । ] 

(1) ৮ ৮49৩০ %--%) . 24750 --%), এখানে £ ভেদ ঞ্বক, 

(4+)2--8১(-9)2 [বর্গ করিয়া], 

বা, £:+224+ 22097820554 92) 229 

বা, 2৮128282022 +2)--(58+02) [ পক্ষান্তর করিয়া ] 

বা, 28+1)-82-10055499) 

5৪4-5--208541) 


---)--2% 


৮১--] 
অতএব, ৮*+%৪০-%% (কারণ, এখানে £ ধ্বক )। 
(1) "1 ৮+০০4--%) ., £%-49-৮(৮--9), এখানে £ ভেদ ধ্রুবক, 
2 


উন সংযোগ-বিভাগ প্রক্রিয়া দ্বার! পাই 
27771 হু রি 
০ 7 (মনে কর ), 782, 


তে 121. 


এক্ষণে, 240). 2729 +0/.__906217%41-8) 21746 


সপ ১8374... টি নিট ই পাপ ক 


** ৫, ৮১1, ৭ প্রবক এবং & প্রবক হওয়ায় %% ফ্রবক, হী ধবক। 


»*. প্রমাণিত হইল যে, ৪%+ ৮০০4০), 


উদ্ধ৷ী, 12. [16 4+9225 আ1221) % 15 50105658106 8180. 16 24০০ % 
1001) 2 13 001856200) 8100৬ 6296 ৮0106180000 % 210 2 ৬21) 006 
4194 2০525. | তে. 0.:491] 


| যদি +৮০০2 যখন % ঞ্বক এবং 2+5০০% যখন 2 ঞ্বক, তবে প্রমাণ 
কর যে ৮+৮+2০০%2 যখন 9 ও £ উভয়ই চল ।] 
2৮4০০ (% অপরিবত্তিত থাকিলে ), 
+£+%-%2 (% ভেদ প্রুবক ) 
21912758241 56541), 
অতএব % অপরিবন্তিত থাকিলে £+%+2০০2 ( কার্ণ, £+1 প্বক )। 
আবার, "২ *+০০9 (যখন £ অপরিবন্তিত থাকে ), 
24257 ( এখানে % ভের্দ ঞ্চবক ) 
৮121 97517807492 (241), 
অতএব, ৫ অপরিবত্তিত থাকিলে ++-2০০% ( কারণ, £৮+-1 গ্রবক )। 


যৌগিক ভে্দ উপপাদ্য হইতে প্রমাণিত হইল ঘে 9 ওহ উভয়ই চল 
হইলে ৮4741 2০০2. 


উদ্দা, 15. [6 %, 9, 2 2 ৮20181015 00021501065 5000. 01586 
%12--2% 15 50502106200 (৮1+-2)(812 7 9)০০ 05, 01০৬০ (0৪ 
£4+912০০ %2. [চ.0.149 1 


[যদি % 9, 2 চলবাশি হয়, কিন্তু %+2--% ঞ্বক হয়, এবং যদি 
1+9--2)04+--9)০5 5, তবে প্রমাণ কর যে ৮+91 2০০92.) 
না £ (ঞ্বক )। 
(৬+%-2)(৮1+2-৮)০5 52, 
(2+9--2)0 42-90-5152 ( এখানে ?, ভে্ব প্রুবক ), 
বা, 2১-(৮-2)৯ ৮5192) 
বা, ৮2-09-202৮ 49275 8252 - 495, 
বা, ৮৯-(1+2)2ল 67 4)92, 
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বা, (2++2)(৮-5--2)-507-4)92, 
বা (+৮+2) ৮ (+78)55076-4)92 [৮ 5+2-8ল2 0, 


-4 47 
771 «072 % «22 $ 





2494৫ 


অতএব, ৮ ++2০০ 92 ( কারণ, 4? %; প্রুবক )। 


হি 


উদ্দা, 14. ০ £109095 ০0: £010 0096 10956 01061 28011 ০৫9৪1 
01200. 17216 0061050৪110. (0100060. 17900 2. 51016 £1006 7 219 
15 1801015 (006 ৬010102 0% ৪ 8106 ড৪1165 ৪5 00৪ ০86) 01 036 
190109 ), [08,131] 

[ যথাক্রমে ” ও ”' ব্যাসার্ধের দুইটি স্বর্গোলককে গলাইয়া একটি 
গোলকে পরিণত করা হইল। উহার ব্যাসার্ধ নির্ণয় কর। গোলকের 
ঘনফল ০০ (ব্যাসার্ধ )$ ] 

মনে কর, গোলক ছুইটিব আয়তন ( ৮০10276 ) যথাক্রমে ৬ ও % এবং 
উহাদের বাপার্ধ যথাক্রমে? ও 7, 

৬ ০০13) ৮, ৬-5£75 ( এখানে গ। ভেদ ফ্রুবক ), 

আৰার, "1 29513) ,, ৮-106 (1 ভেদ বক ), 
৬+4-৮-517709 4115), 

এখানে, তৃতীয় গোঙ্কটির আয়তন ৬+৮ এবং মনে কর উহার ব্যাসার্ধ ₹, 
৬1-7-257715 (?% তেদ ধ্বক ) 

অতএব, 77157-71073-1115), ১০ বিঃ ল131+75) 
[২ ( নিণেঁয় ব্যাপার্ধ )-8/757178. 





উদ. 16.006 06 ০0৫ 05011180101) 01 ৪ 761)0 01000 ৮21165$ 25 
006 50081217906 0610 120600, 11 2 06190101010 0৫616108008 1261 
099০1118295 01906 11) 31] 56001)05) 9170 0126 0006 10] 2 নিন 
10 10. 10175. 


[ দোলকের দৌলনের সময় উহার দৈর্ধ্যের বর্গমূলের সহিত সরলভেদে 
থাকে। যদ্দি8ফুট দৈর্ঘোর একটি দৌলক 931 সেকেণ্ডে একবার দোলে, 
তবে 10 ফুট দৈধ্যের দোলকের এ সময় কত হইবে? ] 

মনে কর, £ নেকেও্ড একবার দৌলনের সময় এবং ফুট দোলকের দের্য। 
অতএব, প্রত সর্ত অন্ুলারে ০০ ৯1, 


ভে 123 


৮০৫2৯] (এখানে %£ ভেদ গ্রুবক ) 
1-58 ফুট হইলে £-53]1 সেকেপ্ু হয়, 





31 ২8-৮.2/2, এ লব, 
৪ /2 27 চু 
অতএব, /-£ ৯1 হইল, এই সমীকরুণে 17510 বসাইলে পাই 
3]. 31 ১ 
-£ু2* 420- বি নি -3:5 (শ্রায়)। 


অতএব, নির্ণেয় সময়. 35 সেকেও (প্রায় | 


উদ্দ1, 16. 1176 17953 1 0£ ৪. 7১005 81165 8.5 05705165 0 1) 
(06 ৮0100706715 0010590 2150 $81:165 29 006 010116 % 102) 
06175105015 00150210016 01010100955 7৫ 0991)60 2.5 1009.55 ০4 ৪ 
১০5 ০0£ 9310 90100062170 01316 06155865) 530৬ 0326 1৮০5৫. 


[ 0.0.৮529] 

[ কোন বস্তর পিগ (27835 ) 1? উহার ঘনতা। (06151 ) 4এর সহিত 

দঃক্সভের্দে থাকে যখন উহার ঘনফল % ঞ্রবক হয় এবং উহা! ৮-এর সহিত 

সরলগভেদ্বে থাকে খন 4 ঞ্রবক হয়। যদি এক একক ঘনফল ও এক একক ঘন? 
বিশিষ্ট বন্তপিগ্ডকে জড়পিণ্ডের একক ধর] হয়, তবে দেখাঁও যে 17- %৫. ] 


॥ ঞ্বক থাকিলে % ০০4, এবং ৫ ধ্ুবক থাকিলে £%০%, 
11051, ., 1771৫ (এখানে %£ ভেদ ধবক )** (1) 
প্রদত সর্ত অনুসারে 251 ও ০-] হইলে ৮%লল] হয়, 
(1) হইতে 1০ 2১ ১৮1-%. 
অতএব, (1) হইতে পাই 77-72-52৮1 21], 
উদ্দা, 17, 4 71258100310) 17056 1610811) 2170 71010 216 11) 0096 
1919 8 27, 085 ফ্ম০-0101003 ০0: 16 12561560000. 800000100901010. 
[079 10059 00 12 01001715176 15 0152-1011.010১ 10 0৪6 1200 


8)900010 0196 161750 06 11801062960 10 01067 020 0106 9:০001007002- 
(1018 10195 ০৬ 11619160 ? [ 0. 01321 


[ একটি খেলার মাঠের দৈর্ঘা ও প্রস্থের অন্থপাঁত 8 £% এবং উহার হুঁ অংশ 
ধসিবার স্থান । যদি উহীর প্রস্থ ) অংশ কম করা হয়, তবে উহার দৈরধ্য কি 
অনুপাতে বাঁড়াইলে বিবার স্থান পূর্বের তিনগুণ হইতে পারে ?- 
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মনে কর, মাঠের দৈর্ধঘা ও প্রস্থ যথাক্রমে £ ও 9, স্থতরাং মাঠের ক্ষেত্রফল 
2£%. অতএব, £% অংশ বপিৰার স্থান এবং 2%% অংশ খেলিবার স্থান ' 
প্রশ্বান্ছমাবে খেলিরার অংশ অপরিবত্তিত থাকিবে এবং বলিবার স্থান 3 
করিতে হইবে । .* নূতন মাঠের মোট ক্ষেত্রফল 3 ১৫৮1 38%9জ্ু), 
এক্ষণে নৃতন মাঠের প্রস্থ পূর্ব প্রস্থের ঠ কমিয়া যাওয়ায় নৃতন প্রস্থ হইল ৫9. 
নৃতন মাঠের দৈর্ঘা-789--69/-8%:%, 
অতএব, দৈর্ধ্যটি ৪: 21 অন্পাঁতে বর্ধিত করিতে হইবে। 


ন্রারররা ূ 
উদ্বা, 18. 01৮21) 780 006 11100051109 000 (0010 & 5001০ 0৫ 
1:10 20165 11581561525 096 500816 ০0৫6 00০ 01520069 190৮7 
00901) 00006 0010 006 081801০ [0056 ও 0001১ 10100 15 180৬ 


8 100065 02 96 1610060 50 85 €0. 12061561090 1781£ 89 172101) 
11500? | 77. 5,641 


[ আলোক প্রভার পরিমাণ আলোকের উৎস হইতে দূরত্বের বর্গের সহিত 
বাস্তভেদে থাকে । একখানি পুস্তক একটি বাতি হইতে 8 ইঞ্চি দূরে আছে, 
উহ্বাকে আর কতট] সরাইলে আলোক-পরিমাণ অধেক হইবে ? 1 

মনে কর, আলোক-প্রভা-! এবং আলোক উৎস হইতে দুরত্ব -৫ ইঞ্চি । 


দত সর্ভ হইতে পাই 1 2৮, ০, 1৮4, ( এখানে হ তে করবক ) 


যখন দূরত্ব ১ ইঞ্চি, তথন ! তর, *০০০৭ (0). 


মনে কর, বাঁতিটি হইতে মোট [70 ইঞ্চি দুরে থাকিলে আঙ্গোঁক, 
প্রত।-5 | হয়। 


1-১5:2) এখন (1) হইতে [এর মান (2)-এ বসাইয়া 


৮৩-এ 


£ % - 2 
পাই 27- [92' বা 1027-52.85) ৮৮00-58 2 ইঞ্চি 


বইখানি আর (৪ /2-৪) ইঞ্চি বা 80/2--1) ইঞ্চি সরাইলে 
'আলোক পরিমাণ অর্ধেক হইবে। 

19. 410 910781176 ছা100006 ৪ 79850 ০21) £০ 24 021165 
90 00000 800 105 50690. 15 0170117151)60 05 ৪. 00816 10101) 


80123 2.5 0136 50052161006 01 002 1100)021 01 ভ2££0185 2:009.010620. 
10) 001 86501)5 105 50960 15 20 1001165 ৪1) 10005, 110 


ভের্দ 125 


006 81685560006 046 আ৪££01)5 আট) 13101) 10 ০৪ 
[1106 ? [ নন. 5.+69 1 

[ কোন মাল গাড়ী (%888০3) সংযুক্ত না থাকিলে একটি এঞ্জিন ঘণ্টায় 24 
মাইল বেগে যাইতে পারে । উহার সছিত গাড়ী যুক্ত থাকিলে উহার গতিবেগের 
হাসের পরিমাঁণ গাঁড়ী-সংখ্যার বর্গমূলের সহিত সরলভে্দে থাকে । 4 খানা 
গাড়ী যুক্ত হইলে উহার গতি ঘণ্টায় 20 মাইল হয়। এপ্রিনটি কত সর্বাধিক 
স'খাক গাড়ী লইয়া! যাইতে পারে ?] 


মনে কর, ঘণ্টা প্রতি গতি-হ্রাসের পরিমাণকে ?) মাইল স্বারা এবং গাড়ীর 
স'খযাকে % ছার স্থচিত করা হইল । 
সর্তানুসারে £:০০ 2, রঃ ৪1781 এখানে £ ভেদে ধ্বক 1 
এখানে 4 খানি গাড়ী থাকিলে এঞিনের গতি ঘণ্টায় (24--20) ব1 4 মাইল 
হাস পায়। 
র্‌ 
(1) হইতে পাই 4-%.425, বা, 25-4,০21& 
এক্ষণে, (1)-এ ৮224 এৰং £_52 বসাইয়া পাই 


] 


টি 


| 

24--2%8, বা, £১12, ০, 8144. 

অতএব, গাড়ীর সংখ্যা 144 হইলে এঞ্িনটি গতিহীন হইবে । 
গাড়ীর নির্ণেয় সর্বাধিক সংখ্য1- 143. 


উদ্ধ1 20. [£ 006 ৮০010106০0৪. ০€70817) 100255 0: £93 ৪ 
০.1 ৪100. 06101695015 06] 5. 10৮০ 2105. 00 10911071175 
[11016 51)0%75 01611 81025 2 


[00 1১800 ৬ 5৪15 2 [1 ৪০১ 10৮7 ? [ 0. 1969-20 . 

[যদি কোন বাণ্পপুঞ্ধের ঘনফল ৬ ঘনফুট ও প্রতি বফুটে চাপ £ পাউও 
হয়, তবে নিম্ন তালিকায় উহাদের মান দেওয়] হইল। ৮ ও ৬ কি ভেদে আছে? 
যদি থাকে তবে কিরূপ ভের্দে আছে ?]] 


সর হাহাহা 


400 600 800 10009 1509 
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তালিকা হইতে দেখা যায় যে ? বৃদ্ধি পাইতেছে এবং ৬ হ্রদ পাঁইতেছে 

600 890 1000 1500 3 4 5 

এর বৃদ্ধির অপাত 400 600" 806 1000? অর্থাৎ, 2' 8? 4 

10 ?] 6 4 2 3 4 

আবার, ৬এর হাসের অনুপাত নত 10 হত 6৮385 

অতএব, দেখ! যাইতেছে ধে বুদ্ধির অনুপাতের ব্যস্ত অনুপাতে হাঁদ 
হইতেছে। 


৩১1৩ ১1০০ 


7 ৩ ৬ ভেদে আছে এবং ব্যস্তভেদে আছে অর্থাৎ 7০০ 


| 


1. 16 ৮০:০৪ 80016 &-550 1261) 2755, 900. 6 ত1315 5] 
8180. 9150 2 10০1) ৮-561, 71100 8150 9 10 62008 0 ৫. 

[ যদি ৮০০ ৫3 এবং ৫-5 হইল 8-50 হয়, তবে ৫-] হইলে % কত 
হইবে এবং ৮6] হইলে ৫ কত হইবে? ৫ দ্বার] এর মান প্রকাশ কর।] 


60156 9 


9. 1 /০০ 200 16 9559 আ1)61) £- 10, 300 / 1 2756 8:90 


800 2 16 954, টি. 8150 % 11) 66100058 ০0 £, 
[ যদি ৮৫০2 এবং %£5510 হইলে 959 হুয়, তৰে £%-56 হইলে %এর 


এবং %-54 হইলে &এর মাঁন কত হইবে 1 £ ছারা এর মান নির্ণয় কর। ] 

3.6 21165 83 8 200 0 1018]5 200 11 /-5 2 101) 
৪-50 200 ০-?), 200 0 ৮1260 /-54 800 8-59, [০.০. রি 

[যদি ৪ ও 0এর সহিত &এর যৌগিক ভেদ থাকে এবং যদি ৪- 

ও ০-]9 হইলে £-52 হয়, তবে ৯554 ও ৪স3 লো কভার 

416 29471020527) 91805 0380 ৫4৮০০ ৫--. 

[ যদি ৫2+৮9০০০%, তবে দেখাও যে ৪+৮০০০--%. ] 

5.11106 16591568106 (হি) 00 006 0000010 0 2. 0210 01 (1561) 
6161) 19 02105 00175026৪00 08105 21165 8৪ 006 50080 ০01 
006 ০1০০165 (৮), 1201655 006 500106106 25 851200915, 

[ একটি নির্দিষ্ট ভারযুক্ত গাড়ীর গতির প্রতি বাধার (₹) কতকট! ঞ্লবক এবং 


কতকট। গতিবেগের (৮) বর্গের সহিত সরল ভেদে আছে। এই উদ্ভিকে 
প্রতীক চিহন্বার! প্রকাশ কর।] 


ভে 127 


6. 0০9০019126০ 00০ 0110 116 2 
(£) 1£ 2০০5১ ০০০" 
(8) 165০০ ২1 1৩0 *** 


[ নিয়্ের উক্তি দুইটি পূরণ কর £. 

(1) যদি ৪০০5, তবে ৮০০", (81) যদি ০০ ২/]) তবে ০০০৮. ] 
৭... [62300 200. 9০০০১ 9100%7 00৫০ 2১4৮5 403০০ 32৮6. 

[ যর্দি 2০০ এবং ০০০, তবে দেখাও যে 2৩4৮5405০3০, ] 


8. [6 % 81185 0116010]15 85 1 830 11921961585 2) ৪180 | 
1001) 7555 2150. 27509, 2150 09০16156101 0566122১920 এ, 


7০7০০ 200 096 52106 06 2 101) 756 2100 2-. 


[ «এর ঠএর মহিত সরল ভেদ এবং 2এর সহিত ব্যস্ত ভেদ আছে। 
হদি 55 ও 2-59 হইলে %-ঠু হয়, তবে %) ও £এর মধ্যে সম্পর্ক নির্ণয় কর্‌ 
এবং তাহা হইতে -6 ও ৫--$ হইলে %এর মান নির্ণয় কর। ] 

9. 16 -9০০ 2 1021) 9 18 00918502120 20 72০09 10210 2 15 
00150200 5100 61080 2-7--2০০ 92 1060 % 2:00 2 000 এড, 

[যদি ৮--:০০৪ যখন 9 ঞ্রবক এবং *--:2০০% যখন £ ধ্রবক, তবে 
দেখাও যে % ও £& উভয়ই চল হইলে --9--2০০ 2, ] 


10. 16615 ০0521 €0 (0০ 500 016 ৮৬০ 008206165 075৪ ০0: 
ড1)101) ৮8112502120] 2.5 5) 2790. 6132 00102 11)52156]5 2.5 2) 2130 
16 0555 আ1)217, 2551) 200 0-31215 0210 2556১ 000 006 121901010 
0০০০০2 % 2150 6. 100 036 ৬৪10০ 01 0 71061 %-_ 3. 


[& ছুইটি বাশির সমষ্টির সমান এবং ৫এর সহিত একটি রাশির সরলভেদ 
ও অন্যটির ব্যস্তভেদ আছে। যদি 2-1 হইলে &-5 এবং 2-6 হইলে 
75125 হয়, তবে 2 ও &এর মধ্যে সম্পর্ক এবং ৪_3 হইলে ৮এর মান 
নির্ণয় কর।] 
11. /১5810195 89 036 9) 06 ০ ০৮52: 0012120065) 006 01 
10101) 21195 011620]5 2389 2190 0106 00106] 1152156]5 2১ ০. %ু£ 
০106 ৮1)918 8-2 800 ০0-51]) 200 1£ 455 90062 8-]. 90 
০52, 2180 0106 ৪1016 ০06 / আ15৩0 88753 2100 ০02-16. 


[ছুইটি বাশির সম্টির সহিত /এর সরলভেদ আছে এবং একটি 
রাশির ৪থএবু সহিত সরলভেদদ এবং ০এর সহিত অন্যটির ব্যস্তভেদ আছে। 
যদি ৪-52 ও ০-] হইলে /-516 হয় এবং ৪551 ও ০72 হইলে %-5 ভয়, 
তবে ৪-3 ও 02-5]16 হইলে «-র মান কত হয়? ] 
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1%,. 1: ০০০৪৭ 970 0106 18010 11) চ710101) 2 18 11901625650 11 % 


19 11301629520 11) 01061190107 £ 4, 
[যদি এ তবে 7: 4 অনুপাতে বৃদ্ধি পাইলে £ কি অন্থপাতে বুদ্ধি 


পাইবে ?] 

18,712 2:62. 0৫ ৪. 011016 ড281165 85 0115 500972 01 18 
[80105 7 1 006 8168 19 17 90. 10. 51061) 00678010529 2 10 4 13. 
9170 0196 27:68. %/1361) 01021820105 15 3 10 6 11), | 

[ বৃত্তের ক্ষেত্রফল উহার ব্যাঁসার্ধের বর্গের সহিত সরল ভেদে থাকে ॥ 
বামার্ধ 2 ফুট 4 ইঞ্চি হইলে যদি বৃত্তের ক্ষেত্রফল 17ঠ বর্গফুট হয়, তবে ব্যানাধ 
3 ফুট 6 ইঞ্চি হইলে বৃত্ের ক্ষেত্রকস কত হইবে ?)] | 

14. [1 2 ড81165 01600] 85 % 2180 11)915€15 23 2 200 11 
27556. 71061) %/-৮ 2100 2০) 0100 606 ৮৪106 01 2 আ121) 97582 
8120 27505, [0.10. 1877) 

[ %এর যদি 9এর সহিত সঞ্পলভেদ ও 2এর সহিত ব্যস্ত ভেদ থাকে এবং 
যদি /-& ও 2-6 হইলে 25৫ হয়, তবে 97৮2 ও 25502 হইলে %এর 
মান কি হইবে ?] 

16. 40015 006 01117010162 01 %৪11801018 00 2170 180৬ 10105 
25 1061) 11] 99106 00 0109951) 30 20123, 115 1061) 02155 9 085৪ 0০ 
01001) 10 9,০25 0 191)0. [0০. 0. +34] 

[ যদি 5জ্ল লোক 9দ্দিনে ৫0 একর জমি চবিতে পারে, তবে 30 একর 
জমি চষিতে 25 জন লোকের কত দিন লাগিবে ভেদ প্রণালীতে নির্ণয় করু। ] 

16.111)2 16501) 016 ৪. 01001010010 ৬৪1169 11)%0196]1% 99 (136 
50738165০0৫ 606 170000021০0: 0652. 12610091565 1961 [011)06, [1 
[617081010) 16 10. 10175 1081565 27 0০805 02110110109) 15170 00৫ 
16175010051 0106 02100010170 0080 0091:655 24 ০9805 021 10110066, 

[ ঘড়ির দৌলকেব দৈর্ঘা উহা প্রতি মিনিটে যতবার শব (টিকৃটিক)করে 
তাহার বর্গের সহিত ব্যস্তভেদে থাকে। একটি 16 ফুট দীর্ঘ দোলক যদি 
প্রতি মিনিটে 27টি শব্ধ করে, তবে যে দ্বৌলক প্রতি মিনাট 24টি শব্ধ কৰে 
তাহার দৈর্ঘ্য নির্ণয় কর। ] 


|ন, 1 2০০722) 9০০০2 ৪00 2০০০, 2700 1007 £ 81163 সআা10 
2১ 6, 


ভেদ 129 


18. 1 17 005 58112007) 2-5%5 200 9০12) ৫, ৮১ ০ 8170 
2১ 5 0 26 ছোট 92 0৫ 58৪11159 ০ 2১ 9) 2 
2578৯476222 ৮৮'+০০ ৃ 
5100৬ 0051 2০481 41 6+ &2-47-02 4০05 [0০. ৩. 22] 
[ যদি %-%9% ও %-%'2 ভেদে %, 9, এর যথাক্রমে ৫, &, ০ ও ৪১ &' 61 
ছুই দূফ1 মান হয়, তবে দেখাও যে 
224+&2-709 _৫++৮৮+০০ 
27 6৮'০০ 291০9170612 
19. [1 2 500106 18115 5 10, 1 £ 98001305 1010 1680 5 ০০ 9. [রঃ 
1015 010551৬9000 181] 64 16, 1) 2 8505. 18100 1007 897 16 18115 118 
4 55001305, 
[ যি স্থির অবস্থা হইতে কোন বস্ত £ সেকেণ্ডে 5 ফুট পড়ে তবে $০০৫%. 
যর্দি উহাকে 2 সেকেণ্ডে 64 ফুট পড়িতে দেখা ধায়, তবে উহা 4 সেকেণ্ডে 
কতটা পড়িবে 1] 


20.11006 01555781201 1100 018 2 1919172 5016702 2125 
19100]5 25 01০ 8758 0£ 0176 90109,06 2100. 006 5002: 0৫ 006 71103 
৮০109০1. 16 006 01595801601) ৪. 50021 6006 15 ] 10. আ1)6]8 006 
1105 ০1001 15 16 101125 [92] 19007, 10100 6106 ০10015০৫006 
ড/11)0 57101 0106 101555076 01) 01)6 5013816 52100 15 14 11), 

[ কোন সমতলের উপর বায়ুর চাপ এঁ তলের ক্ষেত্রফল ও বাফুর গতিবেগের 
বর্গের সহিত যৌগিক ভেদে থাকে । যদ্দি বাধুবেগ ঘণ্টায় 16 মাইল হইলে 
এক বর্গফুটের উপর বায়ুচাপ এক পাউগু হয়, তবে এক বর্গগজের উপর 
বায়ুচাপ 1477 পাউও হইলে বাযুর গতিবেগ নির্ণয় কর] 

21. 70765580076 (72570) 1 & 18010 %81155 9.9 ৫6061) (52) আ1)18 
[0০ 61351 (5510) 15 201050800 8100 10 ড210165 85 06195105 1061) 
06161) 15 00790508190, 100056 01559501515 1 10৩10 0195 46101) 15 32 
8100 01১2 06135$9 ].. 01790 006 06001) 2৮ 13101) 006 10165501:6 19 
2 ড1)০1 006 42151 15 16, [ 0০. 0.211] 

[কোন তরল পদার্থে চাপ (%) উহার গভীরতার (2) সহিত সরলভেদে 
থাকে যখন উহার ঘনতা 02) ঞ্রবক থাকে এবং ঘনতার সহিত সরলভেদে 
থাকে যখন গভীরতা ঞ্রবক থাকে । যদি গভীরতা] 32 ও ঘনতা ] হইলে 
চাঁপ 1 হয়, তবে ঘনত1 16 হইলে কত গভীরতায় চাপ 2 হইবে? ] 

1০. 1, (50)--9 
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22.7006 21200:1551 1581509006 0£ 2. জা 15 09:091:008] 
016061% 6০ 165 12125002170 10561561500 036 ৪0816 ০0৫6 13 
12106621, 09009216 0106 15515621006 ০0৫ €ভ্০ ভ129 0৫6 006 82006 
10861:18], 016 0 71101 1085 ৪. 01910606] 0৫6 115 17777. 2100 15 41). 
10176) সা1)116 00০ 06061 085 2. 01810060661 062 7177. 2100 15 5177. 1004. 

[ কোন তারের বৈদ্যুতিক প্রতিরোধশক্তি উছার দৈর্ঘ্যের দছিত সরলভেককে 
ও ব্যাসের বর্গের সহিত ব্যন্ততেদে থাকে । একই ধাতুনিস্সিত দুইটি তারের 
মধ্যে একটির ব্যাস 15 মিলি মি. ও দৈর্ঘ্য 4 মিটার এবং অন্যটির ব্যাস 
2 মিলি মি. ও দৈর্ঘা 5 মিটার | উহাদের প্রতিরোধশক্তির তুলনা কর।]। 

%8, 105 ৮0101006০01 ৪ 51)615 ৮৪21195 8৪5 00০ ০010৪ ০৫ $0৩ 
1801005 230. 006 57316802০02. 501)616 ৮21165 2৪ 01)6 5010212 01 006 
18.0105, 9100ত 610৪6 00০ 500212 0: 006 ড০1001076 81155 85 £0৫ 
০০০৪ 0: 076 5018. 06. | ০. 0. 1924 ] 

| গোলকের ঘনফল ০০ (ব্যাপার্থ)3 এবং উহার বক্রতলের ক্ষেত্রফল 
০০ ( ব্যালার্ধ)2 $ প্রমাথ কর যে ঘনফলের বর্গ বক্রতলের ক্ষেত্রফলের ত্রিঘাতের 


লহিত সরলভেদে থাকে |] 

24,107106 0050 016 ৪. 01731961115 0810615 501850816 8100 081615% 
ড81169 25 (106 17010001001 0 0955, 16 006 50950 15 1২5, 275 £0£ 
150 £05565 2130 25, 320 0: 240 £05505 ) 210 60০ 00950 07 
250 £0653. 

[ কোন ভোজের খরচ আংশিক ঞগ্ুবক ও আংশিক নিমন্ত্রিতদের সংখ্যার 
সহিত সরলভেদ্দে আছে। যদি 150 জন নিমস্্রিতের জন্য 275 টাকা এবং 
240 জনের জন্য 320 টাকা খরচ হয়, তবে 250 জনের জন্ত কত খরচ হইবে ?] 

26,006 5950 01 0010117£ 2 ০11, 7 0০০৫ 4661), 18105 ৮৪165 
831 2190 10810] 85152. 5001 2 ০11 59505 1২5, 130 £6 00০ 06108 
15 40 £6. 8100. 50305 15. 255 1 00০ 46061) 25 60 1 7০ 0660 19 
06 ০11 16 005 0050 15 25, 420? | 

[7 ফুট গভীর একটি কৃপ খননের ব্যয় আংশিকভাবে 7এর সহিত ও 
আংশিকভাবে 79-এর সহিত সরলভে্দে আছে। এরূপ একটি 40 ফুট গভীর 
কূপের জন্য 130 টাঁকা ও 60 ফুট গভীর কূপের জন্য 255 টাক! ব্যয় হইলে, কত 
গভীর কৃপের জন্য 420 টাঁকা ব্যয় হইবে ?] 

26. ]1) ৪ 521081 0080101106৪ 0102 046 ০ 170981305 57111 

। 800৮০076 & 19920 ০1 ৮/ ০০005 ৪120 16 19 10750 5718 0026 1215 021৮5 
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0028509150 2150 02705 00001010208] 00 ভ/. 1€ 05514 1:৫1 
৬৬/-44 8100 07526 আগ] ৬/7-592) ৫18 & £:81১1) 60 8150৮ 61১6 
8116 0:12 00: 207 10980 ০০0০ 40 15, ৪] 10015, 0 
006 ৬815 (2) 06 7 1১610 ৬৬-576, 8170 (8) ০0: ভ/ 15 0০520, 

[কোন একটি যন্ত্রে ৪ পাউগ্ড শক্তি (497০৪ ) ৬/ পাউও ভার ধারণ 
করিতে পারে এবং ৪ আংশিক গ্রুবক ও আংশিক ৬/-র সমান্থপাতী | যি 
৬/-০44 হইলে 2০514 এবং */_592 হইলে 2526 হয়, তবে 40 পাউগ্ড ও 
100 পাউণ্ডের মধো যে কোন ভার ধারণক্ষম £এর মান জ্ঞবাপক একটি লেখ 
অঙ্কন কর। উহা হইতে (1) ৬/-76 হইলে ন্ঞর মান এবং (18) 2০20 
হইলে ৬/-র মান নির্ণয় কর। ] 

27,100 50628559 0 8 1795665] 216 1081057 0015091)0 &100 
29105 5815 85 006 12010006101 12108055, 11105 620617525 /৫16 
[5, 20090 ৬1001 0106 1131008095 16 120, 8150 1২5. 1700 11018 006 
11109625 ড/০1:০ 100. 17150 0102 70001001921 06 112109065 ৮/1)61 (136 
€091)528 ৪1০ 25. 1880, [8,0.27] 

[ একটি হোস্টেলের ব্যয় আংশিক প্রুবক ও আংশিক এ হোস্টেলবাপী 
লোক সংখ্যার নছিত সরলভেদ্দে আছে । যদি লোকসংখ্যা 120 হইলে ব্য্ব 
2000 টাঁকা এবং লোকসংখ্যা 100 হইলে ব্যয় 1700 টাকা হয়, তবে 
1880 টাকা ব্য্ম হইলে লোকসংখ্যা কত ?] 

28.0106 0206 01 £0116 00100 0156 01206 60 21)011561 521:165 
8116005 25 002 015097665 2100 10561561525 0102 ৪06০0. ০ 
0810)5 06501196 015081)095 5/10101) 216 110 006 18009 ০05 60 8 890 
00065 ৪16 11) 010০ 12619 01 4 00 7, চা 0021182000৫ 00০ 50609, 

[ এক স্থান হইতে অপর একস্থানে যাইবার জন্য যে সময় লাগে দৃরত্বের 
পহিত তাহার সরলভেদ ও গতিবেগের সহিত ব্যস্তভেদ। ছুইটি ট্রেন যেদুই 
দূরত্ব গেল তাহাদ্দের অনুপাত 5 £ 8 এবং দময়ের অন্ুপাত 4:?7 হইলে ট্রেন 
দুইটির গতিবেগের অনুপাত নির্ণয় কর। ] 

29..170706 ৮018106 0 ৪, 0512,010 ড810129 10190]5 85 0196 13616150 
87507 0006 2:62, 0৫ 165 0256 3 2100 1361) 0106 2168. 0৫ 006 102.56 15 
60 50816 6666 200. 0106 1961616 14 10 006 01300615280 00710 
6০৮ ৬৮186 15 005 216৪. ০: 006 0252 ০0 2 151812010 056 
৮০018100615 390 ০0010 25০6 8150 15056 13515136 15 26 0690 ? 

[, 5.63] 
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[ পিরামিডের ঘনফল উহার উচ্চতা ও ভূমির ক্ষেত্রফলের সহিত 
যৌগ্সিক-ভেদে আছে এবং যখন ভূমির ক্ষেত্রফল 60 বর্গফুট ও উচ্চত1 14 ফুট, 
তখন ঘনফল হয় 230 ঘনফুট । যাহার ঘনফল 390 ঘনফুট ও উচ্চতা 26 ফুট, 
সেই পিরামিডের ভূমির ক্ষেত্রফল কত? ] 

80,110 ৮০910006০0৫ 8 00156 ৪1125 1081701% 25 036 1561£1)6 
81770 01১0 2159. ০0 0106. ০11010191170252 111)০ ৮০010706০0৫ 07০ ০019 
8550 ০. 0. ৬1061 155 1061510613 15 10. 8100 0106 2168. 0৫6 105 7298 
19 10 50. 16. 171100 052 18.0105 01 165 01109127 70856 11361) : 00০ 
৬০107] 01 006 00176 15 770 6. 1. 200 10513618106 1515 10 [কহ্প্রি] 

[ . 5.'68] 

[ শঙ্কুর ঘন্ফল উহার উচ্চতা ও বৃত্তাকার ভূমির ক্ষেত্রফলের সহিত 
যৌগিকভেদে থাকে । যদি উচ্চতা 15 ফুট ও ভূমির ক্ষেত্রফল 10 বর্গফুট হইলে 
ঘনফল হয় 50 ঘনফুট, তবে ঘনফল 770 ঘনফুট ও উচ্চতা 15 ফুট হইলে ভূমির 
বাসার্ধ কত হইবে?) 

91. [7705 111017011990101) 001 ৪ 59010601151) ৮1165 
11561561585 00০ 50091৮01006 01502.706. 4১117000145 ৪0৪ 
015081)02 01 9 0100. 0:0]0 8 18101, চ100 10071700101) 0910001010৫ 
0001৮ 15 00 06 [60০০৮৪ন 5০ 0109 10 7202123 0156-010110 23 1700013 
11610. 

[ কোন আলোক-উত্ম হইতে আলোক পরিমাণ মধ্যস্থ দূরত্বের বর্গের সহিত 
বাস্তভেদে আছে। কোন ল্যাম্প হুইতে একটি পুস্তক 9 ডেসিমিটার দূরে আছে। 
উহাকে আর কতটা সরাইলে পূব পরিমাণের ও অংশ আলো পাইবে? ] 

32. 4৯ 100010061৮০ 610£11)2 চ100006 %/8£01)5 0৪.) £0 35 [01, 
চো 10001) ৪00 105 59660. 19 01170117151)60 105 2. 00087706165 10101) 
৮৪1195 25 0100 50091610906 01 10106 101011)02] 0£ %৮8,£0125 ৪008.01)69 ; 
৬100 9 /8501)5 105 90660 15 20 100. ৪12 10001. [1100 00০ 15856 
01100010017 01 ভ850109 991)101) 002 20811702 18115 [0 100৬. 

[ কোন মাঁলগাঁড়ীর এঞ্জিনে গাড়ী যুক্ত না থাকিলে উহা ঘণ্টায় 35 
কিলোমিটার বেগে যাইতে পাবে এবং গাড়ী সংযুক্ত হইলে গাড়ীর নংখ্যার 
ব্গমূলের সহিত মরলভেদে উহার গতি হাস পায়। যদ্দি9 খানি গাড়ী যুত্ত 
হইলে উহার গতি ঘণ্টায় 20 কিলোমিটার হয়, তবে এগ্রিনটি কত লিষ্ঠ সংখ্যক 
গাড়ী লইয়া চপিতে অক্ষম হইবে ?] 
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38. (০0180019001 06 ০08] 05 ৪ £1£17)6 ৮210153 ৪5 0৩ 
৭0088160115 52০2৫. ৬৬1১2 0১০ 50690. 1550 1000, 81 10001, 006 
00150100000102 ০0: ০02. 13 100 15, 706 0০০]. [600০ ০056 01 
108, 06 ০0981 106 25 08152 ৪50 00061 ০0618565 761 13000 0৩ 


5. 4, 200 005 10010100000 501565 0৪1 00621078106 005 
300 0. 


[ এঞ্জিনের কয়লা খরচ ০০ ( গতিবেগ )2; যখন এঞ্জিনের গতিবেগ ঘণ্টাঙ্ 
50 কি. মি. তখন ঘণ্টায় কয়লা! খরচ 100 কি. গ্রাম । প্রতি কি. গ্রা. কয়লার 
মূল্য 25 পয়সা হইলে এবং প্রতি ঘণ্টায় এঞ্িন চালাইবার অন্তান্ক খরচ 4 টাকা 
হইলে, এঁ এঞ্জিনের 300 কি. মি. যাইতে নৃানপক্ষে কত বায় হইবে ?] 


1.০ 0 ( লগারিদৃম্‌ ) 


28. আমরা জানি, 25-58, এখানে 2-কে বলা হয় নিধান (85 ) এবং 
3-কে বলা হয় 2-এর ঘাঁতের (00 ৬6:.এর ) স্চক (10065 )। তাহা হইলে 
3-এবু পহিত ৪8-এর কি সম্পর্ক? আমর! বলিব 3, 8-এর লগাবিদ্ম যখন 
নিধান 2; ইহা ইংরাজীতে বলা হয় 315 00০ 10968110070 0£8 00 617৫ 0255 
2. ইহ] সংক্ষেপে লেখা হয় এইভাবে 3-519£28. সেইরূপে যেহেতু 38-59, 

27519859. সাধারণতঃ, যদি ০-1]৬ হয়) তৰে £০০19851৬ হুয়। 
বিপরীতক্রমে ঘদ্দি 51955] হয় তবে ৫৭ শু হয় । 

দংজ্ঞ|£ কোন নিধানকে কোন ঘাতে উন্নীত করিলে যে বাশির লতি 
সমান হয়, এ ঘাতের স্চককে এ বাঁশির প্রদত্ত নিধানের জন লগারিদ্ম্‌ বলে । 

সচক-সম্বলিত যে-কোন ফলাফল লগাবিদম্‌-এর সাহাধ্যে এবং বিপরীত ক্রমে 
লগারিদ্ম্-সম্বলিত যে-কোন ফলাফল সুচকের সাহাযো প্রকাশ করা ঘায়। 
ঘেমন ২-- 








ূ ূ 

স্ুচক-সম্বলিত| । 5-লু এ র 9-%- 4 
ফল 3৯৪ 25 884 রা 

লগারিদ্ম্‌ ৃ 


25519 রঃ (07-৮৮ 10£8 4 


নি 





০8, ৪০) ূ 


সম্বলিত ফল নিত স০1953981 


তারে তেব ররর 





134 বীজগণিত 


স্তরীং, যদি ৫, & ও বব এমন তিনটি সংখ্যা হয় যে, 
2লু বব এখানে ০১০, এবং ৫৮৫], 
তখন আমর লিখিব 
£৮-510£০খ, 

[জ্ষ্টব্য 2 এ ও বাস্তব ধনরাশি হইলে ০*---]য পমীকরণটি ৮-এবু 
কোন বাস্তব মানের লাহায্যে নমাধান করা যায় না; স্থৃতবাং, একটি ধণরাশিরু 
লগারিদ্ম্‌ (নিধান যখন বাস্তব ধনরাঁশি) অবশ্যই অস্তিত্বহীন বা অবাস্তব হইবে ।] 

আবার দেখা যায় যে, 26 ল5 94১ 43 লু 64 ও &2- 64 

অর্থাৎ 19£264-5 6, 19864 ₹ 4 ও 19£864-5 2. 

সথতরাং একই সংখার নিধান ভিন্ন ভিন্ন হইলে উহাদের লগেব মীনও 
বিভিন্ন হইবে। 

অতএব, নিধানের সঠিক উল্লেখ না থাকিলে কোন দংখ্যার লগাবিদ্‌ম্‌ 
লম্পূর্ণ অর্থহীন । 

£9. কত্িপন্স সুত্র : 

(2) 19£০0018)-19£০1% 1106০ 


4 1 হিট 
(8) 1০8,(18)-1০8, 1০৫, 
(০) 10521757195 


(9) 19851171067 ১1088. 


লুজ্জগুলির প্রমাণ £ 
(2) মনে করা যাক, 2255105417৮ এবং 5551009820৭ 
25751... হা 
এবং 2৮-,. ৪৯১৮2) 


(1) ও (2) গুণ করিয়া পাই ০*.০৮- 1], বা, ০*+৮ল নি, 
10540 )-০ ৮15 -51098£5211-105-০1 

জন্ুজিদ্ধান্ত 2 105.(492...)-5109£+19£+1982+-. 

(৮) মনে করা যাক, 2-5109£51% এবং 97108], 

আতএব, 2৮-০1৬ এবং 2৮7০ ৭, 


৫ 
এখন ভাগ করিয়া রিল টি বা, ৫০-৯লটি 


$ 


পু 1০8২) -৮-১-1০৪০৫-1০8০, 
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অন্ুসিজ্ধান্ত 2 106, রত -1০98০%+ 108০1108242" 


--10841)--10£5--10£1-*" 
(6) মনে করা যাক, 
2০5108410% এবং 92551095211) ৮৮ 277-50% এবং 2% 1, 
2০ আও ৬0% 7502) 752৮১ স্তরাং 2 ল£%, 
অতএব, 10952107751 19521. 
জঞ্টুব্য 2 এই ন্যত্রটি %এর মান যে কোন সংখা] হইলেও সতা হইবে। 
(2) মনে কর যে, %৮510851৬ এবং 9255109£7%. 
2 এবং ৮৮০), ০ হল ৮দ বা ৪৮5, 
2-510846» ৮7 এসঠ 19৫5৮, 
19521710981 10922, 
] উন 2 এই সুত্র হারা নিধান পরিবর্তন করা হষ্টয়াছে। ] 
জনুসিন্ধাস্ত ? এই ম্যত্রে ৮75৫ ধরিলে 106১৪ ১৫ 13£28-5]) 
॥ 40) 


অতএব, নিধান পরিবর্তনের স্বত্রটি অন্তসিদ্ধান্তের সাহায্যে নিয়লিখিত রূপে 
লিখ! যায় -_ 





মনাযার। 
অথাৎ 105 ১৫1 


০১058 80... 


শ্রতরীং টু ও ৫ উভয়ের ৮-নিধান্যুক্ত লগারিদম্‌ জান? থাকিলে 1$]-এর 
৪-নিধানযুক্ত লগারিদ্ম্‌ নির্ণয় করা ঘায়। 

১0. লগ্ারিদ্‌মএর তত্বাবলী 2 

(1) আমরা জানি, ৫*-]. 

শূন্য ব্যতীত £ যে-কোন সসীম বাস্তব বাশি হইলেই উহ] সত্য হইবে। 

19£1-0. 

অতএব, শূন্য ব্যতীত যেকোন সসীম বাস্তব রাশি নিধান হইলে এককের 
( 1এর ) লগারিদ্ম্‌ শুন্য হইবে। 

(18) 2552) ৮, 10£2-5]. 


যাহা নিধান তাহারই লগারিদ্ম্‌ সর্বদা ] হইকে। 
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(৪) ০১৮ 198(0]-- 
1] ভিন্ন নিধানের ব্বন্যোন্তকের লগ----]. 
(1৮) নিধান যদি | অপেক্ষা কম হয়, তবে 0-এর লগারিদ্ম্‌ হইবে ০০ 
এবং যদি নিধান ] অপেক্ষা! বেশী হুয় তবে ০0-এর লগারিদ্ম হইবে --:০০, 
2] ধরিয়া যদি ০০-0 হয়, তবে £- +4০০, 
10£50- +০০. 
আবার, ৫১] ধরিয়া যদি ৫0 হয়, তবে ৮--০০) 
10£03 --০০, 
উদ্দাহরণমাল 12 (৫) 
উদ্ধা, 1. [1750 0196 10958110010) 01 17268 ০ 0৪ 028০ 2 তত, 
| নিধান 2 ই হইলে 1728-এর লগারিদ্ম কত হয়? ] 
মনে কর, & নির্ণয় লগাবিদ্ম। সুতরাং সংজ্ঞা! অসারে পাওয়া যায়, 
(2 হ1০-1728-525.32-(2 48৭, 
৮১207-56. 
অতএব, নির্ণেয় লগারিদ্ম্‌_6. 
উদ্দা. 2. চ100 06 10256 আ1)21 00০ 10968016010 02324 15 4 
[ 924-এর লগারিদ্ম্‌ 4 হইলে উহার নিধান কত? ] 
মনে কর, নির্ণেয় নিধান-%, সৃতরাং সংজ্ঞ! অনুসারে পাওয়া যয) 
(৮5324 -53+2%-34 ৮ (45৫3 455 
232, 
অতএব, নির্ণেয় নিধন. 3 2, 


উদ্দা, 5. 7১109৮6 090 105 16 2 106 ১41০8 243 10£ 2. 
[ 0.0. 51] 
প্রদত্ত বাম পক্ষ-51095 75--105 16--2010£ 5-19£ 9)+109£ 32 


109 243 
19803 ৯52) 106 2+--20108 5-109£ 35)7195 2১-109£ 35 
-10986 3+2 106 5-4102 22192 544 19£ 3+519£ 2 
75105 3 
১৪106 3--5 1098 3+2 10986 5--2 198 5145 105 2--:4 1098 2 
51096 2. 
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বিকল্প প্রমাণ : 


বাম পক্ষ_196 1 )-1০8( )) 1198 (5) 


3১55 525 
শা (৫), (৬29). --109£ জি] 


১০০18552575] 


উদ্দা, $. (2) 9000 080 1087 ১/7 হা, 


মনে কর,- 47770 525, *- ৮৯৮০ 47 47055 7, 
29--7-0, বা, 0 -27)-0১ ৮ শ্ত € 2 এ ঙ0), 
প্রদত্ত রাঁশি-109£74%-19872-]. 

উদ্দা, 4. 0:০০ 0:৪0 

৮1০৪ 9-19£ 2১ 9198 2--106 ০7105 ৮1095 %.. টি 

[ 0. 0.:39 ] 
মনে কর, বাম পক্ষ-&. এখন উভয় পক্ষের লগ লইয়! পাই, 

108 %- 1০ 2 ১ ১:০৪ 2--105 ৮৩ 10£ %-10£ 9] 


১৮৫ 2 


1095 %-510981% ১৫2 


০105 & 1098 %--195 2410? 19 £-10£ £ 1108 198 105 % 
-- 0105 9--109£ 21105 40106 2-1098 £1198 54171109£ ৮-10£ 50108 হ 
25075510£ 1. 

2751) অর্থাৎ প্র্থভত বামপক্ষল]. 


উদ্দা, 5. 98 £-1০£ ৮ -198 ই ০1০৬০ 6086 59525 5]. 
স্তর 2৩৫ 


মনে কর) ০০-98-57০8 2চ, 
%--2 2-2027% 


০106 255%0/--2)) 1095 9?) এবং 19£ 22 2(--0), 
বা, & 10£ £5-8%0%--2, % 10£ 9-51002--%) এবং 2108 ল 82), 
2106 ৮4106 942 108 2-2%19--2)1+892--2)1+2205- 9), 
বা) 195 £*৮2২ ল£1209--5)1 902-012505-9) 
০৮১৫ 0-0-51096 1. 
25 0)৮ 22 লন], 
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উদ্ধা1, 6. 11 %) 9) 2 216 17 03.16.) 5100 00৪ 10£%) 1089, 
102 216 110 ১.0, 


[ যদি &, 9, 2 গুণোতর প্রগতিতে থাকে, তবে দেখা ও যে 109£5%) 10£5%, 
108. একটি স্যাস্তর শ্রেণী । ] 
যেহেতু %, 9,  গুপোত্তর শ্রেণীভুক্ত, সুতরাং 927 2%, ইহার উভয় পক্ষের 
লগ. লইয়া পাওয়া যায়, 
10£০2 ল 10652) বা, 210985%-510£2 +10£5%. 
অতএব, 109£০%, 1985, 15852 একটি সমাস্তর শ্রেণী। 
উদ্দা, 2. 1 106 (49)-3০+28 ৪0. 10৫ (23)-24473৮, 
0780 10£ 2 ৪190 100 % 17) (০107)5 01 2 200 &, [ 0. 0.48] 
| যদ্দি 106 (4399)-532-+2% এবং 109£ (29৭) 2243৮ হয়, তবে 
6 ও & ছারা 105 & € 105 9 নির্ণয় কর।)] 
106 :4502)55 32426) ৮. 310£ %+219£ ০ 3242-706) 
আবার, '.* 10:22) 29136, 7 219£ %+3 1095 9-294+3৮-100) 
এক্ষণে, সমীকণ ($) ও (11) সমাধান করিয়া! পাওয়। যায়, 
10 2 লল৪ এব 196 9-5&. 
উদ্দা, 8. 11 22+৮2-72%, ৪0০৬ 00961951104) 
০০%(109£ 2+10£ ৪), 
** ৫2-৮১-০7০৮, ৮. (৫+&)2-94% [উভয় পক্ষে 248 যোগ করিয়া] 


বা, 110৫4৮15598, বা, 110+8)1৯ ৫)৯, এখন উভয় পক্ষের লগ 
লইয়া পাওয়া যায়) 10£ 18064 6))-5109£ (৮)-3(0198 2-4710£ 6), 


] ] 
উদ্দী, 9. 1: 9-৫8--108 রড 2-৪1-198 ১ 03612 010৮6 002 
রান রা 
2-591-198 2, 21] 0৮৪ 109881101017)9106110£ ০910012060 00 006 0896 নে. 
] 


€ ছে তু ষ্ঠ -»& 1০8 ্ নি 10£9% 1-19 £,% | (1) 
ঃ আসি ণ 10 । গজ তের ৬৬ ?ঃ 
বু) 5 ০1065 হল ০০1 
আবার; যেহেতু 2-৪ 09 2 রা (£1) 
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এখন (11) হইতে পাওয়! যায়, 


£-1০৪০৮-াত2 বা, 1০৪,৯1২ -108৫2--1. 


10£52  10£52 








($) হইতে পাওয়া যায়, 





টা 10522 
1--] ক ৮ রিতা রি 
রি 10955 10£42 - 1? 
বা, 108,-]- 1982 ৮.7] ] 


1০8,হ-7 108-2--1 57192 2 
1 
অতএব, 2৮-০1-1096 2. 


উদ্দা, 10. 7:০56 0১৪6 198৯৫ ১৯106০৮ ১1০08০০7517 [ 0. 0.347 
21701961502 18150 006 ৮৪10৪ 0 106 /৫৪% 10£ /৮০৯% 10£ /৫9. 


7০৪৮৫ ১1056 ১195 ০০ 
-51098০৫ ৮1০96৮০ ৮1098০9 ১৯106 [ অনুচ্ছেদ 2963) ] 
(1066৫ ১৯106০)১৫ (108৮০ ৯1989) 
৮51১] [ অভচ্ছেদ 2912) অন্সিদ্ধাস্ত হইতে । ] 


আগ পন 
সস 


10 /৫% ১৮10£ /৮০ ৯10% ২/০৫ 
] 1 ং 


নি রি 
টির যা রা রর রহ 
॥ 19858 $ 1095৮ 10856 
রিনিতার 
106৮ ৯19৪৪৮ ১৯1০9550 ] 
-৪, 
উদ্দা 11. 16 19£- 10 ৪130 19569(32৮)-55, 200 ৪. [00,749] 
যেহেতু 10887 80, ৮১:210-5&) 77 (1) 
আবার, যেহেতু 109£6০032৮)-55 ৮১ 66205553285 77 (11) 
()-কে (11) দ্বারা! ভাগ করিয়া পাওয়া যায়, 
৮০0 ০ ত গু 
69০2৮ বাং ভরি বা, ০০৮৪৪৮ত-৩৮ 


অতএব, ৪ -3. 


34) বীজগণিত 


] ]]..._ 
উদ. 1. চি 01080 রত টা নার - 


মনে কর, 1955(20)- ১ 1950০). %) 10£009০)-52 3 
অতএব, ৪০-5200) 0৮75 290) 05 -5280. 


ঢু গু 
৪-5(48০)৮:,:01), (৫০৮,৮02, 655(286)8.43) 


111 
(1), (2, (3) গুণ করিঙা পাই ৫৪০-০(৫৪০)৮+৮1 5 
271 
29 2 
1 ] 1]. 
০57557-7 7িত 
ঢ61015০ (109)4. 
1..151100 0০ 19880101010 0৫ 2 
(1) 324 00 00০ 70958 (নিধান) 3 ৯/ছু [7.9.2210.60 0002101. 
(01) 144 00 00০ 70856 2 ৯/৪3 


(51) 1 00 006 7856 9,২/5 [নু 9. ২৪5, 90 00091. 
(1) "3 €০ 005 5256 3 ৬৪ 
(৮) 000] 6০ 606 0856 ] 
(৬1) ০5095. 60 106 102,562 5০ *. 
2... 120 06 10556 1 00০ 10221101000 01 
(1) 1728 156 (11) 490 15 4 (111) ৯1578 
(1৮) 215] (৮) 215 7. 


8. 170৬০ 011০ 0110/1106 ১ 


10955 (০) 
(2) 109£225-5% ১ (8) ৫ £এ -ল25(০) 108 এ 


চি শট 


(8) 1087" 108৯2 (9) 21০8 6-০৪1০৪ রি 


4... 010৪ 006 10110 1176 :-- 

(9) 1096 24165 1092 71141121096 £%+7 1095 £-51 10. 0.40] 
(8) 71098 411১--2 10£ 2743 10£ £5-519£ 2 [0. 0. 7291 
(০) 97198 718+5192 %2+1319£ 88-5109£ 2 (0০. 0. :36] 
(2) 7108 1846 1098 845 109£ £7+1095 3£-51098 3. 

৬6) 31096 8?+1096 (ভু্)7--2 105 হাত 1096 2. 
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5, (1) 1685. 1098 %-1095 
2:27 7 


(8 1. এ_108 6 75 55785228855, 


্ 5110 0080 %92-5]. 


প্র প্রস্পঞ 
হি 2%_19£ 1094 এ 

6. 1 2১৮7 -ইিল্ু ) ৃ ১: 
৮2-০2-2203 02955 006 £0110/1108 


(1) 42১2০ সু] 3 (11) পট: 


ক &৪১1+8০10.9০27০21+2, হ০72৮+৮]. 
7.1 10£9717-10£ 57751065017), 0100 7 85 ৪ 5110016 
10017001010 ০01 %. [ ০. 0.3] 


[ যদি 10957141105, 108(77,-%) হয়, তবে % দিয় %/এর মান 
নির্শয় কর। ] 

ট. 118 961155 01 10000010215 1706 11) ও. 1.১ 5100৮ 0090 00617 
0011951901)01176 10£81-101)005 216 110 4৯. ৮, 

[ যদি একটি সংখ্যা-শ্রেণী গুণোত্তর শ্রেণীতে থাকে, তবে দেখাও যে 
যথাক্রমে উহাদের লগারিদ্ম্গুলি একটি সমাস্তর শ্রেণী হইবে ।] 

9. 710৮০ 0021 

(8) 108215821982 16-1 5 (9) 1০831982108 /ঢ 811. 


10. 9100৬ 0180 1095)0 21125 10660661) 4 800 1. [ 0.0. 26] 
11. (01 11221027142) 510৮০ 0020 1095 110646)1 
_019£5 ০4195 6). [0 0.59 0০01001. ] 
111) 11227025236) 10052 0096 1095 15064 9)175%010£ ৪47109£ 9). 
12. (2) [6 23-০৮৩০-5 2০+58%) 0056 0080 % 108 2-10£ ৫. 


| 0. 0. 137 ] 
(৪) 16108 (52১)-4 200 108 2-&, 800 192 2 800 19£ % 
1) 6617705 01 2 ৪100 9. [ 0০. 0.9 ] 


[ (8) 109৫ (529১)-৫ ও 198 278 হইলে, ৫ ও & দ্বার 106 % ও 
1০৫ 9 নির্ণয় কর |] 
(6) [6 109£4 &ল 6 2150. 108) 4০ (89)553১ 8170 2. 


2 
(4) 16৪ 1061 0%--1941 0 ৯/2- 10810% ॥ 2100 2, 


442 বীজগপিত [ [7:61:০156 1004) ] 


13. (2) 9150%7 08৪ 
০৪০, ৮ +710৫67 +1০86দ-₹0. [0. 0. 44] 
(9) 510010115 :__ 
(1) 108 ৪:8-+1০ ০৪8) - 0 +1০824--3 109৫ &2০. 


(11) 108 724+198 £?1108 11$. 
14.000952 006 10110৬51176 ১ 
10£ %--106 £ (2৯) 105 2--108 ৮১(4))108 2-109£ 9]. 
[ ও, 0.+49 1] 
(৮) 2105 2+2109£ 42105 ৫১--+219£ 27570410106 ৫. 
15. 16 29০-1 লল1) 89০1 2) 2180 9০-17-519১ 01052 002 
(1) (৮--৫) 198 11+(0--2) 102 £%/1(09--8) 106 7-0 
(12) ৫1০৫ %+819£ %+০19£ 50, 
16, 0:0০ 00০ 10911051105 :-- 
(2) 198৮০ ১৯104০৮ ১10£70-510£79. 
(৪) 295০৮ ১1০৫৮০ * 195, ৪7 


2) (92) 


(০) 1098 ১1096551055 ৮ 10£52%. 
(9) 19834 ৯1০৪ ০5৪ ৯198 ৫32. গন. 


17. 16 21300310155 200 1535 00৪0 01010 (এক), 9130৬ 0108 
টির নটি লটারির **60 ০০ 
আ্০ -10£(1--%), 
19. 1£ 25 হি 9-519£9(22) &00 ০7510965059), 9100৬ 0096 
রিটা 
19. 16 10852, /-10£3422 8170 2 19£453, 
010৬6 01020 21241175292. [ 411,749 1 
20. 117১০১১3199 006 761, 900 800 100 62005 ০06৪. 39. 9100 
(091 (৫-) 108 6107) 1০£ ৯+0০-৭)19£1₹-0. [0. 0.%62] 
| যদি £, ০৯, ₹ কোন গুপোত্তর শ্রেণীর যথাক্রমে 7-তম, 9-তম ও ?-ত্ 
পধ হয়, তবে প্রমাণ করু যে, 


(9--1) 198 2+(0--0) 198 ০+(9-৭) 195 ₹-50. ] 
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21. 02) 162) ৮, 026 10 2, 05500৯& 0526 10£5%, 108০, 
1065 816 17) [0 

[ & %, ৫ গুণোতর শ্রেণী হইলে প্রমাণ কর যে 1085%, 19৪৮৮, 104, 
বিপরীত প্রগতিতে থাকিবে । ] 

(9) 4 36010600108] ৪10 ৪, 77217010108] [02653101198 
006 58006 1907 90৮ 20010 6610105৫১6১ 61251806156] ) 5180 028. 
9(৮--০) 194 ৪০+৮(০--5) 108 ৮+০৫--৮) 19৫ ০-50. 

[ যদি একটি গুণোত্তর শ্রেণীর ও একটি বিপরীত প্রগতি শ্রেণীর উভয়েরই 

একই 17.-তম, এ-তম ও ?-তম পদ ষথাক্রমে ৫, & ও ০ হয়, তবে প্রমাণ কর যে 

(--০) 108 ৫+৮(০--) 10£ ৮+০(৫--) 106 ০-0. ] 

(০) [2 9, 2 216 11 10210010109] 01016551019 9100 (31 
104 (£+2)+194 (৮-2+2)-52 196 (72), 

| &, %, £ বিপরীত প্রগতির ক্রমিক তিনটি পদ হইলে প্রমাণ কর যে, 
108 (৮+2)1+10£ (-29+2)-52 1098 (4-2),] 

22. (2) [6 10£5%-5 2১ 1962--) 0061) 01056 0020 


গিরি ০১ 


($) 16 1-7198০ (8০) এ (০৪) 8130 77105 (2), 
5100৬ 0080 17097-7191+1+2,. 

(০) [4 £7-5105০৮+10850) %-1098০০+10859 ৪100 
27-5109£9-+10£56, 0:0০ 01296 ৮2199412277 92 2 4, 

23. 16 72108 (9) 108 ()51910£ (9) 


7+9 717 11 7 
[7:0৮6 00201997৫9৭ -1৮, 
24. ] 2(১+০--৪)_৮1০+৫--৮)-০(-+--০) 
109£ ৫ 108 6 105 6 
70:0৬6 0086 0০০১ ০০০০ 7০১০%, 
25. [6105 (+9+7০)-510£ হাতে ৮47+109£ ০, 9190৬ 0281 


26 26 20 20 
:0£ [রঃ চি ৮145 +25)- 106 +-- ডি তু 1198 1 +10£ 12 


গ 
26. ০৪০ £) 2701555985৪ 
?% নি ণ 
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৪1. লাধারণ লগারিদ্‌ম্‌ (00795007) 19827161য) ) 


যদি নিধান 10 হয়, তবে লগারিদ্ম্‌কে সাধারণ লগাবিদম্‌ বলে । 


কোন লগারিদ্যে নিধানটি লেখা ন1 থাকিলে বুঝিতে হইবে যে নিধান 
10 আছে। অর্থাৎ 19£ 285 বলিলে 10810 285 বুঝিতে হইবে । 


82. পুর্ণক এবং আঅংশক (011812005115010 200. 7৬191701559. ) 


1097554 ৮*109£ 4ল0 

105-510 ৮০195 305]. 

102-5100 ১০198 4090-2 
105-51000 শ*::10£ 10005 3 ৃ 
10%755410,0900 *০::095 10১000- 4. 


এখন দেখা ধাইতেছে যে 1] হইতে 99 পধন্ত যে কোন বাঁশির লগারিদ্ম্‌ 
1 অপেক্ষা বড় এবং 2 অপেক্ষা ছে1?ট অর্থাৎ 1+দশমিকাংশ। 

তদ্রপ, 10] হইতে 999 পর্যস্ত যে কোন বাঁশির লগারিদ্ম্‌ 2 হইতে বড 
এবং 3 হইতে ছোট অর্থাৎ 2+-দশমিকাং* | 

তাহা হইলে বুঝা যাইতেছে, কোন রাঁশির লগারিদ্ম্‌ যে পূর্ণ পখ্যা হইবেই 
তাণীর কোন স্থিরতা নাই । ইহার কিছু পূর্ণ অংশ ও কিছু দশমিকাংশ থাকিতে 
পারে। এই পূর্ণ অংশের নাম পূর্ণক ( 0158150011500) এবং দশমিকাংশের 
নাম অংশক (11921061558. )। 

আরও দেখা যাইতেছে যে, 2 হইতে 9 পযন্ত যে কোন রাশির লগারিদমের 
পৃর্ণক 07 1] হইতে 99 পধস্ত যে কোন রাশির লগারিদমের পূর্ণক 1, 10] 
হইতে 999 পরধস্ত যে কোন রাশির লগারিদ্মের পূর্ণক 2, 100] হুইতে 9999 
পর্যন্ত যে কোন রাশির লগারিদ্মের পূর্ণক 3, অর্থাৎ কোন বাশির পূর্ণ অংশে 
অস্ক সংখ্যা যত তাছা হইতে ] কম হইবে উহার লগার্দ্মের পূর্ণক। 


88. আবার 10-:-40-5"] ৮৭105 1---% 
10-27-5786-504 ১০198 10155 2 
10-3 _শন্ততত-001 ৮, 109£ -001---3 

মনে করু যে, 19503 নির্ণয় কণিতে হইবে । 

এখন যেহেতু '014-03-1] ১০:1056101-01095 103-19£ 


অর্থাৎ 19803, --2 অপেক্ষা বড় এবং _-]1 অপেক্ষা ছোট হইবে, 
198 '03- -2+দশমিকাংশ, 
ইহার পুর্ণক ধণাত্বক অর্থাৎ --2 এবং অংশক ধনাতুক । 
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এখানে দেখ, দশমিক বিন্দু এবং প্রথম সার্থক অঙ্কের মধ্যে যতগুলি শুন্ঠ 
খ?কবে সেই শূন্ত সংখ্যা অপেক্ষা ] বেশী পূর্ণক হইবে এবং তাহা খণীত্মক হইবে? 
উদ্কা, (1) 108 234 -₹--1+ একটি দশমিক ভগ্রাংশ, এখানে পূর্ণক -] 

(37) 195 0234 7---21+ 52, »* এখানে পৃর্ণক -2 
(17) 19£ 00234---31+ » ৮ »+ এখানে পুর্ণক 3 

দ্রষ্টব্য ৪ অংশক সর্বক্ষেত্রেই ধনাত্মক হইবে ।] 

84. পুর্ণক বাহির করিবার নিস্সম 

(1) যদি বাশিটি ] হইতে বড় হয়, তবে 

রাশির পূর্ণ অংশে যতগুলি অঙ্ক থাকিবে তাহা অপেক্ষা ] কম হইবে 
উহার লগারিদ্মের পূর্ণক | 

(2) যদি রাশিটি 1] হইতে ছোট হয়, তবে 

দশমিক বিন্দু হইতে প্রথম সার্থক অঙ্কের মধো যতগুলি শন্য থাকিবে, তাহা 
অ পক্ষ ] বেশী হইবে লগারিদমের পূর্ণক এবং তাহ] খণাত্মক হইবে । 

85. অংশক (170858 ) বাহির করিবার নিয়ম 

পুস্তকের শেষে লগ তালিকাটি (1095 0৪৮1০-টি ) দেখ । উহাতে দশমিক 
4 অঙ্ক পর্যস্ত কতিপয় সংখ্যার লগারিদম্‌ দে ওযা! আছে। 

এ তালিকায় প্রথম স্তন্তে নীচে নীচে মোট] অক্ষরে লেখা আছে 10 হইতে 
99 পর্বস্ত । তালিকার মাথার উপরে মাঝারি অক্ষরে 0 হইতে 9 পর্যস্ত 
এবং তারও পরে ছোট অক্ষরে 1] হইতে 9 পর্যন্ত লেখা আছে। এই মাথার 
পাঁবির নীচে এবং বামের মোটা সংখ্যার ডাঁন দিকের সারিতে প্রতি ঘরে যে সব 
সংখ্যা আছে তাহ! মোটেই পূর্ণ সংখ্যা নছে। প্রতিটি সংখ্যার আগে দশমিক 
বন্দু আছে ধরিয়া লইতে হইবে, অর্থাৎ যদি লেখা থাকে 0043, তৰে বুঝিবে 
উহন1 09043, ইত্যাদি । 

এখন লগ তাপিকা হইতে কি প্রকারে কোন সংখ্যার লগের অংশক বাহিব 
কর। যায় তাহ! বোঝান যাইতেছে । 

() মনে করা যাক 37এব লগে অংশক বাহির করিতে হইবে £-_ 

গ্রণম স্তন্তের 37এর পরই মাথার উপরে 0-4র স্কস্ভের শীচে আছে 5682, 
অতএব, 33এর লগের অংশক হইবে 5682, 

(1) 374এর লগের অংশক দেখিতে হইলে 37এর পর সোজা ডান দিকের 
দাবিতে আ্ুল লইয়া গিয়া থামাইতে হইবে সেই ঘরে যে ঘবের মাথার উপরে 

ঢা. 1. (010 
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আছে 4. এ ঘরে সংখ্যা লেখা আছে 5729; সুতরাং 374-এর লগের অংশক 
হইবে 5729. 


(111) 3746 অর্ধাৎ 4 অঙ্কবিশিষ্ট দংখ্যার গগের অংশক | 


প্রথম তিনটি অগ্ক 374এর লগের উপরে!ক্ত নিয়মে অংশক :5729; সংখ্যাটির 
চতুর্থ অস্ক 6, পেইঙ্গন্ত 37এব পর সোজা ডান দিকের শেষে যে ছোট হরফে 
1 হইতে 9 পর্যন্ত আছে তাহার 6-এর স্তস্তের নীচে লেখ। আছে ? অর্থাৎ '0007, 
এখন '0007 এবং "5729 ফোগ করিলে পাওয়া যায় '5736. ইছাই 3746ঞব 
লগের অংশক। 


দ্রষ্টব্য 2 3746এর লগের পূর্ণক 3 এবং অংশক 5736. 
1০৫ 3746- 35736. 
তদ্দপ 10925 37551015682 এব 1095 37475525729, 
$86. যে সব সংখ্যার 'অস্কগুলি সমান এবং একই ভাবে নাজান আছে স্ব 
দশমিক বিন্দুর স্থান পৃথক্‌, তাহাদের সকলেরই লগের অংশক স্মনি । 
আমর! বাহির করিয়াছি 198 37467 35736. 
এখন 109£ 3746-1098 ১45 
10 3746--198 10 5 35732--15 25236 
105 37-45-5108 এ 
51095 3746--106 100 _5315736--2 5 5736; 
10£ 37465551098 86৫ 
»-510£ 3746--19£ 1090909-35736 --37555736 , 
195 '3745-7%0 
51095 3746 --10£ 10000 5 315736--4 
»০3+41-15736--475157396-- 1 5235. 
জষ্টব্য 2 108 3746এর পূর্ণক -_-] এবং অংশ ক 5736. 
ইহাকে--1:5736 লিখিলে বোঝ | যায় ঘে 15736 সমস্তটাই খণাত্মক । 
কিন্তু অশক খপাত্মক নন, শুধু পূর্ণক খণ!ত্বক। শুধু পূর্ণক খণাত্বক ইহ 
বুঝাইবার জন্ত 1 এর মাথার উপর একটি রেখা টানিয়া দিয়া পরে দশমিক বিন 
এবং অংশক লেখা হয়। এই রেখাকে ব্লা হয় 7081 অর্থাৎ ন হইল 1721 ] 
হু হইল 1১2: 2 ইত্যাদি এবং ইহাতে এ ] ও 2 খপাত্মক বুঝায় । 
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82. 40010681160 0: 4১061106 


কোন সংখ্যা %-এর যদি লগারিদম্‌ % হয়, তবে £%-কে ৪-এবর 
গ্াটিলগারিদ্ম্‌ বা ফ্া্টিলগ বলে। যথা, 

195 35"46.1.5736, --:15736এর ফ্যার্টিলগরিদ্ম্‌ হইবে 3746. 

88. 4১019691009 বাহির করিবার নিয়ম । 

/5170105 05015-এর প্রথম সারিতে দশমিক বিদ্দুর পরে দুইটি অঙ্ক ছেওয়া 

আছে। ইহা লগারিদমের অংশকের প্রথম ছুইটি অঙ্ক । 

(1) মনে কর) 15736 এব £10611955810100 বাহির করিতে হইবে। 
ইহার অংশক 5736, কাজেই '57এর ভান দ্দিকে এবং যে ঘরের মাথার উপবে 
7 আছে সেই ঘরে সংখ্যা আছে 374], এই রেখার আরও ডান্দকে 5-এব 
নীচে আছে 5; এই 5, 3741এর দহিত যোগ করিলে পাওয়া যায় 3746. 

5736 এই অংশকের জন্য পাঁওসা গেল 3746, যেহেতু 15736 এর 
পূর্ণক 1, ৮. ইহা যে সংখ্যার লগারিদ্ম তাহার পূর্ণ সংখ্যায় দুষ্টটি অঙ্ক আছে। 
1'5736-এর 00109850100 37146 হইল । 

তদ্রপ 2:5736-এবর 10195210007) 3746 

এবং 55736-এর 4£১10010821101010 03740, 

(8) --'5378এর ফ্যান্টিলগ কত? 

যেছেতু, _'5378- _-1+1-5378 
লু --]014622-514622 
-_5378এর ফ্যান্টিলগ -3:4622 এর ফ্যান্টিলগ - 2898. 
উদ্দাহুরপমাল। 12 (৪) 

উদ্বা, 1. 170 00০ 10691016100) 06 (9) 78, (6) 324, (০) 1362 
৪0 (৫) "035. 

(৪) 78 সংখ্যাটি ছুই অঙ্কের বলিয়! উহার লগের পূর্ণক হইবে 1. এক্ষণে 
লগ তালিকা হইতে লগ 78-এর অংশক নির্ণয়ের জন্য লগ 78. লগ 780 
ধরিবে। এ তালিকায় 78-এব পর মাথায় 0-র স্তম্তের নীচে 892] সংখ্যাটি 
আছে, সথতরাঁং অংশকটি হুইল '8921. 

196 78-51-8921. 

(৪) 324এর অঙ্ক সংখ্যা তিন, সতরাং উহার লগে পূর্ণক হুইবে 2. 
এক্ষণে লগ তালিকায় 32এর ডাঁন দিকে মাথায় 4এর স্তস্ভের শীচে সংখা লেখ 
আছে 5105. 

1098 324- 25105, 
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(0 1:362এর পুর্ণ সংখ্যায় একটি অঙ্ক থাকায় উহার লগের পূর্ণক 
হইবে 0. লগ তালিকায় 13এর ডানদিকে মাথার প্রথম 6এর স্তপ্ভের নীচে 
1335 সংখ্যাটি পাইলাম, এ লাইনে আরও ডানদিকে 2এর স্তম্ভের নীচে 
আছে 7; 13351471342, ৮৮106 11362751342. 

(9) 035 সংখ্যাটিতে প্রথমেই দশমিকের পর একটি শুন্য থাকায় উহার 
ল্গের পূর্ণকটি খণাত্মক 2 অর্থাৎ হু হইবে। এক্ষণে লগ তালিক1 হইতে দেখা 
যায় 10£ 35এর অংশক ₹'544]. এ.:108:035- 55441, 

উদ্বা, 2. 705106 25168109006 21501096 0£ 6) 72463 ৪00 
(9) - 28254. 

(2) 7ু2463এর অংশক '2463 $ য়যান্টিলগ তালিকায় “24এর ডানদিকে 
যে ঘরে শ্তস্ভতের মাথার উপরে 6 আছে সেই ঘরে সংখ্যা আছে 1762. এই 
রেখায় আরও ডানদিকে 3এব স্তনের নীচে আছে 1; 1762এর সহিত এ 
] যোগ করিয়া হইল 1763. 

24693 এই অংশকের জন্য পাওয়া] গেল "1763 
72463এর পূর্ণক 1, 
ইহা যে সংখ্যার লগ তাহাতে পূর্ণ সংখ্যা নাই এবং তাহার হ্শমিকেত 
পব্থ প্রথম অস্কটি সার্থক অঙ্ক । 
7:2463এর নির্ণেয় যুযান্টিলগ-"1763. 

(8) --21825425 7 31717182545 431411746 ল 211746, 

ফ্যান্টিলগ তাঁলিক1 হইতে দেখা যাঁয় '1746এব ধুযার্টিলগ - 1495, 

এখানে পূর্ণক হটি ধণাত্মক, সৃতরাং নির্ণেয় £7361198এ দশমিকের পর 
দুইটি শুন্য দিয়া সংখ্যাটি আরস্ত হইবে। 

নির্ণেয় £১1019£-50901495. 


ধু 1 
উদ্বা, ৪. [75105 109£ 0৪169 510 006 ৮৪10 0£ নও) 
| ৮. 0. 50 , 
1 
ঘসে কর, & (3:045)5 
শহ ১৭৪7 সু রিনি ঙ জট) 
10 % 1০8(1045)০ 1095 1--105 (1045) 


194 1--201098 1045. ০--20১৫0191--::382 
---4+177382.ল5 +314618-510£ 4150 
(স্ন্যা্টিলগ তালিকা হইতে ) 
2০-০415. অতএব, নির্ণেযর মান 7415. 


লগাবিদ্‌ম্‌ £49 


উদ্বা, 4. 05196 1০98 ৫9155 2150 06 ৮৪10০ ০01 2415 
(0'824)4 
[. 9. 1948 ] 
2/2-415 
(0:824)* 








সদ পাও ৩, 108 55108 


198 (2:415)£ 195 (824) 

সম 105 2415--419£ 824 

সু 2১৯৫03839--4 ৮ 79159 

₹*0765+-4--36635-4129 

»51098 2587 (/7019£ তালিকা হইতে) 
£552587, ৮১ নির্ণেয় মান 2587. 


উদ্রা 6, [6106 ৮7257852100 4. 


এখানে প্রদন্ত লগের পূর্ণকটি 2, সুতরাং নির্ণেক সংখ্যার অথণ্ডাংশ 3 অঙ্কের 
হইবে । 
এক্ষণে, পূর্ণক 2 ছাড়ি দিয়! প্রদ্ত অংশক '5785এর £১০০1০% নির্পয় 
করিতে হইবে । £১06119£ তালিক। হইতে পাই বে, যে সংখার লগের অংশক 
5785 তাহার লার্থক অন্কগুলি হইল 3788. 
2:5785-5108 3788, 
সত ০3788, 


উদ্দা, 6. ঢওন 017০ 21116 ০4 (1035)-%5 1020 06 109£ 68016. 
মনে.কর 25 (11035)-5 
106 55106 (1035) ৮575 --16 195 1035 ল 716 ৮0149 
7 -7238ঞুলল ৮] 4 1-72384 
75 --]-17091697-57-7616 
৮5198 15776 (40010০£তা লিকাহইতে) 
2০552776,৮ নির্ণেয় মান 55276. 


উদ্ধা, 7. চ100 007 056 196 6515 006 5৪10৩ ০01 
378 ৮032 ৮ 1092 * 19895 
'00078 * 981. | 
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লঞ্গ তালিকার সাহায্যে লবগুলির লগ হরগুলির লগ 

লগ. 378. :5775 লগ :00078-5:8921 

লগ 03255925051 লগ 98155299117 

লগ 109'2-.2:0382 18638 
লগ 19895-412987 
24195 


এক্ষণে 24]195--058838)-5241954 17883825957. 
£৯1200105 25357 ল 34314, 
নির্ণেয় মান_- 3434. 

উদ্দা, 8. চ1170 0)৫ 00816 70909 01 0265. 


*/0265- (:0265)8. এক্ষণে 19£ (:0265)8-& 108 :0265 
লুঠ ১ 2:4232-5-2116-5195 1628. 
(:0265)৮--1628. ... নির্েষ্ধ ব্মূল 1628. 
ভদ্ভা. 9. ঢ100 (60 076 0687650 10762 ) 606 ৪3006 20 
50120190017 11705125 01২5, 2150 00 3 5০৪19 ৪6 5%. 
[ বাধষিক 5% স্দে 3 বৎসরে 2150 টাকার স্মূল চক্রবৃদ্ধি আসন্ন টাকা 
নিরয কর । ] 
সমূল্‌ চক্রবৃদি- আসল ৯ রা 
100 
2150১ (11 টত)3-52150 ৮ (105), 
এক্ষণে) 108 12150 ১৮ (105)81 55198 21504 3 1094 4:05 
55324 + 3 ৮:027255 33960 51094 2489. 
নির্ণেয় সমূল চক্রবৃদ্ধি_2489 টাঁকা। 
উদ্দা, 10. 1176 00134180107) ০0৪. (0 13 3000. 11 1 1150:58565 
81017098115 26 0106 1206 01 10%, 1086 জআ11] 0০006 70000198002 81 
006 50 01 3 915. ? 
[ কোন শহরের লোকসংখ্যা 3000 উহ যদি প্রতি বৎসর 10% হারে বৃদ্ধি 
পাছু, তবে 3 বৎসর অন্তে উহার লোৌকপংখ্যা কত হইবে ?] 
নির্পণের লোক সংখ্যা 3000 ১৮ (] +1+৮)9-5 3000 ৯৮ (2'1)3. 
এক্ষণে 195 13000 ৮ (11)51-710£ 3000+ 3 1098 11 
০3471 4-3 ৮0414 36013-519£ 3993. 
নির্ণেয় লোকসংখ্যাঁ53993. 


লা 
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উদ্দাহরণমাল। 1 (0) 
উড্ভা, 1. 1190 0116 15070192106 01815 19 (6)25, 18116 £1৮27 
108 253010 ৪150 195 3-477]. 
19£ (6.25725 1096 6-25 1098 (2 3) 25 (198 2+19£ 3) 
_25 (30101-4771)-5 20 ৮ 7781 ল1914525. 
যেহেতু 1098 (6)25এর পুর্ণক-ু19, ছুতরাং :6)5 রাঁশিটিতে মোট 
20টি অস্ক আছে। 
উদ্বা. 2. [110 006 7051101 0৫ 0১৪ 5156 31670150817 76016 11) 
(52 ৮2106 0: 2-3৩ 3 81৬1) 109£ 2-53010. 
12-3০এর মানে প্রথম সার্থক অঙ্ক কোন্টি ? দেওয়া আছে 198 2-'3010.] 
মনে কর, 455 2-29. 
108 2%5510£ 2-3955 7:30 ৮ 109£ 25 -30১3010 
০ --9032---10-+1--03 25 1097. 
এখানে 108 * অর্থাৎ 19£ 2-3০এর পূর্ণক- 10, 
ক্নতরাং প্রথমেই দশমিকের পর শূন্য সংখ্যা 10 -1-9. 
অতএব, 2-3০ রাশিটিব প্রথম সার্থক অঙ্ক হইবে দশম অক্ক। 
উদ্বা, 9. চা] 056 10881100006 :00015, 1795176 £15212 


10£ 2-530103 810 108 37554771213, | চা, 5.763 00100191. 1 
9 00015-198 0 --104 415 -10£ 1055 105 (3১৮2)--5 105 10 
₹:198 3+108 7)-5-198 3_108 2+1০৫ 10-5 


75'47712]3--1301031+1- 5-ঞ%1260913, 


উদ্বা, 4. [71100 0172 ৮৪10০ ০1 2/35:28, 51৮৪2 195 2-3010, 
10£ 35514721105 77-518451. 8104108£ 2039 23095. 
মনে কর, &ন 25528, 





ঠে 2 এ ৫ ১৫ ঠি 
ঠা ১৯১৮) 
১3196 2+2 195 34-210£ 7--2109£ 10] 
113 :3010-+2১4771+2 ৮8451-2% 11] 
-০[1903049542+-1+6902 -2] 
জল ) ১7547453095. 
এক্ষণে, '" 10£ 20395 23095 (প্রদত্ত), ... 19£ 2:039-53095 
",. ঞ552:039. ৮. 2/35:28-₹52039. 


108 1098 /3528-5108 | 
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উদ্বা, 5. 01591210981 02-530103, 1981 ০3-'47712 296 
1981 07-84510, 9130 00০ 10982101517 0£ 108 00 0139 02527 5911501 
€০ 3 0:901008.1 7019025. 


আমরা জানি, 19814 - 19৫১৫, [অনুচ্ছেদ 2904)এর অন্ধ সিদ্ধাস্ত..(2)। 


০ 103-1212108 19817022 3৪)_21081০24+3 19893 








£107 10987 07 1০981 07 
22. ১৫ 30103 +3১৮47712 _2093342 
"84510 84510 


" 


52406 (3 দশমিক অঙ্ক পর্যন্ত আসন্ন মান )। ৰ 
উদ্া, 6. 01521) 1098 933747-53-8019111 ৪80 1096 6533275 
০3809191809, 210 195 53-3743 8100 00 076 01110010210 1009০ 
10988110100 15 380191.36,. 
19£ 93374 5 318019111 
1085 93374 &8019180 : 0) 
অন্ষরূপেত 195 63375 -ঞ%0919130 -(01) 
(0) হইতে (1) বিক্বোগ করিয়! 
195 93375 75418019180 
1092 53374 7- 4১0191 17 
এ জন্য অন্তর-- '0000069 
শতকরা, সংখাটি 4 বৃদ্ধি পাইলে পগারিদ্ম্‌ বৃদ্ধি পার -0000069. 
[ সাধারণত: ইছা প্রকাশ কর! হয়ু “] এব জন্য অন্তর ০১” এইভাবে | ] 
19£ 63:3743এব মান বাহির করিতে হইবে । 
প্রথমতঃ 1095 633743 লও । ই] (1) অপেক্ষা '3 বেশী । 
'" এ এবু জন্য অন্তর-69 
3 9) ১১ ১): 753১৮ 69-5207-5 21. 
৮১108 93374375 4180191.]1 1 +10000021 2 &' 8019132. 
অতএব, 19£ 63:3743-51180191.32. 
আবার, 48019136 সংখ্যাটি 4:8019111] এবং 4'8019180 এর মধাব্ী 
এবং (1)এর সহিত অন্তর 25. 
69 অন্তর হয় 1এর জন্য 
25 ৮. ৪ 89 বা'36 এব জন্য 
10986 6337436 7 41801.9136. 
9'8019136এন্ব পূর্ণক শু কিন্তু অংশক --19£ 5337436এর অংশক | 
অতএব, নির্ণয় সংখা1-'006337496. 
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উদ. ৯ দঃ 0০ চ০ 019065 ০৫ 46০$0215 0196 58116 06 %& 
£0] 05০ 6058002) 63-44.4+57-58, 2657) 10£ 27530193090, 
105 37547712193, [0.0.1381 
[6১-*.4+5-৪ সমীকরণ হইতে *এর ছুই দশমিক অঙ্ক পর্ধস্ত মান নির্শন় 
কর, দেওয়া আছে 105 2-:3010300 ও 1০ 3--4771213. ] 
প্রদত্ত সমীকরণের উভয় পক্ষের লগ লইয়া পাওয়া যাঁয়, 
108 (63-45 ১৫ 45+ ১)-510£ ৪, 
বা, 106 6১-£০+410£ 4৭+5-10£ 25, 
বা, (3--45) 1098 (2৮ 3)+ (5175) 108 253 198 2, 
বা, (3--45)019£ 2+19£ 3)+ 2015) 1096 23 10৫ 2, 
বা, £(--410£ 2--4 198 3+2 198 2) 
»--3 108 2--3 1095 3--10 1098 2+3 108 2, 
বা, (4198 3+ 2195 2)-10 198 2+3 196 3, 
_ 10196 24+31963_10১3010309+3 '4771213 


স্ব উর5--8৮ িরিি০-... ০৬ টি নর তর 


4198 3+210062 4%47712131+2 * *3010399 
_.31010300+14313639 _4441.6639.. 1.769.. 


:19084852 +:60920600 25105452 
-০]177 (ছুই দশমিক অস্ক পর্যস্ত আসন্ন মান )) 


স্টদ্বা, 8. 5০016 002 €0801013 : 
2৮57-53% &100. 2৮115532571, 
(1৮61) 108 23010, 109£ 3-4771.. 0০0. 42 ] 
প্রদত্ত সমীকরণ ছুইটিতে উভয় পক্ষের লগ লইয়া! পাঁওয়। যায়ঃ 
198 2 2510£ 3%, বা, 108 2-59198 3..104) 
এবং 1095 3-/7-19£ 21) বা, (19198 3০50৮410196 2, 
বা, 51098 3--% 195 27108 3+109£ 2102) 


% 108 3, 
198 2 


৮-এবর এই মান (11)তে ব্সাইয়া পাওয়া যায়, 


11) হইতে পাওয়া ষাঁয়, &- 


%10£ 3 ০ ৪ 
7০৪ ৮1০96 3--% 1096 21098 3+198 2, 


১1098 3)7-01০8 2)-1 


রী 194 2 


198 3+10£ 2, 
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১০ 1০82 3010. 3010. 
চপ ০ শপ শপ ০০ ক 
নি 196 3-198 2 4777--35010-1761 টি 
আবার, _2109£ 31983 19£ 2 
* 1০82 1০8 2%1০8 3198 2 
1063 7477] 
19£ 3-10£ চা 


নির্ণেয় সমাধান -27 ) 


7০2 (প্রায় )। 


%-০17 
1610185 10 (8) 
[ ৬/1০০:০৮৩] 6041760 006 10119551176 ৮৪165 7085 1€ 0560. : 


108 2-53010300, 108 3-4771213, 
19£ 7_58450980, 19£ 11710419927. ] 


&..101150 006 1)000061 0£ 018165 17 [ অঙ্ক সংখ্যা নির্ণয় কর ] 
(1) 38: (11) 225 (111) 525 [ 0. 0). 47 ] 
(1৮) 183 (৬) 82516 (1) 28০০ ১319. 


2, চা100 00615000106] 0£ 267065 96661 096 0601009] 1১011 
8150 006 97:50 51151905810 9801৩ 17 : 


| দশমিক বিন্ু ও প্রথম সার্থক অঙ্কের মধ্যে কতগুলি 0 আছে নির্ণর কর। ] 
| রা ...../1009 
ঠা গু গু 1) * 2৪ ্া 

(9) (00129 (8) (02485 088) (51 0০) (575) 

(৮) (16-8)-:2 (1) (:0259)59. 

8. ৮1170 0৪ 10£2110100) 01 006 101107105 :- 

(1) 45 [(0.0.,551] (01) 372 01) 015 [ন, 5.761 7 
(৮) 04312 (৬) (40598 [ল.5.64 0০221] (৯) (8): ৰ 

4. 0210019065 006 19010611081] ৪10৫ (লাংখ্যমান নির্ণয় কর) ০1 

ঠ ্ঁ 
(2) 1098 (02 8) ১৫(24): ) 


9০ [ লি. 5.'65] 
(৮) 198 ৰঁ (97 নু, 5.165 0০০, ] 
5 


£7৮৪] 1098 2 '3010300 ৪104 10£ 37'4771213, 
৮. 7100, 0017506 00 3 06011081 118065 036 ৬2102 ০04: 
(£) 10959110100 01 40 0০ 006 10896 12, 
(11) ৮ 77 60 % ক এ 
(111) ৮ চু তাক 00 ৯ ঞ্ 6, 


লগারিদ্ম্‌ 155 


সপ সাপ সপ 


6. 310০0115 : 198 /729 ২/০-1.27-%. 
ঘ. 1170 006 ৮2102 0: 
(2) $/:00000165, £1৮67) 1941 0 165- 22175 


2190 19870 6974 38435. 10. ৩. 64 1 


) | (:32)5 ৯ (625)£ ৮ 


(90832)৭১03125)৮25 

£15218 195 27539010300, 195 35514771213 

৪150 19£ 25956955541 42524) (০011600 00 7 0180০85 ০£ 
02010)0819 ). []7. 9.9] 


8. [110 006 700 1006 0£ 31528, 08178 £1৮ ৫] 


10£ 25530109300 
109£ 35514771213 
106 77584509980 


8170 106 1197342 75 30782184. পু 
এ 
9. (6) 00 00০ ৪106 06 1095 [(27)5 ৯ 181)5-৮190)4) 


(9) 


19. 


(8) 


11. 


1৬61) 106 37-"4771213. 10. 0. 46 $ নু, ১,767 00700171.% 
911071115 :-- 


10810 2416 108) 0 16412 1081 0 2247 10219 টি 
1 নন. ১66] 


(2) 31৮67) 10£ 69714 7 4649 3200 


৪150 106 6971574:8433262, 2৭ 108 1:000697145)8, 
0750. 196 8'6717-59381049 27 198 8:6718-:938]093, 
8784 196 867176. 


(2) 18196 7172157-518877017 2154 108 7+7216.78897073, 


8150 00০ 10100)0106] 105 10959116110 15218877034. 


(9) ক্ে161) 105 146737-5 4'16655189 ৪150 1095 14674 4116695485, 
9170 0105 ৪1001106 01216653906. 


12. 77106 19281101000 0৫68. ০270910 00007001700 8 56121190226 
56 810 00০ 10959110100) 06 8 00065 0০ 10010102100 006 0252 
1010060 75% 01১6 701০0000001 006 715 0850 2790 25 15 3. 8100 
00৫ 01756 108,56. [ লে. 5.:63 00201. | 

[ কোন একটি নিধাঁনে কোন একটি সংখার লগারিদ্‌ম্‌ 6 এবং প্রথম নিধান 
ও 25এব গুণফল নিধান হইলে এ সংখ্যাটি 8 গুণ সংখার লগারিদ্ম্‌ হয় 3, 
প্রথম নিধানটি নির্ণয় কর। ] 


156 বীজগণিত [ ₹২০1০156 1009) ] 


13, (৫) 16002 01556106009 00180100 06 8 60দা। 106 5000 812৫ 
4 10100152593 ৪0108211582 00০ 1206 06 5%) 108 আ1]] 06 00৩ 
70001800127 10 2 চা5,? 

[ 01550 104 1052 021.2 8170 10£ 1103- 30424 ] 

[ কোন দেশের বর্তমান লোকপংখা! 6000 এবং উহা বৎসরে 5% হারে 
বৃদ্ধি পায়। ছুই বৎসর অস্তে উহার লোকসংখ্যা কত হইবে? দেওয়া 
আছে, 106 11057510212 ও 1095 1103- 30424. ] 

(৪) 11 006 20010106206 0675005 00118 1 আঃ 568] ০ চা, 
০ 006 10016 70190180100) ৪ 006. 0010106100610)6101 0৫6 106 ধা 
8100 006 10010106101 00056 110 016 ৮6 700. 0610 9190 1) 1290 
€00)6 006 00000186107 711] 08 00916, 

[ (156) 195 2-5'30103 8150 106 3-47712 ] 

[যদি যেকোন বৎসরের প্রারস্তে ঘষে লোকমংখা! থাকে সেই বসবে 
তাহার ঘট তাঁগ জন্মায় ও 4 অংশ মারা যায়, তবে কত বৎসরে লোকনংখ্যা 
দ্বিগুণ হইবে? দেওয়া আছে 19£ 2-30103, 105 3-47712. ] 

14 ১০1৬০ 002 008010175, [ 0051106 076 ৮৪106 0৫ 10£ 2,109£ 3 
০০৮০, £161) 21১০0%০ ] 8170 £15 036 165015 ০011760০6 100 2 018085 ০01 
060100815 :-- 

[প্রথমেই প্রদত্ত 1098 2, 19৫ 3 প্রভৃতি মানগুলির সাহাযো নিম্নের 
সমীকরণগুলির সমাধান কর ( আপন্ন ছুই দশমিক অঙ্কে); ] 


(৫) 93552 | 0.0. 127 ] 
(৮) 25%.355-5100. | ০. 0,125 ] 
(6): 65-255542-528 [ ০. 0. 138,145] 
(0) 78*+2+-4+2-57 8511 4 225+9 [ 0. 0.:41] 
(6) 257% 5580000, 3%-5500 ০0750 00 4 ৫2011008] 1)12.095 

| ০. 0.47 ] 


(7) চিএ 6 07+/5532-%, 
15. 162572 9০৪ ল5৫5 055) 5100 0080 


রি (৮71০৪ র | 0, 0. 737 ] 


39, ১1105 0)9 


পিলেবাসে নিদেশ দেওয়া হইয়াছে যে, 0:86 ০৫ 91106 [015 109 7৪ 
৪7)০0019£20. অতএব) শিক্ষক মহাশয়গণ এই 9106 চ২এ1৪-এর প্রয়োগ বিধি 
এবং উচহ্বার পাঁহায্যে কিরূপে বিবিধ অঙ্কের সমাধন করা যায় তাহ! ছাজ্গণকে 
শিক্ষ1। দিবেন- ইহাই উদ্দেশ্য । এই [০1০টি 77617661176 ও নানাবিধ 
বৈজ্ঞানিক গবেষণায় কোন নির্ণেয বাঁশি বাহির করিতে ব্যবহার কৰা হয়। 
এই 51:46 [২91টি কি তাহা বলা হইতেছে, কিন্ত ইহা শিক্ষাথীদিগকে 
দেখাইয়। ইহার প্রষ্ণোগবিধি শিখাইতে হইবে। 

ছাত্রেরা যে দ0০৫ 7২০1০ ব্যবহার করিয়া থাকে, 9116 1২01০ তাহা হইতে 
দ্বতস্ত্র এক প্রকার মাপক। ইছার ধৈর্ধা সাধারণতঃ ০০ চ০1০-এর মত 
] ফুট হইয়া! থাকে । ইহা ফুটকল অপেক্ষা! কিছু বেশী পুক ও চওড়া । 

91196 [২০1-এব উপরদিকে একটি এবং উহ্বার দুই পাশে নীচের দিকে 
দুইটি অংশ আছে। উপরের অংশে দৈর্ঘয বরাবর কয়েকটি সারিতে বিভিন্ন 
সংখা লেখা আছে। এ সংখ্যা সারিগুলির সাহায্যে গুণফল, ভাগফল, 
বগমূল, ঘনমুল, বৃত্তের ক্ষেত্রফল, ০০, 4£১0)010£ এবং বিভিন্ন ঘাত্ডের মান 
1 সাধারণতঃ 3 দশমিক অঙ্ক পযন্ত শুহ।) পাওয়া যায়। আর, দৈর্ঘ্য বরাবর 
দুই দিকের ধার দুইটিতে সম্মুখ ভাগের সংখ্যাগুণি হইতে যে কোন কোণের 
(আকোঁণমিতিক অন্থপাত (519, ০93, 087) প্রভৃতি ) নির্ণয় করা যায়। অপর 
ধারে সংখাগুপি হইতে যে কোন পংখ্যার লগাবিদ্‌ম পাওয়া যায । 

এই 91106 7২515এর আবার ছুইটি অংশ আছে-_-একটি অংশ স্থির, অপর্টি 
সচণ অর্থাৎ উহাকে ভান দিকে বা বাম দিকে ইচ্ছামত সবাইয়। যে কোন 
সংখ্যার কাছে আনা যায়, এইজন্য নাম 5119০ [২০1০ হইয়াছে । এততভিন্ন ইহাব 
আর একটি স্বচ্ছ অংশ আছে, উহাকে ০1581 বলে। উহার ডানদিকে ব! 
বামদিকে আবশ্যক মত সরাইয়! নির্ণেক্র বাশি ব। উত্তর স্থির করা হয়। 

অতএব, এই 51:46 চ২০1৪-এন্র বিশেষত্ব বা গণিত বিদ্যায় ইহার 
প্রয়োজনীয়তা সহজেই বুঝা যায়। 


17750901081] (098111055 € অযুলঘ রাশি) 
£0. পৰে কবণী (540) বা অমৃলদ রাশি সম্বন্ধে আলোচন1 করা হইয়াছে । 


তোমরা! জান, যে-সংখ্যাকে ছুইটি পূর্ণসংখ্যার অনুপাতে প্রকাশ কর! যায় 
না, তাহাকে করণী বা অমূলদ সংখ্যা বলে। 
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যে-রাশিতে এক বা একাধিক করণী থাঁকে তাহাকে অমৃলদদ রাশি বলে। 
এইপ্‌ৃব বিষয় পূর্ব-শ্রেণীতে তোমরা শিখিয়াছ। এখানে দ্বিঘাত কবণীর 
কতিপয় উপপাগ্ লম্বন্ধে আলোচন! কর হইতেছে। 


41. দ্বিঘাত করণী সম্বন্ধে কতিপয় উপপাস্ধ 


[. (4) ছুইটি এক জাতীয় ছিঘাত করণীর গুণফল ও ভাগফল মূলদ 
হইবে। 


প্রমাণ £ মনে কব, ৫/% ও ৮ ২/৫ ছুইটি একজাতীয় করণী। উহাদের 
"ফল হইল (2 ২/%১৫৮ ৬/%) বা 2৮৮ এবং ইহ মূল । 


উদ্বাদের ভাগফল হইল টি এ এ ইহাও মূলদ। 


এ 
(৮) বিপরী তক্রমে, যদি ছু্টটি করণীর গ্রণফল ও ভাগফস মূলদ হয়, তবে 
করণী দুইটি এক জাতীয় হইবে। 
প্রমাণ মনে কর, দুইটি করণী 42 ও ২/9এর গুণফল একটি মুলদ 
বাশি 7. 


অতএব, ৯০ ৯৫ ২.1), রং ২/স-8- উল 


৮ 


৯, 


49 


৫. 


একটি মদ রাশি (৪)* ৯9. অতএব, 4 গু ৬/% একজাতীয় কবণী। 


ভাগফপল লঙ্ছদ্ধেও অন্রূপে প্রমাণ করা যায়ু। 

অন্ুসিদ্ধাস্ত £ দুইটি ভিশ্ন জাতীয় ত্বিঘাত করণীর গুণফল ও ভাগফল 
'অমুলদ হইবে। 

[. একটি ভ্বিঘাত করণী কখনও একটি মূলদ বাঁশি ও একটি স্বিঘাত 
করণীর যোগফল বা! অস্তরফলের সমান হইতে পাবে না। 

প্রমাণ 2 যদি সম্ভব হয়, মনে কর ২/৫-৮4২/০, 

উভয়পক্ষের বর্গ করিয়া! পাই ০--৮৪-+০3-2% ৯/০, 


৮ 4:৭2 8 €, ইহা একটি মূলদ রাঁশি। 


এখন দেখা যাইতেছে জি অমুলদ বাশি একটি মৃলদ রাশির সহিত লমান 
হইতেছে, কিন্ত তাহ! অসম্ভব । 
অতএব উপপাগ্ভটি প্রমাণিত হইল! 
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ঢা, যদি + +/9-৫+ ২৮ হয় এবং যদি এ ও ৫ যূলদ এবং ,/9 ও 
৯/% অমুলদ হয়, তবে 475৫ এবং %-6 হইবে । 

প্রমাণ £ যদি &, ৫র সহিত সমান ন] হয়, তবে মনে কর 4-5৫+-1%, 

এক্ষণে 2+ ৮.4 ২754477৮145, 

/0-5701৭/%, অর্থাৎ একটি কবুণী একটি মুলদ বাশি ও একটি 
করণীর সমঠির সমান হইতেছে, কিন্তু ইহা অসম্ভব । 
275৫) এবং ইহ] হইতে ৯/- ৯/৮ অর্থাৎ /-% হইল । 

অনুসিদ্ধান্ত 3 অন্রূপে প্রমাণ কর] ঘয়ে যে, যদি -- ,/১-০৫-+ ৯/৪ 
হয়) তবে ০৫ এবং %--৮ হইবে । 

[জ্ষ্টব্য £ উপপাস্ভা]া হইতে জান! গেল যে, 3২ /9-৫+- ২৪ এই 
কারের সমীকরণে উতভভয়পক্ষে৫ যুূলদরাশি ছুইটি সমান এবং উভয়পক্ষের অমৃঞ্দ 
রাশি ছুইটিগ সমান ধরা যাইবে । অর্থাৎ দমীকরণটি ছুই্টি পৃথক লমীকরণে 
৮০০৫ এবং %-5& বিভক্ত করা যাঁয়। এক্ষেত্রে অবশ্য ১/) গু ৮৮ প্ররুতপক্ষে 
অযুল্দ হওয়া আবশ্তক 

[৬ যদি (%+ ২/৯)- 4০4 ৮ হয়, 

তবে ১/০-- ৯/),-5 ৯০- 4৮ হইবে। 

প্রমাণ 8 407 49). 4০7 46, 

21 49৮ 2+৮+2 2৮ (উভয় পক্ষের বর্গ করিয়া! ), 
2০০1৮ এবং +/7-52 ২/০৮ 

27 //-০16-2 %/2৮-6৯/০- 4/)2 

(৬ ৯9) 4৫ ৭৮, 

জন্ুজিন্ধান্ত 2 যদি +/(-- +/৮)- +/০-- 4 হয়, তবে ৯/(৮+ ৮) 
-- ২০44৮ হইবে। 

৬. যদি 2/2+ 49)7-6+ ২৮ হয়) তবে 2/(- +/9)-০৫- ৯৮ 
হইবে। 
প্রমাণ 2 ' 2104 %)-০2+ 4৮, ৮ উভয় পক্ষের ত্রিঘাত 
লইয়। পাই £+ +/9০০৪1322 ৯৮4132৮+০0 ১/৮ 
[7 (৯/9)১-(২/6)৯, 487০৮ 4৪ ] 
(৫3 +1328)1 (34279) ১/৪, 


অতএব, £-_০৪+32৮:"(1) | উভর়পক্ষের মূলদ অংশঙ্বয় এবং অমৃলঙ্ক 
এবং ৯/৮-5(3০9+৮) ৯/৮..(2)| অংশঘ্বয় সমান বলিয়া। 
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এক্ষণে, (1) হইতে (2) বিয়োগ করিয়া পাই 
2০-৮%92-57 7৮322 ৮ 1+32৮--৮ ৯/৮-5(৫+- ২/)2 
2/(-- ২/১)-০৫- 46, 
অনুসিদ্ধান্ত 8 যদি 3/(৮--/৮)--০- ৯/% হয়, তবে 
2/0+ ৯/৯)--+- ৯/ হইবে। 
42. করণীর বর্গমূল নির্ণয় 
আমরা জানি যে, ৯/০+ +/এর বর্গ একটি মূলদ রাশি ও একটি অমুলদ 
রাশির সমহি হইবে, অর্থাৎ ৯/৪+ ২/৮এর ব্গকে £+২/5 এই আকাৰে 
প্রকাশ কর] যায়। অতএব, %+ ৯৯ এই আকারের বাশির বর্গমূল +/০+ ৪ 
আকারের হইবে। 
(1) &+ 49এব বর্গমূল নির্ণয় প্রণালী : 
মনে কর, / (1 /9)- 4841 4৮. 
উভয়ূপক্ষের ব্গ করিয়া! পাই £+ ৯/১-০+৮+2 +/০৮. 
৪+৮-০%-.-০0) 
এবং 2 ৯/০৮০০ ৯/% বা 4৫৮5-71-02) 
(০--0)25-5(2-4+9)5--429- 27৮ 
2--:655 %৯১-%7(3), 
এক্ষণে) 2470255255৭ (1) 
এবং. ৫85 ২2৪---763৮ 
(1) ও (3) যোগ করিয়া পাই ৫--(০7 ৯/৪--9), 
এবং (1) হইতে (3) বিয়োগ করিয়া পাই (৮ +/5--9), 
অতএব, নির্ণেয় বর্গমূল 
» 721 815024 ৯/2১-5)1 4108-52-01), 
| জষ্ুব্য £ অনুরূপে ৮&-- +১এর বর্গমূল নির্ণয়ের জন্ত +/(৮-- ২৯) 
সু ২/৫-- ২/৮ এইরূপে ধবিৰে ] ৫. 
(2) ৪+ /৮+ 4০+ »এএর বর্গমূল নির্ণয় গুপালী £ 
মনে কর, (০1 /৯74/০+ ৯/2)75 ৯০1 /৮1 %/2. 
উভয় পক্ষের বর্গ করিয়া পাই 
24 ৯/০+ /০+ 42-৮1+91+212 45912 49212 422, 
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অতএব, এখানে ৪৫-4৮-1১45, ৯/8-52 45, 4০52 492 
এবং +/০৮52 ২/2, 
এক্ষণে, ২৯/১৫/০০52 9১2 ৯/9হ, ৮০৯০ 49 ১2৫, 
২/ট০_ 49 ৯/০৩. ক টার্রি ন্্রারা 
/৫ 2: 29 (৮ ৯/2752 422)১ ৮ »-১৬/ঠ০, 
_]/8৫2 এবং ১_ 0 /০৫ 
অগ্চরূপে পাওয় ৮১ /8৫ --2২/০ 
1ওয়া যায় % 2৬/% এবং এ 2৮9, 
নির্ণেয় বর্গমূল 
2 সী ৮ 4 /70 1 /00, 
+(/(2৬%০)7/(2/৮)+(১/৭), 
বিশেষ জষ্টুব্য ঃ উপরের বর্গমূল সম্ভব হইবে যদি £, % এর যে 
এলগলি পাওয়া গিয়াছে তাহাদের সমষ্টি ৫-র সমান হয় অর্থাৎ যদি 
৫--24%4+ 2 হয়, 
:৭/8৫+ ১/৮০ 4 ৯০৫ 
2৯/০ 2২/0 2৬৮ 
অথাৎ যদি 2৫ ১/৮০৭-৮৫-+৮০+০৭ হয়। 
এই সর্ত পূরণ না হইলে উপরের ++ সত পুরণ হয় না, সুতরাং 
খন রাঁশিটির ব্গমূল নির্ণয় দম্ভব হইবে ন1। 


ন্মধাথ্ যদি ৫2 হয়, 


উদ্বাহরপমালা 13 


উদ্দা, 1. [1170 6০ 50816 1096 06442 ৯3. 
মনে কর, ৯/(412 5/3)75 */+ ৯/৮, 
এক্ষণে, বর্গ করিয়! পাই 4+2 /3-৮+51+2 ৯/%, 
24-75-4101) এবং 2 4/9-52 ৯3১ অর্থাৎ 95 3:02) 
(৮--%)27-5(1৮)৯--485-5(4)2-4 ৮ 3 54) 
27 ল্ 32209) 
এক্ষণে) 7 ৮+-ধ এবং *-5 352, ৮ স্মীকরগদ্ধয় সমাধান 
কধিয্তা পাই 253 এবং %-5]. 7; অথবা, 255] এবং %-9, 
নির্ণেয় বর্গমূলল 40,/31 /1)-7:6437-2). 
110. 1. (90) 


152 বীজগণিত 


[জ্রষ্টব্যঃ প্রথমে রাশিটিকে ৫+2৯/ এই আকারে পরিণত করিয়া 
এমন ছুইটি বাশি নির্ণয় কর যাহাদের সমপ্তি ৫ এবং গুণফল ৮র সমান হয়; 
এ বাঁশি দুইটির বর্গমুপের সমষ্টিই নির্ণেস বর্গমূল। উপরের উদাহরণ 
3৮ 1-3 এবং 3+1-4, ৮* নির্ণেয় ব্গমূল- 4341. ] 

উদ্বা, 2. চা 00০ 500316 1090 01 7--4 /3, 

এখানে 7--4/3757--2 ৯/4 ৮ 3-41+3-2 ৮4১3-02-43), 

নির্ণয় বগমূল- 402- ৯/3), 
উদ্বা, 9. 1100 1১০ 5019:2 1906 0£ ৯/48+ /45. . 
এখানে +4/48+ 5/45- 43041614715) ৭3041 415) 


/327:55445 [ /15এর সহগ 2 করিবার জন্য ] 


_ /3১5+3712১75- ,/3 ৮ (/54+43)5 
2 2 


নির্ণের্র বর্গমূল- 3৮1 3৮ ২74২) ৮1 ১30/5+ ৬১) 


উদ্ধা, £. 170 006 5008916 100৮ ০1 9৮ +8+-12 4/29, 
9৮+8৮+12 /2/-9+৪৮+2 ১/722-(১5০+ 487), 
“০ নির্ণেয় বর্গমূল-4১0/9৮+ +/8)-০ 453 +/৮+2%2)), 
উদ্দী 6. [100 010০ ৪৮316 10096 0£ 9+-2 */64-4 /2414 ১/3. 
মনে কর, /9+2 /০+4 ২/24+4/3 7 +/৮+ ৯/91 ১, 
উভয় পক্ষের বর্গ করিয়া পাই 9+2২/6+-4*/24-4 ,/3 
11212 5912 /221+2 572, 
ইহা পিদ্ধ হইবে যদি £++2-9, 2 ৯/9-2 ২/6, 
2:4/2255 4 /2 এবং 2 ২//2-54 ৮3 হয় । 
এক্ষণে, ৮ 24/%9-2 46, ৮ ৮9৯6) 2 ৮/22-4 ৯/2, 
42758, এবং ৮ 25//2-45/3, ৮১ 92-512, 
48252276১৪8 ১12-576) ৮. 2275245৮293, 
£-4 এবং এই মানগুলির দ্বারা ৮+১+2-9 সমীকরণটিও সিদ্ধ হয়। 
নির্ণেয ব্গদল- 4:€/24 +/3+ ১/4)-3:04/2+ ৯342) 


অমৃলদ রাশি 163 


উদ. 6. 710 002 5008167০9০৮ ০17 --6 ৯/2+4 ২/6--৪ ২/3. 
মনে কর, /17--6 4214 /6-8 /3- /৮- ৯4 ২5. 
উভয় পক্ষের বর্গ করিয়! পাই 17--6 ২/2+4 ৯/০--৪ ২/3 
৮+1+2-2 4972 442-2 492, 
ইহা সম্ভব হইবে হদি ৮++2-17, --2 ২০ -_-6২/2, 
2 ২/22-54 46 এবং -2২/92--8৯/3 হয়। 
"অতএব, £-5 18, %2- 24, 2-548) ৮5 59928 7518 ৯24 ৮48, 
2/2-1]44) ৮০ ল3১ %-56 এবং 25৪. 
নির্ণেয় বর্গমূল- 320 */3-- /6+ ২/৪). 
উদ্বা, 5. 150 056 50026 20০06 ০0 103--1)1 5/25575, 
প্রদত্ত রাশি-ঠ$1(3%--1)12 5/29+-6) 
-ঠ1৮-3)1৮+2)1+2 4025-3)0+ 2) 
-$(৯/2--31 ৮1215 


নির্ণেয় বর্গমূল- লু +/2--3+ 5+2) 


[জ্রষ্টব্য £ এখানে 2+-6এর দুইটি উৎপাদক 24--3 ও £+2, 
এই উৎপাদকহ্য়ের সমষ্টি 3£--1 ; এইভাবে সাজান হইয়াছে । ] 
উদ্দী, ৪. 1770 0106 500812 10০06 ০0 14494 ৯/(] 7৫945), 
লস্ত121+2247-2 */(0++59)01--2-4+25)) 
-%1011+2+29)+(--2729)142 ৯/01+2+22)01--2+729)) 
_81৯/(11+2792)1+ */(৫-21+22))2 


নি্ণষ বর্মূলস টি ৬(1+4+০০)+ 4৫.-৫+42), 


[দ্রষ্টব্যঃ প্রত্যেক সংখ্যা বা রাশির ছুইটি করিয়া বর্গমূল হয়, একটি 
ধনাত্মক ও একটি খণাত্মক। যথা, এর বর্গমূল +2 ও --2, কারণ 
(+2)৯-4 এবং (--2)ল4. অঙগরূপে ০৪+৮%-+22এর বর্গমূল 3:02+8), 
কিন্ত সাধারণত: ধনাত্মক বর্গমূলটিই গণ্য করা হয়। তোমর1 সমাধানে উভয় 
ৰগমূলই দ্বেখাইবে। ] 


43. দ্িপদ করণীর করণীনিরসক উৎপাদক 


এই পুস্তকের প্রথম খণ্ডের করণী অধ্যায়ে করণী সংক্রান্ত অনেক বিষয় 
আলোচিত হইয়াছে এবং তৎসঙ্গে করণী নিরসক উৎপাদক নির্ণয়ও দেখান 
হইয়াছে । নিয়ের উদাহরণগুলি দেখ। 
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উদ্দা, 1. 71170 016 180101791151716 9০601 ০ 2/2০.... 2/%), 


মনে কর, £/% বা ৯৫ এবং £/9 বা ১৮-&, 
স্বতরাং প্রদত্ত রাশি-(৪--৮), 
এক্ষণে যদি ? ও 9এর ল. সা. গু, % হয়, তবে ০” ও 6৭ ছুইটিই মূল্দ হইবে, 
ৃতরাং ৫*--৮% বাঁশিটিও মূল হইবে। 
এখানে % যে-কোন ধনাত্মক জোড় বা বিজোড় পূর্ণসংখ্যা হউক ন1 কেন, 
2%--৮% রাশিটি ৫--৮ ছারা বিভাজ্য । 
". 2%--9%755(2-70)002%-2172৮72৮42৮73৮১+--4৫৮%-9শ 8%-5) 
এবং 2--৪* এখানে মৃলদ, 
০0০--%)কে (০৮-42৮-2940৮75৮294+৮ শ০6%-21+0% 2) 
ঘবার1 গুণ করিলে ৫*--৮% গুণফলটি মূলদ হইতেছে। 
অতএব, এথানে নির্পণেয় করণী নিরসক উৎপাদক 
₹০3০%-)-72%- 204 2%7-2৮2 14 -৮ 120৮7840757), 
[ জঙ্টব্য £ উপরের উদ্দাহরণে ৮ ও এএর ল. সা. গু, % বলিয়া ৫* মৃল্দ 
বল হইল কেন তাহা বুঝিয়] লও । '” 17 ও 9এরু ল. সা. গু. %, ৮. কে 
% ৰা 9 দিয়া ভাগ করিলে ভাগফল অখণ্ড সংখ্যা হইবে । মনে কর, ভাগফল 


2. % 
দুইটি যথাক্রমে % ও 1, ৮, 2%-(৮5)%-5ঞ এবং ইহা মূলদ, 
৫% মূলদ। অন্ুরূপে &% মুল । ] 
উদ্বা, 2. 1:70 076 190101791151076 80001 0: %/-4-%/% বা পেগ, 
টু 
মনে কর, ০%-% এবং ৮*-ল9 7 সুতরাং প্রদত্ত বাশি-ঞ+%, 


এখন, যদি % ও %-এর ল. সা, গু. ? হয়, তবে £* ও ৯* ছুইটিই মূল, 
সুতরাং ৮*1-5 মূলদ হইবে। 


অনুলদ রাশি 1655 


(1) 2 জোড় (০৬৩) হইলে ৮ --:%% বাশিটি £+% খারা বিভাজা 
হুয়ু এবং তখন 4৮--:%% 7০(০+9)05৮-1 45799 17" 2৮-27-৮9৮7) 
হইয়া থাকে । অতএব, তখন £৮+9কে ৮৪- ৮7257 891-1755-9 7৮72 
দ্বাবা গু করিলে গুণফলটি মূলদ হইতেছে। 

অতএব, এখানে নির্ণয় করণী নিরসক উৎপাঁদক 


(81) 17 যদি বিজোড় ছয়, তবে ১৮+১ কাশিটি +-% ছার] বিভাজ্য হয় 


এবং তখন 245 415 ল5(12)05৮- 57727294255 --2095-9+9*-5), 
নির্ণেয় করণী নিরলক উৎপাদক 
লল 22717722729 *- 5125852 -29৮-21 9৮8, 


উদ্ধা, 5. [11)0 06 120101091151175 17000 0 ৯/212/5, 


ু 
প্রদত্ত রাশি-28 1738, এখানে সচকের ছুইটি হর 2 ও 93এবু 
প্‌. সা. গু. 6. 


মনে কর, ৫০2৯ এবং ৮৮38 ) এখানে ০০- (25)-25- ৪, 
৮৪ (38)০. 93 অতএব ৫, &৪ এবং ০০--৮০ প্রত্যেকটি মৃলদ। 
এক্ষণে, ৫০--৪০-(০+৮)(৫১-- ০58472১৮০22 +4৮5--5), 
৫+4৮এব করণী নিরদক উৎপাদক 
-৮০১--০+৮০-+০১১০--০০৮০১1০৮ ৪০, 
২/2+4-5/নু এব নির্ণেষ করণী নিবসক উত্পাদ্দক 
+(221.(38)5-03)5 
-28--25,381728.38-2.3+28.38-3$ 
০4 ৯/2--42/3+2 4/2.2/0--6+3 42.2/3--32/9. 
উদ্বা, 4. 70 0১6 186010172115106 9০০০ ০৫ 2/9--2/5+]. 
£ 1 
25-8/34+1-092)-35+1-38-354+] 
যু 
-(3$)--3811-4--2+1 [ ৫35 ধরিয়া] 
০--2+1কে 2+1 দ্বারা গুণ কৰিলে ৫১+] হয়, 


অর্থাৎ এখানে (38) 1] বা 3+1. মূলদ রাশি হয়, 
নির্ণেয় করণী নিরশক উৎপাদক-৫+1--2/54-]. 
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উদ্দা, ৮. [1730 026 196010081151776 19০601 ০৫ ৯/৫-+ ৯4০০ 
(4০1 ৯০1 4/০)১(৭৫+ 4৯-- 4০) 
-(৬৫+ ৯/৮)০--(০)৯,-৪+৮--০+4-2 2৮. 
এখন দেখিতে হইবে ইছাকে কি দিয়া গুণ করিলে /৫%কে করণীমুক্ত করা 
যায়। দেখা যাইতেছে ঘষে, 
12 44৮+(৫7+৮--০)112 +/৫৯--(০+৮--০)]- 4৫৮ - (৫+৮--০)৪ 
এবং ইহা মূল । 
আবার, 2/৫৯--(৫-+৪--০)-2 ৯/৫৮-৪০-৮+০ 
৮(৯/০)০--(/৫-- ২/9)2 
-(৯/০4 ৯/৫-- 8/6)00২10-- 44 ২৮) 
নির্ণয় করণী নিরমক উৎপাদক 
(৯৫ নি ২০) ১৪4 %০-- 42) 4০--4৮+ 40), 


উদ্দা, 6. মিম 2 


7 
2-/3 


1২3 10) 1200109] 061012)11881001, 


হি 
কে মূলঘ হরবিশিষ্ট আকারে প্রকাশ কর। ] 





এখানে হর্‌ 2_3$এর সুচকগুলি ] ও 2 এবং জুচকছয়ের হরগুলির 
ল. পা. ও. 3. 
2০--6১০(৪--৮)(2+4৯+62)) 


এখনে কবণী নিরসক উৎপাদক - (2)9 +2.3£ +(38)%, 
এক্ষণে প্রদত্ত ভগ্নাংশের লব ও হুরকে এ উৎপাদক ছার! গুণ করিয়া পাট 
প্রদত্ত রাশি_(2+32)2+238+3$)2 
।.. (2-38)125+2.381+(38) 


_11+8.38+438_ -178/3+485 
5 


[ অন্যান্য উদাহরণ পুষ্তকের প্রথম খণ্ডে ৪ অধ্যায়ে দ্বেখ। ] 


অমূলদ রাশি 167 


চু ০70156 11 

1, 1170 0106 50816 109০9 01 ৪ 

(৫) 4146 927 (8) 28-6 43; (০) $02+ 4/3) [07024] 

(৫) /50-- 4487 (6) ৯1754 4147 7 0) 10213 5. 

%,.. ঢ1150 006 50081 1006 0 ৫ 

(2) $(4%- 3)4+ /9৮০-751+2 (৪) 11551 ৯5৪+%+171 

(০) 167-2 /2514 4614 /10 (4) 11--2 6০416 ১/2--4 ৯/3 

(6) ৮-91+21+2 422 792. 

8. 100 01)6 18.01013911517)6 .06015 (করণী নিরসক উৎপাদক) ০! £ 

(৫) $/3+4] (৪) 3422 (০) 2/4+2/2+] 

(৫) ৯/৮+ ১/9-- ২/, 

4. চছ01655 আ100 2, 18010759] 061)01001178001 ( মুলদ হববিশিষ্ট 
কুরু ) ১ 


424. 3৬2 
(৫) 82 (৪) 872 
5/5 7027 
রহ ৪) হ-3+11 
চ. 1150 00০ ৪1109 01 
৫৯4০4 _ 42717 ২০৭ 271 
22777, 1861) ৫ ২/2 রর 7 ৪7)0 & 2411 
0 _ও ৪2০ 
6. 5120জ7 0380 (441 /15)5104 415) 410. 
3+ ৯5 


7. চ1100 006 ৮৪106 ০01 ০0:60 €0 £ 


2 ২/2-- ২015--5 55) 
01985 0£ ০01099]5 ( আসন্ন দুই দশমিক পর্যস্ত মান নির্ণয় কর )। 
8. [711)0 01)০ 51001916550 ৪117০ ০ 


৯4/51/1548 4(9-4 45)]) 


9. ]1 (*+9) নী (9+2)$ 85751520, ৪190৬ 009 
(++2)১-9(৮5+১ 729), 


10. [6 2174549510১ 100 00০ 5৪106 ০৫ % 00 3 51821808101 
2£0195. 


(917218168175005 (35807500 1200586010188 ) 


44. ছ্িঘাত সহসমীকরণ 


(ছুইটি অজ্ঞাত বাশি) 


উদাহরণমাল! 1৮ 


উদ্দা, 1. 9০015 লি 
29)-53 


[ প্রথম প্রণালী ] (৮+১)2-(৮-9)5+4%9-(2)৯+-4১43-1. 
45455 45165 এ এ. 
এখন। রি 


টিয়ার. ৮1 
( যোগ) 2556, £-53) স্থতরাং %-7৮4--3 5]. 
আবার, +/-- 47 
৮৯2] 
(যোগ) 2%5 729, ঘন ৮, স্ৃতরাং 9০5. নিত, 
নিরণেয় সমাধান হইল - 3 অথবা 4&55--] | 
%লু] 1755 --3 রি 


[ হ্থিতীয় প্রণলী] প্রথম নমীকরণ হইতে £-947-2 

এখন &এর মান 9+2 দ্বিতীয় সমীকরণে বসাইধ1 পাই (১+2)) ০3, 

বা, 5272)-53, বা, %24+2- 30, 

বা, (+3)/-1)-50, ৮৮ 51 বা 3. 

এক্ষণে, যদি 9] হয়, তবে প্রথম সমীকরণ হইতে £-০1+2-3, 
আবান্ যদি /- --3 হয়, তবে প্রথম সমীকরণ হইতে £---3+2-০-]., 


সমাধান হইল লজ অথবা, রি 
%লল]ু 155--3 |] 


[জ্রষব্যঃ এই প্রণালীছে যে কোন সমীকরণের মফাধান করা যায় । 
স্থবিধীমত কোন দময়ে £এর মান বা কোন সময়ে 9-এর মান একটি সীকরণ 
হইতে প্ইয়া অন্যটিতে বদাইতে হয়। উত্তর লিখিবার সময় সমাধানে এক 
একটি মানের সহিত %এর ঠিক অনুরূপ মানটি একত্র লইয়া উত্তর লিখিবে । ] 

উদ্লা, 2, 5০01 ++--7.'.01), &2+29-517---02), 

নমীকরণ-(1) হইতে পাই 9-?--.-(3), 
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পমীকরণ (2)-এ %-এব স্থানে 7--4 বসাইয়। পাই 291+2(7-)12, 
বা, 2৪--2%-3ল0, বা, (--3)0৮+1.) 2 

2-53 বা -]., 
এক্ষণে, £-9 হইলে (3) হইতে পাই »%-%--3-4%ঃ 


এবং 2 29. $9 5, 59 %--4-+-1558,. 
নির্ণেয় মমাধান জা অথবা, টি 
%--4 975 8৭" 

উদ্দা, 9. 9315 2 রী লু দেয়া ৯০৯৮৮ (1) 

2 ৪+7/2-525 ৪8538 (2) 

2452) ৮ লন 7-%---09) 


এক্ষণে, সমীকরণ-(2)এ -এর এ মান বনাইয়া পাই (7--%)2+- 9225 25, 

বা, 49-74-1227 25, ৰা, 29-14-4240, 

বা, 92--7+12-0, বা, (9/-3)0৮-4)-505১ ৮৮৮3 বা 4 
7০593 হইলে (3) হইতে পাই £-7--3-4. 


%- «৫ ড় ৭9 ;9 ৯ লন 27743, 
নির্ণে্ধ সমাধান 454 | অথবা, কপ 
/-53 % 5 4 
উদ্ধা, 4. 9০916 2-+-4/-515--2 (1) ৃ 
৭) হল শু তত৩৩৯, 2)) [ ০.0. 15] 


সমীকর৭-(2) হইতে পাই --%-1103). 2ঞর এই মান বণাইয় 
সমীকরণ-(1) হইতে পাই ৮৯+%(৮-1)-15, বা, 2৮৪--%-15-9, 


বা, (%--3)02-4+5)-50. ৮, লও, 8, 
4.3 হইলে সমী করণ-(3) হইতে পাই 9-3-1-52। 
2:০০ $$ 2৮ )৯ ৮১ ১১ 1. --871.7- ছু, 
সমাধান হইল 2 পট অথবা, 2) 
রি , 
উদ্ভা চি ০০1৮৪ 24 তে চি -(1) ঃ [ 0. 1). 36 ] 
245759**2) 
€1) হইতে পাই 5৮৮ & সুতরাং টি নু 71" +-9 


[ুিগানি 
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(--)5-(%+)৯--4%9ন 81-72-59) ৮ 752৪, 


এক্ষণে, ৮4759 
7931 


(যোগ ) 2%-12, 2756, স্থতবাং (2) হইতে %-০9--6-5৪, 


আবার, £-+-%2- 2) 
০---0)5--73 


€ যোগ ) 2%.- 6, ২০ লও) স্থতরাং %- 9--3-56, 
না অথবা, জজ. 


753 %-56 
| 
8. 5০012 /1,/9-5 _10, টে.৮38 
৬/2+৬/১- ৮5520100078) 
প্রথম সমীকরণ হইতে পাই £7৮-5, 
৯/2 2 
10 _5 1. _ ই 
বা, 2/,-2 [2 ৮৮207, বা, 5452০, 
বা, /%4/-4) ৮০895 ]6, 


বা, 2(010--)৯516 [1 9-10--% (২য় সমীকরণ হইতে ) ] 

বা, 10%--2%9-16, বা, 2৪--10%+ 16-50, 

বা, (--2)6৮-8)-50, ৮ *্ল2 বা ৪, 

এক্ষণে ২য় সমীকরণ হইতে £-2 হইলে %-8 এবং £-৪8 হইলে 9-2. 
নির্ণেয় লমাধান £-52) 9587 অথবা %- ৪, %-52,. 


উদ্দা, 7. 9০16 ০০ +999--০-+৮-*--, 3)] 
পে ঠহ] ১১১০, (2) 
[8. 0, 8,763 3 0. 0. 29] 


21551) 0০ ৯5৫-725509) 
এক্ষণে (1)4 ঠএর মান 1--% বসাইয়| পাই 
22+4(1--%)-24+, বা, ০৮+৮--2৮+৮৯৪-৫--৯--০, 
বা, (৫+৮)০৪--2১৮-:৪-5০, 

২2৮ 2৮ 8 $)_ ৮3 এ 
_&3:%৫27৮2148-র /০৪7৪৪42৮, 


এবং 9-1-৮%-ল] 
রি রি 2-4-& 240 
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উদ্দী, 8. 9০016 ৮+৮-০+৮,৫+৮-2, [ 0. 0,731] 
79 -57০১ ত টা 728 
সায়া পাই ৫+27৮--2, বা” ৫-1+5-71-0, 
শ, ৪৯5১০, ব। তুল 
বা, (৩-৯)(৮-55৮-)- 
2---%7-50, অথবা, 4১০৯০, 


যদি 2--27-50 হয় তবে %-৫ এবং তখন %-০-+৯--4-০+৮-৪-৮, 
০ এ 25 1 ॥ 
আবার যদি: 1৮_ 0 হত, তবে ৮23৮3 
বা, £--79--% বা) 255521769১০ আম ত(+ ৮), 
এবং তখন 27-(0241৮)--27-5(0ঞ+৮)-- 50৫4৮) (৫+ ৪), 
নির্ণেয় দমাধান ৮০6) অথবা, -%- (৪4৮), 


উদ্বা. 9. 9০1৬6 ৪45 





রি -1--01), 2-৮-2702), [0. 0.:25) 


5) 45) ০) 


(৩+ 2) +01)2-52 1 [প্রদ্ধত সমীকরণদ্য় হইতে ] 


£4-9)1225 21৮ 
(542) 1, ৪+৮-37, 
এক্ষণে, ++] যোগ করিক়্া 2-2, ৮. এ-৪, 
2 0 ৫ 
£-- ৮] | এবং বিষ্বোগ করিয়া 2০০, ই 
হে 0 & 
অথবা, +/--])] « যোগ করি 2৮0, ৮০ ৯০0, 
*---ু 1 | এবং বিষ্পোগ করিয়া 2---2... 9--৮, 
হে & [৫ 


নির্ণেয় সমাধান &-৫ 2- 0 
তা অথবা, 9----% ] 
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উদ্ধা. 19. 3০1৮5 ৫4+৮-2, ৪১+৮৯-2, [০ 0.0 
1 5 
ঠ ঠ 
(2+3) +(8-১) 21245) 


(2)2+- (2-+) 5 ৮2 [ প্রদত্ত সমীকরণদ্য় হইতে ] 


৮০ 
বা, (৫-£) ০, ৮. ৫-১-০, 
৮ গছ 2) 
এক্ষণে, 2. যোগ করিয়া পাই 2৫০০2, ৬৭ 
৫_-6-0 ( এবং বিষ্বোগ করিয়া পাই 2872, . 9০, 
2 % 1 


নির্ণেয় সমাধান £-5৫, %-, 
উদ্দা, 11. 9০16 ৮+১ 2.-.01) 
»+১-_2-৫) 


(1) হইতে পাই ৮4325. 29)-*(9) 
(2) হইতে পাই 2)4+3-5--22-164) 
(3) ও (4) ছইতে পাই 29----2%১ বাঁ, 955 +205) 


[&. 0. 1879] 


এক্ষণে (1)এ এর স্বানে --% বসাইয়া পাই 4 ৯, 
বা, 2১--3-2%7 বা, ৮১-72-3250, 
বা, (৮-9)0%+1)-750১ ৮5 লও বা) 2], 
£-3 হইলে (5) হইতে পাই ?%---3, 
এবং 2-০--] হইলে (5) হইতে পাই 9]. 


নির্ণয় সমাধান «লু 3 গলার 
৯৪৮৪ %-- 


উদ্ধা, 12. 901৩6 2০155937010, 285 75%9 + 29275 0-202) 
| 0. 0. 720 1 
সমীকরণ (2) হইতে 2262-47-29 -412%2-50, 
ৰা, (24--9)05-2%)-50) ৮০28-%-50 অথবা £- 2২০, 


এখন রি যোগ করিয়া 38-53, ৮৮ গ্ল]) 
22--০/-0 ০9-53-1552) 


) অববা, 
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আবার, হি বিয়োগ করিয়া 3/-3, .. 9], 
2--2%-0 স্থতরাং £-2, 
নির্ণেয় সমাধান ৮] ৫ 2), 

752) ১০ 2] 
উদ্দা, 1$. 9০1৩ ++ 25-. (2),২+ +১ ১.2) 
[0.10. 7391 

(2) হইতে পাই ৮৮৫, বা, 2+১)-৯, 

এখন (1) হইতে রি 2(2+%)+ (৮+9)27, বা, 30৮+৮)-27, 
£1+-95 ৮ ৮৮+9ল27 (৫) হইতে 1, ৮. +৮5]18,. 
(৮--)%-+9)--4%9-81--72-9 £--9ল 453. 


এক্ষণে, +-59 এবং *-3-5 353 এই সমীকরণ দুইটি সমাধান করিয়। 
প্‌ 2556 ) অথবা 2-3 | 
০53 %/-56 1. 


উদ্দা, 14. 9০1০ 16) 
2+১-৪+4+৪ ---(2) 
উভয় পক্ষে ৫+% যোগ করিয়া (2) হইতে পাই 
(৮+2)1+(9+8)-2051+৮)-03), 
মনে কর, £+০৪7-51% এবং /+৮-৭, স্থতরাঁং (3) ও (1) হইতে পাই 
1419-20-46) এবং 79-568. 
শ* (-9)-(2479)৯-4259-46617৮)5-4০৯7-41647৮)-08 
74.» 22 ২/৫৫7:)2-65. 
এখন, 21495526876) (4) 
এবং 7--9-5 322 ৯/(47৮)2 02165) 
(4) ও (5) যোগ করিয়া পাই 29-22-7634 +৫+৮)১--০5) 
79-44-8342 40447৮)5-065 
21255648345 /(7+ 8)2-05, ৮ & 842 ২/047৮)--০08, 
আব'র (4) হইতে (5) বিষ্বোগ করিয়া পাই 
27721214187 40247802702) 
9-০2+৮7 ৯/৫০+-৮)০--08, 
»+৮-৫+৮4457৮)হুন্ছে 
9-৫৭4 4/(৫+7৮)5--০5, 
£-5৮4 ৯558)5255, ৮৪7 ৯৫4 5)5-5হ. 


| ০. টা, '30 1 
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১01) 325 3. 
উদ্ধা. 15. 5০1০ 5--2-50---01), 25-32-20 (2) 
[ 0. 0. ১501] 
(1) হইতে পাই 5%-2, 252 পু 29554%7, 
৭ 95"? 25 
56 
55 11 গু ৪০555 ১৫20০ 
বা, 49৪9, বা, 4459 55 % 20১ বা, 987 পু 25, 
%- 45 অতএব, ৮০৪৯ 25০ 2. 
2552) 2 72 
নির্পণেয়্ সমাধান হু] ৬১টি, ) 
উদ্ধা, 16. 90155 4755 -১-০, (1), &৪+41%275889%----02) 
[105505১1717 
21৮55, ৮০ ৮৪451425525 (বর্ণ করিয়া ) 


বা, 8£9+125%ল25 [72195 ল8%% ] 
বা, 10959-525, বা, ঞ%হ্5ঠু, 
"৮. (৮--2)27-5(2-14+9)৯--4259-558-4% $ 515. 
2০--% 53 8/18-*5*- (3) 
এক্ষণে (1) ও (3) ধোগ করিয়া পাই 25%7-55352 ৯/16, “১ ০532 ৮16) 
এবং (1) হইতে (3) বিষ্বোগ করিয়া পাই 29-5-+ ৮, -. ৯57 ৯). 
নির্ধেয় সমাধান 27550542416), 97550547৮16). 
উদ্দা, 45. 5০1৬৪ (৫--৮)%+(০+৮)/-০+-৮-.01) 2150 
৫+6-22....-7(2) [0. 0.:32] 
৮ 35 
(1) হইতে পাই (০+৮)/-(৫+৮)--৫2--৮)৮-৫৪) 
(2) হইতে পাই ৮+9)- 25) ইহার উভয় পক্ষকে (৫+৮) দিয়! গুণ 
করিয়া পাই ৮0০+৮)%+০(৪+)- 2901৮), | 
বা, 9০+৮)৮+০(02+৮)-64--6)5] ল221017৮)-৫2--৮)৮1% 
[ (৪+৮)১এর মান বসাইয়! ), 
বা, 2৮৮192420০1 ৮)--2৭ 7 2৮% 
72222 47 2202--2505 78052) 
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বা, 2204--৮)৮৯1+0৮৯--34৭)৮+202+)-0 [পক্ষাস্তর করিয়া ] 
বা, 2০6--৮)2--029--82)-- 222 4+902+৮)০-০, 

বা, (০--৮)12৫৮--021+৮)1--2122--02+8))-0, 

বা, 122-01+৮)016--৮)৮-)-0, 


222-- (4৮) -0, অথবা, (৫--৮)% - ০০, 


পরি 


৮: হু অথবা, ৫৮. 


যদি ৮৪ হয়, তবে (3) হইতে পাই 


247৮ 76৮০] _ 2--6১৫০485 2778 24৮ 





72+6৮ ০46 ৫1৮ 22 22 22 
যদি ৮ হয়, তবে (3) হইতে পাই 
-1_2-8১৫ ৫. 265: 
নত টা টিন 21৮ 241৮ 
++. 0 
নির্ণেয় সমাধান লু 95 22; অথবা, «সু ০ টি 


উদ্ধা, 18. 9০1৬০ 2 7-5%৯---০, হি 
98৮ 55 24 রন (2) 


[ 8. 0. ছ, 6330. 0. 41, 45 ] 


€2) হইতে পাই (92)৮- 5১ ৮5 (2) হইতে পাই ৮৮ 2%, 
বা, (৮%)৮-০(৪)৮, বা (৮)% ৮০ ই 
যদি /--2 হয়, তবে (1) হইতে পাই 22-522) ত 2, 


যদি ----2 হয়, তবে (1) হইতে পাই ()-৪-- (-2)২-4 


7. ু 
বা, হু বা, 28 তু চে এজ এত্ত, 


নির্ণয় সমাধান &_ল 32) %-52 5 অথবা, 2০454, %-5--2, 
উদ্ধা, 19. 5০12 ৮-9৭*+-01), ৮-29102),100 0,135] 
2, ৮5 (29)৮৯2৮ ০০৭ 32৮5 (90৮, 
রঃ -29১ বা, 9২--2-50, বা, 96 --2)750১ ৮, %-50,2. 
যদি 9550 হয়, তবে (2) হইতে পাই &-0 
যদি -2 হয়, তবে (2) ০ * 45-52% 2254, 
নির্পেয় সমাধান £%-50, %-0 7 অথবা, %-4১ 9752, 
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উদ্ধা, 20. 9০12 8.2%-54%-*-৮, (1), 9,3০৮ লগ '৮€02) [0 0, 2) 
(1) হইতে পাই 25 ৮25 522৮9 বা, 23+%৮ হু 229 
37-%-52/---03), 


(2) হইতে পাই 3৮০.3৯* লন ৮375, বা, 32%+2%753-3) 


2 2925 -3-7104) 
(3) হইতে (4) বিয়োগ করিয়! পাই 39-22-2913, বা, --৮(5) 
এক্ষণে (3)এ 9এর স্থানে _% বসাইয়া পাই 3--£০---2%, 
বা, 27-22-3550, বা, +3)0৮+1)-50), তল -1, 
&-3 হইলে (5) হইতে পা %--_-3, | 


27577]. $$ 5১ 59 9০515 


ন 


277 3 27]. 
নিণেঁয় সমাধান জি 5০০12 রী, 


উদ্দা, 21. 5০1৮৪ ১+98- 9*-(1), ৮+-3--:02). [0 01161 
১4১৮9, ০ (1+)১-390৮1+9)-9১ 
বা, (3)১--3%%,3 9, বাত 27-99-59১৮, 9০2, 
*. (--9)-6৮+১)-4৯(3)১-4৮2-] 
2০77 0/ঙ্ল 003), 
এখন, (2) ও (3) হইতে পাই, 


০53 এ চা 
(৫) লই ০০০০ শপ 


(9) হইতে 27552, 925]. এবং (6) হইতে -]১ 92, 


রর 22 2লল]ু 
৮৮ নিণেধ সমাধান জিতে জিরা 2 ). 


উঁদা, 22. ০০1৮6 23.4%-128+(0) 200 95+5 527 ৯,০(2), 

(1) হইতে পাই 29452255275 বা, 2518 25) 
3%+4+-29)-57.-(3), 

(2) হইতে পাই 325+25753255 ৮৮ 2429 38504), 


এক্ষণে, (3) হইতে পাই 2-7--3, ০ ৮-4225) 


০ 


৮১1) হইতে পাই 3:১৯ -7---52৮1+(7--398)ল7-%, 


মস 


টির উহ হি 


২৪ 


16. 


1. 


12, 
14. 
19. 


16. 


17. 
18. 
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বা, 21%--922 14722 
বা, 9%১-231+314-50, বাত 9%2-7148-7 9%শ 1450, 
বা, (০--1)092--14)ল50১ ৮ গ্রুলল]) বা, ০৪, 


(5) হইতে পাই 752, বা, . 


পেস ল ]ঞ 
অতএব, নির্ণেয় সমাধান 2 ] অথবা, রর 1 ) 
এ চি: 


1য6210786 12 


০০1৮০ ( সমাধান কর ) 


£-7-512) 2.5 35. 2, ৮ 22-527) ০24 927529, 
2415552৯417 29-513. 
1] 7]. রি 
21955, এডি [ 6৮৮৮৪? ) 
22415 স5]১ 32145, [ 0০. 0. 2221] 
2697295528১ 44, 
.৮২/%+ 4/9-52, ৮453, [ ?্. 0. 1860] 
2241-02-5১ ৮4254, 
রি 910 5 ১47 
২৬57 3, ৮+-1০, [ ০. ঢ.:47 ] 
গরিলা, ৮4525. [ল, 5,635 0, 0.-40] 
% 
পা 01..:10- 8 ০2 
কু 9, নি 3. 
32--9ল5 8, 9৪--82-59, 15. 22940275541) 4% হল 20. 
29-32-1492 5524, ৮49০2. | 0. 0,১16] 
9-4) 9252৭, | ০. 0.43 7 
£৫11-53 94273. [ 0. 0.48] 
9) 2? এ 
32 559%, 55+ 97 2 আদ 2559 ॥ [ ০.০. 465] 
4%-52%) (27)৮-59%+7, 


7710, 1১) (১)--12 
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19. 
20. 


21. 
22. 


28. 


24. 


26. 


26. 


57. 


58. 


৪9. 
31. 


8. 


৪৪. 


বীজগপিত [ 85০:০19৩ 12 ] 
22412 -756) 42055]. 
১1 
9. 2 


2১-97-5218, 2৮০52), 
2০৯71275274) ৮35. 


৬/+১/১০৪* ৮৮৮২৪, 


৫ ঠ নী 
2+৮+51 
22৯1692721৮, ৮+5%ল5], 


7544৮, 1. 


ািহ 
24947275227) নি 2 
2197 5/29ল 7১ ৮9184 5%-51393. 


(০--2)0/--৮)-৫৮, £স%, 
26 


[ 0. 9. 
[ ০.0. 


[ ০.0. 
[ ০.9. 


[০ 0. 


[ 0.৮. 9. 


[ তে. ০.9 


[ ০.০. 
| ০.0. 


[0০ 0... 


৬, 


(৮+১)8 1205--5)8 _ 3052 উল) 223 ল 4, 


2৯81 


19] 
17] 


150] 
2 
55 
'4? ] 
51] 
29] 
149 ] 


34 ] 


149 ] 


ততীল আঅধ্যাস্ত 
78100৭07121 


[ভ্রিকোণমিতি ] 


যেকোন পরিমাণের কোণ 


নবম শ্রেণীর পাঠ্যাংশে কতিপয় নির্দিষ্ট কোণের কোণাহগপাত 
7010160180006001091 18103) সম্বন্ধে আঙ্গোচনা করা হইয়াছে । তোমষর। জান 
জামিতিতে কোণের পরিমাণ 0 হইতে 360* পর্যন্ত সীমাবদ্ধ এবং কোণগুলি 
ধনাত্মক (3910০ ) হইয়া থাকে। কিন্ত পরিমিতিতে কোণ যে-কোন ও 
পরিমাণের এবং ধনাত্মক অথবা খণাত্মক যে-কোন প্রকারের হইতে পারে । 

1. ধনাত্মক কোণ (50951656 81061 )। 


মনে কর, +০%' এবং +০+ সরলরেখাছয় পরস্পর লম্বভাঁৰে ০0 বিন্বুতে 
ছেদ করিয়াছে । মনে কর, ০৮ সরলবেখা উহার ০%এব উপর প্রথম 
অবস্থান হইতে ঘড়ির কাটা যে 
দিকে ঘোরে তাহার বিপরীত 
দিকে ঘুরিয়া ০2০1; অবস্থানে 
গেল। ইনার ফলে যে 235 
বাঁ %02) কোণ উৎপন্ন হইল 3 
তাহা একটি ধনাত্মক শ্ুম্মকোণ 
হইল । উহা] যদি তীর-নির্দিই 
দ্রিকে অর্থাৎ ঘড়ির কাটা যে দিকে 
ঘোরে তাহার বিপরীত দ্বিকে 
আরও ঘুরিয়া ০22 অবস্থানে চিত্র ] 
আমে, তবে %০5৪ কোণটি ধনাত্মক স্থুলকোণ হইবে। এরূপ ০০ রেখা 
আরও ঘুরিয়া ক্রমশঃ ০023 ও 05 অবস্থানে আসিলে যথাক্রমে ধনাত্মক 
প্রবৃদ্ধ কোণ ১০৪$ এবং তিন সমকোণেব অধিক কিন্তু চারি সমকোণ 
অপেক্ষা কম একটি ধনাত্মক প্রবৃদ্ধ কোণ ১৯০৮৫ উৎপন্ন করিবে। ০৯ 
ষদি আরও একটু ঘুরিয়া পূর্ব অবস্থান ০৯এর সহিত মিলিত হয়, তবে চারি 
পমকোণ বা! 360-র সমান কোধ উৎপন্ন করিবে। এখন যদ্দি 92 এভাৰে 
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সম্পূর্ণ একপাঁক ঘোরার পর আরও ঘুরিয়1! ০০, অবস্থানে আলে, তবে যে 
কোণটি উৎপন্ন হইল তাহা! অবশ্যই চারি সমকোণ বা 360 অপেক্ষা বৃহত্তর ও 
ধনাত্মক । 

অতএব, দেখা গেল যে ত্রিকোণমিতিতে একটি সরলরেখা তাহার এক 
প্রাস্তকে কেন্দ্র করিয়া তাহার মূল অবস্থান হইতে ক্রমশঃ ঘুরিয়া যে কোন 
পরিমাণের কোণ (41516 0£ 82195 00981716506) উৎপন্ন করিতে পাবে । আর 
উহ! ঘড়ির কাট] ষে দিকে ঘোরে তাহার বিপরীত দিকে (৪1)0-০100]057156 ) 
ঘুরিলে উত্পন্ন কোণগুলি ধনাত্মক হইবে। ৃ 

2. খণাক্মক কোণ (659.0155 810816 )। । 

(চিত্র 1) যদি ০৪ সরুলরেখা! ঘড়ির কাট! যে দ্দিকে ঘোরে সেই দিকে 
( ০109015296 ) ঘুরিয়া উহার প্রথম অবস্থান ০৯ হইতে ০1 অবস্থানে আসে, 
তবে উৎপন্ন ০০, কোণটি খণাত্সক লুক্মকোণ হইবে । এ অভিমুখে উহা 
আরও ঘুরিতে থাকিলে ক্রমশঃ ধণাত্মক স্থুলকোণ, প্রবৃদ্ধ কোণ প্রভৃতি যে-কোন 
পথিমাণের খণাত্মক কোণ উৎপন্ন করিবে। 

অতএব, ভ্রিকোণমিতিক কোণ যে-কোনও পরিমাণের এবং ধনাত্ক ও 
ঝণাত্মক উভয় প্রকারের হইতে পারে। 

[ দ্রব্য £ ঘূর্ণায়মান 072 সরলরেখাকে £6106180106 11702 বা 18010, 
৬2০০৪: বলে। 

8. (00807810€ (পাদ )। দুইটি লরলবেখা ১০১ ও +০+ পরস্পর 
লম্বভাবে ০ বিন্দুতে ছেদ করিলে (চিন্্র 1 দেখ) কাগজের সমতলটি চারিটি 
বিভাগে বিভক্ত হয় এবং প্রত্যেক বিভাগকে এক একটি পাদ (00818100 
বলে। এখানে *০+১ ০১১১০ এবং +০১৯কে যথাক্রমে প্রথম, ছবিতীয়, 
তৃতীয় ও চতুর্থ পাদ ধরা হয়। 

কোণের পরিমাণ সমন্ধে যাহা বল! হইয়াছে তাহা হইতে বুঝা যায় ষে 
( চিন্র 1 দেখ ), ৃ 

($) কোণগুলি ধনাত্মক হইলে এবং তাহাদের পরিমাণ 

০ও 9০0এর মধ্যে হইলে তাহার! প্রথম পার্দে অবস্থিত হয়, 

90০ ও 180, ১, ১», ১, দ্বিতীয় পার্ধে , ২, 
180” ও 270০, ১, ১, ১, তৃতীয় পাদে » 
270 ও 360, ১:৮৮ চতুর্থ পান্ধে », » 
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(8) কোণগুলি খপীয্মক হইলে এবং তাহাদের পরিমাণ 
0 ও --90*এর মধ্যে হইলে তাহার! চতুর্থ পান্ধে অবস্থিত হইবে, 


90১ ও 180১১, ১, ১১৯, তৃতীয় পাদে » 
-180 ও -_-270,, ১ ১১ ১, দ্বিতীয় পাদে , টি 
_270” ও --360১, ১ রঃ » প্রথম পার্দে , %ঃ 


যর্দি কোনও কোণের পরিমাণ 750” হয়, তবে বুঝিতে হইবে যে, ০৪ রেখা 
প্রথম অবস্থানে ০১ হইতে ধনাত্মক দিকে সম্পূর্ণ ছুইবাৰ ঘুরিয়া' আরও 30 কোণ 
উৎপন্ন করিয়াছে । কারণ, 750১- 2৮ 360১+930১ সুতরাং পেস্থলে 07 
রেখাটি প্রথম পার্দে অবস্থিত হইবে। 

আবার, ঘর্দি কোন কোণের পরিমাঁণ --1235” হয়, তবে বুঝিতে হুইবে ষে 
০৮ রেখা তৃতীয় পাদ্দে অবস্থিত হইবে । কারণ, --12352- -:360১৮ 3--1559) 
তঝাঁং ০2 রেখা! 9£861৮6 0506107-এ পুরা 3 বাপ ঘৃরিয়া ০% অবস্থানে 
আসিবার পর আরও --155 কোণ উৎপন্ন করিয়াছে । অতএব, উহ তৃতীয় 
পাদ্দে আনিয়াছে। 


4. €কোণান্পাতের ধনাত্মক ব। খণাত্মক চিহ (51238) । 

তোমর! লেখ অস্কনের সময় শিখিয়াছ যে ১০৮ ও ৮০%' রেখায় 
পরম্পর লন্বভাবে ০ বিম্বৃতে ছেদ করিলে প্রচলিত প্রথা অনুপারে ০ হইতে 
০১ ও ০৮ ববাববু দবরত্ব গুলিকে ধনাত্মক (709510156 ) এবং ০৮ ও ০ 
বরাবর দুরতগুলিকে ঝণাত্মক (176£90৮5 ) ধরা হয়। অতএব, +-অক্ষের 
ডানদিক 7০95101% এবং বামদ্িক 


[0220৮ ; আর ১৯-অক্ষেবু ূ ্ 
উপরের দিক 009101% এবং নীচের রে 
দিক 10259615০. ৃ চি 

৯ 


ত্রিকোণমিতিতেও এই নিয়মে 
কোণান্ছুপাত নির্ণয় করা হয়। 
কেবল ঘূর্ণায়মান ০০ রেখাটি 
যে-কোন পাঁদেই থাকুক ন1! কেন ৮ 
উচ্গাকে সতত ধনাত্মক (95165) চিত্র 2 
ধধতে হইবে । মনে কর, ০৪ প্রথম পাদে অবস্থিত আছে (উপবের 
চিত্র 2 দেখ) এবং £৭:০%. এক্ষেত্রে ০5৭ সমকোনী ত্রিভুজের 
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06) 0৭ ও 1 অথাৎ অতিভূজ, ভূমি ও লম্ঘ তিনটিই ধনাত্বক। ০7 যদি 
দ্বিতীয় পাদে থাকে এবং ৮1২০৮ হয়, তবে ০02 ও 1৬2 ধনাত্মক এবং 
0৭1 খণাত্ক । অহুরূপে, তৃতীয় পার্দে কেবল ০৮ ধনাত্মক, কিন্তু 0োখ! 
এবং হিখ!? উভয়েই খণাতুক। আর, চতুর্থ পার্দে কেবল 5৭ লহ্গটি খণাত্মক 
হইবে। 

অতএব, প্রথম পাদে সমস্ত ভ্বিকোণমিতিক কোণানুপাতগুলিই ধনাত্মক. 


দ্বিতীয় পাদ কেবল 5196 অর্থাৎ (৮৮) ধনাত্মক (ন্তরাং 51)-এর আন্মান্যক 


০956০ ধনাত্মক ), কিন্তু অন্য অন্ুপাতগুলি ঝণাত্মক। তৃতীয় পাঁদ্ধে কেবল 
&0 (সুতরাং তাহার অন্টোন্তক ০০৭ ) ধনাত্মক, কিন্তু অপর অনুপাতগুলি 
খণাত্মক। চতুর্থ পাদদে কেবল ০০9 (স্ৃতরাঁং উহার অন্টোস্তক 9০০৩) ধনা ত্বক, 
কিন্তু অন্য অন্তপাতগুলি খণাত্মক । 

এইরূপে ০% অবস্থান হইতে ঘূর্ণীয়মান ০2 রেখাটি ধনা ত্বক বা খণাত্মক 
যে কোনও কোণ উৎপন্ন করুক না কেন, উহা! যে পাদ্দে অবস্থিত থাকিবে 
সেই অস্থসাবে কো শাহুপাগ্ত গুলির ধনাত্রক ব। খণাত্মক চিহ্ন (5125) নির্ধাগ্ি 


হইবে। ্ 
ইহাকে সংক্ষেপে বজা হয় 510) 481] 
(411) 5110) €৪0১ ০০৪), অর্থাৎ প্রত্ম -(0০510%৩) (5০905 ) 
081) ০ 005 ১ 
পাদদে দমস্ত কোণ।হ্থপাত, ছ্বিতীয়ে (00516%6) | (79510%6 ) 
কেবল 517), তৃতীয়ে কেবল 017 এবং 


টা 
চতুর্থ পার্দে কেবল ০০5 ধনাত্মক । 


চিত্র 3 

[জঙ্টব্যঃ$ যে কোণাহ্ছপাতগুলি ধনাত্মক তাছাদের অগ্ঠোন্ক গুলিও 
ধনাত্মক হইবে । কোন একটি কোণ চারি সমকোণের কোন গুণিতক পরিমাণ 
বৃদ্ধি পাইলে বা হাস পাইলে ঘূর্ণায়মান বাচ্ছটি (90145 ৮০০) সম্পূর্ণ এক 
বা একাধিকবার ঘুরিয়। পুনরায় তাহার পূর্ব অবস্থানে ফিরিয়া আসে। সুতরাং 
অসংখ্য কোণের একই সীমারেখা হইতে পাঁরে। এরূপ কোণগুলিকে 
০0661071718] 228165 বলে এবং %.360+ 9 ছাধা1 কোণগুলিকে প্রকাশ কর 
হয় (৮ এখানে যে-কোন অখণ্ড সংখ্যা ) ] 
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10150100276 00709] 28005 0£ 8236169 ৪93০0০19.06% 
ড/1601) 2. €1৮ ০7) 8106] 9 


( একটি নির্দিষ্ট কোণের সহিত সংযুক্ত কোণসমূছের কোণানুপান্ধ ) 


$. 9-র যে-কোন মানে (-9) কোণের কোৌপানুপাত নির্ণয় । 

( চিত্র 4এর প্রথম চিত্রে ) মনে কর, 05 বেখা ঘড়ির কাটা! যেদিকে শ্বোস্কে 
তাহার বিপরীত দিকে ঘুরিয়1 ০৮ অবস্থান হইতে ০2 অবস্থানে আসিয়া ৯০০ 
কোণ উৎপন্ন করিল এবং উহার মান 9, স্থৃতরনীং 9 কোপণটি ধনাত্মক । আবার 
মনে কর, ০৪ রেখা ঘড়ির কাটা যে দিকে ঘোরে সেইদ্দিকে ঘুরিয়া ০৯ 
অবস্থান হইতে ০৮ অবস্থানে আপিয়া ১০5০ কোণ উৎপন্ন করিল এবং 
/.১05'ল £১০6 হইল । অতএব, / ০৮ কৌণটি খণাতুক অর্থাৎ এক্ষেত্রে 
কোপটি হইল --9. 

এখন, লিও৮০১৫ টানিয়! হিখকে বধিত কর। উহা! যেন ০9৮ক ৮ 
বিন্দুতে ছেদ করিল। 

এক্ষণে, £ 1057 / 1096) £ লিব০ল £ 2101 সমকোণ বলিয়া), 

এবং 02550) ৮,80৭ ও 50৭ সমকোণী ত্িভুজহয় সর্বসম হুইল । 

অতএব, ত্রিভুজ দুষ্টটির অনুরূপ বাছুগুলি সমান হইবে । 


॥ ক 
ূ শি. ) 
এর রা 1, ১৭৯৭ 
র্চিং ৪ -$7 পাটি এ 
রদ এ এ 
রর রি তু 
7) (7 
1 ৮ 
[৮ লি ৯ রর 
1১ /, ৫ ূ 
৮ 18 & রা চি । 
) 
// 
৬ রী ঃ 
(80) 
চিত্র 4 
*. ৮756৭) বা চিলি ভাক 21৭ খধণাত্মক ), এবং 


০৮৮০৮ (" ঘূর্ণায়মান রেখা ০৪কে তত ধনাত্মক ধর! হয় )। 
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7০াএ_ 127 
অতএব, 517) ১151১ জারি 
ব (--9)- টির 517) 9, 
0৭. 0৭ 
) সম 0 ভি... ভি 
০03 ( লি 0৮০০৪ 9, 
7৮1৭ স্নো 
1217 (-- ০ পাটি হও শী হও আপ রম 
(--০) টি 0129 
এক্ষণে উহাদের অন্যোন্তক হইতে পাই 
09560 (--9)35 -- ০986০ 0, 


52০ (--9)--580 0, 
০০ (--9)35 --৫০ 9, ) 
অন্য চিত্র তিনটিতেও প্রচপ্িত প্রথা অস্কসারে অন্ুরূপভব্বে এ একই 
কোণান্গপাত পাওয়া যাইবে । 


[ দ্রষ্টব্য 3 5. এখানে দেখ চিত্র 4(1)-এ 0 চতুর্থ পার্দে থাকায় কেবল ০০3 
ও উহার অন্টোন্টক ৪০৫ ধনাত্মক হইয়াছে। ] 


6. ০-র যে-কোন মানে (90--9) কোণের €কাণানুপাস্ত। 
মনে কর, ০7 রেখা ০% হইতে ধনাত্মক দিকে (2730-01901৮196 ) 


ও 
া রর ঢ 
রি এ ২ : 
কুরে 1 ৮78 টীম 
১৪ 
পি 


্ ১ ১ 


বি 
? 
ছি 84 


রি, 
সঃ 





চিত্র 5 
ঘুরিয়া প্রথমে £৯০৪--৪9 উৎপন্ন করিল। মনে কর, ০৮-র সমান 
আর একটি সরলরেখা ০৮" এরূপে ঘুরিয়া ০/এর সহিত মিলিত হইয়া 


ক্রিকোণমিতি 185 


90” কোণ (€( £%০%) উৎপন্ন করিবার পর বিপরীত দিকে ( অর্থাৎ 
০1090157152 ) ঘুরিয়া আপিয়া £+০2-9 উত্পন্ন করিল। ইহাতে 
/ ৮০৮-০9০০--9 হইল। 

এখন, %০১৮'এর উপর 5 ও 25৭ লম্ব টান এবং +০$%'এব উপর 511 
লন্ধ টান। এক্ষণে, প্রত্যেক চিত্রে অঙ্কন অনপারে £৯০০ ও /+০৮৪'এর 
পরিমাণ সমান | 


প্রত্যেক চিত্রে /208৭5 £1 067 
০ / 0 (1709 1 2ব)) 
এবং ০01৭ ও ০৮৭ সমকোণী ত্রিভুজদ্বয় সবপম, 
074-721৭' (পরিমাণে), ৪--0৭ (পরিমাণে) এবং 01255 012, 
আবার, প্রতোক চিত্রে 0৭ ও ৮"৭' একই চিহ্নযুক্ত ( উভয়ই ধনাত্মক বা 
উভয়ই খণাত্বক ) এবং 21৭ ও 0৭ একই চিন্বযুক্ত। 


1 


2 0োখ 


অতএব, ৪1) (90-91-5510 /৮0615 7০) -5095 0, 
0951 02 
005 (90---9)-5 505 /07-5084-5 চির ৪ 0 
০07৮2 02 
2506 
21) (90--9)- 888 ১05 21২55০1২০0৫ 9. 
০0৭ চাও 


আবার, "" উহাদের অন্যোন্তকপ্তশিও দমান, 
093৪০ (90:--9)--5৪০ 9, 
5৪০ (90১--০)7- ০0938 6, 
০০ (90--9)- ৪৪09, 


দ্রষ্টব্য £ এখানে (90০--9) ও 9 কোণ দুটির সমন্তি 90০ বলিয়া উভয়ে 
পরস্পর পূরবক কোণ ( 001000161061002]5 205125 )। এখানে জান। গেল 
ঘে, ছুইচি পরম্পর পৃরক কোণের ($) একটির 510৩ অন্যটির ০০$10৩-এর সমান 
এবং বিপরীত ক্রমে দ্বিতীয্পটির 91729 প্রথমটির ০০519এর সমান হয়; 
111) একটির 0৪081): অপরটির ০০6৪7891)0এর সমীন এবং বিপরীত ক্র 
৮1০০-৪1-৪৪ ) দ্বিতীয়টি 20822 প্রথমটির ০০6৪821ঞর সমান ; এবং 
(211) একটির 58081) অপরটির ০95৪০81;£এর সমান এবং বিপরীতক্রমে 
দ্বিতীয়টির ৪৪০৪7 প্রথমটির ০০05০০৪17এর সমান । 
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ঘ. ০-র যে কোন মানে (90+০) কোণের কোণানুপাত ৷ 


মনে কর, ঘর্ণায়মান 0৮ রেখা (18105 ০৫০]: ) ০% অবস্থান হইতে 
ধনাত্মক দিকে ঘুৰিয়া প্রথমে 9 কোণ উৎপন্ন করিয়! ০ অবস্থানে আঁসিল। 
তৎ্পরে উহ] একই দিকে আরও এক সমকোণ ঘুরিয়া ০৮ হইতে ০৮ 
অবস্থানে আসিল [চিত্র 66) 7], ইহাতে £১০৮'-9০+৪ হইল। ০৮ 
ও 02 সর্ব অবস্থানে সমান ও ধনাত্মক । 








07) 
চিত্র 6 


2 ও ৮ হইতে ৯০১এর উপর যথাক্রমে 51৭ ও 1৭" লঙ্গ টানা হইল । 

এক্ষণে, প্রত্যেক চিত্রে 2৪০৮ সমকোশ হওয়ায় /6০0২ ও 4610২ এর 
এটি এক সমকোঁণ, জুতবাং £2501-90*- £ 610 £ 0৮1৭1 অতএব, 
6০৭ ও 701৭ তরিভুজদ্বয় সর্বসম | ৮, 0৭ ও চি অনিরূপ বান্থতয়ের এবং 
61৭ ও 01৭ অনুরূপ বাছছয়ের সাংখ্যমান লমান । ূ 

আবার, প্রত্যেক চিত্রে 0৭ ও £/$এর একই চিহ্ন (ধনাত্মক বা খণাত্মক ) 


এবং চাখ ও ০1 পরস্পর বিপন্বীত চিহ্ৃবিশিষ্ট, অর্থাৎ 61৭ 10৭ এবং 
07 শিখ, 
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অতএব, ৪23 (90:+-9)- 51 £ ১০৮ 4 ২501৭. ০5 9. 


০7 
০09৪ (96০4 9)- 605 /১0৮1-591- 7 0িবিল »- 5102 9, 
0৮ ০912 
6212: 90 +9)5 20 ১095 রি ১ ০ --0০৫ 9. 
০01২ রর) 
আবার, উহাদের অন্টোন্যকগুলিও সমান, 


0996০ (904 9). 52০ 6, 
5৪০ (90০+-9)-5 00560 0, 
০০0 (90০+9)5 --020 9. 
৪8, ০-র যে কোন মানে (180---6) কোণের কোণান্ুপাত। 
মনে কর, ০০ রেখা ০৮ অবস্থান হইতে ধনাত্মক দিকে খুরিয়া প্রথমে 
6 কোণ উৎপন্ন করিয়1 ০৮ অবস্থানে আসিল । আবার মনে কর, ০5 রেখ! 





(9) () 
চিজ 7 
০১ অবস্থান হইতে ধনাত্মক দিকে ঘুবিয়া ০৮ অবস্থানে আসিয়া ( অথ!ৎ, 
2 সমকোণ বা 180” ঘুরিয়া ) পুনরায় ০৮ হষ্টতে বিপরীত দিকে 6 কোণ 
তুবিয়া 07 অবস্থানে আসিল। ইহাতে £ ০৮5 এব" £%০51 পরিমাণে 
সমান কিন্তু পরস্পর বিপরীত চিহ্নযুক্ত অর্থাৎ যথাক্রমে ধনাত্মক ও খণাত্মক 
হইল। অতএব, / ১০৮'-1৪০--9 হইল । ০৮'কে 0এব সমান করিয়া 
2 ও ৮! হইতে ১০১৯'এর উপর যথাক্রমে চাও ও ৮1 লম্ঘপাত কর। 
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এক্ষণে, প্রত্যেক চিত্রে £20৭- 1601৭ এবং ০৪০-5০৪, স্থতরাং 
201৭ ও £৮01$ লমকোণী ভ্রিভুজছ্য় সর্বসম | 
প্রত্যেক চিত্রে 0া$ ও ০1 সমান কিন্তু পরস্পর বিপন্দীত চিহৃযুক্ত 
এবং নাও ও 2িখ' সমান ও একই চিন্যযুক্ত | 
01২+-5 -0৭ এবং 2ঠাব'স + শিখ হইবে । 


1৬ 21৭ 
অতএব, 51 (180-০--09)-2 ৪10 £. ৯০061 ল5-ুুত  ৪হও 
ব. ( 9) 0৮৮ ০0৮ 6, 
॥ 0 -০খ 
0095 (180০--9)-5 0099 /. ১02০5 ১৮ লু - রাশি লক ০ 
লো (180---০9)-50918 / %০৮-571-5 বি ৬০9) 8. 
০01৭ সি 0খি 


আবার, ** উহাদের অন্টোন্তকগুলিও সমান; 
০০5০০ (180--9)- ০95৪০ 9 
৪০০ (180০--9)-5 96০ 9 
০০0 (180১--9)-- --০০ 9. 


জ্রষ্টব্য £ 1809 ও 9 কোণছুয় পরম্পর সম্পূরক (501001600617681)) 
স্থতরাং এখানে ছুইটি সম্পূরক কোণের কোণান্ুপাতগুপির সম্বন্ধ পাঁওয়' 
গেল এই যে, সম্পূরক কোণদ্ধয়ের () সাইন (5) দুইটি সমান 
এবং একই চিহ্যযুক্ত, (1) উহাদের কোসাইন ( 50511) ) ছুইটি লমাঁন কিন্ত 
পরম্পর বিপত্ষীত চিহৃযুক্ত এবং (111) উহাদের ট্যানজেণ্ট ( 687759176 ) দুইটি 
সমান কিন্ত বিপরীত চিহ্ৃঘুক্ত | ] 


উদ্ছাহরপ। 510 135--910. (18০0-45-90. 4551. 


২/2 
০03 120 ০095 (180০--60০)- --০959 60০---, 
551881726755757802 
6৪10 ৪ ?) 01) রর [৪19 30 /9' 


9. 6-র যে-কোন মানে (189-74-9) কোণের কোণানুপাভ। 


মনে কর. ০৮০ সরলরেখা ০৯ অবস্থান হইতে ধনাত্মক দিকে ঘুরিয়া 
প্রথমে 9 কোণ উত্পন্ন করিয়া ০7 অবস্থানে আসিল এবং মনে কর, উহা 
একই দিকে আরও 180” ঘুরিয়া ০৮ অবস্থানে ( অর্থাৎ ০০-র সহিত এক 


ত্রিকোণমিতি 189 


দরলরেখায় ০৮-র বিপরীত দিকে ) আসিল। ইহাতে /১৯9+-180-+9 
চইল। ০চ5কে ০52র সমান 
করিয়া 26 ও ৮5 হইতে »৯'এব 
উপর 2াও ও 21৭1 লঙ্ম টান । 
এক্ষণে, **:01535506 এবং 
»৪0োখল্বিপ্রতীপ £. 60৭ 
201৭ ও 601৭ স্মকো'ণী 





ব্লিভুজছয় সর্ববম । 
উহাদের অনুবধপ বাহুগুলি 
সমান। চিত্র ৪ 
21115 ৩১ 01155 - 0৭ এবং 06550, 
অতএব, 
ছাজ (180০ লু 81]) 726571827171555 1 
৪128 (18049) নিও 911) 0 
£ আআ 
০০9৪ (18--4-9)5 ০03 / ১০৮ 01৭,০79 সিল -০98 9 
075 05 


পু ও 
7 (1804 9)5 0 ১05 ৭ 742 7২০ ২6৪2 9. 
01৬ ০৬ ০0৭ 


আবার, উহাদের অন্তোন্যকগুলিও সমান, 
০99৪০ (180+09)- --০996০ 9 
56০ (18049). --5০ 9 
০০ (180-+9)্5 ০06 9. 
অন্বূপে প্রমাণ : পূর্বে 90+9 কোণের যে কোণান্ুপাত নির্ণয় 
করা হুইম্বাছে তাছা! হইতেই 180+9 কোণের কোণাহ্ুপাতগুলি নির্ণয় 
করা যায়। | 
519 (180+9)- 58) (90+-90০4-9)75 ০093 (90-+9)- -- 51 9, 
০093 (180+-9)- ০095 (90+-90০+7-6)55 --911)690+০)- --০05 9. 
এবং &&0 (180১+9)5 18 (90+০90-+9)-5--০০£ (90-+9)- 6৪12 9, 
ইত্যাদি । 
[দ্রষ্টব্য : এখানে কেবল একটি চিত্র দেওয়া হইয়াছে, উহাতে ০7 
পথম পাদে অবস্থিত। ০৯ অন্যান্ত পাঁদে থাকিলে যে তিনটি চিত্র হইবে তাহ! 
অঙ্কন করা সহজ |] 


90 ব্রিকোণমিতি 


উদাহরণ । 510 225-915. (180+45০) ₹--58 45 _ “দু 
0095 240০-5005 (180+60)- 5093 607 --স্টু, 
10. (%70+9) কোণের কোপাঙ্ুপাত। 
পূর্বের ন্যায় চিত্র আকিয়া জ্যামিতির নাহাঁধো এক্ষেত্রেও কোণান্ুপাতগুলি 
নির্ণয় কর! যায় । নিষ়্ে বিকল্প প্রণালী দেখান হইতেছে £ 
৪118 (2707 19) 511) (180-+90০+9)- -:91 (90+-9/- --০09৪ 9, 
003 (220”+9)-50০95 (180০+90০+4-9)- --০০5 (90-+-9) 


স্ (7511 9)75 5119 9. 








20”+9)- 580 (270-4+9)- 75996 _-০০৫6. 

৪ (870 49) 5095 (27010) ৪10 9 হি 

উহ্বাদের অন্টোন্যক হইতে পাই ০০১৪০ (270-+ 0). "5৪০ 9. 
5৪০ (27049) ০০৪৪০ 9, 


০০ (270-+-9)-5 - 810 9, 
11. (360358) ও (৪8-860:429) কোণগুলির কোণানুপাত। 
পূর্বে বলা হইয়াছে যে ভ্রিকোপমিতিক কোণ উৎপাদনের ময় ঘূর্ণায়মান 
রেখা ০5 (2589105 ৮৪০0০: ) ঘে-কোন কোণ 9 উৎপন্ন করিয়া প্রথমে যে 
অবস্থানে (০৮০) আসিল, উহা যদি ত্পরে আরও এক বা একাধিক সম্পূর্ণ পাক 
( অর্থাৎ যদি 360” বা তাহার কোন গুণিতক %.360 কোণ) ঘোরে তবে 
উহ] পুনরায় তাহার পৃৰ অবস্থানে (০৮র সহিত ) মিলিত হইবে । অতএব, 
প্ররূপ কোণছ্বয়ের কোণানুাতগুলি সমান ও সমচিহ্যুক্ত হইবে । 
অতএব), ৪1 (360-+9)-880 9 
০০৪ (86০+9)- ০০৪ 9 
ও (১60০4 9)-5 6819 9. 
আবার, ৪1 (869০--69)- 510 (9) --৪॥ 9 
0095 (880---০)- 595 (--9)- 0093 9 
(৪ (860১--09)- 690, (--9১- 0889. ইত্যাদি । 
সাধারণ স্ত্রাকারে বলা যায় যে, % যদি যে-কোন ধনাত্মক বা ধণাত্মক 
খণ্ড সংখ্যা হয়, তছে %.360:4-9 ( বা 25749) কোণের কোপান্ুপাতগুলি 
-9 কোণের কোণাহ্ুপাতগুলির সমান হইলে । 
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12. নিয়ম। এ পর্বস্ত যে পিদ্ধান্তগুলি পাওয়া গিয়াছে সেল সহজে 
আনে রাখিব।র জজ্ক একটি নিয়ম করা যাইতে পারে । যথা 

(2) 9 যদ্ধি 90 ডিগ্রীর যে-কোন জৌড় গুণিতকের সহিত + বা 
__ চিহ্ন দ্বার? সংযুক্ত থাকে, তবে কোপাহুপাতগুপির আকার পরিবর্তিত হুয় 
না ( অর্থাৎ সাইনটি সাইন, কসটি কস, ইত্যার্দি থাকিবে )। উহাদের চিহ্ন 
(5৫9) নির্ণযের জন্য 9কে সুশ্রকোদ ধরিয়! সংযুক্ত কোণটি কোন্‌ পাদে 
(0090181)0) অবস্থিত তাহা! স্থিব কিয়া 44১11) 5179, 1212) ০95” নিয়মাছলারে 
চিহগুলি নির্ণর করিবে । 

(৪) 9যপ্ধি 90 ডিগ্রীর যে কোন বিজোড় গুণিতঞ্জের সহিত + 
বা - চি দ্বারা সংযুক্ত থ'কে, তবে কোপাহ্ুপাতগুগি পরিবত্িত হয় 
( অর্থাৎ দাইনটি কোদাইন, কোপাইনটি সাইন, ইত্যাদি হইবে )। তাঁহাদেক 
চিহ্ছগুলি নিক্ম-€)র মত নির্ণয় কধিবে। 


উদাহুরণমাল। ! 


উদ্ধ1, 1. 100 006 31065 06 (1) 810 480, (18) ০95 4055 
1111) 0 (--1485০) ৪190 (1৮) ০০ 1410০, 
(1) এখানে 480০--5 ৮ 90:+30,, 
এখানে 90-র গুণিতকটি (5) বিজোড়, .. কোপাহ্ছপাত পরিবন্ঠিত 
হইবে অর্থাৎ 512 স্থানে 595 হইবে । আবার, 480” কোণটি ছ্িতীযম্ব পাছে 
অবস্থিত বলিম্বা! 510-এর চিহ্ন ধণাত্মক হইবে 


৪1, 480-554% (5১৫90০+-30-)-6০5 30০. 8 


(12) 405০-55 ৮ 90০--4%5০, এখানে 9০”র গুণিতক বিজোড় হওয়ায় 
কোশান্থপাত পরিবতিত হইয়া ০০5-এর স্থানে 51) হইবে । আর 405 
কেণটি প্রথম পাঁদে অবস্থিত বলিয়া উহার ০০5টি ধনাত্মক হইবে। 


০95 4055 605 (5 ১9০--45০)- 5 45*--/2. 


($1) ৮ 20 (70) 6৪09, 
22 (14852) 7620 1485” 
এক্ষণে, 1485255 16.90+-45০, এখানে 90"র গুণিতক 16 জোড় 
পংখা] হওয়া কোণান্ুপাত পরিবন্তিত হইবে না; আর, 1485” কোণটি 
প্রথম পাদে অবস্থিত বলিয়া! উহার ৪2 ধনাত্মক হুইবে। 
2 (14959 5 650 (1485). 228 (16.90-+452) 
লজ 455লল 7], 
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(1৮) 14107 16.90-30৯% এখানে 9০-র গুণিতক জোড় বলিয়! 
কোণাহগপাত পরিবতিত হুইবে না এবং 1410” কোণটি চতুর্থ পাঁদে অবস্থিত 
বলিয়া উহার ০০ খণাত্মক হইবে। 


০০ 14105-5 ০0 (16.90০--30০)০ _-0০0% 30255 -- ৯/3, 


উদ্ধী, 2. 7170 06 91756) 5051136 ৪100 (9510561700৫ 002 0110 1198 
2118125 £ () 180, (9) 270 (০) 22. 
(9) "৮ 58 (180--9) 5 510 9, | 
"5118 (৫8০0*--০0০)-5 94 0 [০9 ০০ ধরিয়া] 
5178 180-55 5418 0-0, 
আবার, ' ০93 (180---9)-5 -:০095 ০, 
"» ০95 (180-- 0০2 -:০95 0 [9-০ ধরিয়া ] 
5095 180-7 --059$ 0১7 --], 
_ 511) 1802. 0 
০093 180১ 71 ৪. 
(9) "৮ 51 (2704 9155 --০093 9. 
511) 27075 --0095 0০ [9-50” ধরিয়া ] 


অতএব) (21 18055 





লু --], 
অন্থরূপে 5095 2705-5 ০০5 (270-+-0০)-5 51 0-₹ ০, 
রির্নাদাা 7. রর 
এবং (21 2702 ০০527 9 ০০, 


(০) টি 2 ১৯৫ ]8025-53609 
911) (360-4-09)75 511 9 
5118 (360:+-0-)- 518 0১ [ ০9-0০ ধরিয়া] 
৮০81) 22 লল 5 36052 512 0550, 
অনুর্ূপে ০05 36057-5 005 05], 


বদন 360৮-5900 ৪২6০০, 


0950 | 
উদ্ধী, ৪. 7110 (196 57791165 7051616 ০0161101108] 81)819 2100 
002 ৪,10০ 01 ০07 রি 


[ ০০ এর মান এবং উহার সহিত একই সীমারেখাবিশিষট 


( ভিটা ) ক্ষুদ্রতম ধনাত্মক কোণ নির্ণয় কর। ] 
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নল 444 75523601455 [22 290০] 
1102 5066510077108] 20616- 455 বা র্ 
আবার, ০০: রি -০০০ট (2১৫260১+ 45) ০০৫ 45*-1, 


উদ্ধা, 4. [100 0৫ ৮2106 ০01 
ও 5095 2705 55০ 18024250560 90”- 099 361, 


প্রন্বতত বাঁশি 3 ৯521) ০0০১ _ ২12৮৫00980০ 90০--0০ 0 
0০98 & 


₹ 3১০১ 8 27710755518 
উদ্ভ1, 5. [270 ৪1] 00০ 91)£105 1011170511021]5 (.লাংখামানে )16358 
09) 3607 17101) 8201515 006 6003101017 ও) 85 7, 
কিল, ২১ 30৯ 
"১ 72755518307 
কর, 360০ অপেক্ষা ছেট £য সকল কোণের 510)6৮5 _ 510) 30১ সেই 
কোণগুলিই £এর মান হইবে। 
এক্ষণে, 511) (--30)55 - 510 30572 (1) 
আব'রু, 510 (180০--30০)2 5177 35, 
ৰা, 515 15057 518 305 
৮১810 (1502) ৮ জহহ। 150 লু ৮ 810 305৮ (2) 
আবার, 917 (18047 30). - 53 305 
বা, 5118 21025 510) 305-75। (3). 
আবার, 51 (36০0০--30-)হ5 75) 305 
বা, 910 33027521530 1) 
£5 7302১ 41505 2105 ও 3305” 
উর্দা, 6. [210৮০ 029 
511) 420 005 390-+002 (-- 3002) ৪ (32তম তু, 
বামপক্ষ _ 517 (3604. 60) ০০৩ (360-+307) 
+০০95 (-060+6০0০) 510 (--36০-+ 30০) 
981) 60০ 5095 30০4 0095 60০ 5 30: 
রী 4১৯ 8978 25 
উট 2 2528 85 
[10,1%1. ()-59 


194 ত্রিকোণযিতি 


উদ্া, 7. 17য0555 00 65110517006 18 65005 ০৫ 00510861095 0£ ৪ 
[705101০8610 1555 00217 495, 


[ 45” অপেক্ষা ক্ষুদ্রতর ধনাত্মক কোণাছছপাতে প্রকাশ কর :] 
(1) লো (1385০) 2150 (11) 593 294, 
এক্ষণে, (1) আও (--1385) 92 (4 ৮3604 55) 1818 555 
- 021 (90০--39০)- ০০9 359, 
(11) 595 29457 595 (3 ৮ 90424) 51 24, 


উদ. 8. 1751180 006 51001016550 ৮৪106 04 ০০4 121) 285” 


৯২৯, পপি 


00 165---১118 3 5, 


095 255১ + 818 285__009 কিন্ত (270)+15) 
০০6 169০--51) 375? ০০৮ (100১--105) _১ (3605+13) 








51 1০ 0০9 195 ] 
৮0090 152- 511 155 7 


উদ্দা, 9. 16 0917 95 38) 5150 ১1 9 8150. ০095 9. 
এখানে 25 9-র মান ধণাত্সক হওয়ায় 9-র সীমারেখা দ্বিতীয় পা্দে অথবা 
চতুর্থ পার্দে অবস্থিত । [ চিন্্র আঁকিয়া লও ] 
ছিতীয় পাদ ভূমি 0 খণাত্মক এবং লম্ব 2িখ ধনাত্মক, 
01৭- 75 এবং 2৭512. 
০6০5 ৯2152703২57 4/1251+0-5)8-5 16913, 


- £1খ_ 12 ০91৭ 5 
৮১৭] ২: এবং 003 0555 লু শী ও 
তএব, 511) 9 13 ০05 9- 3 


আবার, চতুখ পাদে ভূমি 0ো৭' ধনাত্মক এবং লম্ব 21৭ ঝণাত্মক | 
0৭ 255 এবং 21৭5 --12 এবং লখ 0575 02-13. 


_ 2 __ 32 55815.-45 
5109-07- চি এবং 5095 6 তি 
অতএব, 54) ০- 312 এবং ০০3 9-3৮২১, 
| 13 13 
উদ্'. ধু€, 10৮6 0091 0০055 - 25158 রর চ1-31138 
১০৭72 
9৮৮০2. 
45115 4 


বাঘপক্ষ 5 5055 41905 ক 15112 (*+2)+ 9112 (হ -3 
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(০০ দ] +( দ] +(-% স) +(-৩ রা 
(০০০ ন) +3 512 £-(55) +3(22) -১+2. 


উদ্দা, 11. [1 €91 9 বি 800. 50590 15 1)0£80৮০) 5180 006 ৮2106 
517) 94009 (--9) 


নাতনী 
(0 ০9- বি, ০৮ 58০2914 000209- 11428 -5123, 
৪০০০-৩41£. এখানে ৮0959 খণাত্বক (ম্বীকার ), 
৪৪০ 055 --19১» ৮৮005 9-25--1. 
অতএব 511) 9-121 9 ১৯০০5 97-4৮-3855, 


্্্প্য ি ি 


বৃ 
40959. --77--18 

এক্ষণে, প্রদত্ত রাঁশি_ 8:09 সু 
রব 56০ ০4087) 09 73877 ৪ 


/ উদ্ধা, 12. 5০1৮2 101 90, €1511)5 2]1 01০ 70095511016 ৪1065) 13০7 
0:9২360 £ ০০5 0947 ২/3 511) ০২2. | 0. ঢে. 1936 ] 


[ ০০5 9+ ৬/3 517) 9-52 সমীকরণটি লমাধান করিয়া! ০-র সম্ভাব্য 
মানগুলি নির্ঁয় কর ; এখানে 09360] | 


005 07 ৬/3 511) 03 2) 

বা, 0095 ০9--5-5-775/3 219) 

বা, ০০95৪9--4 5095 94455 3 51026 -5 3(1--09329) 

বা, 4 ০০১১০--4 ০০5১ 9+-1-50, 

কা, (2 ০095 ০9--1)2-0, বাঁ) 2 ০০৩ 9--17-50, 

বা, 2 09502519005 09-58-5595 607, ৮, 9- 60, 

এখাঁনে ০০3 9 ধনাত্মক বিয়া কোপটি প্রথম অথব! চতুর্থ পাদে থাকিতে 
পারে। 9 খণাত্মক সুক্্মরকোণ নহে বলিয়! চতুর্থ পার্দে থাকিবে না। চতুর্থ পাছে 
5095 9-5 595 (360১--9)-5 ০95 (360১-- 60:)-5 595 300 স্তরাং 9-300১ 
হইতে পারে, কিন্তু এই মানে প্রদত্ত সমীকরণটি পিদ্ধ হয় না। অতএৰ, এখানে 
9-র একমাত্র মান 60 হইল । 300” এখানে একটি অবাস্থর বীজ । 


উদ্া, 18. [100 006 ৮৪106 0£ 9, 151716 066ত৪€12 0 8৪150 360, 
58015151186 006 2008.001) 30560 494- 68.829)755. 


[ ০, ও 3৫০১-র মধ্যবর্তী 9-র কোন্‌ মানগুলি দ্বারা 
3086০29-40180)-5 সমীকরণ শিদ্ধ হয়? ] 
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3056 0০264 0৪1529)স5 5, 
বা, 30147 091029-41-09129)-55) বা, 3476 20292 5, 


বা, 6 651399752) বাত (02925) ৮1 200. ও টি 
এক্ষণে, যদি 21) ০. হয়) তবে 09: 9 ধনাত্মক বলিয়া 9 প্রথম অথব: 
ভৃত্ভীয় পাদে অবস্থিত হইবে। 
অতএব, (21) 9-- 1 91) 307 বা, 12 (180-+ 30০) 
9৮530 বা, 210, 


আবার, যদি 21) 095 -- হয়, ভবে 215 0 ধপাতুক বলিয়া! 9 দ্বিতীফক 
অথব1 চতুর্থ পাছে অবস্থিত হইবে। 


অতএব, 281 9---_ নব 0 90 প্। (18030, 
৩ 


অথবা 6৪18 (360---30১ 
9-180"--30% অথবা, 360"--30৯ 
০150” বা, 330 
*৪-র নির্ণেয় মান 30১ 150১ 210১ 330০ হইতে পারে। 


উদ্ধ, 14. 7৮2109 (মান নির্ণয় কর) 511 1 1 (1)? 0 110 
৪158 2105 11)66561, 

এখানে % কোন জোড় বা বিজোড় অথগ্ড সংখ্যা। 

(1) ঘর্দি% জোড় অখণ্ড সংখ্য! হয়, ভবে মনে কর, %-21 (৮ যে-কোন 
অখণ্ড সংখ্য] ). 

৮০9] (৮00) 6) (২৮৮+(-1)5, 6) 


উর (24) [ 2% জোড় বলিয়া (--1)৮-1 - 


জি 
2. 


6 


(0) যদি % বিজোড় অথণ্ড সংখ্যা হয়, তবে মনে কর %-27+- 
€(% যে-কোন অখণ্ড সংখ্যা )। 
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৬০ 91] ( 1+(--1)% নি 7510 [2 +1)10-1)25+ নি 
9০ (2৮ +1)৮-2) 


৪11 (2০. 4 (₹-2))-৯ -5) 
] 


এ এছ 
হল 5110 হজ ৬ 


6 2 


জ্টব্য £ 211 বিজোড় বলিয়া এখানে (--1)2+:-5-1] 
উদ্দী, 15. 1 58900 13 & ০৮০11০ 00801195621], 50 0081 
২৪ ৮7220910215 ০04 021 050. 
বৃত্তস্থ চতুভুজের বিপরীত কোণদ্বয়ের সমন্টি- ছুই সমকোণ বা 180০ 
£410-551805) বাত &ল ]80০--০, 
এবং ৪1+0-5180, বা, ৪-5180১--0. 
এক্ষণে, 27 ৮0012 9 হো ০1 21 0 
212 (180---০)+ 02 (8০১--0)-7-021 ০4 2100 
০ 6 ০-092 07 0 ০41 €৪ 050. 


[7য0201365 | 


100 00250091155 7095105০ 00- 06101010981 20615 2100 60০ 52106 
06 006 25015551017. ০ 


1. ০05 4202 2. 6৪ (33125) ৪, 9০০07 
[ নিঙ্নপিখিতগুলির ক্ষুদ্রতম ধনাত্মক সমসীমারেখাবিশিষ্ট কোণ ও মান 


নির্নয় কর £-1. 595 420” 9, 1৪ (3152) 3. 3০০ রি] 


7100. 0106 ৪106 01 £_-- 

4. 906 5855 ৪, জাত (71215) 8. ০০ (৮) 
510 960 8. নও 675” 9. 3৪০ (--1575০) 
১0. ০958০ (--1470-) 11. 20 1200. 


ঘারে (5+5) 18. 91) (-:1125০)4+ ০93 (-:1125-) 


198 ভ্রিকোশমিতি [ 5510156 1] 


14 ০0 315---009 (--240০) 
| রি 162 
০০০ 9০90+- ০95 (3 ) 





110৮০ 0108: 
16. ০93 (/- 2702) 75110 &, 
16, 517) (780) ০০5 (390০)--911% (330) ০০3 (--300০)-5]. 
17. ০০09 (৮2419) -1)% ০95 9. 
(2 এত 2 
রর ০ (2-০) 511) (১০) ০০(৪+৪)_। 


পপ পা শি শপাীশীপাশীপীস্পি আশীগী 


511) 0 00950 


3 
20. 116 500 0- --4৯ 2100 511) 9. 


81722655278 এ 


21. 16 202 21) 6৮610 11)66661) 55210186691) 94911) (219) 
9) (22 4+9)-+ --:00 7 6610075, 

[ % €“জাড় অথগ্ড সংখ্য। হইলে 511) 04510 (24 ০9)1 511) (2%+9)-+-. 
শ্রেণীর % পদ পর্যস্ত মান নির্ণয় কর। 


চ:501655 113 62101085 06 180099 0: [0095101৮2 21051651655 01091) 495 £ 

[ নিম্নলিখিতগুলিকে 45 অপেক্ষা ক্ষুদ্রতর ধনাত্মক কোণানপাতে প্রকাশ 
কর :--] 

29. 0210 1425 28, 095 (--9302) 24, 511 295, 

26, 71100 21] 00০ 2106165 1700001109115 1655 0081 3602 10101) 
52055 010০ 0901020101) 0218 075 -- ৯/3. 

[ &)09--- ৯/3 সমীকরণকে লিদ্ধ করে এরূপ সাংখ্যমানে 360 অপেক্ষা 
ক্ষত্রতর ০-র মানগুলি নির্ণয় কর। ] 


26, ভ/1:90 ৮৪106517060/261) (0০ 2170 3602 17085 09 02৮6 11 
৯/3 


5118 935 2 ? 
[ যদি 511) 9 ঃ হয়) তবে ০ ও 36০0-র মধ্যে ০-র কি কিমান 


হইতে পাবে ?] 
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5০156 01 9১ £151175 ৪21] 17095511016 ৪1065) /1)60 0০৫9 360০ £-- 

[ 09360 হইলে নিষ়্ের সমীকবণগুলি সমাধান কবিয়। 6-র জভ্ভাব্য 
মান গুলি শির্ণয় কর £-__ ] 

27. ০০০47092295 2560 9. 28. 5০০ ০, 

29. 2 511820- 005 0-52. 30. 511) 0947 3 0095 0 হল 2. 

91, 2(52029 4 511)29)-5. 

82. 11715 8105 11066£01) 0180 606 ৪1003 04 :- 


% শা ও ॥ 79 15 দু 
(1) ০০5(%%-+(-1) 3) (11) 51 1 1(-1]) না 
০ 2 
(111) 2) তৈ + (--1) 2) 
88. [71190 00০ ৬2195 01 4 ৮51)210, 


($) 51) ৪০ 2110 / 1105 161৮6611807 2া 4 270”, 


(11) 020 ৯ 2 8100 4116৭ 726৮6610 22702 503 3667, 


(111) ৪6০ /& ক ৯/2 ৪150 3604৮ 4450”, 
84. 4৯0 21061691165 ৮৮61) 2709 2170 390০) 2110 517) 095 ১ 
0100 560 0, 
[9 কোণটি 270০ ও 360,এর মধ্যবত্টী এবং 51 0--- হইলে 5৩০৪ 
নির্ণয় কর। ] 
8৮. 16 ০০ 09-3 82)0 5110 9 15 172£90152, 0190 01)০ ৪10০ ০ 


০০০ (--9)4 ০05০০ 9 


0099 ০9451]. (-9) 
36. 910-71165 810 6ড৪10800) 51061 9-240. 
চ_ 7 
517) (--9) ০০£ (১-০/ ০০৭ (27 --0) 


2058 8545 
681) (8479) চে) 73. 51 (৮9) 
2 (১+9) 


21) (2+0) 


0956... 
রও 
510) | চি + 9) 





(11) টি (--9) হিরো রন বাড 
511) (279) 0০909 
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87. [1) ১5৪০১ 507 (086 51810) 4511 (০15) 151805478) 
_ 5110 /5451]2 84910 ০0. 
88. 83059 15 ৪ 00709.010118 0212] 5 010৮০ 0৪ 
917 (৮179) 1+ 621 (০ +0)-50, 
39. 11 890 002 8. 00127510) 2100 00০ ৪1170 01 
817) (5178)75%08-৮০)14510 (0175) 


ঠ্ রা ৪ 
0095 (5০145 (27-74-7510 (878) 


(০2709072750 /৯752158 


(49910101215 50000806100, দ্র 010001125 ) 


13. মিশ্র কোপ (001001)0800 ১0816 ) 

দুই বাঁ ততোধিক কোণের সমষ্টি বা অস্তরুফনকে একটি মিশ্র কোশ 
€ 00970109020 4১15516 ) বণে। 

যথা, £1:9 কোঁধ) 78. কোণ, *+8+0০ কোখ ইত্যাদি । মি, 
কোণ সম্বন্ধে উপপাগছ্যগুলি দেখ । 

14. উপপাদ্ধ 1. / 9৪ পনাত্মক স্ক্ষতক্ষাণ এবং & ৮৪:9০ হইলে 
প্রমাণ কর যে, 

(1) 5112 (৮178) 511 595 847০055215৪ 

এবং (2) ০093 (185 0095 4 095 8-911 / 51] 9. 

(1) মনে কর, ঘূর্ণায়মান ০1 
লরলপেখ। প্রথম অবস্থান ০ হইতে 
ধনত্ক দিকে ঘুরিফা & কোণের 
আমাল 7011 কোণ উৎপন্ন 
করিল। পরব উহা একই গ্রিকে 
আরও ঘুপ্সিয়া ৪ কোণের সমান 
1073 কোণ উৎপন্ন করিল । 

অ-এব, / 17০075-%148 
হল । চিত্র নং 9 

রঙ্ধন £ ঘূর্ণায়মান রেখাটির শেষ অবস্থান 972-এব উপর যে-কোন বিশ্ব 
2 লণ্ড এবং 7 হইতে 07 ও ০711এর উপর যথাক্রমে 2০, ও 614 ল্ব টান। 
আবার 1 বন্দু হইতে 0 ও 2০এব উপর যথাক্রমে 14 ও 177 সম্ব টান। 
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খিষাণ : ' ৩ ও 7০, একই সরলরেখা 2০-এর উপর লব, 
1 || 70) ৮১204 বিলুএকাস্তর 1901 7-54,. 
"আবার, /. 071 4 21/7-5]. সমকোণিন ৫2874 বিলিন, 
/ 18125540147. ্‌ | 
এক্ষণে সযকোণী ব্িতুজ 2০০ হইতে পাই, 51) (৮+89)ল515 ৫20৩ 
৪৯৯44 শ [ 
০৮ 0৮ 02 


_ ইপাব ১6 তার 0৬42৭ 618 


- 9৮5 +০2-08957618- 0৮ 


55 8177 40095 941 0595 4 9112 8. 
(2 [প্রথমে (1)এর অঙ্কন পর্যন্ত লিখিয়া নিক্সের প্রয়াণ পিখিবে | ] 
প্রমাণ : 4 ও ০ একই সরলবরেখা 2০এর উপর লম্ব বশিক্কা 
হে 1 ০৭ বা ০0. 
৫ 0৬8 একীন্তর 2190 হল /9 
আবার, /, 01794 4 শিএাং লি] সঙ্গকোণ 7 £51471 2হিহালি। 
£ ছি _ল 088 হিল 2. 
৮:০ ও 1/খ একই লংলরেধা টার উপর লম্ব বলিম্বা ০৯1] 141. 


০০, 0 --- ০৮ 
৩ ৩৩৮ 


"19০১5. আয়তের হাতও] 


এক্ষণে 005 (8+48-50095 £৮০০ল 


_08--18/তি -. 
১১ 


াশশাদশিীশশিাি 


০07 
04186 0৭ ০৬__ পতি, 714 


স্পপপপপীশীপ আসত পোিদিশিদ 


05755. 005. চাও 05 


781০1 আয়ুতের বিল ঞোখ | 


৬০009 / 505 3511) 511 8. 

জঞ্ব্যঃ যদি উপপাগ্যটিতে £ ও ৪ ছইটি ধনাত্মক শ্বস্মকাঁণ হয়, কিন্তু 
উভয়ের সমষ্টি 90 অতপক্ষ ক্ষুদূতর না হয়, 1 
তবে চিজ্রটি কিন্ধূপ হুইবে তাহা চিজ 10এ 
দান হইল । 

এই ছুইস্থলে & ও ৪ কোণন্ুয়কে লুক 
কোণ ধরা হইয়াছে । « ও 8 যে-কোন 
কে।ণ ছইলেও ঠিকষ 5 চিত্র শকিপে উপবের 
প্রমাণ দিদ্ধ হইবে, (কেন সংপ্রিষ্ট রেখা- চিত্র নং 10 
গুলির ধনাত্মক ৰা খশীত্সক্ক চিহ্ুগুপি ঠিকমত লইতে হইবে )। 
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15. উপপান্ভ 2. / ও ৪8 ধনাত্মক কুক্মরকোণ এবং ৯৪ হইলে প্রমাণ 
কবু যে, 

(1) 510) (&-9)55 510) & 505 8--005 / 817) ৪ 

এবং (2) ০05 (--8)55 ০099 & 0093 84511) /৯ 811) 8. 

(1) মনে কর, ঘূর্ণায়মান ০0 সরলরেখা প্রথম অবস্থান 0ো হইতে 
ধনাত্মক দিকে ঘুরিয়! & কোণের সমান 
শটো। কোথু উৎপন্ন করিল এবং 
তত্পরে বিপরীত দিকে ঘুরিয়া ৪ 
কোণের সমান 7০079 কোণ উৎপন্ন 
করিল। অতএব £7072-8--8 
হইল। 

অঙ্কন 2 ঘর্ণায়মান রেখার শেষ 
অবস্থান.05% রেখার উপর যে-কোন 1 
বিধু ৮ লইয়া উছ1? হষ্টতে 0 ও - র 
০7।-এর উপর যথাক্রমে 2০ ও 614 লঙ্ব টান। আবার, 1 বিশ্বু হইতে ০07 
ও বধিত ০৮-র উপর যথাক্রমে 181৭ ও 17 লম্ টান। 


টি 
রি ন্ 





প্রমাণ 2 ' ০০ এবং 14৭ একই সরলরেখা ৭০-এর উপর লশ্খ, 
1৬৭ | 0০৯, 
/. 71148 7 অনুরূপ 1401৭ ৪. 

আবার, £181214 21825 1] মমকোণ- 51921! তি, 
/152বিল্ল £ শা) বি লু £ 

এক্ষণে, দমকো ণী ত্রিভুজ 2০০ হইতে পাই 


511) (8) 755 5118 £ 6082 2 22ল্ 


৫ * ০ 

05 

দি 2১-17 
907509201৬৮ 025 21৬ 01 


হি৯--1৮1 ] 


2 51]) 4 005 9--0095 /২ ৪11) 9, 
(2) [প্রথমে (1)এর অঙ্থন পর্যন্ত লিখিয়। নিষ্ের প্রমাণ লিখিবে। 7 
প্রমাণ 2 ₹০এর উপর 174 ও ০৯ লম্ব বঙ্িয়া 14 | ০০. 
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৫ পনি অন্গরূপ 2178 0ল ৮, আবার, £ 251521+ £ অিহিং 
-:| সমকোণ- £5191+ 27118 তি তত14৫ লিটিবিলল & না চাগু বিল ৪০ 
॥॥ ও ০ একই 0ো রেখার উপর লম্ব বলিয়া! তব! 5০. 


এক্ষণে ০০5 (৯--৪) ০০95 ৮০9. ০০_ 0771০. 
27057. 
01+7+1৬82 ৬ 
৮ [2 848০৭ আত্তের 1২.)গ৭ 1-2+107 
০5 ও 
০1৭ ০1 শি শিশি 


লু 2০ শী শা জল 0095 8005 9 
তারি 510 ২ ৪11 9. 





[ দ্রষ্টব্য ঃ উপরের উপপাগ্যে « ও ৪ সক্মকোণ, /+8 এক মমকোণ 
অপেক্ষা ক্ষদ্রতর এবং -৪ ধনাত্মক ধরা হইয়াছে । & ও ৪ যে-কোন 
পরিমাণের কোণ হইলেও ঠিকমত চিন্তর আঁকিয়া উপরের প্রণালীতে উপপাগ্ঠটি 
প্রমীণ করা ঘায় ( সংশ্লিই রেখাগুলিকে ধনাত্ক বা খখণাত্বক চিহুমহচ লইতে 
হবে )। 

কোন চিন্তর না আকিয়া উপরে প্রমাণিত স্ত্রগুলির সাহাফো নিমের 
গ্রণলীতেও প্রমাণ কর] যাঁয় ঘে উপপাছ্যগুপ্ল যে-কে'ন পরিমাণ কোণের 
পক্ষেও সত্য । 

মনে কৰু, ৮-০০-+&১ স্থতবাং 51) 555 511 (90+-85)5-008 / এবং 
0095 ৯৮-5093 (904) --৪10 /, 

511) (১+4-8) 75 511090-7-৮)17 8) ল 51119010549) 
_5 5935 (48055 0095 £ 005 8 -- 5117 /5 5117 8 
_ল ৪1] ১093 84005 ৮ 511) 8. 
আবারু, 095 (৮48) ০095 1904-0৮-48.) 511) (78) 
লু 75010 /005 5-7005 5510 8 
5 0095 ১0095 8 --510. 9511) 8. 

অন্তরূপে »5 9048 লিখিয়াও এ হুজ্ ছুইটি প্রমীণ কর! যায়। আবার, 
॥)-০9০১+% লিখিয়াঁও এ সুত্রন্বয় প্রমাণ করা যাঁয়। 

আবার, মনে কর %_ 74. 


৪11) (478) (--/478)-5511- (58) 7 510 (58) 
সু -- (5110 5005 8 0095 4 512 8) 
লল 810 00958470095 / ৪118 8 
9110 (8) 0095 94003 (8) 5110 ৪ 
লু 511) ১0095840095 ১ 51109 


204 ভ্রিকোণমিতি 


অতব্ূপ প্রণালীতে প্রমাণ করা যায় যে, উপপাগ্য 2-এর স্ৃত্রগুলিও যে-কোঁৰ 
পরিমাণ কোণের পক্ষে সত্য । 

অতএব, এ উপপাগ্ভগুলি সর্বক্ষেত্রে সত্য । উহার্দিগকে 2৭100 
11507161705 বাঁ 90620010151010০016105 বলা হয় । 


16. কতিপয় অনুলিদ্ধান্তের প্রমাণ £ 
জনু লি. 1. 0105০ 01020 5877 (579) 987 (58) 


লু 81027 9110 2277০ (1) 
2 00528 --00952/-০৭, (11) | 
ধলিমাণ 5 511) (48) 517. (৯8) 
- (510 /৯095 841 0095 ২ ৪110 90151 0058 0095 / 510 8) 
_ 51124 09528 --0055/5 511028 
812801-511028)-7(1 7 511028) ৪128 
সু 5102/- 5109/5 51729751028 47 5102, 51028 
-510)2/--511028--5*0) [প্রমাণিত হইল ] 
-(]--00992/)--(-- 09928) 
-500598--00952/১-৮*-2 (11). 
স্ধনু, সি. 2. 7০৮০ 02 ০০৪ (4৯478) ০০৪ (/২--৪) 
০0528102801) 
-5009528 --3102/1--1021), 
ধধিমাণ 25 003 (/+4-8) 505 (৯--8) 
(003 0099 8--51 /১ 5119 8)0503 &, 5093 84511) &. 51 8) 
00924 50958851109 511523 
7 595/, (1-:81028)--01- 59528) 511028 
-5 60324. -521)28-----01)  [ প্রমাশিত হইল ] 
-ু(1- 51025) 7007 59528) 


সু] --5810828--1, 40952909528 51128777000), 


59 
জু, সি. ৪. 5০0ক 00৪6 (1) (20 (4+৪)-4 দির নি 


72 
17020 2 ০ ৪ 





(2) 8৪10 (78) 
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হি _ 517 (249) 
আগ ও (1) 212 ৮০ কিন নিন 


৫ 95112 4 595 87005 / 5119 9 
005 / 005 ৪--517) / ১118 9 


ডান পক্ষের লব ও হরকে 0093 4 5099 9 ছার ভাগ করিয়। পাই, 
5117 /৯ 0958. ০08 / 51], ৪8 


0095 / 00595) 5095 / 5058. (87 7 জা) ৪ 








5093 50958. ৯11) /১ ৯10 8. 07681 2. 62581 
০05 / 50528) ০095 /৯ 505 8 


(810 (/+ 8) 


8), 5118 (28). _ নে 80098 ০0৭ / 3108 
০05 (45) 6099 / 50958475210. £. 51৪ 


এক্ষণে, ডান পক্ষের লব ও হুরকে ০95 / ০93 ৪ হারা ভাগ কারক পাই, 
511) /১ 05058. 005 /২ 517) 8 

005 / 00593 0০০৭ £ 005 9. 20 ৮ম 
005 / 0095 8 ) 517) 4২ 517 9 717 6272 £ (218 6 8. 
0095 /, 5958 05099 £& 595 9 


(11) 020 (৮ 








হো (৯8) 








, জি. 4. চ:০৮০ 03৪0 (1) ০০$ (৯+49)০59০96 £-596-874 
টির রি ডিএ ০০ ৪4-০০% & 
০০ 4০0৫ 87 | 


11) ০০৫ (/-9)25 
| ) ) ০০৫ ৪ -- ০০% /৯ 








দি ২2599 (479) 
মাপ 5 (1) ০০6 (278) হিরন 


১৪ /5 005 95110, /১ 9110 8 


পপ পপ পাপা পাপ আসা 








পপ ৮২ 


৪2 8595 8475054৯511 8 
এক্ষণে, ভান পক্ষের লব ও হবুকে 5110 & 5] ৪ হারা ভাগ করিয় পাই 


০05 /১ 00958. 511) / 511) 8 
51] /5 9208. 52] £. 518 8০০06 4০০96 8- 4. 
9511) /৯ 50574 ০05 /,. 511) ৪ 0০069870004 


পাপ পাশাপাশি 


5110 /৯ 5113 8 5110 / 911 ৪ 


০০ (4 8)ল 


০095 1/--8). 005 £& 0095 87 117 / 51 8 
9118 (/১7--8) 51120 05095 9--0095 £ 321 8 


এক্ষণে, ডান পক্ষের লব ও হরকে 5175 5 5109 8 হারা ভাগ করিয়া প!ই 
595 40095 8 4 5118 45517) 8 

510 /5 51170189117 45512 8.0 4,০01 8-71 
581) ৮০095 98__০095 ২ 8179 ০০৮ ৪--০০ ৮ 
511) /৯ 511) 8 5110 /5 5210 98 


(11) 00 (--8) 





00 (১--9৪)_ 


ভিকোণগিতি 


দত, লি. 5. ঢ120 65০ 2$081751092 (বিস্তৃতি নির্ণর কর ) ০0 
(£) 510 (/1+8৪-+ 0) 
(11) ০095 (/+৪-+০) 
(21) (510 (৮+ 847০). 
এক্ষণে) (1) 510 (1984 0)25518 10৮ 4+8)+ 01 
₹ 511) (/১1798) ০95 ০4005 (৪48) 811) ০ 
লল (511 £ 0095 8 +10095 /৯ 511 8) 095 ০ 
+ (0095 £, 5093 9-_5119 4, 5118 98) 510 0 
5811) /৯ 505 98) 5095 ০4511 9 ০08 0 005 / | 
1512 0 0095 / 00953 89 5118 /5 512 8) 510 ডি 
দ্রষ্টব্য £. 511) (৮+89+0০এর বিস্তৃতিকে (65308751018কে ). 
০05 & 0095 8 0095 0 (020 /২+ 21081 (1 07 621 2 আরো ৪ 215 ০) 
-এই আকারে লেখা যায়। ] 
(11) ০095 (৮4847 0)-5 595 10/+9)4701 
লু ০095 (/২48) 595 ০--510 (৯48) 5110 0 
3₹/0095 /১ 0095 8 -- 5170. 51188) 0095 0 
(511) 005 947 505 £ 9110 8) 5118 0 


1১ 
১ 


009 /& 0095 9 003 ০-- ৪11) / 5117 ৪ 005 ০ 
25118 0005 ৪ --511) 8 5:12 0 005 &. 


[জ্রষ্টব্য £ ০০5 (+৪8+ ০)এব বিস্তৃতিকে (689815510কে ) 
€05 / 0095 9 005 ০ (1. - 081 / 210 ৪ 627 4 020 07 682৪ 2 0. 
এই আকারে লেখা যাঁয়। ] 


(15) 028 (5+ 89140). ভোঃ 11+9)1+ 01 
022 (৯78)7 010 
| 010 (৮49) 10 ০ 
তো) /7 0208 
17187 21217 8 
_:1080) /70808 
1] 081) £ 0৪128 


0810 ৮57 217 98+ 2170 ০0212 080 8 (2212 0 

মা 1-0817 & (80 98 

17 চ8 / [7 ৪-- (0717 &- 19) 0217. 0 
17013 / 0208 


627) 27080870800 8217) ৯ 0208. 681) ০ 


পাপ ০ 


1--080 020 9-- 210 / 210 ০--021 8 081) ঢ. 


- শী 21) 0 








[8০ 


সি 
স্্ 
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[জঙ্ব্য £ (1) এই ্যত্রটি স্মরণ রাখিবে। 68 (৯+৪+০) 
5925 65778+০) এইব্ূপ পিখিয়। তত্পরে 512 (৯+৪+০) ও 


পার 


505 (47৪40) 
505 (৪ +8+0)-এর 60081891018 দুইটি পিখিবে। ততৎপরে লব ও হবুকে 
০05 /২ ০0958 ০০১০ দা ভাগ করিলেই 22 (*+8+০)-এর উপরের 
৫229195109টি পাওয়া যাইবে। 

(2) উপরের প্রদশিত প্রণালীতে 4, 5 বা তদধিক সংখাক কোণের সমষ্টির 
ভ্রিকোণমিতিক খিস্তৃতিগুলির (10130010155 বা €য081551925-এবর ) স্থত্্ 
পাওয়া যায] 





উদ্বাহুরণমালা 


উদ্দা, 1. 1700 006 ৪10 ০৫ 511) 75০) 595 79”, ৪184 21) 75১, 
৪11) 76০৩ 511) 1 &55 5095 30 + ০03 45০ 512 30০ 
_ 1৮3 3.1 _/3+] 


42 2 পুন 2৬2 রেডি আরতি, 


0095 %6০-2 595 (42430) 595 455 595 30০--511) 45০ 311 30, 
তি এ ১/3_ টি বি /$ 1 ২৬3-1 
রি 2 ১ 22. 2/2- রতি 
10 4571021730০ 
_ €& 45০ ও 305 





81 76- আ1 (45+39)-্নু 





1 ৯/3-+] 
রি িনিরাত হালি... 

॥ 3৮438 
বদ 


শশা পাস পি লী শীপসপ পাস পিপীপা স্স উিপপি তাপ 


(3-370734+7)7 2 
উদ্দা, 2. ছ19ণ. 006 ৪1006 0৫6 213 15০, 


(৪1) 45০ 1081). 30, 
17 021 455 (৪ 205 


০(১/3৯1034-1)-47+2/3-2+ 3. 


(29 16০55 2 (45০--7302 ল্ল 


171 :২/3-] 


নিজাজিদ ভা রা রা ২০52 
১7534715371 (43+10043-5) 

111৮7 ২৪ 

ট6228-58 


হী 
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উদ্ধী, 8. [1710 656 5৪106 0£ 547) (/৯-8), 0051) 510) *৪ ৪730 


5 
৪110 টি 1 
911) 45750, :০110595 &- ৯/1- 952৮ ল ৯/] 77 চু 
টিং এডিইিল হু 
"* 911) 8, ৮১099 8 ৯/]-311528- ১1- 
৮884, 


এক্ষণে) 511) (/--9)35 81 ৮005 8-- 005 4 51) 825 8৯182 ১৮ ১2 


-8$-88-31 

৯ ১৯৯ 5) ৯ 

[দ্রষ্টব্য 8 প্রকৃত পক্ষে ০০ /-3% এবং ০93 ৪-:18 হয়; কিন্তু 

আ'সরা এক্প ক্ষেত্রে ধনাত্মক বর্গমূলটি লইয়া! থাকি |] 

উদ্দী, 4. 7:০৮ 01780 2 (4574) 17223. 
1--215 / 

0৪774554000 ৮14 0075 87 ট্রলি 

রি 55-88-- টি রি 49 2 
4- (0455 0210 8 37 জো এ ॥ হি 


॥ 


6৪17) (454 2) 


511) 57 9128 
এটির দি 
0054/৯-- 915 58 


[০ ০. 44. 


উদ্দা, 6. £61০০ 0৪6 0 (548) 51) (৯--8) 


581) (5478). 9110 (58) 
প্রদত্ত বামপক্ষ 310 (27581591008 ১5785 
নি 5095 (/৯79). 005 (৪8) 
৪102 /-7510598 
রাজ অন্ত, সি. 1৩2 
0092 /৯-91029 [অঙ্গ কি দেখ ] 


উদ্দ!, 6. 9100%৮ 0১9 605.05751 6... (21 505, 
005 ০ --510 6 
০০১ ০০451) 927 50951517459) 15915 (5145) 
লু 50955190095 45745110515 5115 45151519095 455 
70935] 911॥ 49 


4510) 50৭, ১ 299 51% এ 
নখ 


এ ০1 ৃ ০]. 
50095 515, 74510 517, 2 /2 


5 ৯/2 
টা 578 /2 585 515. 
অন্ভরূপে, 5095 6০--517) 0755 0095 (51--45০)- 510) (51০ 45০) 
০৪2 0099 515, ইঁ ২/2 209 51]5, 
১50996০4817) 6. ৯/2 ৪11) 50০০2 810 515 


০095 ০০-_591] 6” ৬2 05095510099 51 ১0) 94 * 
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(উদ্দা, 7, ০৬৪ 0396 ০০৮ --০০6 285 ০0580 28. 


0095 /২__0095 24 


006 /৯-- 001 28 লি : 
51] ৮ 5110 24 





শুভ] 28৯00575593 25177 &. 28] (2৮-- 5) 
510 / 5115 2 ও] / 5118 25 
9117 / 


- হ€03 48, 
স)1) / 911) 25 911 2 ৫০ 2 


উদ্ভা. 8. 110৮6 610০ 1061)015 ( অভেদটি গ্রমাঁণ কর) 

ণ টে রর এ টি হও 
০০১/১-+ 93 (*+০1+ 005 রী 2. | 0০. 0.:33 ] 
বামপক্ষ_ ০0955৯41599 (/+60০)19 11593 (৪--60০)% 

-20০9১+/+ (5099 & ০০93 60০-- 51 & ৭110. €০0০)০ 
76093 4, 5095 60০+4-917) / 511) 6০0০) 


/3 


75০০9243০03 /--১- 30. 8)+( ০০৪ 4 ১৮ £)2 
সে 


_5০০9৪/47+201 00927351752) 
-5০599৯/,1% ০9927 3 51824. 3 ০০১০4? 51709 
লু (005 244 51182) লু ৮] 
উদ্লা, 9. 1০0০ 01186 01 10০1 ও 35০1 ও 10০ 221 35০], 


0217 10০4 21835? ০ রর রর 
[1 ডি লু 2০০ 
1855102535০ 08 (109 735)-71878 454 


০০ চা 10122 35555 ] জাত 107 0218 352) 
1218 1014 0218 35০1 2 107 022 3525], 
উদ্দা, 10. [6 ০9৩ (48) 51 (০+0)-5 ০095 (--9) 511) (০--00), 
৪10৬৮ 01080 506. 00968. 006 05000. | 0.0), 1301] 
0095 (48) ৪118 (০40) ০095 (/১-8) 513 (০--0), 


০095 (/১478)2 ৭10 (0--5) 
০05 (/৯-- 8) 5 (০+0) 


0৮. ০03. (848)7০99 (98-58)-910 (0--9)7 9179 (০70) 


505 $+ 8)--0093 ($--8) 5117 (০--0)--511) (০470) 
| টি 00120. &. [)1৮1. ] 











০ 


০০পপিশীশট পু শশী াটিট শাশীপীসপিল শপ 


0 2 0095 4. 5958 2 |] ০0০9৩ ০ 
72 5118 51188 -:22:0095 0 511 0 


০ 


1০. 1৬. ()--14 
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০095 /, 205 8. 511) ০ ০095 0 
5117 917 8 0099 ০0 512 0+ 


চি 


0), ০০6 £ ৫০96 8-508.2 ০ ০0৫ 0০-5-০06 9 ] "1212 51 ] 
০0 ০0 ০০৫ ০ 


»৯:006 00909 ০০ 0-5006 0. 
উদ্দা, 11. 11510 (78) 91) (68) 200 16 7৮6-71 


9170৮ 0080 0০01 &-518-3 ০০19. 
7411. 


511) (/৯48)-5% 51 (৮8), র 
1 
910) 29587 003 /২ 5118 8751709104১: ০095 8--0095 /৯ 5118 8) 


(01, 0095 / 511) ৪17 005 / 511 3 
লহ 5112 & 005 8--511 £ 0058 [ পক্ষাস্তর করিয়া] 


00৮, ০05 / 91158 (1417) লু 9103 80058 (%-1), 





00৪ /২ 511) ৪ ?7--] 71--1] 
€07 ০০২39 ০0৮১ ০0৮ 5 08 8-82 
৮ 5118 / 5958 747] রি 7-+1+ 
]._7-]. ?7--] 
€01, ০096 /১৮ 27 ০06 /35:--5 56909. 
০968 71) 1411] 


১. উদ্দী, 18. 500৬ 01১8 16 ৪19 22619 + 6. 01৮1060 1160 (০ 
78105 50 0020 002 15010 04 03০ (80861915016 009 02:05 15 7, 0৫ 
৫1961010০09 60০ 79165 15 £ (৮০ 5 006 6008.6107) 

1. [ &. 0. ধু5। 


51] ৮2 510 শব. 


71. 
[ ঘি € কোণকে ছুই অংশে বিতক্ত করায় এ অশংস্থয়ের (20261 দুইটির 





অনুপাত 7 হয়, তবে গ্রমাথ কর যে, 51) ৮-? 9113 * দূমীকরণ হইতে 
এ আংশছয়ের অন্তর * পাওযজা যায় । ] 
মনে করু, " কোণের অংশদ্মব 7) 317, 


প্রদত্ত সর্ত হইতে পাই 2৪0) 7৮-77-01), 
1217? 


1/-- 7725 2৮02) এবং 71775 %-703), 





69107. 
এদকাণে, 471 951] পল 68.0-12, ডি 5118 "55 02107787190? 5117 রে 
74]. . 21511] €22 11020 ?% 


2০0 % 
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উঠি পাট. 90 % 
0095 ?% 005 % 

লু হাত 910 (7117 ৮ পল 
5118 71 511) ? (775) 1 “২০672 - 


00577; 0959 ? 

5118 77005 1৮005 77% 511) ? 
৪11) 17 005 71005 ?77% 9117 2 
511) (1--7) ৃ 

চল 55 8] (1৮177) ল 517 (71 
511) (172 -4172) ) ( | 

7811 20. 


, 5212 (1477) 


উদ. 18. 11 ৮18550১0০৮০ 61096 


05095 2/২4700959298 --2 003 /৯ 0093 ৪) 0505 055 ৪1090, 


বামপক্ষ _ 5099%/১-+০093928--2 0095 / 5095 9. ০95 (478) 


4. 
6. 
6. 


[১৮0554178৮1] 
লু 60992409528 --2 0095 /& 0098 ১ 


(0095 /& 0095 28--910 /৯ 511) 8) 
-00992/1050528--2 505 8, 09528 
+12 095 / 5099 ৪ 51 /৯ 9179 8 
লু 5095 2/৯-00992/5 50952947509529 --0952/, 59528 
»2 5095 / 005 8 9117 /5 5110 ৪ 
5 00992450177 00529) 41509525501 0952/) 
42 0095 / 00958 5117 /£ 5110 9 
ল 00992/ 51029-75093528 51102 4. 
2 0095 / 5095 8 5110 ২ 511) ৪ 
»5(০০95 £ 51778470095 8 5110 £)2 55 15110 (৮17 9)1 এ ল 31120 
[2170852 2 
00. 00০ 21036 06 (1) 5118 (15০), (11) ০0 15, 
(111) 20 (752). 
ঢ11)0 0176 65003185102 ( বিস্তৃতি ) ০0৫ 511) (৯-8+0) 


ঢ170 006 ৮৪10০ 0£ 512 105০+0095 105-+-০05 ্ 
[6 ৪17) 47, ০০95 88, 910 005 ৮৪1৪ ০0৫ 0099 (৯489), 
[65179 85% 2150. 005 /১- 52100. 0136 5৪106 0652০ (৯478), 


[61021 725-7থ 2100 ০06 8-551500. ০০6 (/--8), 


7:০০ 032 60110 2155 50675010655 ( অভেদগুলি প্রমাণ কর ) :-- 


৫. 


2 51] (-০)-০০, ০-- /3 511 0 


212 জ্রিকোণমিতি [55610156 2)] 
চা: (8612 ৪--০০৫ /৯, 
৪11) £ 5118 8 
9. ০95 &+4-695 (1201-)+- ০093 (202--8)-50., 100. 753 
এ রা... ৬. 12. 
109. ০505 (০৪) 6০5 (2-৭)--9 (2-9) 511) (8-*) 
511) (94৭) 
* 112 0095 (4514) 009 (455-- 8) 5 0092/-7 51124, 
19 0 (» 249) 0505 94 511) 9 
০095 ০0--5118 0. 
021) (25--9)1+ 012 9 
হি ০2 ১০ % 
রর 10217) (275-8) (2759 ভিসি 
* 14, 00952/7-00952(120--4)+509920120-1+ &)- 2. 
16. 095 6922 ০0959224005 80০38+ ০০5 2038. 
16. ০95 38:15 510 68০15'--5095 51451 510 21০45'জল ঢু. 
এ. 511) 38 505 ০0-- 095 39 5118 9- 5118 20, 
48. ০096 24 212 &লল 59360 24, চ৬81 
19. 170378255০০ 28, 20. ৫ 2 ৪1 54, 
009 /» ০095 9০-- ৪11 9 
5102345 
21. 0210 (+8)4+7020 (58) হাটা িনা 7 
22. 8113 (17 4106, 510 (7-1)9+7 005 (74109. ০05 (77109 
৮5005 26 
23... ০095 4(%--০)--51 6. 511 4(%+-9)-5 ০95 9. 0095 $(%+4-0, 
94. (21024081028: রি ৫ রর 8, 1015৮86 
5052/, 50528 
51782 ৪1141 
26. 20 (519) 6210. (789) 0 জট? 
26. (21 27127 181 2218০ 1 275]. 
91170191115 :-- 
গদৃ 510 (878) 1510 (8৪--০) ৪0 (০-4) 
512 2511 8 ৪12 8 5118 0 51] 0 5110 /& 
28 517) (48) + 510 (8--0) 4517) (০- হা, 
| 005 /২ ০০১৪ 0099 85099 0 005 0 695 &." 
29, 11 5118 ৭511) 9-005 * ০০9519+1-20, 
5170৬ 01090 14006 « 991) 8-0. [0.0.'39) 
80. 1 8784 0-% ৪00. 0093 4 0095 89 0095 0১ 910জ 0178 

















1) /- 89210 0, [0. 0. 42) 
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31. [28 8-5%. 580. ৭ ০০3 ৭ 510 0৪ 
1 --£ 9117০" 
1217 (€--9)-501 78) 0210 এ. [10. 0. :50] 


82... [6 4 911 (০-/)551 5118 (948) 5190৮ 00210 
% 811) 9- 97 
2005 4-2/ 099 1 
88. 1 58, ০ 02 006 20£153 01 ৪. 001817510, 51)0 ৮ (178 
3113205০095 09988472 ০99 & ০958 0093 0. (0.0. '30] 
[ কোন ত্রিভুজের কোণন্ুলি £, ৪, ০ হইলে দেখাও যে 
51880 00992/২4+-00528 +2) 005 /৯ 00958 ০093 ০. ] 
34079100৬৮০ 02070900108115 006 1002018 
০০3 (478) 20095 /& 595 8 ৪10 £, 3109 ড/18215 /:15 21 
0106056 97)£19 200 8 15 2০0০, (০. ০,141] 
| « একটি স্তলকোণ এবং ৪ স্থক্মরকোণ হইপে জাযামিতিক প্রণাশীতে প্রমাণ 
কর যে 5099 (৮48) 55005 £& 095 8-- 510. & 9115 8], 


021 9 হ 


21881 072280107) 06 ০0005 20 91178 


গুণফলকে যোগফপগ অথন্বা বিষেগফলের আকারে গ্রকাশ করিয়া! বূপাস্তর 
কণা যায়। আবার, যোগফল অথবা বিয়োগফলকে গুণফলেবু আকারে প্রকাশ 
হরাযাষু। 
17. 718051001010901010, 01 10100150609 11000 51017)5 01 01162121058 
গুণফলকে যোগফল বা অন্তরফলের আকারে বূপাস্তর |) 
(1) পূর্বে প্রমাণিত 14 ও 15 অন্চ্ছেদ হইতে পাঁই 
51] /9 0095 9847 0095 / 5108 8-511) (৮+7+89)--7৫) 
এ] /২ 0095 8 --003 / সঃ ৪910 (/--8)---(27) 


৭২ শী পপ জা পি পসসস্পজা জি পলা 


( ঘোঁগ করিয়া ) 2 এ] / 005 8 ৪118 (47947 5110 (/78) 
আবার, (8) হইতে (1) বিঃষ়াগ কতিয়া পাই 
2005 /% 51] 8 9110) (57 83-7 ৪0 1879), 
উপবেক স্তরন্থয়ের পাছে আমর? একটি 51756 ও একটি ০05177৩-এর 
গণ*্লাকে দুইটি 582৪5-এর সমষ্টি বা অস্যরফজরূপে প্রকাশ করিতে পারি। 
12) পূর্বে প্রমাণিত 14 ও 15 অন্গচ্ছেদ হইতে পাই 


০099 50938 510 4 517 8-5095 (79) -১(111) 
595 4505 87581 £ 311) 9 -- ০08 (8758) (1৮) 


( যোগ করিয়া ) 2 0095 / 0058 975 005 (4 9) + 005 (/১-৪). 
ন্থাবার, (1৮) হইতে (111) বিষ্বোগ করিয়া পাই 
2 511) & 511 9 50095 (৮--৪)-- ০০১ (৯4789), 
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এই সুত্র ছুইটির সাহাযো (1) ছুইটি ০০95%795-এর গুণফলকে দুইটি 
00517)85-এর যোগফলরূপে এবং (£) ছুইটি 5£095-এর গুণফলকে চুইটি 
০0511)65 এব অস্তরূফলরূপে প্রকাশ করা যায়। 

সুক্্র চাঁরিটি বিশেষ প্রয়োজনীয় । নিম্নে এগুলি একত্রে দেওয়া হইল, 
2 512) / 505 825 ৪170 (/18)7 910 (/--8)**-(0) 
2005 / ৪11) 95 911) (১9) 912 (৯-778)-02) 
2 00৪ /, 595 855 005 (/,+ 8)+ 095 (৯--8)--703) 
2 ৪210 811) 85 008 (/--8)- ০05 (১7 8)-(4) 
[জষ্টুব্য £ মনে রাখিবাঁর স্থবিধার জন্য মুখে মুখে বলা হয় 
2 511) / 0095 8-ল 5102 (50120) 4 511) (16121)06) 
20095 / 511) 8 লু 5118 (50170)-- 511) (017০161)06) 
20095 / 5095 83 5099 (50017) 40098 (170167)06) 
2 511) ৯ 518 95 005 (01:70161006)-- 5099 (5010) 
লক্ষ্য করিবে শেষের স্ুত্রটিতে প্রথমটি ৫150:61)06 এবং পবেরটি 5৮0. 
উদাহরণ 1. 2 910 11 503 54 

লু 8118 (11/517155)1 5110 0115-7-58) 

911) 16/175115 64, 
উদ্দাহরণ 2. 2 ০095 50 517) 86-5510) (5০+89)- এ! (59-- 89) 

- 511 1939--810 (--99) 
5510 139 4511) 39, 

উদাহরণ 8. 2 ০০375 ০93 15” 

লু 0095 (75-4-15০)4+ 095 0752--15-) 

5599 90১+০০95 60-0+5%-8. 


উদাহরণ 4. 2 21 ঃ 911) রি 


৮4) 


হল (০0950 9)-- 095 €915 0095 ৪8--095 69. 
18. 11210510009 01018 01 0217)5 01 00116161706 1190 [900৮0 
( যোগফল অথবা বিযোগকলকে গুপণফল আকারে প্রকাশ ) 
"৯ 510 (4 8)75 51 ০05 84095 / 5108 
এবং 911) (&- 9) 918 / 005 8-70095 / 5117 8 


(যোগ করিয়া) 511) (5+8)4-81 (৬-- 8)-2 811) / 505 8-:(]) 
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এক্ষণে, মনে কর *7+8-50 এবং £+-8-03 


_০+ ৮ সি উ) 


অতএব (1) হইতে পাই 5118 ০+5$09 052 530 ০০ ০০৪ ৪. *(1) 
আবার, * 511) (518) 5100 (5-8)552 0095 & 5115 ৪2) 
০95 (৮79)+ 0095 (8--8)52 005 / 098 8 (3) 
এবং 0095 (4 8)-- 005 (/--8) 
»--(595 (৮-8)- 095 (৮+78)| 
_ --2) 8112 /5 5110 8552 ৪৫ 510 (78)-7-14) 
(2), (3) ও (4)-এ & ও ৪-এর মান বসাইয়া পাই 
০০ 
ল 11) চি (11) 


রি 


511) 0০--811) 052 009 





০৩০২ 0০1 0095 0552 005 





রি (11) 


এবং ০095 ০-- ০08 0-52 5] চা 5118 বট ০...([৬) 
উপরের সুত্র চাঁরিটি ও বিশেষ প্রয়োজনীয় । এগুলি নিয়ে একত্রে দে ওয়া হইল £- 
517) ০7918 0--2 520 নি ০08 ই (1) 


511) ০--5110 [0--2 0095 দা 8110 -2-701) 





০79 ০৮৮5 


005৩ ০4 ৩05 0-- 9 0038 হ 9.7 (117) 

০095 ০--0095 10 - ৪3০০০ ৪3০. 22০. (৬) 

্ সরল ৩ 25 3 উপ 

[ভ্র&ব) 2 শেষ সুত্রটিতে লক্ষ্য কর যে, ও ন] হষ্্য়া হইযাছে। 


মনে বাখিবার স্ববিধার জন্য বলা যায় £_ 


(1) 900 01 €/0 51758572512 (2 51000) 505 (% 010) 
(11) 01961506০16 6০ 5105-52-05 (ঠ% 50102) 510 (& 41.) 
(111) 5000 01 €৬০ 00991155552 ০099 (% 900) ০093 (ঠ ৫19.) 
(1৮) ৫16612106 0৫ 6৬০ ০09511)65 
৮2 517) (ঠ 5010) ৪11) (তত 016. 1661560). ] 
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উদাহরণ 1. 511) 894-511) 69-2 541) 3869 ০095 ১৪7 
₹-2 910 70 05095 0, 
উদ্ধান্রণ 2. 511) 149 --511) 89-52 009 $::499-7 89 511 95-88 
752 5095 119 511) 36. 
উদ্।হরণ ৪. ০০৩ 29+4০93 59-52 ০০5 2959 নর 2675 
--2 0598 29 005 (- ) 
70 38 
752) 505 2 005 নি" 
উদ্দাঞ্ছরণ 4. ০095 75+--০095 15-2 510 4 75. সি 910 লি 
. লু) 510 495 512 (309 
7 2 511) 455 5118 305 
রি রা. 1__ 1 
লু --2১ 72 ৮ 2 2 
উদ্দাহুরণনাল। ৪ 
উদ্না, 1. 109৮০ 08৮ 510 202 511) 40০ 5115 60৭ 5108 ৪0০ এ 
[৮. 0. 742) 
বাজপক্ক_ 521) 205 5012 0.-43. 511) 805 ] ১ ৪] 60০--%3 | 


রঃ এ 530 205. (2 5112 80০ 519 400০) 


রি 


্ ৪17) 205 (০১১ 40---০95 1209 


পু 


পু 


3 81 2051০09 (৪০_-40১) ০০3 (9০+40০)) 


ঃ 810) 29০ (০95 40--(-1)) [০98 120-- ও] 


_ 43 


_ 3 
4 


588 20 (595 40-+-1) 


5118 202 0095 40১4 3 510 205 
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৮ ১৫2 51 20৯ ০০3 40০+ 51 205 


রঃ + 19০ (০440৯) 495 ৫০*-4০০)+ -%3 ৩ 20. 
রঃ ও 1511) ০90০-47-51 (--30০)) + রঃ 518 20০ 
টিটি: রাহ নন 
ও 91 £১--৯০) 20 )+- 510 20 
হও _ 3৪ ঘি ০3 
16- & 0204-২২-51 205 6" 


উদ্দা, 2. [1170 00০ ৮210০ 0 503 ৪০++০9১ 4)--০95 205, 


প্রদত্ত বাশি 2০95 9449 ০93 ৪9 উপর 2৩5 


2১ 
-52 5953 60 593 20০--0095 2052 ১৫ ॥ ৯:০95 20--০593 20” 
-5০95 20+--595 20550. 
উদ্দা, 8. 9199৬ 0030 509১ 9০--510. 25০58 355, 
918 2575 0995 (90০--25০), 
০95 2০--3113 29০5 095 5০-- 0০05 (90০--252) 


24 29০ 5১--৮55 
5095 0০--0095 65275525112 তি 51] 922১ 


৮2 51 355 512 30৯52 511 35০ ৯ 2550 357. 
উদ. 


টি 


&,10105%2 6030 0০931 ০5038060-44)1+5952060---8)ম্নসু, 
2 00924 ৮ 00524৯400992/ 55 009554 ক ঠু শি উ1225 
50095 4 005 85100 & 2110 ৮71 
৮505 (27) 15506095212) 
প্রদত বামপক্গ (17 595 28)1441699 (1201 2৯১41) 
+$15095 (120--2)+ 1 
- 13০০5 21095 (120128)14 099 (120---25)) 
-৯(3১+০০৩ 2৯+2 ০০৩ 120 ০০5 2) 
- (3 + 595 2542 ৮ 2 %:595 28) 
» 03 4০03 27095 28) 
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উদ্দা, 5. 51707 128 170 25178 5০০ এআ 
০০5 8 --- 0095 /৯ 2 











2 ০03 245 5118 এ, 0095 ০ 
৬: 2 পরার 2 /198 
বামপক্ষ-ু রিল -াঁর্টিইস্ ০০৫ 2 
চ5 হী 25. 25 র্‌ 
2 2 2 


উদর 6. 710৮০ 0521 810. 975129.294-5105 497-510. 59 ০০10812 39 
0০5১ ০9+4+0098 20-+ 0095 40947595599 


বামপক্ষ-: (10594558105 9)47 (510. 49 + 510. 29) 


(০০95 594 ০০93 9) (০০95 &9-4 5093 29) 
2 51 39 0095 2943. 517) 369. 0০3 9 





সস শত শিপ ীসীিলপিল্সিত পপপপিপপাপাপা পিপিপি আগ এশা শীশ্ীশী শী 


20095 39 595 2942 0095 39 095 9 


2 818 39 (509 294 003 9)__ 917) 39 


2595 39 (599 29+- 0093 9) ০03 ৪ 6. 


উদ্দা, ৪. [5001555 


511) (81 ০--£)+ 9118 (০4479) 1 510 (44 8--0)--8110 (4+8-4 03 
৪.5 01১০ 190000% 06 00166 511)63, 


| প্রথম দুইটি পদকে এবং শেষ ছুইটি পদ্দকে গুণফলে প্রকাশ করিবা 

প্রদত্ত রাঁশি_ 2 510 0 005 (8--/,)472 ০093 (478) 9118 (--০) 
2 5120 0 005 (৪--/--2 005 (48) ৪! ০ 
29112 0 16099 (৪--/)--0095 (5148) 


2 511) 0 (2 511) 8. 5110 754 5102 91188 51 0. 


উদ1. ৪. 12015554005 ০095 8 0095 7 85 006 5] 016 1095, 
59911)25. 
প্রদত বাঁশি 2 005৩ এ.? 5099 8 0099 ? 
লু2 0095 ৭. 1093 (9+7)+ 003 (৪-7)1 
752 5095 ৭. 095 (9+2)42 6095 * 095 (/--2) 
৮ 0095 (৭ 7-/0-+?)-1 005 (--9- 2) 14095 (*+9--2) 
4003 (এ.--0+9 
, লু 505 (€+8-+7)-+4 005 (984 7--:*)+ ০09 *.+9--1) 
005 (--9 12), 
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উদ্ব1. 9. 16 9119 /১17% 31) 8) 01:06 0781 
/778.1৮--1 /4+8 


8) ৭ ৮:08 
2 171]. ০ 
ফু রঙ নখ 
911) /55177 511) 9) 1. 15585 সু, 
511) 8) ] 


511) /১--810 8 777 --1 


পি পপি উনি 


রি ০ গু [01 প্ পাপা সি 
০০45) 517) /২4 511) 8) 77] 


ঠ ০8275 72:26 
এ ৪661 52065818582, 
/78 /১--8 7471]? 2 2) 17) 4] 


2 511) 2 ৫03 2 
/-৮8177/--1 1 17 --1 /১79 
8 ম্ বি 

বি বগি লি 


০০৮ 7 
2. 


উদ্বা, 10. প্রমাণ কর যে? জোঁড় হইলে কিংবা বিজোড় হইলে 











ৃ র ্ রি 
০ 5) চি -৯৪ ৪) এর মান যথাক্রমে 2 ০০৮" দি 
511) /১--51]8 9 005 /৯ --0099 8 
কিংবা শুন্য হইবে । [.0.'33] 
এখানে বামপক্ষ 
2 ০05 লা 509 558 2 511) সিল 
2) 2 + 2 নঃ 
2 003 425 8118 রি 2511 চি 5111 ই 
/-73 রি 
? 009৩ -₹-- 
(০০ 9) ও এ 
511) (- 56) 
2 
2955 ্ 
2. ৮911) 278 
2 
/১--8 /১-79% 
--(৩০৫ 9) +( ০0 চি ) 


হিযাি রঃ 
এক্ষণে, % যর্দি জোড় (6৮০15) হয়, তবে (- ০০৮০7 8) পদটি ধনান্সক 





হইয়া (০০৮ রি 81" হইবে, সুতরাং তখন প্রদত্ত বাশি-2 ০০%% পি 
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আবর, % ঘর্দি বিল্োড় (0৭) হয, ভবে (০০45 র) পদটি খণাত্মক 


্ /-8১% | 
হইয়া -(০০: 58) এর সমান হইবে, 
স্তরাং তখন প্রদত্ত রাঁশি ₹০. 


উদ্দী. 11. 16510) 94517. 2 ৪180 ০০5 9+-০95 %-56, 5150 


এ নু 
1280 23 5 শর ৫ 2 ই 
চি 22 ১ ? 


511) 094 5118 -%-এ, দির 511) 92৫ ১৮৪7১ 92%-4..42 ) 


আধার, ** ০95 04003 %-০৮, . 2 ০০9 গর ০095 হি 
এক্ষণে (1) ও (2)এর বর্গের সমটি লইয়া! পাই 

4 51182 92 093 গ্ি এ ০054 92 ০052 প্টি ও 2৮5, 

বা, 4 595 2৭ 924 5052 92:%]-4৯4৮5, 

বা, 4 ০০9 92৭-৫+৮৪ |" বামপক্ষের অপর উৎপাঁদ কটি_1. - 


22--০০০3) 


«2 090-- ০ 0---% 
5111 £ চি... পার বি ৪০০০০০১ 
2 1৮095 চি 


11-42-7৮2০ 4-22--5 


4. 4 
এক্ষণে, (4)কে ও দিয়! ভাগ করিয়া পাই 
(2102 9-502872-65 ১৫ 19: ক 2262 
2 4 29482 224%2 
18 গ্ঃ ই 4--29--65. 
রি ই 2১4 +৮2 রর 
দা 12. 18... » 0106. 08 


6218 চি হা) ৪1 (9 নি +%) 
-ঁ 
রর 7৪109 (৭ -_ 2৪ 55129 (8-- ?)4+27 51188 (7--*)-50. 
[ 58. :45 ] 


£4% 
শর্ট শি 
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প্রদত্ত শর্ত হইতে পাই £ল রি (1) 


92681 (৪948). .....০(2) 


7১ 
৯. 
৮০ 


2. 091 (9-+7) 
21810 (9477),,... (3). 


20583 (০+4-*) 


এক্ষণে (1) হইতে ০0001, & ৫1. হারা পাই 
510) (97৭) 7 510 (848) 


270. 0৪ (94 *)- 681 (94-8)_609 (94৭) ০99 ( (৪48) 
27 62 (97৭) 83 (971) 521 (64) 510, (979) 


095 (94৭) 595 (৪+৪) 


90 (9474) ০০569+4914০0৯ (97) 917. (949) 
917 (94৭) 599 (9-48)-- 0095 (944) 511) (9470) 


_511 16975) (9479)1- 911) (29448) 
511) 10০-+7+এ)-(০4+9)। 511) (৭8) 


লুঠ) (৪9--% 76) -908 (77) 
311) (৬.-7) 
[ লব ও হুরকে 519 (* --8) হারা গুণ করিয়া; 

৭ 511)2(০--9)- ৪11) (20-1৭-4718), ৪118 (*--9) 

- 1595 (29-429)-- 595 (294 2%)1:-(4) 
অন্তরূপে (2) হইতে পাই তে 5175509--2) 

সু 1095 (29-2))--05099 (2৪428) "-05) 
এৰং (3) হইতে পাই 27 5112 (2--5) 

31095 (29-+24)--0095 (294 27)1"766) 
এক্ষণে (4), (5), (6) খোঁগ করিয়া পাই 
প্রদ্নত বামপক্ষ-ঠ ৯001 

[7610185 8 


চ%701653 016 16011011685 ৪. 50100 01016167706 :-- 
| যোগফল বা অস্তরফলরূপে প্রক!শ কর £] 
1. 2 511) 59 ০095 29 2, 2 09579 511) 89 


8. 0095 56 ৩095 9 4. 2511) 345 511) (278), 


2 ত্রিকোণমিতি [ 8:25:0155 3] 


ঢ:5001555 110 60৩ 0100 068. 01০0900০ ( গুণফল রূপে প্রকাশ কর :)- 
5. 51 ৪০৯+-5118 40০ 6. 511) 39 9118 79 
পু. 595 71005 34. 8. ০৩৪ 79--০95 99 


[71100 006 ৪10০ 0৫ :- 
9. 0095 20+0095 100-+4-০093 140+ 


10. 511 78০--511, 184 05095 1324 ০595 রর 


41. 0095 202 ০95 40 595 80" 
19. ২/3 912 202 510 40" 5108 80০ 


শি 75751) 15” 
095 7524 0095 155 


07০৮৪ 07০ 10110957176 19618061655 ( অভেদগুলি প্রমাণ কর :)-- 





45. 


14 517) 97517) ৭... হন (9+4-*) 
০93 ৪9+4-০095 * 2 
511) 29 4-528 39 0 
15. 605 25--০০3 ৯০০০৮ 2 


46. 503 (29) 4005 (6+?) ৯/3 595 6 


15. 51109 510 (১-০) ৫11) (3+ 9)] ॥ 512 39 


18. ০০৭ (2/--38)4-003 38... 
এ 9110 (2/--99)1+510 98 দিন 


19. ০095 95-+-০095 দি এ 2 (593 10-7-51 10) 


28. 0 ০9 +- 008 বা (৩-9)-0 
3 

০০5 107--511 10৩ 

595 10-47-5118 10 

22, 51182509 --511)539 52 511) 89 511 29 

28. ০505 (/+৪)--2 ০095 /১+- 0095 (/৯--8) 


21. 21 355 


511) (2478)--2) 5118 /475118 (/--9) ফি 
24. 0095 10১--511) 40০25 5117 20০ 
25 911 7/২-- 5108 34. 900 57817 4. / দহ 


0505 // 4005 3৮005 5/--0095 / 
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26. 5822 0+ ৪০০০(5 +9)+ 90০০(8৯- 9. 8 


7. 4 0959 ০095 (12049) 595৯ (120--9)- 595 38 
28. 0095 /+4 0095 94008 ০4005 (/+৪8 40 


৪4০ ০44 /১78 


4০095 তি ০০3 2 ০93 সি (4. 0.45] 





29. 01555 511) 2/১1 51028 15108 2০-5110) 2(54+8+0) ৪২ 
0৩ 07:০9৮০৮ 0৫ 00:56 5165 (তিনটি 51)6এর গুণফলরূপে প্রকাশ কর )। 


80. 7016555 4 511) 50958 0095 0 85 002 5710 0 6001 51095, 


21. 16 59560 /-+920 /ল 09960 8 4+-56.0 8 
00610 টে £ 28 875০0 ৯ (৮8). [৮. 0. 36] 


22. [2%06553 910 (9410--4)4 5112 (0০4 ৮-9) 47511 (৮+8-0) 
--511) (/1798470) ৪5 60০ 7070900000৫ 00166511795, 
28. 1 595 &লল? 05093 8১ 9100৬ 109 
০০0৮ 2(/১7 ৪)-£73 ৪1 209--4). 
4.1 ০095 4০95 8-$ 800 511) ১7512 87-58918120 006 
১8106 01 ও (৮49). 
511) 27511) 37500 557 5224 


৮. 91011 টিন 
25, ১17019115 ০95 /২470095 341 05095 5/১+1 5095 7% 


, [4 0.48] 
36..[6 511) «75113 9-5% 8790 005 ০4005 05 1 
5007 11086 210) ডু(এ 19), 
37... 16 517. ৯4510 87552) 21000095841 005 97556) 910 006 
/১-773 


৮৪109 0 0০0৫ এ 


88. 11 2 005 এ+ 512 45512520930) 51109) 0105০ 0021 


2 _ __.& 
০95 (48) 510 (447) 095 ত(--7)' 


1/10107215 4১178158 
(গুণিতক কোণ) 


19. 2 কোণের কোণানুপাত (771801007066001031 19008 ০0: 
810516 24 ) 

£ কোণের গুণিতক (00910016 ) 24 কোণ, কারণ 2% কোণটি / 
কোণের দ্বিগুণ । অন্ুরূপে 3, 4 প্রভৃতি কোণগুলিকে গুণিতক কে" 
ব্লাহয়। এখানে গুণিতক কোণের কোণান্থুপাত নির্ণয় সঘন্ধে আলোচন; 
করা হইতেছে । ৃ 

(2) পূর্বে প্রমাণিত হইয়াছে যে, « ও ৪ এর যে কোন মা, 
51]) (49) 520) /৯ 0095 ৪4008 5110 8 এবং 
০০95 (4 8) 0099 / 005 8--511) /৭ 511) 8. 

এক্ষণে গ্রথম সুজটিতে 84 ধরিয়া! পাই 

311) 2/৯ল 311 £ 0095 £7 009 / 5110 552 5113 ০05 5-৮.01) 

আবার দ্বিতীয় স্থ্জটিতে ৪--/ ধরিয়া পাই 

০05 2/_ 003 /£. 005 8--9100 /২, 511) /555 0058 /--91798 ৯702) 

_500১2১-- (1 -0038)752. 0092/--1503) 

[ অথব] (2) হইতে 175 (1 -511)28)-- 51725 5] -72 81055--(4), 

অতএব; 005 255 0099-/-511)2/-52 ০0932/--] ল]-295178%/ 
হইল। 

অনুসিদ্ধান্ত £ (3) ও (4) হইতে পক্ষান্তর করিয়া পাই 

14095 2/5552 00952181105), এব 10095 28752 5112/-506) 


]--003 28. 2 51172, 
সপ 


জো ২2 লু (21024. 
1+0০05 2% 2009524. 


অতএব, 





55109.7.4708178. 
(9) পূর্বে প্রমাণিত হইয়াছে যে 915 (49) ডি 


&.০069- 
এবং ০০$ (৪4-৪)-০০£4০০58-4 


০009470০0০৮ 
এক্ষণে প্রথম বুত্রটিতে ৪-& ব্সাইয়া পাই 
082) 8 £ 27 ॥ ***() 
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আবার দ্বিতীয় শত্রটিতে 9-5/ ধরিয়া পাই 


0০2/৯--] 
2 ০00 4. ও) 

[দ্রষ্টব্যঃ / ও ৪-এবু ষে কোন মানে যোৌগের সুত্রগুলি (2৭৭1005, 
101090019০ ) সর্বক্ষেত্রে সিদ্ধ বলিয়া প্রমাণিত হওয়া এ সুত্রগুলি হইতে লব্ধ 
উপবের সুত্র গুলিও /£-এবু যে কোন মানে সিদ্ধ হইবে । ] 


20. 8 €কাোণের €কোণান্গুপাভ ("11601007066100]781705 ০8 
৪72616 84). 


পূর্বের সুত্রগুলি হইতে পাই 


(1) 51) 3 510 ১2৮ 4 2) ওঠ) 28005 5005 2 511) ॥ 
৮2 521) /5 003 5 505 /১-+-(1- 2 5172/5, 51] 4, 
752 ৪112 5 00521511057 2 91755. 
2 9118 / (19110257912 24 2 51854 
752 911 /7 2 12984 এ 52 5175 
5 3 511) 74 91105 2, 


০০৫ 22 


অতএব, 517) 3455 3 5117 ১৮7 4 ৪1835, 


(11) 095 3/855 095 (2475) 55005 28 5095 /- 51) 2/5 511 ৯ 
(2 ০9$১/১--1) 005 ৯2 ৪) 20095 4, ৪ 2, 
৮০2: 0053/--0095 /&৮ 2 51102 0095 ॥ 
-52) 6095১ 005 £--201--00992/৯) ০95 / 
754 00953/--3 00985 £. 


অতএব, ০09৪5 2/555 4 ০0993/১--$ 003 4. 


[ দ্রষ্টব্য £ উপরে দেখা গেল যে 51) 38 বাঁ ০০১ 38 নির্ণয়ের সমর 
০95 2%এর মান বসাইতে হইয়াছে, কিন্ত ০০95 2এর মান 2 ০০5%/--]. 
এবং 1--2 51024 ছুইই হইতে পারে। অতএব উহার কেন্‌ মানটি বসাইজে 
হইবে তাহা স্থির করিবার জন্য মনে রাঁখিবে যে, 51159এর মান নির্ণয়ের জঙ্গ 
095 2%এব 8115০ দরিয়া মানটি এবং 29981) এব মান নিরষের জন্তু ০০5 2/.এু 
০০5?)০ দরিয়া মানটি বসাইতে হয় । ] 


(117) 0210 34 ল5 0877 128 47-2)হ 021) 2/7 10217 4 


17770217025 2115 


স্্ $ 
20210 রি 7 2121) /7 1212 ? 210১4 
1--1021022, রি 1-21824 
2 1-05152/--218024 
12 ৪৪ চট এ 7052:57-2 
| 02102. 16212 


3 217 2 02054 
লা হিরন 
773 0921)72/ 


1০. 171. (৮%)--15 
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(1৮) 517) 2. ও 508 পথকে 6 «এর আকারে প্রঞ্কাশ | (0.0. 317 
2 517) 8095 4 
51024509924. 

| "58212150524 -5]1] 


5117) 25 _52 510. /&, 0095 নল 


এ 510 4২০03 4... 
005 24, 
নন ব্রত [ লব ৪ হুরকে ০952 দ্বারা! ভাগ করিয়া 1 


03955, 00952. 











নী 21210 
141 091022. 
অনুরূপ প্রমাণও 510. 25552 51 095 & 
ল্ল টি 00992/752 092 5, 00952 
2 £ 
2 0622 ৯ ০. 8288 
2/5. 11 251 
টে 
নু 51102/৯ 
০0$ 2/,  0095$2/5 77510955505 2/-700952/. টি 
০০১ 44, 


10908 2 1708022 
2০2/৯ তু 2025" 
| স্তরষ্টব্য 2 উপরের স্থরগ্রপিতে প্রদখিত প্রণালী অনুসারে &- এবু উচ্চ ত৭ 
যে কোন গুণিতক কোণের কোপাহ্ণপাতগুলি ॥ কোণের কোণাম্পাতে 
প্রকাশ করা যাঁয়। এ পর্ধন্ত প্রমাণিত জব্রগুপি বিশেষ প্রয়োজনীম্ব । | 


লু 50952/৯ 11 0222) লু 


উর্দাছুরণমাল। 4 


উদ্দা. 1. 5201555০095 49 10 66100505118 0 
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£৮ 825৮ 51৬) ৩ ৯৬) 215 1002 এছ চট ৪ সাও 115৯9 8) 
ৃঁ রর 
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237 
অতএব দ্বেখা গেল যে, কেবল 51-এর মান জানা থাকিলে এবং 
গন্থদ্ধে আর কিছু জান] না থাকিলে 511) 2এর চারিটি মান পাওয়া ঘায়। 
অনুরূপে দেখ! যায় যে, এইরূপ ক্ষেত্রে 
&ি রর 
০০52০ 4-005% বা 4009 (৮ 2, অর্থাৎ ০95 ঠিএরও চারিটি? : আন 
পাওয় যায়। 
8 £-:/০1 ২1 £ 
আখন দেখ, 511) 27095 2 ২ ০2 511) 27 2 0095 ?) 


লু ৯2 5110 (845) টি 511) ক ল 0 সু... ] 


গহন হের রি 2 
৯2510] (+৭] 11 27595 2 1 17517) 2, 


7 47911. ২. 1] ০4 
আবার) 511) 2 ০05 2 ৬ /2 511) চর 2 503 2) 
লল 2 51] (৮ 2 


২2 511 (-%)- ৪11) 2--০০$ 2 2 4 ৮] 7 52) 4, 


ছে রর ৃ /২ সব 
অতএব, যা / জানা থাকে, তবে 51) ($+%) ও 517) (৫ এর 
5187) (ধনাত্মক বা খণাতক ) নির্দিষ্টভাবে জানা যায় 'এবং 5187) সঙ্গদ্ধে আর 
কোন অনি চ্চন্নত। থাকে না। 
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শমীকরণ, এই সমীকরণটি সমাধান করিয়া পাই, 
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সুক্তি দেখান হইয়াছে, এস্থলেও তাহা প্রযোজা । ] 
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511] 25581 (90 _ 38125505095 38-5 4 0053/--3 093 & 
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এধানে £ একটি সুক্সকোণ বলিয়| 518 ৮ ধনাত্মক, সুতরাং উপবে লব্ধ মান 
দুইটির মধ্যে কেবল ধনাত্মক মানটিই গ্রহণ করিতে হইবে। 
911) 187-30২/5--]), 
০. াযুজ্জানা তত ৬/9--1. 
আবার, ০95 18-41-4515 18 ৬ 4) 
1042 ৯/5 7১ ৯-7 
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আবার, 130 ৯/24+ /3--1) 424 /219 
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৯/3--1, 
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»- 8651 45)0531+1)1775055-1)086-- ৬ 

জষ্টব্য 2 এ পর্যন্ত 3০, 15০ 18০ 30০ 36০ 45" কোণের জগ 
পাওয়া গিয়াছে বলি! উহাদের সাছাধ্যে 3 কোণের ঘে কোন গুপিতক কোণের 
কোণাহপাতগুলিও জানা যাইবে । কারণ, 6*-- 36০-- 30০3 9০ 45--36৯, 
12-30-1827 21-26-15০3 ইত্যাদি । 

3 গুণিতক যদি 457 অপেক্ষা বড় হুয়, তবে তাহার পুরক কোণ 
(59200160677) 459 অপেক্ষা ছোট হইবে, সুতরাং এ পুরক কোণের 
কোপাহুপাত হইতে 457 অপেক্ষা বৃহত্তক” 3-র গুপিতক কোঁণগুলিক £ 
কোণাহুপাঁতগুলি জান] যাইবে। 
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2 9113 511) এ 
বামপক্ষ _____£€ _ল্ু (21) 6. 
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0095 3/৯-4 00953/১--3 005 4১ 
০095 30554 59$3$10:--3 595 10” [ £-10% ধরিয়া ] 
আবার) ৮ ৪10 383 510 5০ ১0, 
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এবং "509 8-$8, ৮, 509 5 8] তল [8 সুক্মকোণ ] 
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টি 2 অবস্ঠাই 135” অপেক্ষা বুহত্তত্র, কিন্ত 1807 অপেক্ষা ক্ষুদ্রতর। 


রৃ ঢি 
এখানে 95117 ধনাত্মক এবং ০95 »২খণাত্মক হইবে। 
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বামপক্ষ_ :09১2/+4 59529472 5093 /& 59594 5112/5 1 511828 
৮2 911 £ 5110 8 
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07103016105 5901590 ( উক্তিটি যদি শুদ্ধ না হয়, তবে কি পরিবর্তন করিলে 
শুদ্ধ হইবে )? 


এখানে £-240, 2120৯, হতরাং 512 2 ধনাত্মক এবং ০০9 £ 
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অতএব, এখানে প্রদত্ত 50805170600 শুদ্ধ নহে, উবার অযৃলদ রাশি দুইটির 
মধো _ চিহ্ন স্বানে + চিহ্ন হইলে শুদ্ধ হইবে। 
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1--0095 £_ 17095 8 0০95 ০--00958 - ০0950 
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চক্তর্থ অস্থ্যাম্্ 
0701৬117০1২ 


[ জ্যামিতি ] 
উপপান্ত 1 


7106 2.0£125 [0806 চস ৪ 28176620600 8 ০1016 710 2 05010 
এ]৪ ভা 00008) €0০ 7001100 00 00100800216 1০১০০61৮০15 ০08] 
00156 06129 11) 006 21061925 52£0061003 0£ (11০ 011016. 


একটি বৃত্তের কোন ম্পর্শক ও স্পর্শবিন্গামী কোন জাএর অন্তভুতি কোণ 
দুইটি যথাক্রমে একান্তর বৃত্তাংশস্থিত 
কোপের সমান হইবে | ] 





ধি, 
8০6 বৃত্তের ৪ বিন্দুতে 2০, একটি 
স্পর্শক এবং স্পর্শবিন্দু ৪ হইতে 90 
দা টানা হইয়াছে । মনে কর, 820 হিরন হা 
চাপের অশ্ুবন্ধী চাপের উপর ০ একটি ৪ ঢু 
নিন্দ (চিত্র নং 1) 


প্রমাণ করিতে হইবে যে, (1) £1789-860 এই একা স্তস্থ বৃত্তাংশস্থিত 
কোণ) এবং (11) 4 9880-5809 এই একাস্তর বৃত্তাংশস্থিত কোণ। 
আঙ্কল 2 ৪ বিন্দু হইতে বৃত্তের ব্যাস ৪% টাঁন | &0, 0০0 ও ৪8০ যোগ কর । 
প্রমাণ 2 (01) ৮ 4508 অধবৃত্রস্থ কোণ, *. £ 898 এক সমকোণ । 
48801 48৮5 হু এক লষকোণ । 
আবার, ** একই ৪ বিন্দুতে 2, স্পর্শক এবং ৪/ বৃত্তের ব্যাস, ৮, 12942৮, 
£1288.-5এক সমকোণ, অর্থাৎ £8904+ ৫1880 এক সমকোপ। 
£18810041£188055 £. 8904 2880, 
£12580- £ 850 এবং ইহা! 8০ এই একাত্তর বৃত্তাংশস্থিত কোণ । 
(17) 4809 একটি বৃত্তস্থ চতুভু'জ, 
০4800948502 সমকোণ। 
আবার, / 12804 £ ০%৪09-52 সমকোণ। 
২১488941৪09 £8007 99; 
কিন্তু £880.. 488০ ( পূর্বে প্রমাশিত,) 
£/ 9890 -5 800 এবং ইহা 8০0 এই একান্তর বৃত্তাংশস্থিত কোণ । 
একই বৃত্তাংশস্থ কোণগুলি সমান হয়, সতরাঁং 2809-কোণশ 859-বৃত্তাংশস্থ 
৪০-কোণের সহিত সমান হওয়ায় উহা এ বৃত্তাংশস্থ যে কোন কোণের সমান 
হইল। অনুরূপে ৯৪০-কোণও ৪০০-বৃতাংশস্থ যে-কোন কোণের সমান । 
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বিপরীত উপপান্ত 
যদ্দি বৃত্ধের কোন জ্যাএর একটি প্রাস্তবি্বু দিয়া! একটি সরলবেখা টানায় 
এ রেখা ও জ্যাএর অস্তভূত কোণ একাস্তর বৃত্তাংশস্থ কোণের সমান হয়, তবে 
এ সরলরেখাটি বৃত্তের স্পর্শক হইৰে। 
[ ইহা উপপাছ্ 1-এর বিপরীত উপপাগ্ ] 
850 বৃত্তের 8৪0 একটি জ্যা এবং 





৪ বিন্দু দিয়া £০ এরূপ একটি সরলরেখা রর ৪ 
টানা হইয়াছে যে, £1780-8109 
এই একান্তর বৃত্তাংশস্থ কোণ। 
গ্রমাণ করিতে হইবে যে, 2০ শর 8০7-8. ৮ 
বৃত্তটির স্পর্শক। (চিত্র নং 2) 
ভন্কন £ 9 বিন্দুতে বৃত্তটির একটি স্পর্শক »+ টান। 
গ্রমাপঃ " ০" বৃত্তের ৪ বিন্দুতে ম্পর্শক এবং 80 স্পর্শ-বিন্দুগামী জ্যা, 


৮,১80 812 এই একাস্তর বৃত্তাংশস্থ কোণ; 
কিন্তু 41780758195 বুত্তাংশস্থ কোণ ( শ্বীকার ), 
'*£18580.্5 £5090১ ৮5188 ও ৮ একই সরলরেখা, 
2০, এঁ বৃত্তের স্পর্শৰক | 


বিবিধ উদ্বাহরণ 1 


উদ্দা, 1. 9310জ 0১8 01১6 [02110615010011915 01012960015 00৫ 
80867552100 005 00010. 01010908819 00০. 00116 01 ০0106900 200 
(155 10800150011) 0£ 61061 210 ০0৮ ০গ্র 1১ 006 ০1001: ৪16 
০0081]. | 0. 0. 1915 ] 

[ কোন বৃত্তে একটি স্পর্শক ও ম্পর্শবিন্দু দিয়া একটি জ্যা টান] হইয়াছে । 
প্রমীণ কর যে, এ জ্যা দ্বারা ছিম্ন যে কোন চাপের মধ্যবিন্দু হইতে এ 
স্পর্শকের উপর ও জ্যাএর উপর অঙ্কিত লব্ধ সমান হইবে । ] 

2০) বৃত্তটির একটি স্পর্শক এবং ০» ম্পর্শবিন্দৃ- 
গামী জা]। ৮ চাপের মধ্যবিদ্ু ০ হইতে ৮2০ ও 
2৯-এব উপর যথাক্রমে ০০ ও ০6 লম্ব টানা 
হইয়াছে । প্রমাণ করিতে হইবে যে, ০০-০ছ, 


2০ ও ০০ যোগ করু। 


রা 1 
গ্রমাণঃ "* চাপ 8০-চাপ ০০, 71 
48০৮০. 420০. আবার ০০ সম্পর্শক ও ( চিত্র নং 3) 


2০ একটি স্পর্শ-বিন্বুগামী জ্যা বলিয়া £০2০-একাস্তর বৃত্তাংশস্থ ৫9১০. 
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৫ 01790525520, এখন) ১6৪5০ ও /৯500এর 
46০৫0 (সযকোঁণ ), £560- £020 এবং 20 বাহু সাধারণ, 
ত্রিভুজহয় সর্বসম | .. 0০-506. 


উদ. 2. 4৪, &. 01879666701 &. 01:016, 19 01000০60. 60 7086৫ 
(6 22062100960 1) 0, 900৬৮ 0080 £ 65072 £ 809 158. 1076101 
80516. 


[ একটি বৃত্তের &৪ ব্যাসকে বর্ধিত করাক্ উহ! বৃত্তের ০ বিন্দুস্থ স্পর্শককে 
7 বিন্দূতে ছেদ করিল । প্রমাণ কর যে, /810০+7 2 800 এক সমকোণ। ] 
&৪র মধ্যবিন্দু ০ লও, উহাই বৃত্তের কেন্দ্র হইল। ০০ ও ৪০ যোগ কর। 
প্রমাণ ১ ". 098-০2, ৮0082 £ 0980. 
/১800রু বহিঃস্থ £0802-5 £80০০ 4 £ 8100. ৮. £ 0০৪০ £800-4 ৫900. 
উভয়দিকে 800 যোগ করিলে, £ ০০84 80075 2 £80০+ £800$ 
কিন্ত 0০ স্পর্শক ও ০০স্পর্শবিন্বুগীমী ব্যাসার্ধ বলিয়া £ ০০৪4 £800 অর্থাৎ 
পম্গরা 40900 এক লমকোণ। 
“০/৪০০+2 42500 হ51 সমকোনণ। 


উদ্ন1, 5. [0 ০87:0169 11065175606 26 2100 9 72000 00061) 7) 
&চ [90116 012 0106 0110010016151705 06 0135 0 00610, 51121617 
11175515405 280 2165 01201 00 000 006 00106101101 26 0 9174 0 
২1)07 01080 0015 10815811601 00 0102 09108661760 206, 


[7.5:657-6% 55] 
| ছুইটি বৃত্ত & ও ৪ বিন্দুতে পরস্পর ছেদ করিয়াছে এবং একটি বৃত্তের 
পরিধিস্ব ঘে কোন বিন্দু 2 হইতে 25০ ও 680 সরলবেখা টানিয়। অন্য 
বৃন্ধকে ০ ও 9 বিশ্বুতে ছেদ করা হইয়ীছে। প্রমাণ কর যে ৮ বিন্দুতে আস্থিত 
স্পকের সহিত ০০ সমান্তরাল । ] 
2 বিন্দুতে *০৪ বৃত্তের চা স্পর্শক টানা হইল। প্রমাণ করিতে হইবে যে, 
2 100, 00 ও 88 যোগ কর। 
গুমাণ 2 " চা স্প্শক এবং 5 
স্পর্শবিন্দুগামী জ্যা, ৮. £/57 একাস্তর 
বৃতাংশস্থ £895. 
আবার, "" £90০ বৃতস্থ চতুভুজ, 
“* বহিংস্থ ৫4৪৮. বিপরীত অস্ত:স্থ এ ০0, 
720- /: 6009, কিন্ত ইহার! ৰ 
একাস্তর কোণ, সুতরাং 2 | 0০. ( চিত্র নং 4) 
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উদ্দ, 1. [6 ০ ০1:0155 10065600006 808153 591065000 ৫ 
00৩5 [09195 06 11661520610 7057 2 001000)01 08105618621 
9011-191207615691, 


। ছুইটি পরম্পরচ্ছেধী বৃত্তের সাধারণ ম্পর্শক ছেদ বিন্দু দুইটিতে যে দুইটি 
অন্মুখ কোণ উৎপন্ধ করে তাহার] পরম্পর সম্পূরক | ] 
বৃত্ত হুইটি ॥ ও ৪8 বিন্ৃতে ছেদ 
কছিয়াছে এবং সাধারণ ম্পর্শক 12৯, 
উহাদিগকে 2 ও ৯ বিন্দুতে স্পর্শ 
কর্গাছে। প্রমাণ করিতে হইবে ঘষে, 
42521 2687 2 সমকোণ । 
82) 82১5০৯১৪০১৪ যোগ কর। (চিত্র নং 5) 
স্রমাণ £ "৪০ স্পর্শক এবং 68. ও ০৪ স্পর্শবিদ্দুত্বয়গামী জ্যা, 
/82লএকাস্তর বুতাংশস্থ /1759, 
এবং £8০2- একাস্তর বুতাংশস্থ £ 85০১. 
সমগ্র /£172/লল £581729১17 £ 8০১, 
£-282,47£ 88০১-5 £981294 4 ৪9৮2০41£ 78০5 2 সঙষকে'ন। 


উদ্দা 6. 210£0106 ৪176 018৮7 ৪ /১ 989 ০00 117০ 01016 
51০00050100101176 27 ৪.০০0০-৪1)61650 /১ 490 90 95 10 10110 2)001১৫7 
€11817616. 9100৬ 03080 0106 2105165 0৫ 61015 001917510 21612519600৮61 


8.1001610061369 04 ৬1০০ 002 010009510 20515 01 ১3০, ূ 
| 0.0. 19391 


[ 85০ সুস্্রকোণী ত্রিভুজের পরিবৃত্তের &, 8 ও ০ বিন্দুতে অঙ্কিত কি:টি 
স্পশক একটি ত্রিভুজ উৎপন্ধ করিিল। প্রমাণ কর যে, এই ত্রিভুজের প্রথে ক 
কোণ যথাক্রমে £১৪৪০এর বিপরীত কোণের দ্বিগুণের দম্পুরক হইবে । ] 

480 স্নক্মকৌণী ত্রিভুজের পরিবৃত্তের £) £ 
৪, ০ বিন্দুতে যথাক্রমে 06, 96, 56 স্পর্শক 
অস্কন করায় 55? ত্রিভুজ উৎপন্ন হইল। 









8 
প্রমাণ করিতে হইবে যে, 9 কোণ ২ ২৫ 
2/০বু১ 5 কোণ 248র এবং 25 কোণ /  ) 
2 /-4বু সম্পূরক । মি রি 
প্রমাণ ১ 053 ল একান্তর বুত্তাংশস্থ 
£.80৪ এবং £584হ্5 একান্তর বৃত্তাংশস্থ £ 0০৪) (চিত্র নং 6) 


শ4510159 4 088 2 40৪. 
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এখন, /১৪৪০ব /০+ 0897 £0988552 মমকোণ 
£0+2/808-552 সমকোণ। 

স্বতরাং £০, 2 ০ব সম্পূরক হইল । 

অন্ুরূপে €-2/8র সম্প্রক এবং £7-24/র সম্পূরক । 


উদ, 6. 4 01017 8068. ০1:01 1015205000০ 80616 ৮০৪০ 
00০ 01917021061 0010051) / 810. 006 06101010012] 11010 00 0৩ 
91326186868. [ 0. 0.149 409]. 70. 1. 8. 39261 


[ কোন বৃত্তের 8৪ একটি জ্যা। ॥ বিন্বু হইতে বৃত্তের একটি ব্যাপ এবং 
৪ বিন্দুতে অঙ্কিত বৃত্তের ম্পর্শকের উপর লম্ব টানা হইয়াছে । প্রমাণ কর যে, 
৪ এ ব্যাস ও স্পর্শকের অন্তভূতি কোণের সমদ্বিখগুক। ] 
মনে কর, 4৪ বৃতটির একটি জ্যা এবং &০ উহার 


একটি ব্যাস। বৃত্তের ৪ বিন্দুতে ৪2 একটি স্পর্শক 
এবং /24812, 
প্রমাণ করিতে হইবে, / 842 £ 880, 
প্রমাণ £ £€০ যোগ কর। 88০ অর্ধবৃত্তস্থ 
জিয়া সমকোণ। £ 48৪৪ একাস্তর বৃত্তাংশস্থ / 5০৪. 


পে শিপ 
পি নি 





এখন /১৪৪০ ও /১৪80র, ( চিন্র নং 7) 
48295428980 (৮ শ্রতোকে সমকোঁণ ), 
48235 45808. ৮. অবশিষ্ট কোণহ্বয় সমান, অর্থাৎ /22/5ল5 £80. 


উদ্দী. €, শাজি0 0110]169 (0001) 10667709115 86129, ৪. ০100100 
২06 00661, €0001065 0102 10176101012 ৪62. 101056 00৪0 45 
01920050176 80616 28১. [ চ6.0.53] 

| দুইটি বৃত্ত ॥ বিন্দূতে অস্ত:ম্পর্শ করিয়াছে এবং বহ্ছিবৃত্তের 2০ জ্যা 
অন্থবৃত্তকে বি বিন্দুতে স্পর্শ করিয্বাছে। প্রমাণ করিতে হইবে যে, /৭ সরলরেখা 
2০, কোণকে শমদ্িখগ্ডিত করিয়াছে । | 

[105 £ মনে কর, ০ ভিতরের বৃন্তকে ৪ বিন্বুতে ছেদ করিপ। 
৪৭ যোগ কর এবং & বিন্বৃতে &ন উভয় বুংত্তর সাধাব্রণ স্পর্শক অস্কত কর। 


গ্রমাণপ 2 /া স্প্শক এবং / স্পর্শ বিন্দুগাঁমী ৮স্পা্্‌ 
ভা) , ৫7৮7-একাস্তর বৃত্তাংশস্থ 583, রর 
অন্ুরূপে 478255 4 ০. র | 
?৯২০০০৬ 
৫1282 8927 2, হু নি” 
--£ 8০ ("++ বৃহিস্থ £ 8855 /০১+ 48) ১ ৬. 
২একাস্তর বৃত্তাংশস্থ £ 82 (৮৯ ম্পর্শক ), চিত্র নং 8 


॥হি) £25০কে সমছ্িখত্তিত কৰিল। 
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উদ্দ1. 8. 0:95 £1ড21) 50, 11176 019 ৪. 52£009130 01 & 020:016 
০0179911011)6 2 £1%০10 21510, 


[ একটি প্রদত্ত সবলরেখাবরু উপর একটি প্রদত্ত কোণ ধাঁরণক্ষম একটি বৃত্তাংশ 
অন্ন কর] 


মনে কর প্রদত্ত £০, সরুলরেখার উপর প্রদত্ত *-কোণ ধারণক্ষম একটি 
বৃক্তাংশ অস্কন করিতে হইবে । 


ভন্কন 2 172০এরু 2 বিন্দুতে £০৮2 
লু 44 আক এবং 2০0. অস্কিত কর। 
29এর লহ্ব-সমহিখগ্ডক *০ আক, উহা যেন 
£০কে ০ বিন্ুতে ছেদ করিল। এক্ষণে 
০কে কেন্দ্র করিয়া ০০ ব্যাপার্ধ লইয়া 
27০, বৃত্ত অঙ্কিত কর। 1০2০০ বৃত্তাংশই 
উদ্দি্ট বৃত্বাংশ । 


রঃ 
গ্রমাগ 2 '.০০এর লম্ঘ সমছিখপ্তক /০, ( চিত্র নং 84১ ) 


5::02-209০ ৮,০কে কেন্দ্র কৰিষ্কা ০2 ব্যাসাঁধ লইয়া অস্থিত বৃত্তচি 
2 ও ৯ বিন্দু দিক যাইবে । 
৮ বেখ! বুত্তের 26 বিন্বৃতে 05 ব্যাসার্ধের উপর লব, 
2া এ বৃত্তের ৯ বিন্দুতে স্পর্শক এবং ৪৪. এ ম্পর্শবিন্ুগামী একটি জ্যা 
4 ০2 লুবিপন্থীত উভীংশস্ব ৫ 2১ সুতবাঁং 4 হিল £ &, 
উপপাদ্ভ 2 
26০০1009105 01 ৪. ০11:016 11)1675600, 0109 71600813512 00106911560 
ঢগ 005 8০৮00612150 1: 0106 15 6৫3৪8] 00 0105 120650816 
50100911060 105 1116 52617061505 0৫ 006 00106. 
[ কোন বৃত্তের ছুইটি জ্যা কোন বিন্দুতে পরস্পর ছেদ করিলে একটির 
অংশহয়ের অন্তর্গত আয়তক্ষেত্র অন্যটির অংশছয়ের অন্তর্গত আয়তক্ষেত্রের সমান 
হইবে ।] 








(চিত্র নং 9) 


মনে কর, কোন বৃত্তের 8৪ ও ০০ জ্যাছয় বুতের অন্তঃস্থ (প্রথম চিত্বে ) 
কিংৰা বহি'স্থ (দ্বিতীয় চিত্রে ) ৮ বিন্ুুতে পরম্পর ছেদ করিয়াছে। 
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প্রমাণ করিতে হইবে যে /5,58- 05.50, 

সন্কন ১ £০ ৩৪০ যোগ কর। 

প্রমাণ £ 28০ ও 78০ জ্িভুজের 4 £120- ৫812০, 

এবং £:2/0-5 21708 (একই চাপের উপর পরিধিস্থ কোণ বলিয়! ) 
স্থতরাঁং অবশিষ্ট £170/-5 অবশিষ্ট £1780. 


এ ত্রিভুজ ছুইটি সদৃশকোণী, .. উহাদের অন্তরূপ বাহুগুলি সমানপাতী, 
922 
7০ 188+ 
অনুসিদ্ধান্তঃ (1) যদি কোন বৃত্তের 4৪ জ্যা ও ০, স্পর্শক বহিঃস্য 

2 বিন্থুতে ছেদ করে, তবে £5.297-5৮9 হইবে । 


প্রমাণ? [এখানে প্রথমে উপরের উপপাগ্টি প্রমীণ করিয়। পরে লিখিবে।] 

এক্ষণে দেখা যায় যে ০০ জ্যা 88 হইতে দূরে পরিধির দিকে ক্রমশ: যত 
নঠিয়া যাইবে, ০ ও 0 বিন্দু ক্রমশঃ তত পরম্পর নিকটবর্তী হইতে থাকিবে । 
এইক্ষপে যখন ০ ও 0 বিন্দু মিলিয়া যাইবে, তখন ৮2০০ ও 69 অংশছয় সমান 
চইবে। 

মনে কর, 00 চাপের উপর ০ বিন্দুতে গিয়া ০ ও ০ মিলিয়া গেল । 
অএব, তখন ০৬ এ বৃত্তের স্পর্শ ক এবং £০-০০ হুইল । 

/1,178 22 7051800 ল 60580520275 1892, 
[নিম্নে বিকল্প প্রমাণ দেখ। ইহাই ছাত্রদের পক্ষে সহজ প্রাণ । ] 


| বিকল্প সহজ গ্রমাণ ] (চিত্র আকিদা লও ) মনে কর £8০ বৃত্তের 
জা ও ০০৯ স্পর্শক বছি'স্থ 2 বিন্ুতে পরস্পর ছেদ করিয়াছে । 
'মাণ করিতে হইবে, 2128 8১, 
০১৪৬ যোগ করু। 
গ্রমীণ ঃ ৮০ বৃত্তটির স্পর্শক এবং ০০৪. ম্পর্শবিন্দুগামী জ্যা, 
*. £8£98৪ক্ুবিপরীত বৃত্তাংশস্থ £ ০8৪. ৫24০০ 
এক্ষণে) £১/7০৮ ও /১৪০এর 5 সাধারণ কোপ এবং 
/2/০্ু £ 6০১৪, সুতরাং উহাদের অবশিষ্ট কোণ ছুইটিও সমান । 
ব্রিভূজৎয় সদৃশকো নী, "* উহাদের অনুরূপ বাহগুলি সমানুপাতী, 
নিলি ৩ 
2০,982 7? 


/১05188 55 80260, 


415 


সক 


1,128 292. 
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(2) যর্দি কোন বৃত্তের বহিংস্থ ৮ বিন্দু হইতে এ বৃত্তে 5৪% ও ৪০ এরূপ ছুই 
সরলরেখ। টানা হয় যাহাতে 41258 ৯০১৪, তবে 6০ বৃত্তের স্পর্শক হইবে । 

[ চিঅ আকিয়া যাহা দেওয়া আছে, তাহ এখানে আগে লিখিবে । ] 

প্রমাণ 2 যদি ০৯ বুত্তের স্পর্শক না হয়, তবে উহাকে বর্ধিত করিলে উ5। 
পরিধিকে আর একটি বিন্দুতে ছেদ করিবে ; মনে কর, * বিন্দুতে ছেদ করিল। 

8০১১ ৪ যোগ কর। এক্ষণে, £১7/0 ও £১৪এব £ 48955 4865, 
/2689১55 £1588 (একই চাঁপের উপর পরিধিস্থ কোণ বলিয়া) ুতবা 


অবশিষ্ট কোণঘ্বয় সমান । .. ত্রিভূজদ্ব্ন সদৃশকোণী। 
22-৮9, 7. ৪৮৭৪-৯৭,৬, 
7০78 


কিন্তু 12,128 2০৯৪ (শ্বীকার ), ১১:26 0১757052) 2 টিবি 6, 

অতএব, ি ও & একই বিন্দু হইল, দুইটি পৃথক্‌ বিন্দু হইতে পারে না। 

৮০ সবলরেখা একটিমাত্র বিদ্বৃতে বুজ্তের সহিত মিলিত জইতে পাতে 
বলিয়া উহ] বৃত্তের স্পর্শক হইল । 

[ উপপাছ্ধ 2-এর বিপরীত উপপাছ্ভ কি হইবে? এ বিপরীত উশ'দ্যট 
প্রমাণ কর । ] 

(9) বৃত্ের বহিঃস্থ কোন বিন্দু হইতে বৃত্তের ছুইটি ছেদক অঙ্কিত করিলে 
একটি ছেদকের অংশদ্য়ের অন্তর্গত আয়তক্ষেত্র অপরটির অংশহয়ের অন্তর্গত 
আয়তক্ষেত্রের সমান । [ উপপাগ্চ 2এর মত প্রমাণ কর। উহার দ্বিতীয় চি 
আকিবে।] 

বিবিধ উদাহরণ 2 


উদ্দা, 1. 21920 ১0176 11) 8) ৪. 08010 0৪ 01016. 9170৬ 
[007 00 08৮7 ৪. 11176 260 0:00 2 60 002 0110017162121/06 01 00৩ 
01016 50 6090 602 চন 24569. | 0. ঢে.40; 


[ কোন বৃত্তের £৪ জ্যাএর উপর ৮ যে-কোন একটি বিন্দু । 2 হইতে পরিণি 
পর্যন্ত £০ এরূপ একটি সবলবেখা টাঁন যেন 7027515/8.53 হয় । ] 

নে কর, বৃত্তটির কেন্দ্র 9 এবং উহার /৪ জ্যার উপর ৮ যে-কোন একট 
বিন্দু। ০2 যোগ করু এবং 2 বিস্বৃতে ০£র উপর লম্ব টান, উহা যেন বৃত্তকে 
০ বিন্দুতে ছেদ করিল। উহাই উদ্দিষ্ট সরলবেখা। ০6কে বর্ধিত করিয়' 
পরিধিকে 9 বিন্বুতে ছেদ কর। 

প্রমাণ £ "২ 0121009 ৮,607-5120, 

এক্ষণে) £286 2 £0.ট0 5 60560 90৯, 
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উদ্ধী. 2. 4১ 567001-011016 15 06950111960 010 /8 825 019006067) 8180 
2) ০9 01000952০20 80 816. 01271 $166156001)5-86 6, 90০৬ 
+586 88 2 ল £0০8217810-915, | ০. 0.37 31). 9.739 ] 


[&৪কে ব্যাস করিয়া অঙ্কিত কোন অর্ধবৃত্তের 8০ ও 99 জ্যাছয় পরম্পর 
2 বিন্দুতে ছেদ করিয়াছে । প্রন্গীণ কর যে, 8৪-0৯-4898 ] 

[ 81065 2 219488 টান। 

807 চতুভুরজের £০+ ৫£4- 2 সমকোণঃ .. উহ] বৃত্তস্থ চতুভু'জ । 


এক্ষণে যেহেতু 9514 বৃত্তের 025 ও £1% জ্যাহয় বছিঃস্থ ৪ বিন্দুতে ছে 
করিয়াছে, 


88918 55 910.,852 05) 

অনুরূপে, 708 বৃত্রস্থ চতুতু জ বলিয়া 
/5,41% 75 80০8502) এখন (9 02) ষোগ 
করিলে) 88,919 1 589521৬ লন 80,872 4-80০42, 





বা 89081 1219 )75180585 480,985 ( চিত্র নং 10) 
অথাৎ /48./93 80722480595, 
/82 5 80১58 47905985, 

উদ্দা, 2. 11100080৪17 00100 110 06 ০000100018 019010 ০0 ডে০ 
1:30515606185 0120195 চ%০0 51)0105 21:2 019 17) 0106 11) 29:01 ০11:016. 
910 (08 006 001 ০৮661010155 01 00০56 0001:05 816 00100৮0110. 

| ছুইটি ছেদী বৃত্তের সাধারণ জ্যা-এর উপরিস্থিত কোন বিন্দু দিপ্! প্রত্যেক 
বৃত্বের একটি করিয়া জা টানা হইল। প্রমাণ কর যে এ জ্যা্বয়ের 
গ্রান্থবিন্দু চারিটি একই বৃত্তস্ক | ] 

মনে কর, উভয় বৃত্তের সাধারণ জ্যা 2৯ 


/& 
এ? উপর ০ থে কোন একটি বিন্দু এবং 
উহার মধ্য দিয়া বৃত্ত দুইটিতে যথাক্রমে ০৪ 
ও 000 জ্য! টান] হইয়াছে । প্রমাণ করিতে 
হবে যে, £১ 0, 8, ০ একই বৃত্বস্থ। 


৯২১১৪ 9 
০) 


প্রমাণ 2 ৮০/০ বৃত্তের 5৪ ৪2০ জ্যা (চিত্র নং 11 ) 
০ বিন্দুতে ছেদ করায় £০.৪০- £.৯০. 
আবার 020 বৃত্তে 50.007-560.99. ৮১: 80,৪8025 00.0০0. 
£5 059 ও ০ বিশ্বুগুলি একই বৃতস্থ। 
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উদ্দা, £. 16 0০ ০1701651765860, 91307 0386 081086165 018? 
€০ 00610 70100 25 00106 11) 00611 ০5010109018 ০1301001000. ৪1০ 
005]. | ০. 0. 1934] 

[ দুধটি পরস্পর ছেদী বৃত্তের সাধারণ জ্যাএর বর্ধিত অংশস্থিত কোন বিন্দু 
হইতে বৃত্তদ্বর়ে অঙ্কিত স্পর্শ ক ছুইট্টি পরম্পর পমান |] 

মনে কর, বৃত্ত ছুইটি & ও ৪8 বিম্ৃতে ছের্দ করিয়াছে এবং সাধারণ জ্যা 
£৪র বর্ধিতাংশের উপর যে-কোন শ বিষ্বু হইতে বৃত্ত দুইটিতে যথাক্রমে 
12 গাই স্পর্শক টানা হইল। প্রমাণ করিতে হইবে যে, 2০8. 

প্রমাণ 2 72 স্পর্শক ও 79. ভেদ্দবক বলিয়া 48৮ বৃত্তে 78,787 1758, 
অনুবূপে 59 বৃত্তে 7,718 তির) ৮০ শা62ল্তাবিঠও ৮৭ 6ল্শাহি, 


ঢ610196 | 


1. 4৯ 62106610615 ৫181) 02818119160 ৪, ০1010) 51)3৬/ 07210 06 

11)61০2706650 210 15 10152065৫ 20 010৬ [১0116 04 001090, 
| 0, 0,453 70. 3.32 7 

[ বৃত্তের কোন জ্যা-এর সমান্তরাল একটি স্পর্শক টাঁনিলে মধ্যবর্তী চাপটি 
স্পর্শবিন্দুতে সমদ্বিখপ্ডিত হইবে । ] 

% £১ 8১ 0216 19011)05 0 2. ০1101. 809 79109000০20 20 006 
€81566196 26 /৯ 11621560০60 272. 1০0৮০ 6080 48015 5 2259. 

[বৃত্তের পরিধিস্থ £, ৪, ০ নটি বিদ্দু। বর্ধিত 8০ সরলরেখা এবং & বিন্দুতে 
স্পর্শকটি পরম্পর £ বিন্দুতে ছেদ করিল । প্রমাণ কর যে //২০- 419”) 

3. এুঙ্য০ ০115195 ০9001) 2৪010 00021: 11362009115 86 / 200 
0100105 /১2০৯১ ৪১ 26 0150, 9100 09৮2১ || ১+. [007,147 ) 

[ বিন্দুতে অস্ত:স্পর্শকারী দুইটি বৃত্তে 42০ ও /১৫ দুইটি জ্যা টানা হইল। 
প্রমাণ কর যে ৮০৮ | ০৮. ] 

4. 2০ ০11:01625 00001) €৪01) 00061 11766100211 2070 2 
50818106 11136 15 01272 00 006 00000, 7010%2 0080 60০ 70210 ০: 
16 10661020650 86৮৬৩০]৪ 0105 01:0165 51062509003] 2.05195 ৪ 
€0€ 0০10 0 ০010620%. [ 0০, 0. 1924) 

[ ছইটি বৃত্ত পরম্পর অন্তঃম্পর্শ করিয়াছে এবং একটি সরলরেখ! উহাদ্িগঞে 
ছেদ করিয়াছে । প্রশ্নাণ কর যে, বৃত্তদবয়ের মধ্যবর্তী এ সরলরেখার অংশঘ্য 
স্পর্শবিন্দুতে সমান সন্ষুখকোণ উৎপন্ন করিবে । ] 
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5. 1015106 ৪. 01016 1190 ০ 56800620950 01086 006 87810 18 
0756 0095 ০০ 0031016০002 80516 10 00০ 00001, 


[ একটি বৃত্তকে এরূপ ছুই বৃত্তাংশে বিভক্ত কর যেন একটি বৃত্তাংশস্থিত 
কোণ অপর বৃস্তাংশস্থ কোণের দ্বিগুণ হয় ।] 
6. "০ ০17:0195 00001) 13021009115 01: 60210158115 200 1:00 


00০ 00126 0 00156806 (জে০ 50:8161)6 11095 216 012৮ 00 ০৪০ 002, 
0০৮০ 61080 00০ 10525 19121705 002 00129 01 59001010216 08181161. 

[ ছইটি বৃত্ত পরস্পর অন্তঃস্পর্শ বা বহিংম্পর্শ করিয়াছে এবং ম্পর্শবিন্দূ 
হইতে দুইচি সবুলবেখ! টানিয়! বৃত্তদ্বন্নকে ছেদ করা হইয়াছে। প্রমাণ কর যে 
ছেদবিন্দুগুলির সংঘোজক সরলরেখা ছইটি পরম্পর সমান্তরাল । ] 

7..:259015 8. 00810812 1061005106160 860১ 00000 0 ৪ 03:06001- 
০0181 00 15 0187 €০ 009 05100610056, 9180 0081 00%-5/50.3), রঃ 

[ ০. 0.'44 ] 

[ £৪০ সমকোঁণী ভ্রিভুজের ৫০ সমকোণ এবং ০ হইতে অতিভুজের 
উপর ০09 লম্ব। প্রমাণ কর যে 59875/0.95. ] 

8. [০ 50:215106 11196 £9 2100 09 110215206৪৮ ০0 5০ 008 
80,805 09,909 3 010% 0080 4১ 9১ 0১0 ৪16 ০0005 ০110. 

[8৪ ও ০09 সরুলরেখাঘ্ধয় পরম্পর ০ বিস্কৃতে ছেদ করিয়াছে এবং 
/0,8০09-5009.09 3 প্রমাণ কর যে /&, ৪, ০ ও ০ একই বৃত্বন্থ।] 

9. [০ 010195 11702:560০0 2 2100 87 800৬7 0886 53 
010008060. 01960650021 0000107018 097616, [ 0. 0.19 1] 

[ ছুইটি বৃত্ত & ও৪ বিন্দুতে ছেদ্র করিলে বরধিত /9 উহাদের সাধারণ 
স্পর্নককে সমছিখপ্ডিত করিবে । ] 

10. ০0 01)0105 £9 2৫ 00 0: 2. 01:01 117051560০6 ৪20 ০0 
065106 10, 16 09335 00, ৪1007 61020585500. 

[ কোন বৃত্তের 48 ও ০০ জ্যাহ্নয় বহিংস্থ ০ বিন্দুতে পরস্পর ছেদ 
করিয়াছে । ০8 ও ০০ সমান হুইলে প্রমাণ কর যে, £9- ০0. ] 

11, /80 15 ৪. 00180615 11) 10101) 5১১81702216 006 
06:021501001275 00100, 0176 101০9 00 6106 01070095166 51065. 11 006 
26100001001815 09660 26 0১ 0:0০ 0080 &০09.০9১55809,০02500,02, 

[ ও. 0.48 ] 

[ £৪০ ত্রিভুজের বাহুগুপির উপর 4১, ৪ ও ০2 লঙ্ব তিনটি পরস্পর 

০ বিন্দুতে ছে? করিয়াছে। প্রমাণ কর যে &০.০১-৪০.০+%-০০০,০৪, ] 
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12. 9170%% 0080 0102 15006910612 ০0100211760 105 0106 58£10061765 
04 215 ০1)010 019 আ) 00100£1) & £1%10 00116 ড/101011) ৪. 011016 1 
6009] 0 0116 50816 012 10816 006 51001665506 ০1001 13101) 1095 106 
07971) 610:00810 0086 1011, [0. 0. 49. 


| কোন বৃত্তের অস্তঃস্থিত একটি নিদিষ্ট বিন্দু দিয়া অস্িত জ্যাএব 
ংশত্বয়ের অস্তর্গত আযতক্ষেত্র, এ বিন্ুগামী ক্ষুদ্রতম জ্যাএর অর্ধাংশের উপর 
বর্গক্ষেভ্রের সমান হইবে । ] 


13, 1]? 00166 ০10165 17)0675600 0106 21)001021) 2036 00166 
0০010110018 01)0195 ৪816 €101001 50180076150 01 0818116], 


[ যদি তিনটি বৃত্ত পরস্পর ছেদ করে, তবে তাহাদের সাধারণ জ্যা তিনটি 
লমবিন্দু অথব' সমান্তরাল হইবে। ] 


14 ১ ৪১ 0 216 0171766 0০011505010 ৪. 50081£1)0 11176. 01700 006 
19005 ০0৫ 19011)65 06 ০017090 01 0517561)9 11010 00006 0০165 
7555170£ 002006108৪1) ০. [ ০. 0.46 ] 


[8, 8 ও ০ কোন সরলরেখার উপরিস্থিত তিনটি বিদ্দু। ৪ ও ০ দিয়া অস্থিত 
বৃত্তগুলিতে £ হইতে অস্থিত ম্পর্শকগুলির ম্পর্শবিন্ুর সঞ্চারপথ নির্ণয় কর। ] 

16. 89315 8. 001870816 15501106010 2. 0110167 90596 8216 
11769 01871) 6০ 006 0856 80 6818119] 009 006 02108617082 8১ 0 
16506০00০15 ; 0:0৫ 61080 90 : 06558922802. [[3.5. 60) 

[43০ একটি বৃত্তস্থ জিতুজ। 9 ও ০ বিন্দুতে বৃত্তের স্পর্শক ছুইটির 
সমান্তরাল করিয়া ত্রিভুজের ভূমি ৪০-র উপর যথাক্রমে 4০ ও /5 রেখ! টানা 
হইয়াছে । প্রমাণ কর যে 90 2 06558852502, ] 


[ ঢ60%8 : (চিত্র আক ) মনে কর, ম্পর্শকছয় ৮ বিন্দুতে পরস্পর ছেদ 
করিল এবং বর্ধিত 2৪ ও ৪০ যেন /&6কে & বিন্দুতে ও £0কে বি বিম্বৃতে ছেদ 
করিল। 

প্রমাপ 2 4১905 ও £১৪০5এর উচ্চতা একই এবং ভূষিদ্বয় একই রেখায় 
জবস্থিত। 

/১ 880 £ £১8065580 5 06:72, (2). 
এক্ষণে এ ত্রিভুজহুয়ের 4 98-একাস্তর 408৯ (7 40186) 
-ল £ 607 (৮ স্পর্শক 29৪১16০ সমান ) 
-একাস্তর £ 850 (76011 55), 
আবার, একা স্তর বুত্তাংশস্থ £ 880 হল £8০৭ললএকাস্তর £ 550. 
প:2১890 ও ১৪06 লদৃশকোণী, স্থৃতরাং সদৃশ 3 
/১৪৯৪০ 2 2১806758858 2802125? (2), 
(1) ও (2) হইতে 290 :05-5882 2405, ] 


001০7010710 0৮24 স্দাব75 
(স্পর্শক অন্কন) 
সম্পাণ্ত ! 

[018৬ 2 (717/6106 €০ 8 0201০ ৪6 8 1৮617 [90106 01) 0১৫ 
00010161218 00, 

[বৃত্তের পরিধিস্থ কোন বিস্দুতে বৃত্তচির একটি ম্পর্শক অস্কন করিতে হইবে। ] 

প্রন্নত্ত বৃতের কেন্দ্র ০ এবং ৪ উহার 
পরিধিস্থ একটি বিশ্বু। ৮০ বিন্দুতে 


6 
বৃ্টটির একটি ম্পর্শক আকিতে হইবে। ৃ 
অস্কন ০৮ ঘোগ কর এবং₹ ৯ - ২: চা 
ডি ০ 
বিনুতে ৮+1.০ টান। ১ 
++ উদ্দি্ট স্পর্শক হইল। (চিত্র নং 12) 
প্রমাণ £ "" ১ নরলরেখা ০৮ ব্যাসার্ধের ৯ বিম্ুতে ০৮র উপর 
লঙ্গ) .. ১ এ বৃত্তকে 2 বিন্দুতে স্পর্শ করিয়াছে । 
অতএব, ১+ এ বৃত্তের 2 বিন্দুতে স্পশক । 
জম্পাদা 2 


[018 ৪ 02108610000 2 01016 2011৮ ৪ €15]) 63050082] 002৮ 
[ বহিংস্ব কোন বিন্দু হইতে একটি বৃত্তের একটি স্পর্শক অস্কন করিতে হইবে। এ 
প্রদত্ত বৃত্তের কেন্ত্র 9 এবং ৮ উহার বহিঃস্থ একটি বিন্দু। ” বিন্ 
হইতে বৃত্তটির একটি স্পর্শক অঙ্কিত কগিতে হবে! 
অন্কন 2 ০৮ ঘোগ কর এবং 
০৮কে বাদ করিয়া একটি অর্ধবৃত্ত 
হবস্কত কর, উহ! ষেন বৃতটিকে ৪ 





বিশ্বুতে ছেদ করিল । ৮০ যোগ কর। ৮ 
এক্ষণে 2০ উদ্দিষ্ট স্পর্শ ক হুঈল। % 
প্রমাণ ঃ ০০ ঘোগ কর। (চিত্রনং 13) 
/, 09৮৯ অর্ধবুত্তস্থ কোণ, .. ৫০৪৮ এক সমকোণ। 


1০. 0. (১0)-18 
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অতএব, 2০ সরলরেখা ০০, ব্যাসার্ধের উপর ০ বিন্দুতে লম্ঘ হওয়ায় ৮৫ 
বৃন্তটির একটি স্পর্শক। 

[দ্রষ্টব্যঃ উপরের অস্কনে 07কে ব্যাস করিয়! যদ্দি একটি বৃত্ত অস্কন কা 
হয়, তবে উঠা প্রদত্ত বৃধকে ০এর বিপরীত দিকে আর একটি বিন্দুতে চেদ 
করিবে । মনে কর, সেই বিস্কু হি. এখন শিং যোগ করিলে ৮৭ এ বৃত্ের 
আর একটি স্প্শক হইবে। 

অতএব, বৃহিঃস্থ কোন বিন্দু হইতে কোন বৃত্তের ছুইটি স্পর্শক অঙ্কন কৰা 
ঘাঁয়। ] 


00117 0 14 তব 
লাধারণ স্পর্শক 
ঘদি একটি সরলবেখ! ছুঈটি প্রদত্ত বৃত্তকে স্পর্শ করে, তবে ভাহাকে & 
বুন্তস্য়ের সাধারণ স্পর্শক বপে। সাধারণ ম্পর্শক সরল ও তির্যধক দুই গ্রকা 
হইতে পাবে । যে সাধারণ স্পর্শকের স্পর্শবিন্ু দুইটি বৃত্তদ্বয়ের কেন্দ্রসংযোজক 
ম্রুলরেখার একই পার্থে অবস্থিত তাহাকে সরল সাধারণ স্পর্শক (10171৩0 
09227802)"[810£০06) বলে । আর এ স্পর্শবিন্ু দুইটি যদি এ লরলবেখাব 
ছুই বিপরীত পার্থে থাকে, তবে ম্পর্শকটিকে ভির্যক জাধারণ স্পর্শক 


২ হ2105575৩ 00101770915 78178606 ) বলে। 


জম্পান্ত ৪ 

[018 ৪. 0116500 5010012)01) (80861) €0 6০ £1৮০18 03015. 

[ দুইটি বৃত্তের একটি সরল সাধারণ স্পর্শক অস্ষিত কর।] 

4৩5 যথাক্রমে বৃহত্তর ও ক্ষুদ্রতব বুত্রহ্থয়ের কেন্দ্র এবং ₹ি ৩7 হথ্থাত্রাম 
উহাদের ব্যাসার্ধ । এই বৃত্ত দুইটির একটি সরল সাধারণ স্পর্শক অন্িত 
করিতে হইবে। 

অগ্কন 5 4৪ যোৌগ কর। /-বিম্ুকে কেন্দ্র করিয়া বৃত্ত দুইটির ব্যাপাধের 
অন্তরকল (7২-7) ব্যাসার্ধ লইয়া একটি তৃতীয় বৃত্ত অস্কিত কর। ৪ বিন্দু হইতে 
ধ তৃতীয় বৃতের স্পশক ৪০ অস্কিত কর। 4০ যৌগ করিয়া বর্ধিত কর, উঠ 
ফেন বৃহত্তর বৃত্তটিকে 2 বিস্ুতে ছেদ করিপ। 8 বিস্বু হইতে /৯-র সমান্তরাল 
করিয়া একই দিকে ৪০, ব্যাসার্ধ অস্কিত কর। ৮০ যোগ কর। 

2০, বুত্তহ্থয়ের একটি সর্ল সাধারণ স্পর্শক হইল । 
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গ্রমাপ 2" 52-লতি এবং 80551২77১০৮ 08-57 5589. 





( চিত্র নং 14) 


আবার, 06 | 8০. ৮১ ৪০2০ একটি সামান্তরিক, এবং উহার 
০০৯০ অন্ুব্ূপ £ £08-5ঞক সমকোণ 1 .. 8০৭৯ একটি আয়তক্ষেত্র । 
4. ০৭৯ ৩ £7০5৪ প্রত্যেকে এক সমকোণ। ৮, 6 বৃত্তদ্বয়কে ৮ ও 
৬-বিশ্বুতে স্পর্শ করিয়াছে । .". ৮০. উভয় বৃত্তের সরল সাধারণ স্পর্শক হইল । 
জ্রষ্টব্য £ ০-বিন্দুর বিপরীত পার্খে ৪-বিন্দু হইতে এ তৃতীয় বৃতটির 
অর একটি স্পর্শক অঙ্কিত করাযায়। অতএব, &৪-র অপর পার্থে ₹৯এর 
স্ক্ূণ আর একটি সরল সাধারণ স্পর্শক অঙ্কন করা যায়।] 
বিশেষ জ্ঞষ্টব্য 3 প্রদত্ত বৃতদ্বর সমান হইলে কিরূপে সাধারণ স্পশক 
গ্বাকিবে দেখাও । 


লম্পা্ £ 


1019৬ 2. 02105015€ 00100172019 02106619000 0০ 1৮1 ০2710165, 

৷ ছুইটি বুত্তের একি তির্ধক সাঁধাবণ স্পর্শক অস্কিত কর ।) 

« ও 8 যথা ক্রমে বৃত্তদ্বয়ের কেন্দ্র এবং ₹ ও? যথাক্রমে উহাদের ব্যাসাধ। 
িঙ্কয়ের একটি তিক মাধারণ স্পর্শক অঙ্কিত করিতে হইবে। 

অন্কন2 /৪ যোগ কর। ॥-বিন্ুকে কেন্দ্র করিয়া বৃত্তগ্ধয়ের ব্যাসাধ 
হহাট্ সমগ্রির (8২+1এর) সমান ব্যাসার্ধ লইয়া একটি তৃতীয় বৃত্ত অস্কিত কর। 
ও হইতে এই বৃত্তের ৪০ স্প্শক টান । ০ যোগ কর, উহা যেন প্রদ্বত্ত &-কেন্রীয় 
বকে ৮ বিন্দুতে ছেদ করিল । এক্ষণে 8 বিন্দু হইতে &৮-র সমান্তরাল করিয়া 
2৪14 বিপরীত দিকে ৪০ ব্যাসার্ধ টান । £৯ ঘোগ কর। ৮০ উদ্ধিষ্ট তির্ধক 
শাণারণ স্পর্শক হইল । 
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গ্রমাণ £ "৮ %0755015 এবং 85 তি, 
707-5+58৮১ এবং 20 | ৪০৯, 





পি 


2০৪০ একটি সামাস্তরিক, এবং উহার ৫০ সমকোণ হওয়ার 
উহা একটি আয়তক্ষেত্। ৮১ /82,০ £৯০০৪-এক সমকোখ। 
2০, উ্তয় বৃত্তের একটি তির্ধক সাধারণ স্পর্শক । 
 জ্রষ্টব্য £ পূর্বের ন্তায় £০এর অনুরূপ আর একটি তির্যক স্পর্শক অঙ্ক” 
করা যায়। অতএব, ছইটি বুশ্তের মোট চারিটি সাধারণ স্পর্শক হইতে পাবে 
বৃ্তদ্বয়ের অবস্থনি অন্গসীরে উহাদের 4টি, 2টি, 2টি ঝা ]ুটি লাধাএ 
ম্পর্শক হইতে পারে। বুত্ত দুইটি সমকেন্ত্রীয় হইলে উহাদের সাধারৎ 
স্পর্শক লুগ হইয়া থাকে । ভোমরা চিত্র আকিয়া এ বিভিন্ন অবস্থানগুলি দ্বেখাও। 


0010500806100 01 16621911165 9 01 20000 5. 1০] 21716 


[ বৃস্তের অন্তলিখিভ বা পরিলিধিত নম ত্রিভুজ ব1 বহুভুজ অঙ্কন: 
সম্পাভ' 5 


[০ 507350000 & 165£0180 61806 01 3 51995 (£) 13, 0: 
(11) 20০00 & £1521) ০1016. 

[ একচি বৃত্তের ৫) অন্তলিখিত ও (2) পরিলিখিত ত্রিভুজ অনি 
করিতে হইবে ।) 

(প্রধষ প্রণালী )£ মনে কর, ০ প্রদত্ত বৃত্তের কেন্দ্র। উহার একটি 
(1) অন্তলিখিত এবং (2) একটি পরিলিখিত দসবাহু ব্রিভুঙ্দ অস্কন করিতে 
হইবে। 


জ্যামিতি 22? 
(1) আঙ্কল 2 ৮12 যেকোন একটি সমছিবাছ ভ্রিভুজ পাক । একে 
চ দ্বিকে ০ ও 6 বিন্দু পর্ধন্ত বর্ধিত কর। ০% যে-কোন একটি ব্যাপার্ধ লও । 


বিন্বুষ্ঠে £০+৮-এর সমান করিয়া 4408 এবং ৫১৯2৪-র সমান কবিষা 
15025 অস্কিত কর । 09 ও ০০ বৃত্তটিকে ফেন ৪ ও ০ বিদ্ৃভে ছেদ করিল। 





(চি নং 165) 


১৪, 30% ৮0 যোগ কর। এক্ষণে £১280 বৃত্তটিব অস্তলিখিত লমবান্ত 
এজ হইল । 

মাপ "২ **০ সমব'ছ ত্রিভুজেব প্রতোক কোপ 6০, 

/ ১৫0 ল5 4 ১22্5]205 

অঙএব 9 িন্ুতে £ 5285 4 £0০-5120 । 

8০9০ কোঁশও 120 [** ০.বিন্দুস্থ কোৌপগুলির পম 360” ]. 

এক্ষণে ০-কেন্জস্থ কোণ তিনটি সমান বপিয় চাপ 8৪-5চাঁপ 80০55 চাপ: ০. 

জযা 887 জ্য1 ৪০৮5জ্যা ০ $ 2১৪৪০ লমবাছ । 

2) অঙ্কন ২ পর্বের ন্তায় অন্ন করিয়া! &, ৪ ও ০ বিম্ভুতে বৃত্তটির 
তিন স্পর্শক অস্কিত কর । উহা যেন পরস্পর ছেস্ক করিয়া /১৮০৭ উৎপন্ন 
*5ল। উাই বৃত্তটির পরিপনিখিত লমবাহ্ছ ভিভুজ চইল । 

স্মাপত ৮ ও বি স্পর্শ ক বলিয়া « 932- ৫ ০৯০-০এক সমকোপ। 

78094 ৫০০2 সমকোণ ॥ কিন্তু 4. 508751205৮৮ £ ০৮60, 
অনুপ 2 4 প্রত্যেক 60 ,,  ₹£০ একটি লমবাহ ত্রিভুজ । 

. দ্বিতীয় প্রণালী )১ প্রদত্ত বুত্তটির একটি ব্যাস &৮ লও। ৮₹-কে 
কেছ্ু কছ। এবং ০০ ব্যাসাধ লইয়া একটি বৃত্ত আঁক । মনে কর, ইহ] প্রদত্ত 
তকে 9 ও ০ বিন্দুতে ছেদ কাবিল। ৪,৪০১ £০ যোগ কর। 4480 
সস্কশিখিত সমবাহ ত্রিভুজ হইল। 08, ০০৯ 6৪, 7০ যোগ কর। 
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প্রমাণ 2 £১৪০৮০ ও 4১০০৮ সমবাহ ত্রিভুজ [ '' প্রত্যেক বা 

ব্যাসার্ধ 1) ৮৮ ৫৪8০০-120৯ 
পরিধিস্ব £8০-০ কেন্দ্রস্থ £80০:7-560+. 

অ।বান ৫80৮5 £.82/ (একই বুত্তাংশস্থ)-560+ ১ ১88০ লমৰান্ধ 

এক্ষণে, £,: 8. ও ০ বিন্দুতে বৃত্তের তিনটি স্পর্শক দ্বাকিলে পর্বের সাফ, 
পরিলিখিত সমবাহ্ু ত্রিভুজচি পাঁওয়1 যাইবে । ] 

(তৃতীক্স প্রণ লী) বৃত্তের যে-কোন ব্যাসার্ধ ০% লও | ৯০-র দমাহ 
৮১ ৯০ জ্যা আক | %*০ ঘেোগ কর এবং £&০-র সঙ্গান 098 জা? আক, 
এক্ষণে £১৪8৪০ লমবাছু হইবে। [ প্রমাণ সহজ ] 


অম্পাভ € 


পু০ 50128500056 ৪, 16601911160 04 4 51065 (1) 21) 01 (21) ৪১০৫ 
৪ 5161) ০1015. 

[ একটি বৃত্তে (1) একটি অন্তপিখিত ও (2) একটি পরিলিখিত ফু 
চতুভু'জ অঙ্কিত করিতে হইবে । ] 

[ স্থষম চতুভু'জ বলিলে একটি বর্গক্ষেত্র বুঝায় তাঁহ] তোমরা জান ] 

০, প্রদত্ত বুতের কেন্ত্র। বৃত্তটির 
(1) একটি অন্তপিখিত এবং (2) একটি 
পরিপিখিত স্বঘম চতুভুর্জ অঙ্কিত করিতে 
হইবে। 


অন্কন £ বৃত্তের যেবকেনি একটি ব্যাস 
89 লও এবং ইহার উপর লম্ব আর একটি 





০০ ব্যাস অঙ্কিত কবু। (চিত্র নং 17, 

(1) 4১, 0, 8, ০, & পর পর যোগ কক এক্ষণে 80809 অস্তলিখিদ্ বাধ 
চতুভু'জ হইল। 

প্রমাণ £হ " ০-কেন্তরশ্ব কোণগুলি সমকোশ বলি ল্চান, 


/0, 0১ 08 39০ জাগুলিও সমান । 
আবার, অর্ধৃত্তস্থ কোণ বলিয়া! £%, 498, ০, ৫০ প্রত 
লমকো 1৭, নুতরাং উহার সমান । 
8580 একটি বৃত্তস্থ হম চতুভুজ্জ বা বর্গক্ষেত্র। 
(2) 4, ০, ৪ ও ০ বিন্দুতে বুত্তের চারিটি স্পর্শক অঙ্কিত কর। যনে ক 
উহারা ৮, ০, ₹, 9 বিশ্মৃতে ছেদ করিগ 1 12০55 এ বৃত্তের পরিলিষ্িত অধ 


চতুভু 'জ হইল। 
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প্রমাণ ০০-র উপর 92 ও 49 লম্ম হওয়ায় ওদ 1 ৪; অন্ররূপে 
॥5 182... -5::8859 একটি সামাজপ্রিক 3 কিন্তু ইহার £89 সমকোণ ; 
8959 একটি আয়তক্ষেত্র । অন্রূপে 25০০০ একটি আকতক্ষেত্র । 
57২4855729৮, অন্গরূপে 69-09-85০5 কিন্ধ &৪স ০০, 
29-510, .*** 6০55 একটি স্বঘম চতুভু 'জ ব' বগক্ষেত্র । 
অনুসিদ্ধান্ত £ বৃত্তের অস্তপ্পিখিত ও পরিলিখিত অষ্ভুজ অঙ্কন করিতে 
ঘটলে উপরের লন্ব-ব্যাদছ্বয়ের অন্তভূ্ত কোণ চাকিটিকে সমদ্বিথপ্তিভ কর। 
৯ ছ্িখগুকগুলি বৃ্তকে যেন 5১ 6) 3.17 বিন্দুতে ছেদ করিল। এক্ষণে, ॥ 
হতে আরম্ভ করিয়া! পরিধিস্থ পর পর বিন্দুগুলি যোগ করিলেই বৃত্তের 
শন্ছনিখিত সথষম অষ্টভুজ পাওয়া ফাইবে। [ প্রমাণ সহজ ] 
আবার, এ বিন্দুগুলিতে বৃত্তের স্পর্শকগুলি অস্কিত করিলে পরিলিখিত সুষম 
অঃভুজ পাওয়া যাঁইবে। 
সম্পাভ ? 
09 00920500062 15801980015 600 1 2011016. 
[ একটি বৃত্তে একটি ম্ুষম বছভুজ অঙ্কন করিতে হইবে] 
360” 


১ এব 
ঠা? 


মনে কর, বনুভূজের বানুসংখ্যা %. এক্ষণে বৃত্তের কেন্দ্র ০ বিম্বৃতে 


মান £/08 অঙ্কিত কর। মনে কর, &, 8 বুতের ছেদবিন্দু। £8 ষোগ 
কর। 8৪ জার সমান করিয়া পরপর ৪০১ ০০ প্রভৃতি জ্যাগুলি অঙ্কিত কর? 
এইকপে অস্তপিথিত সুষম %-ভুজ উৎপন্ন হইবে। 

আবার, এঁ ছেদবিন্দুগুলিতে বৃত্তের ম্পর্শকগুলি অঙ্কিত করিলে বূৃতের 
পরিলিখিত স্থষম %-ভুজ উৎপন্ন হইবে। 

এষ্ট প্রণাপীতে বৃত্তে 3, 4 প্রভৃতি যে-কোন সংখাক বাছবিশিষ্ই সুবম ক্ষেত্র 
অ.গ্কভ করা যাঁয়। 

মাধ্যমক ছেঙ্গ (760191 562০0০7 ) 

ঘ্দি একটি দরলরেখা কোন বিন্দুতে এইরূপ ছুই অংশে বিভক্ত হয় যে, 
একটি "অংশ ও স্মগ্র বেখার অন্তর্গভ আয়তক্ষেত্র অপর অ'শের উপন্ব 'অস্থিত 
বঃক্ষেত্রের সমান, তাহ! হইলে এ সরল রেখাকে এ বিন্দুতে মাধ্যমিক ছেদ্ধে 
[ভক্ত বলা হয়। এ ছেদবিন্দুকে মাধ্যমিক ছেদ্বিন্তু (০০106 ০: 106019] 
১৫০৫0) ) বলে । 
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(৪) 7০ 01৮106 ৪ £15619 ৪0:818106 11186 12100201581 580000, 
[ একটি গরলব়েখাকে মাধ্যমিক ছেদে অন্তবিভক্ত কর। ] 

মনে কর, 4৪ পরলরেখাঞ্ছে মাধামিক ছেদে অন্তবিভক্ত করিতে হইবে! 
ভন্কন £ 49 র উপর 90 লম্ব টান এবং 


8.--189 কর। &০ যোগ করিয়া উহা ঢ রি 
হইতে 9০-র সমান 00 অংশ কাটিয়া লও । 


8৪ হইভে £০-বু স্মান ৮ অংশ কাটিয়! রি 28 
পও। এক্ষণে, * বিন্দুতে &৪ মাধ্যমিক ছের্1ে (চিত্র নং 18) 
বিভক্ত হইল । 


প্রমাণ 2 8 দমঘকোণ বলিরা, 
892 55202872255 808-005 ০0504 00)(50-700) 
(04009400580 ক (50 +189).50 
৮0075580758 ৮71 00170055851 


02 4 48.80, 
2০895725880 ৭5 80১১ বা, 896১৪ ৪০)-০ ৪02) 
বা, 59059 -- ৮১055885210 80 5588] 


বা, /9.৪১৮-/৮5) স্তর ৮ বিন্দুভে 4৪ মাধ্যমিক ছেদ্দে বিভক্ত 
হইয়াছে। 

[জ্ষ্টব্য যদি *৪-কে মাধামিক ছেদ্বে বহিরহিভন্ত করিতে হয়) তবে 
8৯০-ব বর্ধিতাংশ হুইভে ৪০-৭ সমান 09 অংশ কাটিয়া লইবে। তারপর 
3৪-কে ছ পর্যন্ত এক্ধপে বর্ধিত করিবে যেন 55509 হয়। ছ বিন্দৃতে £5 

মাধ্যমিক ছেদে বহিধিভক্ত হইবে । 1 


(6) 710 ০0050000817 15080০61259 001810616 1791706 6801) 01 006 
37361252006 1085 00912 01 006 €110081 87)516. |05.00,20, +37) 


[ এরূপ একটি সমছ্িবা্ছ ত্রিভুজ অস্কিভ কর যেন তাহার প্রত্যেক ভূমিসংগয 
কোণ শীধকোণের দ্বিগুণ হয়। ] 


অন্ধ: যেকোন সবল রেখা 85৪ লও । উহাকে ৮ বিন্দুতে ধা মক 
ছেদ বিভক্ত কর, যেন £৪.৪৮758% হয় । 
৪ ও ১ বিন্দু দুইটিকে কেন্ত্র করিয়া ৯-এর 
সমান ব্যাসাধ লইয়? দুইটি বৃত্ত চাপ আক। 
উহার1 যেন ০ বিশ্বুতে পরস্পর ছেদ কবিল। 
4০, 8০ ও ০* যোগ কর। /১৯৪০ নির্ণয় 
ব্রিভুজ হইল। (চিজ নং 19) 
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প্রমাণ 2 /১৯৮০র পরিবৃত্ত অঙ্কিত কর। এক্ষণে, %9.9১৮258১৫255809 

8০7--4১৫) সুতরাং &*০ বৃত্তের ০ বিশ্বতে €০ ম্পশক। 
« স্পর্শবিদ্দুগামী জ্যা। ৮ 48০*-একাস্তর বৃৰাংশস্ব £০%৯%. 
4750৮ (ব্সস্কন ), ++ ৫/০৮- ৫০৪৭, 2 স্মগ্র কোখ ৫40৪8 


08৮2 £/, আবার, £8055 ৫0৮১4৫50552 £ 5 7 
কস 4:85 £8১60 61780778৮50), ০1482522483 
8 4808, ৮৮:89 -580০ ত৮2১880 একটি সমহিবাহ রিভুক্ 


৪: ইছার 855 4০৮2 ৫ &. 
2) 1015106 2, 11611082616 100 9৮6 6009] 7813. 
| একটি সমকোঁপকে পাঁগটি সনান অংশে বিতক্ত কর] 
4,830 সম্কোণ, ইহাকে সমান পাঁচ অ'শে বিভক্ত করিতে হইবে। 
3৩ বাঁকে লইয়া এমন একটি 8০0 সমদ্বিবাছ ত্রিভুজ আঁক যেন উচার 
£৩ ও ৫০ প্রত্যেকে শরধকোনণন £080র ঘিগুণ তয়। এক্ষণে 
4080কে 86 হারা লমদ্বিখণ্ডিত কর। এখন এ £408ছর সমান করিপ্রা 
ও বিন্দুতে 4088 ও ££83 অঙ্কিত কও। এক্ষণে 3 
পদকোণটি 86) 890, 86 89 ছার! সমান পাঁচ 
অংশে বিভক্ত হই । /৫ নি 
গ্রমাপ 2 "৮ ৫ 


৫ 05 4 0 52) 090) 


4৫ 025225% ০5£050 5309, রি রি 
£. 08275 £036 2 1১০ 
আপা ৫088 853. £ 0865. 18 ( চিদ্র নং 20) 


অতএব, অবশিষ্ই 4837-90-18 4-18% 
অতএব, সমকোপচি পাঁচটি সমান ভাগে বিভক্ত হইয়াঁছে। 


সম্পাভ ৪ 
০0০0105৮0০6 ৪ 16£0181 061709£01 (পঞর্চভুজ ) (2) 10 0৫ 
11) ৪১০০৮ ৪, €161 01016. (০. 0.15) 1345 37,142) 
; একটি বৃত্তের (1) অস্তলিখিত € (2) পররিলিখিত এক একটি জুষম গব্ভুজ 
ঘঙ্কত করিতে হইবে |] 
যনে কর, প্রদত্ত ০-কেন্জরীয় বৃত্তে একটি সম পঞ্চভুজ অস্ষিত করিতে হইবে । 
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(1) অঙ্কন 2 1০০২ এমন একটি নমদ্ধিবান্ছ ভিভূজজ আক যেন উহার 
০ ও হি কোণের প্রত্যেকটি ৪ কোণের দ্বিগুণ হয়। ০% যে-কোন বাসা 
আঁক এবং ০ বিন্দমতে //08-5 4০ আক, উহার ০৪ বাহু যেন পরিদ্িকে 
8 বিন্দুতে ছেদ্র কব্লি। 8 যোগ কর। 4৪8-র সমান কহিব' 


/ £/6 

4 
% / ং 
/ ) 
১০০ ৰ 

ঠে ছি 


80, 09,106 জ্যা আক এবং &2 যোগ কর। এক্ষণে 59995 প্রদত্ত বুকের 
অস্তপিথিত সুষম পঞ্চভুজ হুইল । 
প্রমাণ 2 ** /০552/17 এবং £ 7552) 412) ৮৯421 49১4 4৩ 
755 412) প1:5 45565518059 "51156525365 পতল 22 
এক্ষণে, "88,80১ ০0 3192 চারিটি সমান জ্যা, 
কেন্দ্রস্থ £ 40875 4 8০090-5 ৫ 0০০9০-০ £006-572০ 
এ কোণগুলির সমষ্টি-?2১৫ 4-5288০; কিন্তু ০ বিন্বস্থ কোণগুলিঃ 
সমষ্টি 360, ৮, £€০৮-36০*--288-72,, 
“85 জ্যাও অপর জ্যাগুলির সমান । 
আবার -* /১০৪৪ সমছিবাভ, ১», /0898 6 / 08৮ 5 এবং 
208 -52729 ১0891 098৮ ]80-22-5108, 
৮৮409889885 545 এইবূপে চিত্র প্রত্যেক জিভুক্গের 
ভূমিকোণ-554. ৮০ পঞ্চভুছটির প্রহ্েক কোণ-2১৫ 54০ ৪68 
অতএব, £8002 এ বৃত্তে একটি অন্তপি খিত সুষম পঞ্চভুঙ্গ । 
(2) 4১৪, ০,109, £ বিন্দুতে যথাক্রমে বুতের পাচটি স্পর্শক £০১। ০, 
29, 5 ও 27 অঙ্কিত কর। ইনাতে যে 2৯হি9ন পঞ্চভুজটি উৎপন্ন হট? 
তাহাই বৃত্তটির পরিলিখিত স্থধম পঞ্চভুজ । 
প্রমাণ 2 4 ০/০৮+ £099০-52  সম্কোণ, ৮, £ 0৮০ 48088 
সম্পূরক | অন্রূপে /£2, £1৭, ৫৪, না কোণগুলিগ তাহাদের বিপরীত 
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0 বিন্স্থ কোণের সম্পূরক | কিন্তু ০ বিন্দুষ্থ পাঁচটি কোণ সমান হওয়ায়, 
16,০৯১ £ হি গ্রভৃতি কোণ পাঁচটিও সমান । 
আবার? 2০ ও ৯০ ঘোঁগ করিলে 4১৪০০ ও £১809. নর্সম হইবে? 
৫80০৮ 4809০23৫808. অন্রূপে £. 805 2 £805, 
৫8০০০ 806 ০০ 4৯5০০ ৩ ৮১৮০০ সব) ৮, 4০58, 
2০১--2০. অন্থরূপে ৯7-528০, কিন্তু 8০১-৪8%, ০,:12৫১চ5 ০১, 
অন্ুরূপে £০১০5-র সব বাহ সমান । ৮, ভউহাই পগিলিখিত স্মষ 
পঞ্চভুজ হইল । 


সম্পান্ত 9 


০ 00929500008 170873191 15016 01 6 51065 (1) 117) 0 (711) 80০06 
2 61০18 ০1016. 


? একটি বৃত্তের (1) অন্তপিখিত ও (2) পরিলিখিত একটি করিয়া সুষম 
'ভুজ মস্কিত ক্ধিতে হইবে ।] 

০ প্রদত্ত বৃত্তের কেন্দ্র । বৃত্বটির একটি অস্তলিখিত ও একটি পরিলিখিত, 
সবম ষড়ভুজ অঙ্কিত করিতে হইবে। 

(1) আঙ্কন 2 ০0% যেকোন ব্যাসার্ধ 
দ্ধ এবং ৯০-র সমান করিয়া 58,80১ 
১9,065 ও ছু জ্যাগুপি অঙ্কিত কর । ॥&₹ 
ধোগ কর। এক্ষণে 880955 এ বুততটির 
'স্থলিখিত ধম ষড়ভুজ হইল । 

প্রমাণ 2 ০, ৪০, ০০ প্রভৃতি (চিত্র নং 22) 


(ঘাগ করু। 





এক্ষছে 88,180, ০09, 06 ও 6 পাঁচটি জ্যা সমান বলিয়া উহাদের কেন্দ্রস্থ 
চম্যুং কোঁনগুলিও সমান । আবার, /১99, /১৪৩০ প্রভৃতি সমবছু বলিফ। 
+03, 8০০ প্রভৃতি পাঁচটি কোণের প্রত্যেকটি 6০07 সুতরাং অবশিষ্ট 4০? 
“কোণের পরিমাণও 60০ হইবে (২ ০বিনুস্ব কোঁণগুপির সমগ্টিল 3905 )। 
*07 ত্রিভুজ সমবানছ। .. ফড়ভুজটি সমবাহ্ছ হইল এবং 488০0, 
:৪০9 প্রভৃতি কোণগুলির গুতোকটি 60 ভিগ্রীহ ছিগুণ বা 120” বলিক্না 
ধ্ড ভুজটির কোণগুলিও সমান । 
অতএব, /50062 হইল বৃত্তটির অস্তপিখিত নৃষম ষড়ভুজ । 
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(2) অন্কন £ ) 8, ০, 0, 6, £ বিদ্দুতে প্রদত বৃত্তের 6টি স্পর্শক 
আক। উহার! পরস্পর ছেদ করিয়। যে বড়ভুজটি উৎপন্ন করিবে তাহাই 
দুস্তের পরিলিখিত সুষম ষড়ভুঙ্গ হইবে। 

[ লম্পান্য ৪এর ন্যায় প্রমাণ দাও ] 


অম্পান্তধ 19 

০ 00905600 2 50021660109] 118 81:65. 00 2. €1%1) 1০009 1851৩. 

[ একটি আয়তক্ষেত্রের সমান একটি বর্গক্ষেত্র অস্কিত করিতে হইবে। ] 

83009 একটি আঁদুতক্ষেত্র । ইহার মমান একটি ব্গক্ষেক্জ অঙ্কিত 
করিতে হইবে । 

অঙ্কন? «ঢ০কে £ছবিন্দ পর্ষস্ত একপে 
'বধিত কর ঘেন 92-90 হয়। /&6কে ব্যাপ 
করিয়া একটি অর্ধবৃন্ত জাক এবং 0০কে 
বর্ধিত করিয়া অর্ধবৃত্তকে £ বিন্দুতে ছে 
কর। 06কে ॥ বিস্দু পর্যন্ত বর্ধিত কর যেন 
911-07 হয়। ₹€ ও ৮ বিন্বুকে কেন্দ্র 8 ১০ 
করিদা এবং 0 ব্যাসাঁধ লইয়া ছুইটি বৃত্তচাপ € চিত্র নং 23) 
আক, উহার যেন পরম্পর ও বিন্দুতে ছেদ করিল। 3 31773 যোগ কর; 
0179014 উদ্দি্ট বর্গক্ষেত্র হইল । 





প্রমাণ 2 " 06017এর সব বান সঙ্গান ও 4.০ সমকোপ, . উহ একটি 
বর্গক্ষত্র | ॥6র মধাবিন্দু ০ বুজের কেন্দ্র । £০ যোগ কর। ০৮-০৪-5০05. 
৫0 সমকোখ, 05275 068-002575506%--002 
০5€06:+90)(095--00)-5(080+4 00),06 -5180505 ৯0০০00, 
08317 বগক্ষেত্র 8800 শ্বায়তক্ষেত্র । 


অন্ুসিদ্ধান্তহ (1) 170 ০0977500000 & 120০0819815 2098] 0০0 
815০1 50491. 


[ 0) একটি বর্গক্ষেত্জের সমান একটি আয়তক্ষেত্র অস্কন করিতে হইবে । 1 
[317)05 £ [ চিত্র আকিয়া লও ] মনে কর, প্রদত্ত বর্গক্ষে2ত্রের একটি ৰান্ ৫. 
2 অপেক্ষা বৃহত্তর একটি সরল রেখা ৪ লও এবং /৪কে ব্যাস করিয়া অধবৃত্ 
আক । & বিন্দুতে ৫র সমান £&০ লম্ব টান এবং £৪রু সমাস্তশখাল ০6 টান, 
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€হ]1 ছেন অর্ধবৃত্তের পরিধিকে 0 ও 6 বিন্বুতে ছেদ করিল । 07488 টান । 
££ ও 8চ বাহুদ্বয়ের অন্তর্গত আয়তক্ষেত্তই উদ্দিষ্ট আয়তক্ষেত্র। 

অর্ধবৃত্তস্থ £/08 সমকোণ এবং 9 হইতে অতিভুজ £৪8ব উপর 0৮ লঙ্ব। 

শত: :25808 লু 0682 86:86, 

(2) 2০ 015106 ৪ £1৮61 5. 1102 50 01086 0156 16006970516 
00108106015 01০ 58£0001)05 1009৮ 6 ৪৫08] 00 ৪. £1279 5070216, 

[ একটি সরলরেখাকে এরূপভাবে অন্তথিভক্ত কর যেন উহার অংশদ্ধছধের 
অন্ঞর্গত আয়তক্ষেত্র একটি নিদিই বর্গক্ষেঅের সমান হয়।] 

[ চ$96 : 4৪ প্রদত্ত সরলরেখা ও ৮ প্রদত্ত বর্গক্ষেত্রের একটি বানু লইয়া 
নুসিদ্ধান্ত (1)-এর মত কর। ] পরিশিষ্টে দম্পাভগুজ দেখ। 


সম্পাণ্ত 11 
7০ 50195170062, 50816 ০009] 11) 8168. 10 ৪ £1৮618 1০0০6111768] 
1606 (01 8, £1৬61) [015 £00. ), 
[ একটি ধজুরেখ ক্ষেত্রের বা বহুভুজের সমান একটি বর্গক্ষেত্র অন্বন করিতে 
হইবে | ] 
মনে কর, 48506 একটি নির্দিই ধজুরেখ ক্ষেত্র । ইহার সমান ক্ষেত্রফল 
ধশ্িষ্ট একটি বর্গক্ষেত্র অস্কন করিতে হইবে। 





শি 0 1%.0০0 09 ৮ ৯ 142 এ ০ 
.| / 
(চিত্র নং 234) 

সক্কন ১ %*০ ও 0 যোগ কর? 86150 এবং 6171 £9 টান, 
উহ্নারা যেন ০০-র বর্ধিতাংশকে যথাক্রমে £ ও ৮ বিন্দুতে ছেদ করিল। 
॥5 ও ॥4 যোগ কর এবং ৯1517 টান 1! এ হইল £১৪£7-এর উচ্চতা । 
57কে ০ বিন্দুতে সমদ্বিধপ্তিত কর! ১4 সরলরেখা হইতে ৮৮. €০ এবং 
2৮. ঞ৫ কাটিয়া লণ্ড। সাখকে বাদ করিয়া একটি অর্ধবৃত্ত অস্কিত কর, 
॥ও এর মধাবিন্দু 19 লও । 6০4১৫ টান, 2০ যেন অর্ধবৃত্তের পরিধিকে 
» বিন্দুতে ছেদ কতিল। ৮৪ এব উপর একটি বর্গক্ষেত্র 2০29 অঙ্কিত কর। 
উচাই উদ্দিষ্ বর্গক্ষেত্র। 
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প্রমাণ 8 "7 ১৪০5 ও 2880 একই ভূমি ॥০র উপর এক্‌ 
০ ও 8 স্গাস্তরাঁল সরল রেখাছিয়ের মধ্যে অবস্থিত, ..  £১৪৪০ /১ ৪০৪, 
অভরূপে, £১062 22917. 
/৯ 890০7 ১০০17 2 02 হু & 2025 1 ৮১5০০072১20 
ক্ষেত্র 88006 £১ 811 81৫ লু 80০৮৫, 
আবার, 2০০7 9142 --219 (1৮78 পমকোণ ) 
_1৮2-92 €0198হঞ8 ব্যাসার্ধ) 
₹ (19১17514014 8- নিএ)০5(9১16150041৭-1%5) 
০৯১০ 80. ক্ষেত্র 88005. 
২,895 বর্গক্ষেত্র 89005 ঝজুরেখ ক্ষেত্র । 
| জ্রষ্টব্য £ চতুভুর্জের সমান বর্গক্ষেত্র অস্কনেরও এই প্রণালী ) 


অম্পাণ্ত 12 
1০ 000 006 10680 00909161019] 026৬6562) 0 £)৮০৪ 
508151)0 11055, 
[ ছুইটি নিদিষ্ট সরলরেখার মধাসমানপাতী নির্ণয় করিতে হইবে । ) 
মনে কর, ৪ ও & দুইটি প্রদত্ত 
পরল রেখা । ইহাদের মধা-সমাভপাতী | ৮৩ 
নির্ণয় করিতে হইবে । এটি চি 
জন্কন 2 যে কেশ সরল রেখা | & ৰ ৫৮ _.) রি 
৯৮ লও | ইভা হইতে £8-56 এবং টি টি দি ভি ৬ 
৪৩-& কাটিয়া লও । কে ব্যাস ( চিত্র নং 24) 
£রিয়া একটি অর্ধবুন্ত অঙ্কিত কর এবং 9040 টান । 80 যেন অর্ধতৃ্কে 
০ বিন্দুতে ছেদ করিল । এই 809 রেখা £৪ ও 8০র মধ্য-সম্'ন্ত পাতী । 
প্রমাণ 2 40 ও ০০ যোগ কর। 8০০ অর্ধবৃত্তস্ব বলিয়া সমকোণ। 
সমকৌণিক বিন্দু 0 হইতে অতিভুজ /০র উপর 09 লঞ্ষ, 
১880 ও /১99০0 সদৃশ, 
89558051112 2589 
80 80 ৪80 & 
(দ্রষ্টব্য 3 চিত্র নং 24 দেখ । মনে কর, £০ ও £৪ প্রদত্ত রেখা এবং 
উত্তার! একটির উপর অপরটি এরূপে সম্গাপতিত যে উভয়ের £ প্রান্ত মিপিত 





"89১ & ও এর মধ্য-সমান্ুপাতী। 
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£ইয়াছে | একপ ক্ষেত্রে 89 রেখা ০ ও 8৪-বু মধ্য-সমাক্ষপাতী হইবে। 
আবার) 00 রেখা 09 ও ০/-র মধ্য-পমাছপাতী |] 

12. (৪9) চ150 £০০10০0105]]5 02০ ৮৪10৩ 0 ২/5, 

। জ্যামিতিক প্রণালীতে +/5এর মান নির্ণয় ক৭।] 

[ চিজ নং 24 দেখ ] ০55 ধর্ঘ্য একক লগ । উতা হইতে 8৪-₹] দৈর্ঘা 
একক কাটিয়! লও । 59 ও &০র মধা-সমাহুপাতী ॥9 অস্কন কর। 

এক্ষণে, ৮৪০ রেখা 88 ও 2০৭ মধা-সমান্ুপাতী, 

8102 _588.50 5.1 বা 5 ব্গ একক । 

" 80-5 */5 দৈর্ঘ্য একক | অতএব /9 দৈর্ঘ্যই ,/5-এর জ্যামিতিক মান। 

| জ্রষ্টুব্য 2 /15 455 3, স্থ তরাং 5 ও 3 এককেপ মধ্য-সমানপাতীই 
/]দএর মান হইবে । ৯34 থাকিলে, /34০০46:৪ ১5 ধরিতে হয় । ] 


61০9০ 2 


1... 1170. 006 10681) 71019161078] 706 ট৮৮০€17 3 0100. 21)0 4 0111, 

। 3৩ 4 সেন্টিমিটারের মধামান্পাতী নিণয় কর] 

৮. 1150 £০07206001081]15 002 ৪1065 0 5/35 804 ২/20. 

। জামিতির সাহায্যে 35 ও 526এর মান নির্ণয় কর।] 

8. [019%/ 2, 126€001917 09 02.501) 11) 2 £1০1) 011016, 

একটি বৃত্তে একটি হুবম দশভুজ অঙ্কিত কর। ] 

4,108. ৪ 1550]971 [0915601) 06 12 51055 11) 01 8000 ৪ 
1১ 011016. 

| ওকটি বৃত্তের অন্তলিখিত বা পারিপ্রিখিত একটি হৃধম হ্বাদশভুজ 
যন কব । ] 

).106501100 ৪. ০1016 119, 0 81900, 2. 1060191170156018. 

| একটি ধম বনুভুজের নসস্তবশ ও পরিবৃ অস্কন করু। ] 

৬. [75500156 2. 50086 1) 2. £1০18 010016. 

, একটি বৃত্তে অস্তপিখিত বর্ক্ষেত্র অঙ্কিত কর। ] 

7..10500702 2 1558]27 0008£070 10 2. 01016 ০01 190105 5 ০00, 

87555: 
| 5 নেট্টিমিটার ব্যাদাধবিশিষ্ট বৃত্তে একটি স্থযম অষ্টভুজ অস্কিত কর। ] 
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8, 17050102173 & 01015 0£180105 2 000, ৪. 80081 2100 8193 


109 8106 75 0069,501217)06100 2190 09107019001, 0০. 00. 51) 
[ ছুই সেন্টিমটার ব্যাসার্ধবিশিষ্ট বৃত্তে একটি বর্গক্ষেত্র অস্কিত কর এখ' 
উহার বাসর দৈর্ঘয নির্ণয় কর |] [ উ: 2:82 সে. মি. 


9. 00185000158. 16£0127 1)6য8£010 010010050111011)6 2 01015 

01 180109 15 11301065, 11925016 2 5106 01 01015 1)68£012, 
| £৪ 0,151 1 

[ একটি বৃত্তের ব্যাসার্ধ 15 ইঞ্চি। উহার একটি পরিলিখিত স্ব 
ষড়ভুজ অন্কন কর এবং উহার একটি বাহু মাপ। ] 

10. 4১০৮0 2 01016 0119910831৮ 025010106 2 60011816191 
€080516. 1012৬ 2 501816 ভ1)056 8152. 15 ৪0091 6০0 01080 01 0 
075815616. 115250076 005 51065 ০0: 006 50916 2190 006 00191)816, 

[ 0. 0.51) 

[ একটি 1” ব্যাপার্দের বৃত্তের পৰিপিখিত সমবাহছু ত্রিভুজ অস্থিত কর। 
উহার ক্ষেত্রকলের সমান একটি বর্গক্ষেত্র আক এবং এ বগক্ষেত্ত ও ত্রিভুজের 
বানু মাপ। ] 

11, 178. 61560 ০11:015 11)501102 ৪ 001915816 60019168191 (0 
৪ £1%61) 0191)016. 

[একটি প্রদত্ত বৃত্তে একটি প্রদত্ত ত্রিভুজের সদৃশকোণী ত্রিভুজ অস্কিত কর।, 

19. 40০50 ৪ 51521 ০1101 01001705011196 2. 00191£1 
60171915600191 00 2 £15610) 01019817816, 

[ একটি নির্দিই ত্রিভুজের সদৃশকোণী করিয়া একটি নির্দিষ্ট বৃত্তের পরিলিখিত 
জিভুজ অঙ্কন কর ।] 


[ পরিশিষ্ট দেখ] 


১0150 (5501026075 € ঘন জ্যামিতি ) 
কতিপয় সংজ্ঞা 
[. তল ব. পৃ্টেক (58072506 ) দৈর্ঘ্য এবং প্রস্থ আছে কিন্তু বেধ নাই। 
/ » গ্রব তল ছিমাত্রিক | 
জল দ্বার বেষ্টিত দেশকে ঘন (80110 ) বলে। ইহার দৈর্ঘ্য, প্রস্থ 
, ব আছে, ক্ষতর*ং ইহা ত্রিমাত্রিক । 

5. তলের উপরিস্বিত যে কোন দুইটি বিন্ু যোগ করিলে যে সরলরেখা 
“রা যায় তাহা যদি তলের সহিত সম্পূর্ণ মিলিননা যায়, তবে এ তলকে সমতল 
১1080 বা 01576 ৪160০ 1 বলে। 

হ এল সমতল নহে, তাহাকে বক্রুতঙল ( ০0৮50 5001000 ) বলে। 

ছ্ষ্টব) £ তেরা জান যে, একটি বিন্দুক গৃতি ছ।এ" একটি রেখা উৎপন্ন 
অতএব দুইটি বিভিন্ন রেখার মিলন বা ছেদ একটি বিন্ৃতে হইবে । 
শহরূপ) রেখার গতি দ্বারা তল উৎপন্ন হয়, শ্লতরাং দুইটি তল একটি 
থয মিলিত হয় । আকার, একটি তলের গভি দ্বারা একটি খন (59110) 
ঈ 8 
এয দু অবলবেখা একই সমগলেদ ভপর অবাস্থত তাহাদিগকে 
গহতালিক বা একতলীক্ ( ০০-০18187 ) বলে । 
ুঠটি সরুলরেখ, দিয়া যদি কোন সমতল আকা না থায়, তবে এ রেখা 
২ অসামতলিক : 59০ বা 10077-009019159, বলে এন্ধপ সবরুলরেখাছুয় 
“* লে কখনও মিলিত হহবে না, অথচ উহণরা সমাস্তপাল নহে । 
উদ্ধাহর্ধ ! দুইটি পেনসিল আড়াআডিভাঁবে একটার উপর আর একটা 
1,” অদামতলিক রেখ হয়। 
£ দুইটি অসামতলিক সরলরেখার (5005 90081610 110068 ) 
অন্তত কোণ £ ঢুইটি অসামতলিক ( 9৩ ) সরল্রেখার মধো একটি 
এবলবেখ!| তাহাবই উপরিস্থিত কোন বিন্দু হইতে অপরটির সমাস্তরাল করিয়া 
স্ব সরপরেখার সহিত যে কোণ উৎপন্ন করে সেই কোণকে এ ছুইটি 309৮ 
"লেখার অস্তভু ত কোণ বলা হয়। 


নে 


এনে কর, 88 ও ০0 দুইটি 5০৬ সরলবধেখা। এবং £৪-র উপরিস্থিত যে 
কেন 5 বিন্দু হইতে 7০ | 00 টান হইল । এক্ষণে 59 ৩ 2০এর মধ্াস্থিত 
কোণ 88 ও 00 5৪৬ বেখাদ্বয়ের অন্তভুতি কোণ হইবে । 
চ10, 1, ৭3 পাু9 
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7. সামতলিক ত্ইটি সরলরেখা হয় পরস্পর মিলিত হইবে, না চয 
সমাস্তরাল হইবে। 

8. যদি দুইটি সরলবেখা একই সমতলে অবস্থিত থাকে এবং উহাদিগকে 
ছুই দিকেই বর্ধিত করিলে মিলিত না হয়, তবে উহার্দিগকে সমান্তরাল বলা হয: 

9, একটি সরলবরেখা ও একটি সমতল সমান্তরাল হয় যদি তাহাদিগকে যে 
কোন দিকে যত দুর ইচ্ছা বর্ধিত করিলেও কগ্সনও মিলিত না হয়। 

10. দুইটি সমতল সমান্তরাল হয় যদি তাহাদিগকে চারিদিকেই অনস্তভাবে 
বর্ধিত করিলেও তাহার কখনও মিলিত না! হয় । ৃ 

1]. একটি সরলবেখা যদি একটি সমতলের সহিত্ত এমনভাবে মিজ্সি 
হয় যে, এ ছেদবিন্দু দিয়া অস্কিত এ সমতলস্থ 
প্রত্যেক সরলরেখার উপরেই এ সরুল্‌- 
রেখাটি লম্ব, তবে এ সরলবেখাকে এ 
সমতলের উপরে লঙ্ব ( 0০109170100191 
বা 1)01109] ) বলে । 25০ সরলরেখা 191৭ 
সমতলের উপর ০ বিন্দুতে মিলিত হুইয়াছে। 
2০ যদি ০বিন্ু দিয়া অস্কিত এ সমতলের । চিন্ত্র নং 25) 
উপরিস্থিত &০, ৪০, ০০ প্রভৃতি সমুদয় সরলরেখার উপর লম্ব হয়, তবে 2০ এ 
1২. সমতলের উপর লম্ব হুইবে। যে সরলরেখা বা সমতল লন দড়ি? 
সমান্তরাল তাহাকে উল্লম্ব ( ৮০:০০৪] ) বল হয়। 





উল্লম্বের সহিত লম্ব সমতলকে অনভূমিক (13012500091) বলে । 


12. যে চতুভু'জের দুইটি সংলগ্ন বাহু এক সমতলে এবং অন্য সংলগ্ন বাড 
অন্য এক সমতলে অবস্থিত তাহাকে 91০৬ চতুভু্জ বলে । 


13. নিম্নের সিদ্ধাস্তগুলি স্বতঃঙিদ্ধ (4১1015) বলিয়া গণা করা! হয়: 

(৫) দুইটি সরলরেখা! একটিমাত্র বিন্দুতে মিলিত হইতে (ছেদ করিতে) পারে 

(৮) একটি সরলরেখা কোন একটি সমতলের মহিত একটি বিন্দৃতে মিপিং 
হইতে ( অর্থাৎ ছেদ করিতে ) পারে। 

(০) ছুইটি বিন্দু দিয়া একটিমাত্র সবলরেখা টানা যায়। 

(2) একটি সমতলস্থ দুইটি বিন্ু যোগ করিলে ঘে রেখা পাওয়া যায় তাহ 
অনন্ত পর্যন্ত বর্ধিত করিলেও এঁ সমতলের উপর অবস্থিত থাকে । 
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(৫) একটি মমতলকে তাহার উপরিস্থ কোন সরলরেখাকে অক্ষ ধরিয়া 
নূরাইলে বিশ্বের সমস্ত বিন্দু দিয়াই এই সমতল যাইবে । 

( মমতল বলিলে অনস্ত পর্যস্ত বধিত সমতল বুঝিতে হুইবে। ) 

7 একটি সরলরেখা দিয়া অনংখা সমতল আকা! যায় । 

(£) একটি সবুলরেখা এবং ইহার বহিঃস্ক একটি বিন্দু দিয়া একটিমান্র 
মমতল আকা যায়। 

(% দুইটি ছেদী মরলরেখা দিয়া একটি এবং কেবল একটিমাত্র সমতল 
গ্মাকাযায়। 

(£) ছুইটি পবস্পরছেদী সমতল একটি সরলরেখাঁয় পরস্পরকে ছেদ কৰে 
এবং তাহার বাহিরে কোন বিন্দুতে পরস্পরকে ছেদ করিতে পারে না। 


বিবিধ উদ্ভাহুরণ 3 


উদ্দ, 1. 1: 2. 5002161)6 11170 11065156200 চ০ 08131161 50581010 
1105) 11217 0106 0101652 50, 111005 216 ০০0-0181791, 


[যর্দি একটি সরলরেখা ছুইটি সমান্তরাল সরলরেখাকে ছেদ কবে, তৰে 
দূবলরেখা তিনটি সামতলিক হইবে । ] 

মনে করা যাক, 49 এবং 009 এই ছুইটি সমান্তরাল সরলবেখাকে 
৬২ সরলবেখা £€ এবং 2 বিন্দৃতে ছেদ 
করয়াছে। গ্রমাণ করিতে হইবে যে / এ 


চ 
53, 00,14৭ সামতলিক । & রী 
প্রমাণ 2 যেহেতু ৪ এবং ০9 6 0 
পমান্তবাল, অতএব তাহারা সামতলিক। /চ 





এখন £€ এবং £ যথাক্রমে £88 এবং ০০-র ঠ 
টপরে অবস্থিত বিন্দু) অতএব উহারা এ ( চিত্র নং 26) 
গম্জলের উপরিিস্থিত বিন্ধু। 

অতএব, €£ সরলবেখ| অর্থাৎ 14 সরলবেখা এ সমতলের উপর অবস্থিত 
 ্কতঃংসিদ্ধ (0) 1]. ১ 88১ ০০১ 14৭ সামতলিক । 


উদ্দা. 2. 9190৬ 0086 10 00102 01: 20015 02191121 50915106 
41১55 11805152062 £1৮০] 5008151/6 1110) 60০5 212 ০০0-012181, 


[5105-81-51] 
| যদি তিনটি বা ততোধিক সমান্তরাল সরলবেখ! অন্ত একটি নির্দিষ্ট 
সপলবেখাকে ছেদ করে, তৰে উহার! একতলীয় হইবে । ] 
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মনে করা যাক 8৪, ০0, ৪ সমান্তরাল সরলরেখা তিনটি $॥$ সরলরেখাবে 
যথাক্রমে £) ০, ₹ বিন্দুতে ছেদ করিয়াছে। 
প্রমাণ করিতে হইবে যে, £8, 00, 
একতলীয় । 


প্রমাণ 2 89 এবং ০0 সমাম্তর।ল 
বলিয়া ইহাদের মধা দিয়া একটি সমতল আঁকা 
যায়। মনে কর, এই সমতল %”, এখন ॥ 
এবং ০. বিন্দু দুইটি 7-মমতলের উপরু অবস্থিত, ন 
শতবাং 2০ সবলবেখা অথাৎ 191৬ সরলরেখা | চিজ নং 27) 
এ ?-মমতলের উপর অবস্থিত । অতএব, ₹ বিন্দু 9-সমতলে অবস্থিত | 
এখন &৪ এবং 55 সমান্তরাল বলিয়া সামতলিক। মনে কবরী যাক, 
ইহাপা আর একটি সমতল €-এর উপর অবস্থিত। অতএব দি বিন্দ 6 
সধহুলের উপর অবস্থিত। কিন্ত 4৪ সরলরেখা এবং ইহার বহিস্থে বি বিন্দু দিং 
ডইটি সমতল 17 এবং 9 আকা যায় না। [স্বতঃসিদ্ধ (£) 11 
7 এবং 7 একই সমতল । 
22 সরলরেখা 7-সমতলের উপর অবস্থিত হইবে । 
£৪১ 00, €6 সাঁমভলিক । 
এইরূপে প্রমাণ করা যায় যে যদি 88) ০0, €£-৬র সমান্তরাল আও* 
স্রলরেখা 14খ-সপলরেখাকে ছেদ করে, তবে তাহারাও 8৪, ০0, ছছ-এর সহিত 
»মৃতভলিক হুইবে। 


উদ্বা 3. '[17:0061) 8 1৮67) 00106 019 ৪ 50:835100 0010০ আট 
11006150065 (৮০ £15০1% 50016170 11005 1706 15106 11) 0106 ৪00, (71. 
531716 [01916 ৬10) 010৩ 61521) 00110, 76 0৮451 


| কোন নির্দিষ্ট বিন্দুর সহিত একই সমতলে অবস্থিত নহে এরূপ দুইটি প্রা 
সরলরেখাকে ছেদ করিয়! এ বিন্দু দিয়া একটি সরলরেখা। অঙ্কিত কর। ) 

মনে করা যাক, ০ একটি নির্দিষ্ট বিন্দু এবং 88 00 দুইটি প্রত 
সরলবেখা । ০ এবং &৪ দরিয়া একটি সমতল “7৮ আকা হইল । মণে কর 





যাঁক, এই সমতল ০0কে ০ বিন্দুতে ছেদ ০ 

করিল। এখন ০০ সরলরেখ। ?-সমতলের /__._-০ 
২ তা 0 

উপর অবস্থিত হইবে, অর্থাৎ ০০ এবং 

8৪ সরূলবেখা একতলীয়। অতএব, ইহারা &. ৪ 
7 বিন্দৃতে ছেদ করিবে। অতএব 09 টা 


সব্রলরেখাই নির্ণেয় সরলরেখ।। ( চিত্র নং 28) 
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মন্তব্য 8 ০০ পরলরেখা £৪-র সহিত সমান্তরাল হইলে ইহারা ছেদ 
করিবে না । সেক্ষেঞ্জে উক্তপ্রকার কোন সরলরেখাই পাওয়া যাইবে না। 


উদ্দা, 4. [20৮2 009৮ 05০ ০0000001 $200010$ ০0 ৪1) 00:6৩ 
3191895 (0019-0011111658:0) 00০2 96 ৪ [90110 [ 0. 10.11 ] 


| সমরেখ নহে এরূপ তিনটি সমতলের সাধারণ ছেদরেখা তিনটি সমবিন্দু | ] 

মনে করা! যাক %, 7১170 তিনটি সমতল । প্রমাণ করিতে হইবে যে ইহাব' 
একটি বিন্দুতে ছেদ কৰিবে। 

গ্রমাণ £ 7 এবং ?% সমতলদ্য় একটি রেখা /৪তে ছেদ করিল এবং 
এ; 0 সমতল 09 রেখায় ছেদ করিল 
। স্বতঃসিদ্ধ (1))]1 &8 যদি 9 সমতলের 
সমান্থরাল নাহয়, তবে 588 এবং 09 লরুল- 
বেখাদ্বয় একটি বিন্দুতে ছেদ করিবে । মনে 
কও" যাক এই বিন্দু ০. অতএব, তিনটি সমতল 
3 বিন্দুতে ছেদ করিল। 

[ দৃষ্টান্ত ঃ ঘরের দুইটি দেওয়াল এবং ( চিত্র নং 29) 
বো একটি বিন্দুতে মিলিত হয়। ] 


উদ্দা, 5. 4১05 00155 50081810111063 09100175 2. 00217016215 
১০019 097, 


যেকোন তিনটি স্রপরেখা একটি ত্রিভুজ গঠন করিলে উহ্তারা 
একতলীয় হইবে । 1 

মনে কর, 88580 ৪ 5০ সরলব্রেখাত্রয় £১8৪০ উৎপন্ন করিয়াছে। 

89980 ছুঈটি ছেদ্ী সরলরেখা দিয়া কেবল একটিমাত্র দমতল আঁকা 
যা, ৮৮88৩ 80 একতলীয় । অতএব, & ও ০ বিন্দুর সংযোজক 
পরণবরেখ[( ও এ সমতলেই অবস্থিত থাকিবে । 


/১4৪০র ৪১80, ০% বানু তিনটি একতলীয়। 


উদ্ধা, 6. 1019৬ 2 90818150110 00. ০৪৮055৫1৮67 
১)15-0009101791 50091810 11165. ৮1157 


। একতপীয় নহে এরূপ তিনটি সরলবরেখাকে ছেদ করিয়া একটি সরলবেখা 
মঙ্গন কর।] 

মনে করু, 8৪১ 00 ৪০০, তিনটি অসামতলিক সবরলরেখা। উহাদিগকে 
হুদ করে এমন একটি সরলবেখা টানিতে হইবে। ৪ সরলবেখা দিয়! 
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একটি সমতল আক। /&৪কে অক্ষ করিয়া এ সমতলকে একূপে ঘুরাও যেন 
উহা ০০ ও 12০কে যথাক্রমে * ও * বিন্দুতে ছেদ করে এবং ১৮ যেন /৪র 
সমান্তরাল না হয়। এক্ষণে, 7 ৮, এবং 88 একই সমতলে অবস্থিত, 
*৮ ১ সরলরেখা £৪কে কোন এক বিন্দুতে ছেদ করিবে। 

অতএব, »*% সরলরেখাই উদ্দিষ্ট সত্লবেখ! হইল । 

উদ্দা, 7. 18 56. 11176 005106 21501) 7919) 15 79218116] €০ 


21) 80. 11196 19৬71 1) 006 1019106, 16 15 0218116] 100 006 1018106 
10591 [ 0. 0.31 7 


[| কোন সমতলের বহিঃস্থ কোন সরলবেখা যদি এ সমতলস্ব কোন 
সরলরেখার সমাস্তরাল হয়, তবে উহা এ সমতলের সমাস্তরাল হইবে ।] 

মনে কর, 729, সমতলের উপর 88 একটি সরলরেখা, এবং এ সমতলের 
বহিংস্ব একটি ০০ সবলরেখ £৪র সমান্তরাল। 

প্রমাণ করিতে হইবে যে, ০০ সরলরেখা 2০, সমতলের সমান্তরাল । 

প্রমাণ ত "০0 ও 88. সমাস্তরীল, .. উহ্থারা একতলীয় এবং 
29, সমতলের সহিত এঁ দ্বিতীয় সমতলটির ছেদ্রেখা হইল /9. অতএব, 
০০কে বধিত করিলে উহা কখনও 2০-সমতলকে ছেদ করিতে পারে না; 
কারণ, ০০ যন্দি ৪০৯-সমতলকে ছেদ করে, তবে সেই ছেদবিন্বু £88র উপর 
অবস্থিত হইবে, কিন্তু তাহা অসম্ভব ( "৮ 88 | ০9 ), 

2০ সমতলের সহিত ০০ সমাস্তরাল। 


উদর, 8.1: 2 50 1106 19 7099116] 00 68০1 ০৫ ছ্ে০ 79191765, 
[1০৬6 0020 1615 19218112] 60 00611 11206 0: 21766156000. 


10 0. 1934 ] 
[ যদি কোন সরলরেখা দুইটি সমতলের প্রত্যেকটির সমান্তরাল হয়, তবে 
উহা এ তলহয়ের ছেদরেখারও সমান্তরাল হইবে । ] 
মনে কর, 1 ও 1২ ছুইটি সমতল, ১ উহাদের ছেদরেখা এবং 7৪, 
নরলবেখা 18 ও 1৭ সমতলের প্রতোকটির সম্বাস্তরাল। 
প্রমাণ করিতে হইবে যে ৮০, || ১. 
মনে কর, 7০ সরলরেখা দিয়া 1?/-সমতলের সমান্তরাল করিয়া অস্কিত 
সমতলটি !খ-সমতলকে /৪ সরলরেখায় ছেদ করিল। অতএব, /৪ ও 7০ 
সমান্তরাল হইল। .. ॥&-সমতল ও -সমতল দুইটি সমান্তরাল এবং 
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প্রমাণ : যেহেতু £০ এ সমতলস্থ সরলরেখা এবং ০৪ এ সমতলের উপর 
লহ্ব, ৮. ০৪৯ 2৪০-বেখার উপরে লম্ব | 
এখন ০৪৮ এৰং ০৪৪ ত্রিভুজদ্বয়ের 
8০0-980০১ ০০0 সাধারণ বাহু 
এবং £ 80725 £ 80155 সমকোণ । 
ত্রিভুজদ্বয় সর্বসম | 
£)755515. 
এইবপে প্রমাণ করা যায় যে, এ 


সমতলস্থ যে কোন বিন্দু « এবং ৪ 
হইতে সমদূরব্তী । 


এ সমতলই উদ্দিষ্ট সঞ্চারপথ । ( চিত্র নং 32) 


উদ্দা, 3. 5815 76102770100]197 60 2. 0186 200 16 0070 ৪, 
076 1000 01 00০ 19610. 00০ 11106 865 13 01878 092102150100191 
00 2. 1110 06 11) 0106 191910)6) 5100৬৮ 0086 06 15 79610. 00 010০ 0181)6 
0 86) 85. | 0০. 0,750 ] 


[4৪ কোন মমতলের উপর লম্ব। লগ্ষের পাঁদবিন্টু ৪ হইতে এ সমতলস্ব 
যে-কোন সরলরেখা ০5-এর উপর 85 লঙ্ব টানা হইল । প্রমাণ কর যে, /85 
ও 86 ধারক সমতলের উপর ০6 লম্ব | ] 

88. সরুলরেখা ১৯৬৫ সমতলের 
ডপরে ৪ বিন্ৃতে লম্ব । ১৮ স্মতলের 
উপর ০6 যে-কোন একটি সরলরেখ]। 
০£-এবর উপরে 96 লঙ্ব টানা হইল । 
£5 যুক্ত করা হইল। 

প্রমাণ করিতে হইবে যে, 05 
সরলবেখা ৪86 এবং 6 সবলরেখা- 
ধারক সমতলের উপরে লম্ব। 

£০ যুক্ত করা হইল। ( চিত্র নং 33 ) 


প্রমাণ £ 4৪ সরলরেখা 96 এবং ৪০-র উপর লম্ব। এখন 485 
সমকোণী ত্রিভুজের /5%5/9247865% এবং 860 সমকোণী ত্রিভুজের 
603 8309 _8168) +5:18651505-8582 14862 1780577865 
০899 18027580917 2880ম্5] সমকোণ 1১৮৮112860০ সমকোণ । 
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০26 সরলবেখা £&5 সবলরেখার উপরে লম্ব । কিন্তু ০6, 96-বু উপর 

লম্ব .. ০65 সরলরেখা £5 ও 86 সবুলরেখাধারক মমতলের উপর লম্ব। 

উদ্দা, 4. 006 ৪120 ০]5 006 001:06100100197 0810. 06 078৮৮ 
(0 8. 1919100 010:000510 ৪. 51%21) 0011) 00051060190 1915.1)6. 

[ কোন সমতলের বহ্চিংস্ব কোন নির্দিষ্ট বিন্দু দিয়া সমতলটিব উপর কেবস্ 
একটিমাত্র লঙ্ঘ আকা যায়|) 

মনে কর্‌, 1 সমতলের বছিস্থ একটি বিন্দু ০9. প্রমাণ করিতে হুইনে থে 
০ বিন্দু দিয়া 4-সমতলের উপর কেবল একটি মাত্র লঙ্ঘ আকা যায়৷ 

প্রমাণ 2 যদি সম্ভব হয়, মনে কর, ০ হইতে এ সমতলের উপর ০৯, 98 
দুইটি লঙ্থ টানা হইল। এক্ষণে, মনে কর ০, 08 দিয়া খ-স্মতল অক 
হইপ এবং উহা যেন ।এ-সমতলকে ০০-রেখায় ছেদ করিল । 

"04১08 উভয়েই এ-সমভলের উপর লম্ব, এব, ০9 উহাদের সহিত 
এ সমতলে ম্রিলিত হইয়াছে, ০98,০0৪ উভয়েই ০0-র উপর লঙ্থ, 
কিন্তু 009৭ সহিত্ত 04, 958 একই সমতলে অবস্থিত হইয়া উভয়েই 50র উপব 
লন্ব হইতে পাঁরে না । 

অতএব, ০ হইন্ছে ৬-স্মহলের উপর কেবল একটিমাত্র লগ টানা যায় । 

উদ্বা. 5. 770০৮০20086 2 7017)6 ০21. 0০ 00170 17) ৪. 0180৩ 


20010150976 1010 (10160 81521) [0011)65 09005106 006 019105. 90 
$00 25001001891 09:50) 11 205. [ 0, 07.736. 


! প্রমাণ করু যে কোন সমতলের উপর এক্সূপ একটি বিন্দু নির্ণয় করা ঘা 
যাহা এ সমতলবহিভূর্ত অন্য তিনটি নির্দিষ্ট বিন্দু হইতে সমদুরবর্তী | কোন 
ক্ষেত্রে ইহ? অসস্তব হইবে?) 

মনে কর, % একটি প্রদত্ত মমতল এবং £, 8 ৭ ০0 ইহার বছি-স্থ তিনটি 
বিন্দু। 89-এর মপাবিন্দু দিয়া ৪-র সহিত লম্ব করিয়া একটি সমতল 7 আঁক: 
হইল। অতএব, এই সমতলের প্রতোক বিন্দুই “8 হইতে সমর, 
এই সমতলটি ?; সমতলকে যেন % রেখায় ছেদ করিল, ৮. ৫৮-স্থিত প্রতোক 
বিন্দু & ও 8 হইতে সমদ্ররবতী । আবার, ৪০-র মধ্যবিন্দু দিয় ৪০-ব সহি 
লঙ্থ করিয়া %-সমতল আকা হইল। £%-এর উপর অবস্থিত প্রত্যেক বিন্দু ৪. ০ 
হইতে সমপূরবন্তী। এই তলটি £%-সমতলকে যেন ০৫ রেখায় ছেদ করিল, 

. €৫-স্থিত যে কোন বিন্বু 9 ও 0 হইতে সমদরবর্তী । 
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বিবিধ উদ্বাহুরণ 5 
উদ্দা, 1. [2 0:1917512 1০০15 200৮ 163 70956, 8100৬ (159. 
0০ ৮০16০ 255011095 ৪. 011:010. | 0. 0.19] 


[ প্রমাণ কর যে ভূমিকে অক্ষ করিয়! যদি একটি ত্রিভুজকে ঘোরান যায় তাবে 
শীর্ষবিন্দুটি একটি বৃত্ত অস্কিত করিবে । ] 


4 





শি হব টি চে 


৩১-০০-০০০৯ 


নি ৪ ৩ 
(চিন্র নং 35) 
মনে করা যাক, 8৪০ একটি ভ্রিভুজ। প্রমীণ করিতে হইবে যে, 8০কে 


অক্ষ করিয়া £১/8০কে ঘোরান হইলে ॥ বিন্দু একটি বৃত্ত অস্কিত কবিবে । 
৪০-র উপর &০ লঙ্ব অস্কিত করা হইল। 


প্রমাণ 2" /09480» ., ০, ৪০-এর উপর একটি নির্দিই বিন্দু । যখন 
ত্রিভুজটিকে ঘোরান হইবে তখন ০, ৪০-র উপর সর্বদা ০ বিন্দুতে পঞ্চ থাকিবে। 
০% রেখা ঘুরিয়া একটি সমতল অঙ্কিত করিবে। আবার, যেহেতু 
£* বিন্দু ০ হইতে সমদূরবর্তী থাকিবে, অতএব ॥ একটি বৃত্ত অঙ্কিত করিবে 
যাহার ০ কেন্দ্র এবং ০% ব্যাপার্ধ হইবে। 
উদ্দা, 2. 77০5০ 0080 00616 0810000 72 70016 0081) 03:০০ 
1011072115 [017001701000101 5021£1)6 117)05 11 509.02 10029011706 20 & 
2011), | 0, 10.32, 36,148] 
[ প্রমাণ কর যে শূন্যস্থ তিনটির অধিক সরলরেখা পরম্পরের উপর একই 
বিন্দুতে লম্ব হইতে পারে না। ] 


মনে কর, ০0১, 08, ০০ সরল- ০. ০ 
বেখাত্রয় ০ বিন্দুতে পরস্পরের উপর | / ৃ নী 
ল্ব | ম্দ্রি সম্ভব হয়, মনে কর ০০ আর ৃ / / 
একটি স্রলরেখা! আকা! হইল যেন 
0%, 08১ 099 পরম্পরের উপর 4 ৪ 


০ বিন্দুতে লম্ব হয়। ০% এবং ০৪ % সি: 
ধারক ১+-সমতল আক । ( চিজ নং 36) 
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যেহেতু ০০ রেখা, ০ এবং 08-র উপর ০ কিন্দুতে লঙ্ব, .. ০০ রেখা 
সমতল »+-এব উপর লম্ব । আবার যেহেতু 00 রেখা, ০9৮ এবং ০৪-র উপর 
লম্ব) », ০9 রেখা »+-সমতলের উপর লম্ব | 


০০ এবং ০০ সরলরেখা ১৯+-সমতলের উপর একই বিন্দুতে লঙ্ঘ, 
কিন্তু ইহা অসম্ভব । .. ০০ এবং ০০ একই সরলরেখায় অবস্থিত। 
তিনটির অধিক সরলরেখা পরম্পকের উপর একই বিন্দুতে লগ্ঘ হইতে 
পারে না। 


উদ্ধা, 3. 770৮০ 072 711 5070৮1)1 101)005 21) 0০106101001] 
[0071 ৪. £1%6]) 10106 60 2 ১9551 0 02141101 500816600111005 17 
95192900212 0০0-0181721. 00৮ 105277-7-101584] 


| গ্রমাণ কর যে কোন নির্দিষ্ট বিন্দু হইতে শৃন্তস্থ সমাস্তবাঁল সরলরেখ' 
শ্রেণীর উপর অস্কিত লম্বগুলি একতল্ীয়ু | 7 

মনে কর, /58১ 00, 67 পি কতিপয় শুন্বাস্থ সমাপ্তরাল সরলবরেখা এব" 
7 বিন্ু হইতে ০০৮, শিতি) 29... ঘথাক্রমে ৪৪১ 00১ £6,,,এর উপর লন্ব টানা 
হইয়াছে। প্রমাণ করিতে হইবে ঘষে এই হুগলি একতলীয়। 

এক্ষণে, মনে কর, ৪ বিন্দু দিয় প্রদত সরলরেখাগুশির সাহত সমাস্থরাঞ্গ 
করিয়া ৯% সরলবরেখা টানা হহল । & & 


ঢ 


৮ 1] ৪. এব? 8০5489১০516 04%৯. 


অনুরূপে 2০১55. প্রতোকে এর সি 


গর | 
রি - 
উপর ৮5 বিন্দতে পম্থ । অতএব, 2০১ 6, ৰ র 
255...একই সবলবরেখা *+এর ৮5 বিন্দুতে 
| 


এর উপর লহ্ক হওয়ায় এ লহ্বগ্ুলি একঠ 


শটে এটি পু 


2 
সমতলে অবস্থিত । ! চিত্র নং এ 
উজ, 4. 910৬ [0৪০ 00৩০ 35006. ৪100 010] 0136 00171 
০010101509700 0] 1000] 1৬01) (91175 5711010 40 1)96, 115 20 ০779 
[12196 70010 0000০ 0 ৮7101010016 17 2106 ৪0211001176, 
|. ৮. 49. 
[চারিটি নির্দিষ্ট বিন্দু একতীয় নহে এবং উহাদের কোন তিনটি সমরেখ নহে। 
প্রমাণ কর যে এ বিন্দুগুলি হইতে স্মদুরবতী একটি মান্ত বিন্দু হইতে পাবে । ) 


মনে কর, £১ ৪, ০ ও 0 চারিটি অপাযমতলিক প্রদত্ত বিন্দু এবং উহাদের 
কোন তিনটি এক সরলরেখায় অবস্থিত নহে। 

প্রমাণ করিতে হইবে যে, এ বিন্দৃগুলি তইতে সমদৃূরবততী একটিমাত্র বিন্দু 
হইতে পারে । 
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আবার, যেহেতু %9 ॥ 59 এবং 89 ইহাদের ছেধক এব- 
৯৪০০, ] সমকোণ, 
/,0598-7-4 শমকোণ 11051994950. 
০0-রেখা 90 এবং 06 রেখার উপরে পরখ । কিন্তু ৪০ এবং 96, 
-পমতলের উপর অবস্থিত, 
০০9 বেখা *%-সমতলের উপর লব্ব ৷ 


বিপরীত উপপা্ড 


16 00 50081£100 111)55 816 0011921701005177 09 0176 5810৬ 1918006, 
10৩7 21608158116] 00 072 21001], 
[ যদি দুইটি স্বলরেখা একই সমতলের উপর লঙ্ব হয়, তবে তাহারা পরম্পর 
"াণ্তরাল হইবে। 
পূর্ব উপপান্ভ 3-এব মত প্রমাণ করা যায় যে, 05, &0-ব উপর লঙ্ব | 
আবার, যেহেতু কল্পনানুস।র ০0, -সমতলের উপর লঞ, 
ইহ 05-ব উপর লগ! 
00, 89১ 80 সাআঅতলিক 7 কিজ্ঞ 255 50559 সামভলিক । 
88 এবং ০9 সামতপিক | 
আবার, তযহেতু 25894206985 লমকৌোণ 41 সমকোণিল2 স্মকোণ, 
£8 ও ০0 স্মাস্তরাঁল। 
অস্ুলিদ্ধান্ত ২ যাঁদ ৯৭ সমতলের উপর /9 লর্ধ য় এবং লখের পাদাবন্ধ 
 দঠতে এ সমতলসথ যে-কোন সরঙ্গবরেখা 05-8 উপর ৪০ লৃ্ধ হয়, তবে *০ 
"বেখাও্ড 96-র উপবু লন্ব হয়! 


37 শং চিনে €0-কে £ পধ্যপ্ত বর্ধিত কর যেন 20-69 হয় এবং 
লি যোগ করু | 2960 ৩ /৯5ছ০ সবমম) ৮5186255817 
খ্াবাপু) ৫১৪86 & ১৪৪৮ অবনত 02 ইুক্দিঞিহি 
এক্াণে, ১৮02 4 2১৪06৩এর £0 সাধারণ বৃহ, 06- 08 এব ৯67 86 
//06 ০০ £89£-০ 1 মমকোন। | 


[ জষ্ধ্য এহ উপপান্ধকে ৮7006 70691617701 00৮ 25৩ 
11৮1547091215 বলে । 
বিশ্বিধ উদ্দাহরপ 6 
উদ্দা, 1, 90:8161)0 11555 10 50356 51)1৩18 25 108781151 00 & 
(৮৩1 80818106 1100 815. 0218116] 00 0106 81000061 
| 0. 0,114, 19, 29, 35 | 
. শুন্তস্থ সরলরেখা সমূহ যর্দি একই নির্দিষ্ট মরলবেখার সমাস্তবাপ হয়, ভবে 
*ঠাবা পরস্পর সমাস্তবাল |] 


শি 
সদ 
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| সংকেত € মনে করা; যাকঃ 88 এবং ০6 সবলবরেখা উভয়ই ৮০. সর” 
বেখার সমান্তরাল | প্রমাণ করিতে হহবে 5৪900 সমাস্তরাল । 

29, পেখার যে-কোন বিন্দু » হইতে 2০এর উপর লম্ব করিয়া] ৮ সম$ 
জাক| হইল, ইহা যেন &৪ ও 00কে ৪ এবং 9 বিন্দুতে ছেদ করিল। 

প্রাণ £ যেহেতু ৪1112 এবং 2০৮ ৮%-সমতলের উপ্র লঙ্গ, ৮. %5 
*-সমতলের উপর লম্ব । তদ্রুপ ০9 সবরলবরেখাও ১৮*-সমঙতলের উপর লঙ্ক 


এখন যেহেতু 88 এবং ০5 রেখা একই সমতল »*-এর উপর লম্ব, 
উহারা পরস্পর সমীস্তর।ল। 


উদ্বা, 2. 58, 20 ৪16 চ০ 950:8151)6 111)05 11065500006 ও 0127 
8176165) 8170 000) 9 ৪. 167190770100191 90 15 0181) [0 006 01811€ 
(89১80. 9100৬ 00050 15 06170610000]81 00 0100 1105 ৯০. 

60188 
| 88 ও 4০ সরল্রেখাদ্বয় পরস্পর সমকোণে ছেদ করিয়াছে এবং 9 তই? 
8 ও 0০ ধারক সমতনলের উপরু ৪০ ন্গ্গ টানা হইয়াছে । প্রমণে কত 2. 
রেখার উপর ০0 লঙ্ব 1 
মনে কর, 59. &০ সরলরেখা দিয়া গ৮সমাতল আকা হইল 8654৫ 
টান, সুতরাং 96 ॥ «0 হইল | 7180 7৮ পমতলের উপর লঙ্গ 1 স্বীকার 
80185. অতএব, ৪809 € 8 উভয়ের পাঁহত 86 স্গ হইল । 
£8 ও 80 ধারক স্মতলের উপর 86 ল্ঘ । ৮, &০ সরলপ্েখ শ এ 
সমতলের উপর লম্ব । এক্ষণে, এ সমতলস্ব 9-র সহিত 8০ সরুলবেনা 
ৰিন্দৃতে মিলিত হওয়ায় £০4/০ হইল । 


উদ্দা, 3. 16 761061791051975 2765 078%৮1) 10 21 ৬০০72 
6০910 00 ৪. 5550200 0£ 02181161]1 5610161)0117765 110 2. 01916) 1205, 
0080 00617 1626 116 1 ৪5071£1)0 11100 19610061805501010 0975 
08181161 111)65. [ 0. 0.'27 711). 00. কও 


[ প্রমাণ কর যে, বহিঃস্থ কোন বিন্দু হইতে কৌন সমতলস্থিত সমর" 
সরপরেখাশ্রেণীর উপর আ.্গত লঙ্গসমূহের পাদবিন্দুগতুলি একই দরলরেখায় অব? 
এৰং এ রেখাটি এ সমাস্তগল রেখা গুলির উপর লম্ঘ | 7 

মনে কর, ?-সমাতলের উপর অবস্থিত 8৪১00, ছছ প্রভৃতি কতক 
সমাগ্তরাল সরলরেখা এবং বি-স্ব 9 বিন্দু হইতে উহ্বার্দের উপর ষধাক্রমে ... 
০০১, 0 প্রভৃতি লঙ্ঘ টানা হইয়াছে । গ্রমাণ করিতে হইবে যে এ ল্বসম্ুণ 
পাদবিন্দুগুলি সমরেখ এবং এ রেখাটি প্রদত্ত সমাস্তরাল সপলরেখাগুলি' 
উপর লম্ব। 
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প্রমাণ 8 মনে কর, ০ বিন্দু দিয়া 88, 09. 58 প্রভৃতির সমান্তরাল 
রয়া ১+ সরলবরেখা টানা! হইল "480১৬ এবং 


07488, 
০২৮৮"  অনরূপে ০৯৮ ০৭ প্রভৃতি পঞ্ধগুলি ৮*-এব উপর ০ বিন্দুতে 
গ হইবে অতএব, ০৮, ০০,১০৪ প্রভৃতি লঙ্গগুপি একই সম্তালে ধাকিবে 
ং এ সমণ্চল ৮+-এর উপর শ্হ্গহইপে। মনে কর এ সর নল 8. 
এক্ষণে &-নয়তল প্রদত্ত 7-সমতলচক 'একটি সরলরেখায় ছেদ করিকে। 
০৯,০৪৮ ০বি প্রভৃতি ল্ঘগ্ত'ল্‌ সমতলে অবাস্থা, 
উহাদের পাদাবিন্দুগুপি 7 ও % সমভতলেও ছেধবেখার উদর অপস্থিত ভইবে | 
2, %, ₹ প্রভৃতি পাদ্বিন্ুগুল্ি সমরেখ হইল । 
88500, 62 গ্ুভ়তির নহি সর লমান্তবাল এব ৯ চবুখা 
 সমভলের উপর লন্বত ০৮510885009, 5 শ্রভৃতি বেখা গুলির প্রভোকে 
লমমভলের উপর লদ্ব এবং 2০৯তি......বেখ!টি এ সমতপে অবস্কিত। অতএব, 
'দবিন্দুগুলি মমবেখ এবং বেখাটি 5৪, ০0, 6£ প্রভৃতির উপর লঙ্গ হইশ 


, চ০1015০ ০ 


1. 1308৬ 55005156100 11751560)10100191 00 2৩17 0132) 
1000 22০06102291 1020৮ 


। বহিংস্থ কোন বিন্দু হইতে একটি প্রদত্ত সমতলের উপর লপ্ধ অস্কিত কর।: 

. ছা 2 বহিস্থ 0 বিন্দু হইতে 2£-মমতলের উপরিস্থিত 5৪ সরলরেখাএ 
24:05 পলন্ধ টান। ৪ বিন্দুতে 8৪-৫ উপর ৮৮পমতলে 2০ লঙ্গ টান । 
“ক্ষণে 0 হইত 2৯ এর উপর ল্বটান। উহই উদ্দি স্ঘ। | 


2, চাটা], 22 ৩০191 09100252015 পরঃজ) চদা তহ৩ 2000181 
0৩ 01705 ৮৮ 800 পাপ 15 01550912150 1000 - কাত 018106 
25205 ৫2৬1 15517062010 0127 00 17, 3120৬ 012 09 15 
১৮১০0010018 00 159, | 0 0.745. 


 খাহিঃস্থ 5 বিষু হইতে দ-সমতলের উপ্র 6৩ শধধ টানা হইল এবং 
১ দস্মতলম্থ একট “ঘ-কফোন সরুলবেখা) ৮৮- এর ডপণ ৯৬ ল্ধ টানা হইলে 
পণ কর ঘে এর উপর ০০ লঙ্থ হইবে 1 

3, চা] 005 1000 5 ০0 00০ ০০96 0৫ 0116 021010৩1541 50170 0102 


৪8015210912 0007) 21) 1012125 02.551715 00901 2 61৮1 
"0180৮ 1006, | 19. 8,124 : 


। একটি প্রদত্ত বিন্দু হইতে একটি প্রদত্ত সরলরেখাগামী যে-কোন 
"২*লর উপ বর অস্থিত সম্বের পাদবিন্দুব সঞ্চারপথ নির্ণয় কর। | 
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4. 11 19610021301001775 816 ৫29 5৮1) 910 20৮00115000 8 35561 
০0108781161 50916176 111795 11 50909, 00217 211 006 06100617016 5]7 
116 1) 2 018176 1১57051701091917 00 070 0281]6] 117755. (00. তে. 26. 


| প্রমাণ কর যে, শুন্যহ সমান্তবাল সরলবেখাসমুহের উপর যে-কোন বিন্দু 
হইতে আঙ্কত লহ্বসমুত 'একই সমতলে শ্ববস্থিত এবং সেই 'লটি সমান্তরাল 
রেখাপ্চলির উপর লগ 17 


অভিক্ষেপ (7:০3606505) 


অংজ্ঞ! ৫ (1) একীন রেখার উপাবন্ধিভ বিন্দুগ্জান হইতে কোন সম হানে? 
উপপ্র লঙ্ব হাাঁকিলে। পাঁদাবন্মুর সঞ্কাবপথকে ত সয়তলেক উপক জেই রেখা ও 


স্ভিক্কেপ | টা01000গ2 পাস 


১717 524 পা 
ৃ 1 | 


এরি মা টি পি বিটি 7 খা উজ চা ্ 
£ ॥ 
] ] 
ৃ র পি 
হে এ ৮ বৃ এ রর 
£ 
চিনি ? 

৩, প ০৫ 4 চওটাটহাাহরএখোরচঞ। সার 


চিত চা ও ্ 
চিক্কে 2৮ রেখাটি ** সযতঙগের উপর এও রেখার লগ মঅভিক্ষেপ। 
(2) কোন সর্লবেখাক € সমতলেক উপর তাতাব অভিক্ষেপেক অধান্ছি, 


কোণকে ৯ টড পন স্রুক্ষীত 
এ 


১ ৮ 
লেখা? ৩ ঢ 818619 05 ৮৮৮৮7) ূ 
নি 7 রঃ 


251. 11776 2100 2.7012065) বাদে | 


টি 
এলে কর, তা সমতলে উপর ৪৪ মির হিট -/ 


্‌ 
সএলবেখাব্র অভিক্ষপণ ৪৮, স্রানবহাঃ মূ 





ঠাক কন্গশিাকারাজপ্রাইী টোন 


&8 » ৫৮ সামঅলিক । মনে কর, ( চিত্র নং 36 1 
৪8. ও 9) (অথবা বনি 48 ও 9৮) পর্ম্পরকে ০0 বিন্দুতে ছেঙ্গ ক; 
অক্কএ১ 806 কোণই ৮ মমতলের উপর &৪-বু নতি । 

। জ্র্টুব্য 2 "নমতলের উপর সরলরেখার অভিক্ষেপ সরলরেখা হয় ।” উহ: 
একটি উপপাদ্য, ই] পাঠা নহে বলিয়া ইছার প্রমাণ দে ওয়! হইল না ।] 
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বিবিধ উদাহরণ ? 


উদ্ভা, 1.  ঢ1110 00০ 1217009010০ 0:01506101) 01 ৪ ৪0106 


1176 48. 019 ৪. 01706 ৮10. 02100050188 2150 076 21516 10101) 88 
15870025101) ১৮. 055 0.341 


 £৪ সরলরেখা! এবং উহ! ৮ মমতপের সহিত যে কোণ উৎপন্ন করে তাহা 
হাক এ লমতলের উপর £৪-রু অভিক্ষেপের দৈর্ঘ। নির্ণয় কর] 
সনে কর, »%-সমতলের উপব 8৪ সরলরেখার অতিক্েপ ৫৯. 2৮-র দৈথা 
|শর্ণয় করিতে হইবে । মনে করু, ৪৪ বেখা এ*-স্মতলের সহিত 6 কোণ উৎপন্ন 
দাকুন। এক্ষণে, 2501 2 টান) 55 যেন 8৪৮কে হ বিন্ুতে ছেদ করিল । 
৮২৮ এব, এলি দত আব 558 85-50 হইল । 
215 855189005 7. 
জা, 2.1 4 50100 110৩ 006510৮5৮৩1 [01006 15 08751168 
77৮ ৪0211001006 নায় হা কাটি টে তত ৭ টিঠা 1600 0006 
 ₹1৮ 1৮5০1 8... 551 
কাপ সমাহার বতিত্্ে কী? অরষারিখা অদি হ সশাভলদ চল সগল্গোখার 
শ্িপলি তু, তালি উহা শমজলটিরও সমান্তরাল হইবে | 


মনে কর, ৮৮ সম তলের বাততন্থ ৪৪ সরলপেখা এ স্মাহলস্থ। ৮০ সরলসবেখার 


',শকাল । গটমাণি করিত হইবে ঘে জু, সম ভালগ্র সমন্রাল 
চি তি ২ এ ৯ ৯ ক লন পাকি পাত চন ₹ ৪ নে মি হা পা 
3 11355551188 2 2 শ্রকই সহ্ানলে অবস্বিত । মনে কও 


1 


সমতল 2, স্তর ৮৮5৮ শমতলদ্ধয়ের ঘছদবেখা ভাবে 8০ আজও 
একে বর্ধিত কৰিলে উহা %.স্মতলকে কখনও ছেদ করিতে পাবে নাং কারণ, 
+£ এ সমতলে ব্দি মিলিত য়, ভবে অবরশ্টাই 59. রেখায় মিলিত হইবে, কিন্তু 
“8৫ ॥:৮০ বলিয়া ভাতা সম্ভব নভে । ৮49 সরলবেখা সমতলে 
পনস্ীরল হইল । 


উদ্দা, 3. [68 309181)0 11735 15 08141121090 819156% 81১0 032 
£ ২5 [0915116]1 0015 01091600102: 010 0396 0181) 0 ০.4) 


ঘর্দধি একটি সরলরেখা কেন সমদলের অমাস্তরাল হয়। তাবে দেখাও যে 
ত£- এ সমতলের উপ তাহার অন্তিক্ষেপের্ও মমীস্তপাঁপ হইবে |) 
মন কর, 8৪ স্রলরেখা £/-সমতলের সমাস্তব্রাল এবং এর সমতলের উপর 
০ % অভিক্ষেপ ৪০০৮৯) 8০ যোগ কর । 
8৪র অভিক্ষেপ ৪০১১ ০88 ও 28৮5 প্রতোকে সমকোণ । 
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আবার, "+ 8৪, %-সমতলের সমান্তরাল এবং 42 ও ৪০. এ সমতলে 
উপর লম্ঘ, ৮, 4588 ও £88০ প্রতোকে সমকোণ । 
88০5 এ একটি আয়তক্ষেন্্, ১:88 11 129. 


উদ্দা 4. 11 এ. 96. 1107০ 9 15 0812110] 10 ও. [8156, 01021 ও ও 
1177০ 00 79978110160 8815 2101561 0818116] (0 010০ 10191507015 
11) 10. 

[যদ্দি কোন সরগপরেখা &3 কোন লমওলেব সমান্তবাল কপ, নেবে ১৪-3 
সমান্তরাল যে-কোন সরলরেখা! 50 এ সমতলের সমন্তর।ল অথবা উহ্তার উপ 


অবস্থিত হইবে । | 
: [65 2 মনে কর 88 পবুলরেখা! ?-সমতলের সমান্তরাল । 
"৮891 00, 89 309 দরিয়া একটিমাত্র সমতল হইতে পাপে 


মনে কর, উহা %-সমতল্‌ | এ %-সমতলটি 7-সযতলের সমান্তরাল হইবে অথব" 
উহাকে একটি সরলরেখায় (মনে ক ! রেখায় ) ছেদ করিবে । 
এখন, ঘদ্দি %-সমতল ?%-সমতলের সমীস্তরাল হয়, তবে %-সমতলস্থিত 
০০6 সরপরেখা 7৮-এর সমান্তরাল হইবে। 
আর, যদ্দি %-সমতলটি £%-এর সহিত 1 
সরলরেখায় মিলিত হয়, তবে 88৪ রেখ! 


7-সমতলের সমান্তরাল বলিয়া উহা এ 77 
তলস্থিত !-বেখার সমাস্রাল হইবে । এখন, ভি / 


"881 00 এবং 8৪, 00 ও  এক'লীয়, ( চিত্র নং 394 ) 
০০9 হয় 1-এব সমাস্তরাল অথব। (এর সহিত স্মাপতিত হইবে 
০০ হয় £%-সমতলের সমান্তরাল অথবা এ তলে অবস্থিত |] 


উদ্দা. 5. 9190৬ 0120 00098128151 00110080121 1078 7০. 
50775000650 02121121 60 2:01) 01 চ০ 816৮৮ 11155... [0 00.31. 


[ প্রশ্মাণ কর যেকোন নির্দিঈ বিন্দু দরিয়া ভৃইটি অসামতলিক সরুলবেখতু 
প্রতোকটির সমাস্তরাল একটি সমতল অস্কন করা মায়।] 

মনে কর, 88 ও ০9 ছুইটি প্রদত্ত অসামতলিক সরলরেখ (516৬ [175৩5 
এবং ০ প্রদ্ণ্ড বিন্দু। 

০ বিন্বু দিয়া যথাক্রমে 89 ও 00র সমান্তরাল করিয়া ০25 এ ০9, সবলবেখ 
টান। এখন ০৪০ ও ০০ দিয়া অস্কিত সমতলই উদ্দি্ট সমতল । 

প্রমাণ ' 59 ও ০০ যথাক্রমে ০৮০ ও ০০-এব সমান্তরাল, 
89 ও ০০0 প্রতোকে 05 ও ০০ ধারক মমতলেরও সমাস্তরাল । 
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উদ্ধা, 6. 17102 27615 01012 8 50215170110 0081065 ৬1610 165 
10016206101 017. ৪. 70181)0 15 1255 00917 00826 17010 16708106310 
1 00021 5021510061175 আ10101 00250516109 0096 001906. 

[ 0. 0.18, 30,311 


[ কোন সরলরেখা একটি সমতলেব উপর তাহার অভিক্ষেপের সহিত যে 
কাণ উৎপন্ন করে তাহা এ দরলবরেখাব সহিত এ মমতলে মিলিত অন্য যে-কে'ন 
'ক্ুলরেখার মধে উত্পন্ন কোণ অপেক্ষা ক্ষুদ্রুতর 

মলে কর, ?৮স্মতণের উপব ৪৪ জ্রলারেধার অভিক্ষেপ 9৮ এবং 55 যেন 
7৫- সহিত এ মমতলে ০ বিন্বৃঙ্ডে মিলিত হইয়াছে 1 %%-মমতলের উপর 
১৮-ব সমান ০2 সরলরেখা! টান এবং 95 ও 6€& যোগ কবু 

গ্রমাণ 2 :. %-নমতলের উপর 8৮ লঙ্গ, ৮.25885 মমকোন। 

৪৮-৪৮ ( অতিভুজ )। এক্ষণে, 2৪০৮ ও 4১৪০৪র 0৮798. 
১৪ বাহন সাপারণ, কিন্তু 8৮:81) 7, £804 4895. 


উদ্ব17. 1] ৮০৮০ 17062755061106 0181063 215 ০৪,০01 061051010019 
(0 ৫ 0070 01210) 03017 11179 0 5০০0.017 5 5159 0০1:290010019 09 
11080 1917706. (3. 0. 0,941 


| দুইটি ছেদী সমতলের প্রতোকটি যদি কোন তৃতীয় স্মতলের উপর গঙ্গ 
য় তবে এ তলম্বয়ের ছেদরেখাও এ তৃতীয় তলের উপর লগ হইবে |: 

মনে কর, গাব ৪ ১% দুইটি সমতল পরস্পর 8৪ মবপবেখায় ছেদ কাঁবযাছে 
এব" উহার! £০-সমতলের উপর লঙ্ব! 

প্রমাণ করিতে হইবে যে 88 ছেধরেখ: ৪০ সমতলের উপর লঙ্ক 

মনে কর) 14 ও ১৮ সমতলঙ্থয় 2০৮ পম তলকে যধাক্রমে হিল 9) 
খায় ছেদ করিল 1 ৪০-সমাতলে 80487839948 টান 





[ চিত্র নং 39 4১১, 
প্রমাণ: " 14৭ ও ৪০ সমতলছুষ পরুম্পরের উপর লগ্বঘ এবং ০৪, 
এমতলে ছেদদবেখা 8 এর উপর 90০ লম্বঃ ৮৮:80 এর্রখা 1গাখসমতলের 
উপর লম্ব। 


ছ]4 ঘন জামিতি 


/1$-সমতলস্কিত £88 রেখার উপর 80 লহ্ব । অনুরূপে 80488. 
88-বেখা! 8০ 380 এই ছুই ছেদীরেখার উপর ৪ ছেদবিন্দুতে লম্, 
&8-রেখা ৪8০9 9৪0 ধারক ৮০-সমতলের উপর লন্ব হইল । 


[0610186 7 


1. (8 505151)0117061175 28151016100 7 01816, 20150512116, 
10168 101671০010101) 01) 008 01776, 


কোন মমতলের সমান্তন'ল সবলরেখ এ তালের উপর উত্তাপ 
আপ্তিন্ফেপের ৪ সম্রাস্তরাল তয় । 7 


এ.0036 0109155001১ 01 00561700001 99516 0] &:50:815176 111) 
১8) 4101970 2৭ 010617510 11176 2৮ 000 010১0002, 0. ১,196 
রঃ ৮ | টে এ রি রি 
কোন সমতলের উপধ হকান সবরঙাবখার অধাবিন্বুত অভিক্ষেপ এ বেখাণ 

আভঙেপের অধাছিন্দ হউবে 

31:০৪ 0166 006 15156000100 1010]-20105 ৮ 9 502121%। 
1112 01৮ 7 01176757010 10060 ৮ চোতে ৪0761001116 ১000 00811), 
11৩ 01716 ২চ1010116110715695 ৬16] 0৮ ]ৃঝত 

মান কর যে কোশি সমতলে ছিপর কান সরলগ্রেখা য় আক্ষেপ? 

ফেরা সঠলবেখাতিত্র নৈর্গা তত এরুপ দ গালের অভাত কেোলনেও কোমাহল। 

4. 90০9৬; (0৪8ট 0) 00100৮0271৮ এটা নহি 1076 018 2 09, 
০8110 105 02০91610107 1175 উড 77517000020 


গ) 


157021 পে 00০ 00150619 £ 
প্রমাণ কর যে, কোন পরমা, সঃ চপব একটি সরলরেখার আভক্ষেপে? 
দের্ধা & রেখ! পেক্ষ! বহর ভততে পাকে না। এ অভিক্ষেপের সবাধিক দেগ 
কত হজে পাবে? 
2, [080৮6 6০০ 50081 21710108181151 5051£00 10005510456 
০9121 21019817116] 7101508107৭ 07 7 01806. 87678 
।ক্ষোন সমতলের উপর সমান € সমান্তরাল সবল রেখাঁগুশির অভিক্ষেপগুলি “ 
সয়াল ও সমান্তরাল ভয়। ] 


6, 9100৮ 0096 1 006. 0:016000135 01 8 &1%6)) 11106 00 চে 
12061900017 018065060০0) 507121)011065, 006৮ £1৮0]0 1116 13 
১৮5০] 2. 50912170 11176. (0. তে 26 


দুইটি ছেদ সমতলেত উপর কেন বেখার ছুইটি অভিক্ষেপই লবলবেখ' 
ছহলে এ রেখাঁটিও একটি সবলবেখ। হইবে । ] 

[77505 £ কোন রেখা ও তাহার অভিক্ষেপ সামতলিক হয়। স্বতরা" 
প্রদত বেখাটি চুইটি সমতলে ছেদবেখ' হব্য়ায় একটি সরলরেখা হইবে 1 ] 


1)11)6079] 8116 ( দ্দিতল কৌণ ) 


দ্রইটি সমতপ ছেদবেখায় মিলিত হইয়া দ্বিচ্ল কোণ উতপর কর 
ছেদরেখার যেকোন বিন্দু হইতে ছুই সমতভলের উপরে মথাকাজ এমন আঈটি 





টমবেখা আকা] হইল যেশ এট দষ্ট 
“তত ছেদালেখর তপরে ল্য তয় এই 
1 4খীর মাাস্থিত কোনণকে ছবি ৯ ৯ 
£ 44. 5 
11 খালে | বা ৮ হি 
3৯৯৮৮ দস 
গলে করা যাক, 80 এব ৪০ গিং.১২_ ০৭ 
রি. ৭8 ২ ৮1 


হস তইঠ। ৪৪ অরুলবেখায় ছেদ 
৭ পয়াছে। 88 রেখার যেকোন বক চিত শা এট 

5 মথাকিমে 20 শব 50 মমঙলের নিপল টি এছ ঘিড সরলাপিন 
'এশভাবে খ্কা হইল যেন ₹চ1র1 89 £4 উপর লঙ্গ হয় 

মতএব, / 1০2 ৮ মমতল দুইটি, মধা্িত দ্বিতল কোন! তত বখার আছ 
7 কোণ বিন্দু হইতে 14৮ এবং রাও এবুগরেখাদয় 8৪ 7. উপবু লুঙ্ব কগিট 
“ এব ৪0 সমতার উপরে ্বীকা হইল । 0 


নি 


£ ৮1২০০ এ তপদ্থয়ের মধো দ্বিতল কৌঁণ। | বণ 


(ঘহেতু ০০ 1৮4 এবং ও) 113) ৰ 
ন্হত নিলি 
£6৯বিল 08৭, ৯ 
সংজ। £ ঢুইটি সমতলের মধ্াস্থিত ছ্িতল ্ ৯ 
পদ সমকোণ হইলে সমতল দুইটিকে ( চিহ তত 4 


“রষ্পরের উপর লঙ্ছ বলে। | চিত্র 4] 1 
জ্ষ্ুব্য ১ (1) দুইটি পরস্পণুছেদী নমর আন্তডুতি দ্বিতল কো 
'হাদের লহ্বের (00100815 এর ) অস্থাতৃ্ কোণের পমান না ম্ল্পরক হইবে: 
(11) একটি সমতল দুইটি সমান্তরাল মমভলকে ছেদ করিলে অনুরূপ দিত 
কোণ চুইটি সমান হষ্টবে। 


316 ঘন জ্যাঙ্গিতি 


(1) একটি নরলরেখ! কোন মমতলের উপর লম্ব হইগ্গে এ সরলরেখাধাঁরক 
যে-কোন সমতল গর্ত সমতলের উপর ল্থ হইবে। 
মনে কর, €০ সবুলরেখা »+-মমতলের উপর ০ বিন্ৃতে লহ্ব এবং ০-ধাঁরক 





যে কোন 8৪ সমতল ১৮ শমতলকে 08 £0 
সি 
লরুলরেথায় ছেদ করিয়াছে । 5 18 
প্রমাণ করিত হইবে থে. 8৪-পশম তল রা, ও রর 
? 3 
€% স্মতলের উগরু লগ্ব । মি -- ও 
০৫০ ৭ র্‌ 
তান; 1 সমতণে 09409 আক । র্‌ ৪ এডি -০ 
প্রমাথ 2 '. ১-সমতলের উপর 609. শী তিরিশ শর 
সধ্ধ, ৮5:08 ও 0, উভয়ের উপর £০ লন্ব। ( চিজ নং 42) 


&৪-স্মতলস্থিত ৮৩ এবং ৮*-দমতলস্থিত ০০ গ্রতোকে উভয় সমতঙ্গে? 
ছেদরেখং 9৪-র উপর ০ বিশ্ুতে লঙ্ঘ। .. 2০০, এ ই মমতলের অন্তগ+ 
দ্বিতপ কে17-বরু পরিমাণ । 

2০৯, ছিতল কে।ণটি সমকোপ, 

58-সমতলটি %% মতের উপর লঙ্গ 


স্পহ্ধওনম অগ্্যাজ্ 
০0-081)0]1ঘ 4 ৪,071 


( স্থানাঙ্ক-জ্যামিতি ) 


1. গণিতের যে শাখায় বীজগণিতের সাহ!যো জাঁমিতির আলোচনা কৰ। 
“হইয়াছে তাহাকে স্থানাক্ক-জ্যামিতি (0০-07011)96- 
এলা হয়ু। 


স্থানাঙ্ক কাঁহাকে বলে, কোন বিন্দুর স্থানাঙ্ক জান! থাকিলে বিন্দুটির অবস্বান 
নর অথবা উহার অবস্থান হইতে উহার স্থানাঙ্ক নি প্রভৃতি বিষয়ে তোর 
ধর্বশ্রেণীতে লেখ-অঙ্কনের সময় শিখিক্ধীছ। এখানে সণক্ষেপে। উভাদের 
পুনরালোচনা করা হইতেছে । 


(560]0760% ) 


2. (1) স্থানাঙ্ক ( 0০-০1৫117865 )। 
তোমরা জাঁন যে, কোন সমতলে পরম্পর সমকোণে ; লম্বভ।শে  অৰন্থিত 
এইটি অসীম সরলরেখা টানিপে মমতলটি চারিটি অংশে বিত্ত তয়। 


মলে কর, কোন সমতলে ০১ ও +০+' অসীম সবুলরেখাদ্বয় পরস্পর লহ 
ধাবে 9 বিন্দুতে ছেদ করিয়াছে। 


? সরুলরেখাদ্য় নির্দিষ্ট বলিয়া ০ মি) (51) 

বন্মুও একটি নির্দিই বিদ্দু। ূ 1 | 

এখানে এ সরলরেখা ছুইটির ূ / 

প্রভোকটিকে জন্ষ (8315) বলে। 7-- পঠিত 
*০%. সরুলরেখাটিকে তুজাক্ষ | ূ 

ণ' -অক্ষ (8815 ০0 £) এবং | 
”০%+কে কোটি-অক্ষ বা ভিত 8 নিন 
অক্ষ (2:15 019) বলে। ( চিত্র নং 1) 

£ই অক্ষন্বয় হইতে এ সমতলস্থ কোন বিন্দুর দূরত্বয়কে বিন্দুটির গ্ছানাম্থ বলে: 


(&) ভুজ ও কোটি। এ রেখাহয় সম্পর্কে এ সমতলে অবস্থিত হে 
'কান বিন্দুর অবস্থান নির্ণয় করা যাইতে পারে! মনে কর্‌, £ এ সমতলেও 
এপর যে-কোন একটি বিন্ু। £ হইতে &-অক্ষের উপর 14 এবং 9-অক্ষের 


318 স্বানাক্ষ-জামিতি 


উপর লিখ লশ্ব টানা হইল। অক্ষ হইতে ৮ বিন্দুর দুরত্ব 7৭ বা 0 
(2৭014), এই ০04 দৈর্ঘকে 2 বিন্দুর ভুজ ( 9501558 ) এবং 
অক্ষ হইতে 2- এর দুরু 24 দৈর্ঘযকে 2০-এবু কোটি (010177866 ) বলে 

কোন বিন্দুর তুঙ্গ ও কোটিকে একত্রে বিন্দুটির স্থানাঙ্ক (০০-০:0178 055) বল' 
হয়। চিত্রে ৪ বিন্দুর স্থানাঙ্ক (£, %)1 স্থানাঙ্ক লিখিবার সময় মনে রাখিবে 
ঘে প্রথমে বিন্দুটির ভুজ ও পরে উহার কোটি লিখিতে হয়। অতএব (3, 4 
বিন্দু বলিলে বুঝিতে হইৰে উহার ভুজ 3 একক এবং কোটি 4 একক দীর্ঘ। 


(8) পাদ্ধ (088018250)1। ০-অক্ষ ও 9-অক্ষ সমতলটিকে চারি? 
ংশে বিভক্ত করিয়াছে । প্রত্যেক অংশকে এক একটি পাঞ্ধ ( 259019.00 
বলা হয়। চিত্রে 8০ কোণের মধ্যব্তী অংশকে প্রথম পাদ, ০১ কোণেও 
অপ্যবত্তী অংশকে ছিতীয় পাদ, »'০%' কোণের মধাস্থিত অংশকে তৃতীয় পাদ 
এবং +০৮ কোণের মপাস্তিত অ.শকে চতুথ পার্ঘ ধরা হয়। 

(8৬) ধনাত্সক ও খনাত্মক স্থানাক্ক। প্রচলিত প্রথা (০০7৬8270912 
অন্যপারে * অক্ষেবর ডানধিঃক অক্ট বরাবর বা অক্ষে সমান্তরাল পরত 4. 
পৈর্ঘ।গুজিকে ধনাত্মক (70986৮০ 7 এবং %-অক্ষের বামদিকের অন্র” 
দেখাগুলিকে খণাত্ক (1352960৮6 ) ধারতে হয়। 

আবার, -অন্সের উপরের দিকে 9 অক্ষ বন্ধাবর বা »-অক্ষের সমান্তরাল 
দৈর্ঘ্যগুলিকে ধনাত্মক এব” এ-অক্ষের নীচের পিকে অতরূপ দেখাগুলিকে 
ধ্ণাত্মক ধবিতে হয়! 

অভএব, 1তে দেখ ষে, প্রথম পাদে অবস্থিত যে কোন 2 05১91 বিন্বু 
$জ (2) ও কোটি (9) ছুইটিই ধণাগ্রক হহবে। দ্বিতীয় পারে অবশ্ঠি * 
যে-কোন ০ বিন্দু ভুজ খণাত্সক ও কোটি ধনাত্মক, স্তর: স্কানাঙ্গ (2১ 
হইবে। ভুীয় পাদে অবস্থিত যে-কোন »] বিন্দুর ভুজ ও কোটি ছুইটিহ 
খণাত্মক, সুতরাং স্থানাঙ্ক (_2, 9) হইবে। চতুর্থ পাদে অবস্থিত যে-কে!ন 
৯১ বিন্দুর ভুজ ধনাত্মক ও কোটি ঝণাত্মক, ক্তরাং স্থানাঙ্ক (%, 7) হইবে। 

অভুএব, কোন বিন্দুর স্থানাঙ্ক জান? থাকিলে উহা কোন্‌ পাদ অবস্থিত তাঁহ' 
নির্দিষ্ট হইয়া যায় । কোন বিন্ুর অবস্থান জানা থাকিলে তাহার ভূজ ও কোট 


নির্ণয় করিয়া উহাদের ধনাত্মক ও খণাত্মক চিহ্ছমহ একটি বন্ধনীর মধ্যে প্রথমে 
ডুজ এবং পে কমা দিয়া কোটি পিখিলেই বিন্দুটির স্থানাঙ্ক পাওয়া গেল। 


০ মূলবিন্দুর ভঙ্গ ও কোটি উভয়ই শূন্য বলিয়! উহার স্থানাস্ক (0, 9)। 
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-অক্ষস্থিত ঘে-কোন বিন্দুর কোটি শৃন্ক (0) হয়, স্বতরাং উহার স্থানাঙ্ক 
৪ 0) এবং ১-অক্ষস্থিত যেকোন বিশ্ব ভূজ শুন্য (0) হয়, অভবাং উহার 
'ালাঙ্ক (0, 9)। 


$,. 08166581970 ০০-01:01758068 : 


আমরা পূরবে %০১ ও ০৮ সবলবেখ। ( অশ্ ) দুইটিকে পরস্পর পণ্ঘভাবে 
অবস্থিত ধরিয়াছি। এবপ স্বলে স্থানাঙ্ক গুলিকে [5 50872191 09-0910119 0১১ 
বলা হয়। 

যদি এ ০১ ও +০+ অক্ষতবয় পরস্পর সমকোণে নত না হইয়! অন্য কোন 
.কাঁণে নত থাকে, তবে উহার্দিগকে ভির্যক অক্ষদ্বয় । (0101108.6 ৪3০৪ ) 
বলে । লম্ঘ অক্ষদ্বয় সম্পর্কে পূর্বে গ্বানাঙ্ক সঙ্দন্ধে যে সকল নিয়ম বল! হইয়াছে, 
'*্যক অক্ষপ্বয় সম্পর্কে তিধক স্বান।ঙ্ক । 091100৩৬ ০০-01-৭17286১ ) সম্থদ্ধে 
সমুমগ্ুলি প্রয়োজা হইবে। 

'বখাভ দার্শনিক 1065০817055 এই ঘভ প্রকার শ্বানাঙ প্রচালত করেন 
শয়া তাহার শামাগিসারে 087605100 ০০-91৭117806 বলা 5য়। 

(তধক স্থানাঙ্ক পাঠাংশের অন্তগত নহে, স্ুতনাং আমরা এখানে সকল 


*শাঁক্ক লগ স্বানাঙক্ক (10091080181 00-9100158055 ) ধরব। 


15708000501 ১৪৪0৩2509 ( দুরত্ব বা দৈর্ঘ্য ) 


কোপ ছুই প্রদত্ত বিন্বুর দূত নিণয় অথবা কে!ণ সরল্রেখার কোন অংশের 
২৮/7)1৮.-এর ) দৈর্ঘা নির্ণয় স্ন্থে আলোচন। করা হইতেছে। 
(ঃ) স্থানাক্কের সাহাযো মুলবিন্দু হইতে কোন নিগিষ্ট বিন্দুর দুর 
ণঁয় । 
। চিজ নং | তর্থ এবং এখানে চিজ অক্ষিত কর "ও 
মলে কও) ০৮ € 9+ পখ্ধ অক্ষদ্ছয় এবং ৪ এমন একটি বন্দু যাহাবু স্বানাক্ক 
« %)। মুলবিন্ধ ০ হইতে ₹-এর দুরত্ব অথাৎ ০৮ লরলরেখার দৈঘ 
শপৃয় করিতে হইবে । ৮5 হষ্টতে ০৮ এর উপর 5৮ লশ্ব টান এবং ০৮ 
যাগ কর। 
2 বিশ্ুব স্থানাঙ্ক (9, 5, ৮১ 0৬ -% এখং চ1%-9 
০৪014917188 -545-4795,. অতএব॥ 985 ২৪198, 
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(0) স্থানাঙ্ক দ্বারা দুইটি প্রদত্ত বিন্দুর মধ্যে দুরত্ব নির্ণয় । 


মনে কর, ০১ ও ০% লম্ব অক্ষহ্থয়, ৮ ও ০. দুইটি প্রদত্ত বিন্দু এবং ৰিম্য 
ছুইটিব্‌ স্থানাঙ্ক যথাক্রমে (27) %1) 
ও (22॥ 99)1  £» সরল্বেখাবর দেখ্য 
নির্য় করিতে হইবে। [চিত্র নং 2 দেখ) 

2 ও ০ হইতে ০৯-এর উপর 
যথাক্রমে 2৬ কভু 2 লম্ব 
এবং ০ হইতে 5৬-এর উপর 
লম্ব টান। ( চিত্র নং 2) 


এক্ষণে, 079- ৯), 05 2) 8৪59) এব আব 9৪ হইল । 


শ্যহ 





০ সপে পিপাসা পা পা 


! 
| ৃ 
। 


ৃ 


সহি খাত 0197 0াবল 77৪ 
এব ছবিশু লিজ 4 বাল 552 - ০৭ল5] 92. 
অতএব, ৮০ব স্লো ণী তিভাজে 
202 কি 422 70৮7 ২50৯ 1691 92)2 
১৯ 4--৮475,-০০% 
| জ্র্ুব্য 2 (1) উপরে কহটির অন্থর্গত 21) 98, 2) ৯ এব মা 
ধশাত্মক বা ঝণাত্বক যাহাহ হউক না কেন এ সৃতরটি সদা পিদ্ধ। অত এব 
7০ ও 9 বিন্দু যে-কে'ন পাদে অবস্থিত হউক নাঁ কেন 2০৮এর দুরত্ব নির্ণয়ে এ 
স্বত্রটি প্রমোলা হইবে! 11) মূলবিন্দু হইতে 2এব দুবত্ব নির্ণয়ের জন্য এত 
কত ৮৪-50, 9১ -₹0 পবিলে শির্ণেয় দূরত্ব পাঁওয়! যাইবে, কারধ তখন ০. বিন্দ 
মূলবিন্দু ০-র সঠিত মিলিত হইয়াছে বুঝিতে হইবে । ] 
9. 95001010801 2 11016 50215161106 হতে ৪. £1% 20 158010, 
কোন একটি স্রলরেখাকে কোন অস্$পাতে ছেদ করিলে (বিভক্ত করিলে 
ছেদ বিন্দুর স্থংনণৃঙ্ক নিয় লম্বন্ধে আলোচনা করা হইতেছে । কোন নির্দিষ্ট সসীম 
সরলরেখাকে ডই প্রকারে ছেদ করি! ( অন্তরিভক্ত ও বহিরিত্তক্ত করিয়া : 
কোন নির্দিষ্ট অনঠপাতে নেভাজ কছা যায়। 
5. ,2) কোন নিদিষ্ট সরঙগরেখাকে কোন প্রদত্ত অন্ুপান্ডে 
বিভ্ক্তকারী বিন্দুর স্থানাক্ক নির্ণয়। 


(71090. 00 ০০-01017786655 01 2 00176 01%101775 ৪ 50:5180 : 
11156 17) 8 £1৮010 1900. ) 
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অথবা, [ ছইটি নির্দিষ্ট বিন্দু সংযোৌজক সরলরেখা যে বিন্দুতে কোন নিদ্দি্ 
জন্রপাঁতে বিভক্ত হয়, সেই বিন্দুর স্থানাঙ্ক নির্ণয়] 

লে কর, ০% ও ০0 পশ্থ অক্ষদ্রয, 2 ও 9 বিন্দদ্বয়ের স্থানাঙ্ক যথাক্রমে 
187 11) ও (25৮ 5) এবং 8০ সরলবেখা। 2 বিল্মুজে যেন 17 2 % অন্ুপাে 
বিভক্ত হইয়াছে । অতএব, 
চর 2 ডি9ল17 2 2 ৮ বিন্বুর 
শানাঙ্ক নিয় করিতে তইবে। 
মনে কঃ হি বিন্দুর স্থানাঙ্ক (১ %)। 

(7 [চিজ নং 3 দেখ।। মনে 
হর, দি বিন্দু ৪৬কে অস্তবিতঞ্ত 
ধএখয়াছে। ০%-এর উপর 21৬, 





৪ হি লঙ্গ টান এব ০১৮ 
সহণজরাল জজ রেখা টান, উহা যেন ( চিত্র ন+ 9) 
€ আখকে যথাক্রমে ন ও ৬ বিন্দুতে ছেদ করিল্‌। 


টি 77, 
৬ £০ % 
কিজ্ত হশালল 160 ল 0৮ 0 আ।। 


এখনও ৩ পন 1 ০৬ ০, 


এবং ডি সদ ৮1৭5 0ো1খি 002 2০ 


2০728 77- 17125 পাপা ও 
হল 5. তশ এইটি শিনি তি পিপি, বিটি তি ও 
2 -7201118 17%-777 
আবার, "৮ £ঠ৯িহা পি ৫১০০৬ স্দুশ, 
বিন 2. 77) 7০. 17, হি৪-৮2বি 147 
০৮ 25০ ৮7477 1 2 7177 2 177" 
বা. 2৯ পি, রি 
". কি 177; 6৮০ ৮৮41৮1 


কও হিল হিল বি তা ভিলি লক 997 91, 
বং 2৬7 2৮৭ ৬ জিত হিল 692 ৮7), 


8 তি 2- হিঠি.. 


99 --%1  ০৮৬ 78-1 
সা, 11777 4-71075172099 ৮10) 127155575৮9 77907 


010 781. (07722 
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শ্্তএব, হি বিন্দুর নিপু স্বানাস্ক হইল (৮57৮5 17১৮8 417৮1 ) 


7/1-7 1 71% 
(11) যদি ৪ বিন্দু 2০ লরসবেখাকে 75 % অনুপাতে বহিৰিভক্ক কে 
( চিন্ত্র নং 4 দেখ ), ভবে 
শি: হি: 5 হইল। 
এখন, ".. হি |. ০৬. 


৬ ০ £ 
কিন্ত 67251812227 8, 


এবং ৬25 5, 


এ 2277 1 


2125 হা 





বা, (৮7717) 7৮251717880, 


7792৩772128 
5 
171...” 11 


ৰ .. হি হিলি 8, 
বাবার, ভিত ৬৮৬১৬ সর্টাশ বালয়া 2 হি নল হল , 
৪ নি ই ণ ৩৬৬ ০৮2০ 777% 


এ . | ,:৮-% 78 
কিন্তু শা 2 1» 21 খত ৭৮৬০১ ৮৪ -2, ৮৯ শশী ও 8 ৪2 রি 
771 127 % 


বা, 9177৮ - 1)55121 05 7 ৮101 01078 71 175150)8 -78%. 
১828 
177 _ ? 


অতএব, বি বিন্দুর নির্ণেয় স্থানাঙ্ক হইল (৮5275), 1779 - ঠা 
777 --17 272 --%1 


স্রষটুব্য ১ যদি বাঁবন্দ ৪৩কে সমদ্বিখণ্ডিত কবে অর্থাৎ দি যদি ৮.৭ 
এধাবিন্দু হয়) তবে 7175? হইবে) 
1772-911120 5210 97770265709 721) 8155 


রি 14177 ০ 2777 ঠি 


এবং 17027597 ১৬ 71৮৯ 477৮৮] 25705 7 79 7৭) /গ 491 চরে 1 
17477 17-41-1771 2777 2 


অতএব, তখন মধাবিন্ধু হি এব স্ত্বানাঙ্ক হষ্টবে (চস, ৫ ৫৯) 
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রি ত্রিভুজের শীর্ববিন্দুগুলির স্থানাঙ্ক হইতে ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল 
লিগয়। 


অথবা, [ তিনটি প্রদত্ত বিন্দুর সংযোগে উৎপন্ন ভিভুজের ক্ষেত্রফল নির্ণয় । ] 
যনে কর, 8৪০ ত্রিভুজের শীর্ষবিন্ু 1% 
5,98৩ ০র্‌ স্থানাঙ্ক যথা ক্রমে (1১ %)) 


0 (93. 
% 2? 78) ০ (53, 3) | ত্রিভুজটির ও 43) 









ক্ষঙতফল নির্ণয় করিতে হুইবে। ৯ (96 ৮) 
-অক্ষেব উপর 1৮) টাও ০6 নি 
প্গ টান | (। 1) 
এম্ণে, 2১৪৪০ সট্রাপিজিয়ম 
5৪92৩ +্রাপিজিয়ম 21480 - চি রিনি 
“পপিজিযুম 48198 ঢ 8 ৮ ও খু 
টাপিজিয়মের ক্ষেওফল _ । চিত্র ৮* 5) 


১ * উচ্চতা ৯ সমান্তরাল বানদ্বয়ের সমগ্টি, 
/১৪8৪8০-র ক্ষেত্রফল 
- 57415080120) 588৭0০0488৭) হিপ তাত 18৭) 
1 ৮৬7 ৮70917+%8)1 (52 ২৪) 95705) ভ্৪-55)5 7৮5) 
2087 85977-42%5 7 ৮5০72582721 
)1)15-95)155:৮5-55)175%3(97 0501 
| দ্রষ্টব্য ১ (৪) মুপবিন্দু ০ সম্পকে প্রদন্ ভরিভুজের অবস্থান পাচ প্রকারের 
£ ৩ পাবে | যথা, মুশবিন্ু ০011 জ্িভজের অন্ত-স্থ ; (2) কোন কৌঁণিক 
'ফুত অবস্থিত, 3) কোন বাহুর উপর অবস্থিত, কিন্ত কৌণিক বিন্দুতে 
“:* ০ (4) ত্রিভূজটির খাঁহভূতি এবং উহার ছুই বাম অস্তপত কোণের মধ্যে 
“মগ ত - (5) ভিভুক্গটির বহিভূতি এব' উহ্নার কোন একটি বিপ্রতীপ কোণের 
*ঞমের মধো অবস্থিত হইতে পাবে। 


১) উপরের স্যত্রটি মনে রাখার জন্য নিঠ্ের নিয়মটি এ & 
দস্য়া রাখ! ার্র 

ৃ ৃ নি 

হজের শষাবন্ুগুলির ভুজগ্রলি এক শ্ভে লীচে চর্টি ১৮ 
পটে পথ এবং কোটি গুলি পাশাপাশি আর এক স্তস্তে শীচে ০৯ 


“১১ লথ 1 সবশেষে প্রথম শীষের গ্ানাঙ্কগুলি আবার রড ১ /১ 
পৎ্ ( পার্খে চিত্র দ্বেখ )। তধ্পরে প্রথম হইতে আবস্ 

এয়া প্রত্যেক ভুজকে পরবতী নারির কোটির মহিত ৪৭ 1 
৯৪ (তীর নির্দিষ্টভাবে)। আবার এরপে প্রতোক | চিন্ব নং 5) 
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কোটিকে পরবতী সারির ভুজেবু সহিত গুণ কর। এইবার প্রথম গুণফলগুলিও 
সমরী হইতে দ্বিতীয় গ্রণফলগ্রলিত সমহি বিয়োগ কর এই বিয়োগফলেং 
অধেক হইবে ভ্রিভুজটির ক্ষেত্রফল । 

এইরূপে চতুভু জ, পঞ্চভুজ প্রন্ভতির ক্ষেত্রফল নির্ণয় করা যায়! 

(০) প্রচলিত গ্রুধা (0007৮010007) এই যে, কোন সামতলিক 
ক্ষেত্রের €ৌণিক বিন্দু গুলি ঘড়ির কাটা যেদিকে ঘোরে তাহার 
বিপরীতক্রমে লইলে উহ ক্ষেতফল দনাত্মক হয় এবং ঘড়ির কীট: 
যেদ্রিকে ঘোরে তেইক্রমে লইলে ক্ষেত্রফঙগ খণাত্মক হুয়। ] 

2. ভিনটি বিন্ধু সমরেখ হইবার সর্ত (097086101। 191 ০০1)) 
19651115091 00166. 10081065 )1 

ত্রিভুজের ক্ষেত্রকলের সুত্র হইতে তিনটি বিন্দু সমরেখ হইবার সর্ত পাঞ্ 
যায়। যদ্দি তিনটি বিন্ুর সংযোগে উৎপন্ন ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল শূন্য (0) হয় 
তত্ই বিন্দু তিনটি সমরেখ (00111176710 হইয়া থাকে । মনে কর, বিন্রজ্রয়েঃ 
স্ানাস্ক যথাক্রমে (21, 21), (2১ 9৪) ও (5, 78) 1 অতএব নিণেয় সত তইল 
(92 -7-57997 )1 623 - 2799) (2551 - &12/3)-0, 

8. শীর্ষবিন্দুগুলির স্থানাস্ক হইতে চতুভু'জের ক্ষেত্রফল নির্ণয়। 


(চান 006 168. 08. 00201110618] ড1005০ ৮০01০০$ ৪7৩ £1%01) ' 


মনে কর, 8৪0০6 চতুভু দের শর্ধবিন্দু £:8.:05:6-র স্বানাস্ক যথাক্রমে 





(5), 21) (৩5৭ 99), (25, 95) শ 
(4, %4)। 

এই চতুভু জটির ক্ষে৩্রফল পিণয় 
করিতে হইবে । 

»-অক্ষের উপর এড, টাও 0৪ 


০9 ল্ম্ব টান। 
এখন, চতুভু জ 8৪০০০ ট্রীপিজিয়ম 
4০১০1 ট্রাপিজিয়ম 09,20-- চিন্জ নং 6) 


ইীপিজয়ম /149-. ট্রাপিজিয়ম 9120 
লু 2/2,/56+0০,)1 ১০,2(0০7-06)- ঠুসান। 27 94)-895(8৭455 
-০৯1024 --201)091 +9$)1 (57 34)0004 +%7)7622-8 01 421 

- (25 22)(9 49) 


-০ 10599 2595) (825 20972) 12039424531 
+(451-%1 95)! 
[ সরল করিয়া পাওয়1 যায়, 
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অনুজিদ্ধাস্ত ঃ অস্রূপে *-ভুজের কৌণিক বিন্দুগুলিব স্থানান্ক যথাক্রমে 
৮1) 91), (22১ /2),--08%১ 0) হইলে উহরি ক্ষেত্রফল হইবে 

51607922517 (29372020252 7 7250), 

ৃ দেবা ঃ ১ ত্রিভুজের ক্ষে্রফলের পাহাঘে নে ক্ষেতফল নির্ণয় 
£রাযায়। যে কোন কর্ণ আর্চদ কালে 5৫5 জটি দুটি ভিভুজে বিভক্ত হয় । 
২ দুহ হিভুজের ক্ষেঅকলের মমি লইলেই চতুর জটর ক্ষেত্রফল পন্দিয়া যাইবে । 

এন্েজে ৯০ যুক্ত কর।। * 
এক্ষণে চতুষ্ডু দর 85007 £১5৪0০ 4 4১505 


21119 ৮9) (৮৭ 70) ৯4501 7 52)01 
11১78 -- 1137 410 ॥ - $৭)1 
» 182 21757355027 251/5 7 25৮7 ২১7285৮3718 
শী 045৮8 7 ক 7 2451 


৮8117850571 65475 7 এন ।$ 18814245391 
15241 21811] 
উদ্দাহুরণমাল! ॥ 


উদ্ধ!, ! ঢা 010৩ 01505175601 126 10110৯52181 79)1165 0 
»:0102)0 ১ 

(2) (775,120, 0৮7 (ক্রু 23) 00) 107৮17৮0207 801. 
 মুলবিন্দু হইন্ছে উপরে প্রদত্ত 'বন্দুশাসর দত নির্ণয় কর! 

(2) মুলবিন্দুর স্থানাঙ্ক (0, 0) 

এখানে নির্ণেয় দুরতু _ ,/৮*+%2ল ৬(-১)১+6৮2)৮-7 169 43 


"1 এখানে নির্ণেয় দুণত্ব- 4৯১7৮ ২৮-41৮+55)২৯ ৯22০5 


চর 
সা 
৪ 


1০) এখানে প্রত বিন্ুব ভুজ 57012 এবত তক ক 27772. 
(নেয় দৃরত্ল ও --1)2০ ৯2৮7 7 272 
০০ 2. 177 এ 4171 


উদ্দা 2. 71100 00০ 015077706 06055)) 00৩ [0105 (0, 00) 87৫ 
05 0, 5 8109). 


(0, 0) ও 14 503 9» 2 517) 9) বিন্দুছয়ের মধে। দুরত্ব নির্ণয় কর। | 
এখানে (9, 0) বিন্দুটি মূলবিন্দু, স্থতরাং মুশবিন্ধ চইতে (৫ :00)5 0, 2 511) 9] 
*শাঙ্কবিশিষ্ট বিন্রুটির দূরত্ব নির্ণয় করিতে ₹ইবে। 
শির্ণেষু দুরত্ব (৪০93 ৮):+ 0 5]1) ()4 ৮ ৬০4(5/০494 ০9549) 
লু ৯/০৪ [51189945959 9৮51 1759. 
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উদ্দ৷া 3. 17130 006 01568706 160০6130056 10110 1172 0815 


01 [9011)05 :-- 

(1) (5, 3) 2170 (2, 2); (11) (3,725 (ক, 3) ১ নাও 
(111) 12205 820) (৮৮, +80), 

| উপরে গুদন প্রত্যেক বিন্দুমুগলেধ মধ্য দুরত্ব নির্ণয় কর | 

(1 (2015 91) ও (5) ৮৪) বিন্দু ছুইটিএ দূরত্বের সত হইল 

22১7 ৯/%] _22)27 (192) 
শত এখান শিণেয় দূরত্বল। ২5-28+(3 72) সকল শীত 

(11) মলে করলি (ও ০2 
€ 9 (--4, 3) দুইটি বিশ্ব । 
এখানে গে 7 এব 


7০৮ -- 9 





৮০৯-- 7 4 ১৪ 
রি 274. । 
| "না প্রকে | নির্ণেয় দ্র € চিত্র নং 7) 
৮ ২73-1-4)/+1-2 7:37. 55,4515)৯০ 474 
(20) এখানে নিবের দুরত্ব ২2855527185 -0795)15. 
১৫০৮-%৮+6৯৯4৮াহণ এ৭৮2057৯৯) 
উদ্দা, $& 7170. 070 0152006 ১০০০০১ 0৮৩ 00005 আম, 
০০-0201778055 916. (4008 ৮ 4 591 &180 (4 093 %১ 2 5110 %). 
1 (20093 0, 2 511) 67) 12 ৩০05 %, 2 57 %) বিন্বুছয়ের মধো দুর 
নির্ণয় কর। | 
মনে কর, 25 ৪৪ যথাক্রমে প্রদত্ত বিল্ুদ্বয় । 
72০৮৮ 5100050200৭ %১)-17 51759 2 511) %)5 
0৭2 6)-1 0৮ ০587 25 05 0005 % 
1৫5 ৪222 01725 মণ 252 50110) ৪177 ৭ 
44(00৭১61517)2 0)47162 (0094 %+7 51108 7) 
৮2251000950 005 ৭১1 5177 0 511) ৭) 
০5০2 18-:228 005 (9--%)75 28228 099 (9-- ৫) 
72221171005 (0--%)1-5222 ১2 812809--%) 
429 5105 ঠ(9-- ৭১), 


4 


নিণেয় দুরত্ব”: 2০৮522৫5115 পি, 
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উদ্বা, ৪. 1170 076 ০০9-01017068 0 096 1039016 [7০011 01 006 
$091£170 1106 1010105 05 00105 (5, 2) 700. (2) ৮4), 

[ (6, 2) ও (- 2, -4%) বিন্দুদ্ধয় সংযোজক সরল রেখার মধাবিন্দুর স্থানাস্ক 
নির্ণয় কর 1] 


(4), 91) ও (28১55) বিন্ুগ্ঘয়সঘযোজক সরুলবেখার অধাবিন্ধুর 


1195 2141 
দল চা) 


এখানে ম্ধাবিন্দুব নিলে স্বানাঙ্ক ০৭ (৬, ১০,765 71), 
ভিড়], 6 070৮৬ 0৮0 07৩ 0৮015 0৬৮ ৮৪160৪5778 


(3০10, 8 (9, 9) 01700 0735 2115 5 হা 00 8016৭ 150502168 
7151)816 8110 07304 01061617561) 01 00100519016 2055, 


| প্রমাণ কর যে 83, 1) 319, 7) ৪০১73, ক) শীষবিল্পু'বাশস জিভুজটি 
পক্ষতি সমকে নি সম়ছি ওক তিভুছ এ, হত তি তলব দৈর্ঘ7 নির্ণয় কর 1) 
এখানে 97563792111 72082551-8ি+1-68 22, 
8554৮255655, 
আলার। ৮৩ লহ 13 পাও) 17101 ভি 572) জট এপ০স০6 ০০, 
8850 সুতবাৎ ঘডসটি সমদ্থিবাত হিছুজ । 
এঙ্গপণ, 8০৯--19--(-371-17-7-2715501218 ক হবু, 
582 7572. এব 0৮০23৩58887 50 পল হক 908) 
-& পমকোণ । ৮০ গিশুজট নলমকেোণা ভিভুজ | 
আব (৯৪০ একটি সমক্োণী সমদ্ধিবাত বিউজ এব উহ অতিভুজ 
20৮8৫ 
উদ্ভী 7. ঠা) 06 910080)17 5 ঢাছ1711076 009015010 9006559 
৮ হিসি ঢাক (2, 2 04 ৩) 2৭2) ২ 
(খে জ্ভুজের শীষাবন্দু্চলি (2৭ 70014 2 পিঠ, ও আহার 
শরিকেন্ছ্র নির্ণয় কনু 1) 
মনে কর, &, 6. ০ যথাঞ্চমে প্রদ্থ তিভুজেপ শীষবিন্ধু 02522, (কি 2) 
ক (-- |, 3), 


মনে কর, ত্িভুজটির পরিকেন্্র 3-এ% স্থানাঙ্ক (%. %), 
84755987550 ( পরিবাসাধ ৰলিষা 1. উ5 নদ 98 5508, 


388 ্থনাহ্ব-জ্যামিতি 


এক্ষণে। 582 (72) 1+(512)5)988-5(%- 4)540 4 2)% এবং 
07 (+1)2+09-3)8, 

৭ (7-2)8 1091 2)8 7 -4)41% -20%7-5081 109 40 -3)৯, 

বা, 44478. ভি -€9+10, ইচা তইতে 
শমাধান করিয়া পাই, ৪7, 

পরিকেন্দ্রের স্বানাঙ্ক হহল (18, 13). 

উদ্ভা, ৪. 11770 00০ ০০-৩:1210655 ৩) (01)0 [01180 ৮/10101) 01৮105: 
0১6 5৮, 11170 191131100 01)6 091265 18, 12) 170 1 2, 7) 11006108115 
(23 002 1000 3 2 ৩, 

। (8, 12) ও (--2, 7) বিশুযুগল মংযোজক সবলরেখা যে বিন্ব্ে 
3: 2 অনুপাতে অন্তবিভক্ত হইয়াছে 'চাহার স্থানাঙ্ক নির্ণয় কর। ] 

মনে কর, নির্ণেয় স্বানাস্থ ০০6, 


৮১ 4 ৃ 
ক্ষনে; 267১3 0এরং টি এত শৃজ। হইতে পাই 
17:17 
3১৮-2+2% ৯. 64716 ._. 
তি টু জি 
34-2 ৪. 
৫১ 
এবং ০০ 2 ৯127. 21 724--9, 
273 9 


নিয় স্বানাক্ক- (2, 9), 

উদ্বা, 9. 1110 0০ ১০-০1756065 ০ 4 101180 ৬0101 ৫1%1৫63 
006 50. 11176 101111760১6 7১017701504) 55800 (7, 10 ০য602115 
11) 00০17010423. 

| (4, 5 977, -]) বিন্দদ্ঘয় সংযোজক সরল রেখা যে বিশ্বতে 4: 
অন্তপাঁতে বহিবিভক্ত হইয়াছে তাহার গ্বাপাঙ্ধ নিয় কর। | 

মনে কর, নিণেয় স্থানাঙ্ক (৫, 9), এখানে প্রদত্ত বিন্বু দুইটির স্যানাস্ক 
4, 5) ও (27,--]) এবং প্রদত্ত অন্থপাতিজ্ধ 23. 


সুত্র হইতে পাই ৮1712570081 জল 4১ 7--১৮% 25165 .]&, 
17 - % 4-3 ] 
এ 7%---1) $--3 


"১ নির্ণেয় স্বানাঙ্ক-5 (16, 19), 
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উদ্ধা, 10 510০0 090 610০ 50. 1116 [07170105006 0০01ঠনে 14, 3) 
১৪৯০ (8, 6) 785565 000061) 005 0101510) 

' দেখাও যে (4, 3 ও 18, 6) "বন্দুদ্ব্ পংযোজক সরলবেখাটি মূলবি্ধ 
য়া যায়। 

মূলবিন্দুর স্থানাঙ্ক (6)50)1 মুলবিন এ প্রিধপ্র বশ্দহ্থযু সমারখ ইল এ 
বন্ুদ্ধয় সংযৌজক সবলবেখাটি যুলবিন্দু দিছা যাইনে । 

'তনটি বিন্দু মমরেখ হইবার সত হইল এঠ যে, 

১2199 --291)7082958 7 5051 +1 91 ২1৮3) ৭ হইতে হহবে। 

এখানে বিন্দু তিনটির স্বানাঙ্ক (0, (১), 14, 3) 518,০9), 

হতরাং এখালে 18092778599 1)70955 ৮5 57211055171 283) 

(9১৮ ১-0৮ 47747104৮67 5৮371708৮09 0%6) 
--0+024 724) 979. 
এ বিনয় সযরেখ, অর্থাৎ (4) 3) ৪ (৩, ১) িশ্ৃুয়গামী সবলবেখা 
কপবিন্ু দিয়া ও যইবে 

। বিকল্প প্রমাণ 2 1 যনে করি, 5 শখ বন্দর স্থানাঙ্ক ঘথা কে 74, ও) 
(8, 6) 1 মুলবিন্বুর স্থানাঙ্ক (0১ 0). 

এক্ষণে, ০02০7 445 +৩%০ ৯25 55, 

০০.-- ৮৩4০৮ 7 ৯100 749. 

এব ৪০০ ৬(৫-১)০+6৩-৮)৮৪ ৬৪০49 7 ৩৯ ৪ 

৮৯০07242409 51০০৬ 

অতএব, 0,53০ একই লরলবেখায় অবাস্থত । 

(জ্তষ্টুব্য তই ০৮+৪০-5০০ হইলে, ৩. ০, ৯ একই সরলরেখায় 
নবস্থিত হইবে । কারণ, যদি তাহ? পা হর, শা ০৯৯ একটি ভিভুজ হইবে 
এবং এ ত্রিভুজে ছুইটি বানর (০06 ও ৪০এব) লমাইট ততীয় বান্তর পমান হইবে, 
কপ্ড তাহা অনভ্ভব 1 

উদ্ষা, 1]. 711)0 006 1900 1) ৯৮01০ 60৬ 09106 125 ২) 0151068 
106 10118 0£ (3, 2) 8130. (6১ 5), 

! (3, 2) ও (6, 5) বিন্দৃদ্ধয় সংযোজক রেখা 5, 4) বিন্বৃতে কি অন্থপাতে 
বিভক্ত হইয়াছে ? 
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ধনে কর, নির্ণয় অনুপাত 5517) 2 77, 


++. (5৯ 4) বিন্দুটি (3, 2) 5 (6, 5) বিন্দুদ্বয়-নংযোজক বেখাকে ?% : ৮ 
অন্ুপান্তে কিভক্ত করিয়াছে, 


৮-15:97772৯) এই স্ত্রটি হইতে পাই 
179 417 


দ.. 7১647 3 


কী, 01-13-5255. 
777," 71 
বা, 20-27. নয রর নির্ণেষ অনভ্তপাজল্ল2 :] 
$ 


রর হ্‌ 177 2 
| রষ্টব্য ₹ (1 এখানে 9 যদি গণাঙ্ুক তই অর্থাৎ ঘাঁদ ০ হই 
17 
জবে বলিতে হইত যে, 2: ] অভপাতে বঠিবিভক্ত করিয়াছে । 


292 771৮7 ক্ীতে,ন একই অনুপ পায়) যাইত. 


111) প্রথানে ৮৮ 
11 717 


উদ্দা 12. 1005 70170 (২, %) 100 ৩৫010150716 [০ (1760020 
(2,3) 800 (7121, 01060 আ1] 34৮ 
| (, 1 বিন্দুটি (2, 3) «1 8, 0) বিন্দু দুইটি হতদে*। লমদুববতদ হউদে 
2-$৮%ল ধু হইবে 11 
(, ৮) ও (2, 3 বিন্দু দুইটির মধ্ধো রতি ১2720511533 
পবা (219 (82) বিন্দু দুইটির মধো দত ১৫7 1)7+0৮ 72 
-'. “ধই দূরত্ধ ছুইটি সমান । শ্বীকার ১, 
বা, (+1)87+052)0225-05 2214 193), 
বা, &৮ 2৮572 19 ল্5 ৮১47 ৮2-76৮শঠও, 
বা, 6%4+25-8১, ১৮ 3 শী ঠজ্ কু 
উদ! 13,116 508216 01 [00 025121502 06৮ 6619 006 00117 
(3, 5) গণ (2, 4113 12 570 06 81050155706 006 ঘ17]000/থ 
ক ০০০ 
[08100 ৭4 
[ (3, 5) ও (*. ২) বিন্দুছ্ধয়ের মধ্ধো পুত্র বগ 7, অজ্ঞান বিশ্ুুটির তু 
নির্ণয় কর) 
(3, 5) ও 1%, 4) বিল্দুঙ্গয়ের মধ! দুরত্ব 403 -97৮+(5-4)8, 
হতরাং এ দূরত্বের বর্গ -(3--%12+(57- 402 (37 )21+] 
*. সর্ত হইতে (3- 02511 2157, বা (37 509 16, বা এজ এ 
০০374 -5বা?. 
নির্ণেয় ভূজস্ -]ৰ 9. 
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উদ, 1. 01০৩ 0086 006 7001190 (3. 3), (3, - 3) ৪৫ 
| 2 ১/3৭ 3 4/3) 826 098 ৮610063 0 ॥1) ₹001186191 0157519. 
| প্রমাণ কর যে (3, 9), (73. 31 শি। ০ এ, ক এব) বিন্বুগুলি একটি 
প্রবাহ ত্রিভুজের তিনটি শীষবিন্দু । 
যনে কর *, 9 2 2 যথাক্রমে প্রদ্নত্ব তিনটি বিন্দধ 
প্রন্ষণে %882-031+3)1+(34+ 38272, £3িল তে 512, 
৪8০৯--(-34+3 43)91+1- 37 2 2৪ 
»০9+27-. ৪8 /3+০9+-22+ 18.1372. 
907 /75.5 6 ২/2 , 
€ৰ 089 ল্( 75 ৬3 -3কি হক 3057272008৩ ক 2, 
১৪০০ £30-505. অতএব ৯৪০ একটি শদখান্থ ভু এব- গ্রদ 
-পন্দপ্থুলি এ সমবান্থ ত্রিভুজের তিনটি শীখবিন্দু . 
উদ্বা, ]5. 21170 006 876৮1110150 0018112]0 109৬ ঘ+া2৩৪ৎ 
১16 72৮60), 1৮, ০4) 210 00, 5 ' 
£5 (ক্ষেররফঙগ 5 21910৮27977 5537৮551027 
গখানে নির্ণেযু ক্ষেত্রফল জল 319০০--2৮10196-8৮1+1(86- যগ্গ। 
০1227 ৮টি 68026 নীচ 2৮৮21 
লু 40৫ 76১৮ 07071 
উদ্বা, 16... [71170 0176 8168 ০ 106 0071517617 1705৮ গাটিততিনশ হা 
(সদ 6517) 9). (00৮ 36. লা 26) 2106 10501, 
বিভুজের ক্ষে্ফল 
০-৯13112 7-9511+2521%1 7 ৯5112105050, 
এখানে নির্পেষ ক্ষেত্রফল 
--81505 96517 39 - 01410953911 - 811) 71405117687) 36৭ 
1511 30 0095 0 -:00$ 39 511) 0-৮0 
৮,511) 36 00৬ 9-- 0095 39 5170 6. 
& 51138 761 8172, 
উদ্লা 17.170106 ৮০101065558, 0 91 5. 00877£15 তত 12572). 
5,2) জা (0) 9) 15500০0৮০15) 5770 006 16780 ০ 008 
[৮1006100100]181 £:000 8 0580. 
| কোন ভ্রিভুজের *, 9, ০ শর্ষবিস্বু যথাক্রমে (2, -21 (4.8) ও 
, 3) ৪ হইতে £০-ত উপর লহ্মের ছৈর্থা নির্ণয় কর। 
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[তরকুজের শববিন্বগ্তল £)১ 95), (5৪7 5905 (55১ 55) হটলে শ্থজান্লাবে 
উহার ক্ষেজকণ _ 5০১0৮ /51722(55--1)17 2301 -%9)), 
এখানে হডসটি৫ ক্ষেহফল 
59) 44031727107 27 2)। 
রা - এ বর্গ একক । 
বাবু, হরি চু) 27৩ ৯৩০৭ ঈপরু পি 1 একক দর্থ ছুঠি বে জিিভু জে? 


১প্স্ফল ৫য় পর 


এলে ৯০০০ ০৮৪ ঠক (52753) স্ 33 দৈর্ধা একক 


টি 
৮. ৩৪4৮1, 5. 9০8 ৫৯২4 
«3$ 54 
০18 ৬/34 দেখা একক ' 


উদ্দা 18. 8174 006 875711007 0056 ৭9৪01215651281) 006 
৬৭904110005 01 ৮/195৩ 806017517 001705, 10011091906], 816 
(|, 2), (3, 4), (5, 71) (4, 23 

1 একটি চতুভু জের পর পর কৌণিক বিন্ু্চলিব স্বানাস্ক (]. 2), 13. 4) 
(9, ৮) ও (৭, 3) 5 উহাবু ক্ষেত্রফল নিণয় করু । 1 

এখানে 21 |) হাপ্ত লি হত এ 2১ কহ এবং 

9:72, 92০74 ৮ তত চর ল ৩, 
£৯ ০5114732117 03৮ 7479 ৮%%)1705 ৮737 28 2$) 
104৮2 -1% 2301 লঠ07- 27-23-7117 11) 515, 
নির্ণেয় ক্ষেত্রফল 122 বর্গ একক । 
| অনুচ্ছেদ 061৮) অন্দরে কলা সহজ 17 


উদ্ধা, 19. 9100৬ 026 01) 00:56 0০05 (০১ 0), (9, &) 82৫. 
(1, 1) 816. 00111112919 11 27 657-20. 


। প্রমাণ কর যে (9১0), (0. ৮) ৭ (1, 1) নি সমবেখ হইবে ঘর্দি 
নাভি 726 হয় । 
প্রদত্ত বিন্দু তিনটি স্মরেখ হইবে, যদি এ বিন! িনটিকে শীর্ষবিন্বু করিয়া 
অন্কিত [এভূজের ক্ষেত্রকল শুন্ত হয়। 
এক্ষণে এরুপ ত্রিভুজের ক্ষেত্রফণ 
-%1%).55-2$)-4125095 79511555698 4 98)| 
০5$12৬51৮ -1)-7001-0)+ 110 - ৮)1-%6৪৮ ৫ - ৮), 
নতএব, প্রদত্ত বিন্দু তিনটি সমবরেখ হইবে যদি 
॥(৫৮--০--:৮1550 হয়, অর্থাৎ যদ্দি 2৯ -- ০--৮-) ছয়, 
অথাৎ যদ্ধি ০+0-2৮ হয় । 
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উদ্বা. 20. 12) 5180৬ 086 06 0001: 00805 (5, 2), (3.2), 
174 200 011 70) 25076 81060]122 0011055 00 ৪ 19219116101 
মনে কর, 48,009 বিন্দু চতুষ্টয়ের স্থানাঙ্ক গুলি যথাক্রমে (5, 2), 


3৭7), (745 4) এবং (0১741) 1 যদি &০র মধ(বিন্বুর স্থানাঙ্ক (1, 21) জয়, 
'মাব। 75 524-52, এবং £লগঠঠকও, 


আবার 804 মধ্াবিন্দুর স্থানাঙ্ক (91) £1) রিলে, 8] লও এ, 
“বা ছা লস্থাঃলও, 
£০ 4:80 কর্ণছত্ের মধ্যবিন্দু একই বিন অথাছ, &, 8,0০0 
'সন্দুষ্ধলি পর পর যুক্ত করিলে ফে চতুভুজ পাঁওয়। যায়, 'ভাঁহার ০ ও 9০ 
কণঘয়্ু পরস্পর সমন্ধিখগুত হইতেছে । আনএক, চতুঙজটি একটি 
দ'মান্তবিক | 
| লক্ষ্য কর: কোন চতুভুজ সামাস্তরিক হয় যখন উত্াবু কণ্বয় পরস্পর 
স্দ্বিখণ্ডিত তয়। এই জ্যামিতিক দত লইয়া উপপণের 'ঙ্কটি গ্রমাণ কৰা 
চল! ] 
(8) ১৪০ 01380006100] 0011705 ॥& (3, 3), 9 (5, 5), ০16, 4) 
»13৫ 9 (45 25 94190110156 117 01217 806 0 81760080616. 
এখানে, 884 (3-5)5-7+ (3০ 5058, 


এবং ০09%7-506- 4)2+404-2)58স্০৪, '..:8875005 
আবার 808475(5--6)8-7(5- 4)8ল্ন2, 

এবং 082 লু 4০ 3)2402-3)2স্52৯ 51180০25045 
এক্ষণে, 508 5503 -6)৯+03- %?)8-০ 10, 

এবং 8928-65-40 +65--2)8 20, .,1805-580. 


অভএব দেখা যাইতেছে, 8900 চতুহু্জটির বিপরত বান গুলি সমান ও 
কণছয়ও সমান অতএব, চতুভুজটি একটি আয়তক্ষেত্র । 

| জ্রষ্টুব্য  বর্গক্ষেত্র প্রমাণ করিবার সময়, ক্ষেত্রটিব বাহুগুলি পরস্পর 
শয়ান ও কর্ণদয় সমান দেখাইবে এবং বহ্ধল প্রমাণ করিবার সময় বানগুলি 
পন্ুস্পর সমান কিন্তু কর্ণ ছুইটি সমান নহে দেখাইবে । 

উদ্দা, 2]. 71095 00৪6 000 0011) 01 01061010016 19081905 ০0% ৫৮০ 
১8065 0 2. 07191761615 ০0021 00 1091 00৫ 00110 516. 

| প্রমাণ কর যে ভ্রিভুজের দ্বুই বানর মধাবিন্দদ্ধয় সংযোজক সরলবেখা 
হর তৃতীয় বাহুর অর্ধেক । ] 
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মনে কর, 590 ভিভুজের &,9 30 লীর্ষবিন্ুত্রয়ের স্থানাঙ্ক হথা ক্রমে 


১201. 18), (5%, 29) ও 13, 95) এবং রর রর 
০, ৭ যথ! রুমে &৪ ৭8০ নান্তর মধ্যবিন্দু /? 
প্রমাণ করিতে হইবে যে 2০. ০ 580. ্ি 7 
রণ 
৮এব স্বান।গ (৮৮5৮2, ৮০৮2), 9. --- 
০ সানা (৯1১59, ৯:7৮] 09 
£ 2 ; চিত্র নং ৪) 
০০০২/(৮ টক শ ঠশ04(555- ছটা 
£ 2 2 2 
৯10৮2 -- 25) 14059 -:%3)% 
| -৯/১-%)৮1195 5৮ 
আবার, ৪০৮ ১4৪ ৯৪)84098 :%$)৮ 7৩. 2880 


উদ্দা, 22 111) 0১০ 00-010119663 9২ 01)6 ০৮1717010 (ভরকেঞ্জ) ০1 
206 00190016 ৬৫1)952 ৮০161025 8179 (1, 91), 124৭ 72) 800 (558, 553) 
মনে কর, 48০ ত্রিভুজের ২১:80 শা ন্তিনটিব স্বানাচ্ক ঘর 


1,901), 122, 75) এবং (৪, ৮3), 


& (5৫18) 
. চিত্র নং 9 দেখ ) সহ 
৪০ বান্কর মধাবিন্ধু 0 সও ৰ ্ ৮০৯০৯) 
এবং 50 যাগ কর । শঈ্কে / $ রি তে 
ও বিন্দুতে 2: 1 অঠপাতে বিভক্ত / ১৮ 


কর। 0. বন্দু ত্রিভুজটির রঃ ১ 

ভরকেগ্ে ( 6500০910) হইল। [রে 

৪ ও বিন্ুর স্থানাঙ্ক নির্ণয় করিতে (9.8) 

হইবে। ( চিত্র নং 9 
এখানে 8০4 মধাবিন্ুু ০-ব শ্বানাঙ্ক 18025 4755), (95 +93)1. 
মনে কর, 0 ভরকেন্দের স্বানাঙ্ক (2. 9). 


ও বিন্বু (51, 98) ও 0 (৩2 সী ৮২%:) বিশৃুয় নংযোজক 


খেখাকে এ : 1 অনুপাতে ছেদ করিয়াছে, 
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2৯৮ 25 2 ১41 ৮ 
০5 ঠা ৩5 0৩11- 1:01 4 ৯০ 15), 


2৮809545১71 18 
2+-4 


অতএব, নিণেয় স্থানাঙ্ক _ (১) + 555), 80১) 1 95+ ৮5) 


এবং %-5 51 উহ 99). 


উদ্ভা, 23 10056 81815008115 0096, 10 8. 00180616, 0006 5০৬ 
1 006 50019710901) 21) ০9 51005 15 ০0091 00 (110০ 076 800081€ 
3 10816 006 0019 5106 €০8০076 আ100 0106 005 870516 01) 0106 
18)&01917 00210 10156065 00৫ (10110 5106. [70110101005 7112901610]. 

(স্থানাঞ্চ দ্বার। প্রমাণ কর যে, কোন দা যে-কোন দ্বই বাসর বর্গের 
সমষ্টি, উহার তৃতীয় বানর অর্ধেকের বর্গ ও এ বান্ধর সমদ্বিথগুক মধামার বর্গের 
"মষ্টির দবিগুণ। ] (য়্যাপোলোনিয়াদ উপপাদ্ধ। 

ত্রিভুজ 8904 একটি মধাম। নি 

প্রমাণ করিতে হইবে যে, 

8827 8055 20802 78025). 

ঘন ক্রু ৪ এ এখন 580কে 
£ অক্ষ এ উবার অপাবিন্টু 0কে মৃনবিন্ধ 
রুলে 8৩ ০এর স্বানাঙ্ক ঘারে 

“4১ (1) এবং (১0) হয় 





মনে কর & বিন্দুর স্থানাস্ক (৭, 91 ( চিত্র নং 10) 
8827-(%11)2 1825 ৯0৯ 71081785508 শসা 82 
এবং 80550702752. 
গ্যতএব, 88247 8025565+1)৯ 1784 (৭7102 4708 
_ল2(৭.2118)17292- 21508) 41 21225 2090% 1802) 
উদ্ধ1, 2$. 1:০৮ 0080 006 11795 1011711)6 076 0010019 7011705 
1 06 010095106 51065 01 8. 070901119266151 01520 2801) 01761, 
0. 0. 19১3 ] 
| প্রমাণ কর যে, চতৃভু'জের বিপরীত বাগুলির মধাবিন্দ মংযোজক 
বখাপ্ধয় পরম্প্র সমছিথগ্ডিত হয়। ] 
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মলে কর, 88০০ চতুভু জটিব ৮6. ০. বি ও 5 যথাক্রমে 49, ৪0. ০০ ও 
*০ বাব মধ্যবিন্দু । প্রথাণ যা 
কব্রিভে তবে যে 65 ও ০5 





পর্ুষ্পর সমদ্বিখখডিত হয়? 54? 
&8কে ১-অক্ষ ও কে এ 
যুলবিন্দু ধপিলে বুদ 806 চি হী রি ১ 





মনে করিলে তর স্থানাঙ্ক (00). 

8-এর স্বানাঙ্ক / 2. () )তইবে ( চিত্র নং 1] 

মনে কর, ০৩5 0-র স্থানাঙ্ক য্থাকিমে (51551) ও (289) %21- 
এক্ষণে 6, ০৮১ ছি. 5 এব স্বানাসঙ্কপগুলি যথাক্রমে ভইল 


৫ (2 এ 785 (৪ ৮৪ 
ভি ভুক্ত ) এব, টে 


ন্বতএব, 22. এব মধাবিন্দুর শ্বানাস্ 


হে) 14725 ৮২৮৮5 
ভিন হী 878 বা 5 91 4715 


2 2 2 
এ 4 4) 
রঃ ৫ 
আবার, ৯5-এর মধাবিন্দুর স্বানাঙ্ব 
27201 এ 2 2। _ 12 
কু 272 )) বা, (তত ১২7০ 
2. 2 নর 2. 


রী 


স্পট দেখ! যাইতেছে যে, শিখ ও ০১5-এব মধাবিন্দুর স্থানাঙ্ক একই ২ স্তরাং 
উহারা একই বিন্দুতে সমছিখণ্ডিত হইয়াছে । অতএব, চতুভু্জেব বিপবী্” 
বান্তগুলির মধাবিন্ধু সংযোজক সরলরেখাছয় পরম্পর সমদ্ধিখণ্ডিত হয়। 
৮610155 ] 
1,17500 05 01507100601 076 101109/110 10011705000 (0196 
০৫11) | যুল খিন্দু হইতে নিমে প্রদত প্রতভোক বিন্দুর দ্রত্ব নির্ণর কর] 
(7. 8122) (11) (73১ 4) (111) (78,121 
(৮ (--6১৪) (৬) 1064৮), (০--৮) 
2, চছেণ 0116 01950751806 160/০61) 00০ 60110/176109119 01 
901065 1 নিয়ে গ্রদজ প্রভোক বিন্দুযুগলের মধো দুরত্ব নির্নয় কর 
(21 (3, 255 (2, 2) (৪) (26, 10), (2 3) 
(০1 (8. 12), (4.2. (৫) (--3, --4)১ (5, - 20) 
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$8) (17) 6), €0, 1) (7) (247৮১ ০- 2), ₹৫--০, ০49) 
।8€) (0095 0, 511 0), (5113 9১ 595 9) (7) (০১ --৮), (৮725 &) 
3. 01070 0100 ০০-01৫118655 0: 06 1019 70100 01 006 50, 11106 
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1111) 141 72) 800 (3১ -5), 
$&.. চহ70 000 ০০-০1:৫1172065 01 000 10081705 ভা1)101) 01100 006 
€, 11706510101 0106 09110দ1776 08108 07 60113052006 81521 
6৩ 
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(০) (6,-710) আও চল কু 54077711032 পু 00200108115 আন্তংস্বভাবে। 
61 03, 57 হ100 60-09-2925 200 32011062815) 
৩1771, 2) লু (4 25), 8৮102 £ ও (6%6০07911% বহি/স্থভাবে। 
2) 135 20 209 (0), 19010 2: 4 (90010109811), 
£..01170 0106 ০০-০9৫40700608 01 006 1991002 10101) 01165 
৮ ৭৮. 18100 1971011758৯ 0052) 270 8 তু, । ৪0 0142৮ 55 শন 29, 
- বিন্দুটি ৯], 2) ও 9(4ু, 91 বিন্দদ্বয় সংযোজক সরপরেখাকে বিভঞ্ত 
2 ৮৮লু 298 হহয়াছে, 2এর স্থানাঙ্ক নিণয় কর 1 
0০172100000 12010 10 ৮1010 
1) 70 00220 (5১ 22) 0৮0০4 006 5৮ 117)510173806 02০ 
২ম (শক্ত 0) 2100 03, 73 
(22) 01560010156 (9 31 01%1465 0001011 01 (4) 6) 2174 1:3১ 9), 
(1) (2.2) বিন্দুতে (74, 6 ও (3, -3) সংযোজক সরলব্রেখা কি" 
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(£ | (1, 93) বিন্দুটি (4, 6) ও (3, 51 বিন্দুদ্বয় সংষোৌোজক সরলরেখাকে 
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7..16006015051505 706082170 0106 7008105 (2527) 2700 (2) 9) 
২ ৯, 0700 06 ৮9100 01 £৮, 
৯. [632 0296591506 1020৮61) 00০ 0021205 (115 3) 254 (3১ ৯) 
10, 8170 0106 01017906 ( কোটি ) 0£ 016 5600170 70117, 


5০০1০ (১৮22 


-স্থ 
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9. (2) [71170 0০ 01100110-091006 2.0. 01) 01000718015 01 076 
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10. 719৬6 00096 006 00119 (2) 2), (-2-2) হান (-2৯/3১ 2 /3) 
916. 01)6 ৮101০95 (শীষবিন্দু) 0: 21) 20101176619] (সমবানু) 61817016. 

11. 0105০ 0180 0192 611210616 1091010160 0৮ 1091171176 006 70011খে 
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12. 010৮2 01000 01১ 0011005 (22) 49)) (29১ 66) 20৫ 
(224 ১5৫) 52) 212 006 ৮00০5 ০081) ০৫011906181 00197821৩ 
ড1)056 5106 13 25. [1108-52-52 

[ গ্রমাণ কর যে (29. 49), (29) 6৫) ৪ (2247 ৬৭৫১ 59) বিন্বুগুলি 
একটি 29 বাহুবিশিঈ সমবাভ ত্রিভুজের তিনটি শীধবিন্দু | 

13. ১০০৬ 096 (09. 0, (2, 10১ (71১7) 8100 (--3) 6) 216 076 
৮০1:0০9 ( শীষবিন্ধু 1 ০2 7195621161৩ ( আয়তক্ষেত্র ), 

14. 715৮৩ ঢা 015 10505 (3,4&)9 (1597) 7৮৭ (73, ৮4) 
916 0172 ৮০106569012. 11610021712] 601917510, 

15. 50০0৬ 01080 002 50 11000 10110117602 001065 (-4, 23. 
80 (8১ 6) 10855250101 0176 01111) 

16. ৬০115 09000 7701005 (]) 5), (3, 14) 800 (১ 7 4) 
৪৩001110621, 51088 0:1 
| প্রমাণ কর যে (1) 5), (3, 14) ও (-1) -4&) বিন্দুগুলি সমরেখ | ] 

17. ১100৬ 0080 002 012৩0011065 (38) 0) (09, 3৮) ৪130 (৫১ 28) 
৪16 001111722. | 05. 0. (8. ১০) 241 

18. 11 (5, ৮) 15 ০0014150270 10100 (4) 7) 2180 (5১ 8)১ 20০৬ 
0580 92--+12-0, | 

[ (৬১১) যদি (4, 7) ও (58) হইতে সমদূরবতী হয়, তবে 
দেখাও যে 9%-%+12ল50, ] 

19. [6 (4) %)15 ০0010150176 0010 (254) 2130 (73১ 3), 9100৬ 
0090 54419], 

20. [6606 001126 (৬) 9) 15 ০0019150806 0010 (5১ 0), (0, 5) 
8170 (3, 4), 5100%/ 61086 255 0, %৯50, 
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21. 21170 006 ০০-07011786655 01 05 00176 20010150910 0:00) 
0৩ 0011005 (2) 3), (2) 1) 2794 (5, 3). 
[(-2, 3),02, 1) ও (5, 3) হইতে সমপরবতী বিন্দুর স্থানাঙ্ক নির্ণয় কর। ) 
22. নি00 0106 ০09-0101170065 01 00০ 0010 ০৫101019217 2001 
1100 19011)65 (5১4), (3, 6) 8100 (1, 4). 
23. [1770 60৩ 001301610 0০৮ (9১ ৮) 50০9এ]1৭ 06 691011915091 
7000 (2) 3) 8100 (91, 2), 
[ কি সে (%, 9) বিন্দুটি (2, 3 ও (- 1, 21 হইতে সমদূরবততী হইবে? : 
24..01700 0106 0100. 01 006 6181761৩ %1)0952 ৮০110565 216 £-- 
| নিম্নের শীর্ষবিন্ুবিশিষ্ট কিভুজজের ক্ষেত্রফল নিণয় কর ₹- 1 
() (2, 2), (4, 2) ৪70 (3153) 
(11) (3, 5), (32. 4) ৪00 (5, 2) 
(111) (8, 9), (2) 6) ৪190 (9, 2) 
(1) (01, 27, (3, 09) 200. €102 01110) 
(৮) (0999, 51 9)১ (৮০9১ 29, 5 29), (১ 0) 
(1) (৫১ ৮6), (৮১০42) ০, ৪76), | 0, ৮, 1958. 
25, ঢা00 00৩ 015691)5৩ 066৮৮৮61১ (2) 3) 25৫ (35 71) 90 
[15 ০১-01:01080৩১ 01 00৮ 09110 01 05500100009 15 10228121700 
৬), [7]. 8. &. 
(72, 31 ও (3.1) বিশ্বন্বয়েব ধধো দুবত্ধ নিয় কর এবং (2, 2)এর 
»কট'জর উহার সমত্রিখগ্ডক বিশটি স্বানাঙ্ষ নিণক্ব কর | ] 
26. [7170 07৩ 02001401010 0172751৩ 10086 ৮০1:003 816 
1,71১ (5 4১ 3) 230 (6. 749. 
[(0,7), (4. 3) ৬ (০,711 শীষবিশবিশি্ ত্রিভুজের তরকেন্তর 
নণয় কর] 
2, [1130 005 ০৩100001001 0৮ 01205516  ৮/1)0$2 ৬০1701053 
1৪ (3, 74)১ (বু) 7) ৪০৭ (2, 9), 
22. (2)107)৩ 56130910 0: ১880 1165 92 006 97181708100. 5800 
৪ 276 006 1305. (3, 7) 870 (5, ঞ) 10520506৮15, চ100 00০ 
৩০ 01011381065 0£ ০. 
| £১/৪০-র ভরকেন্দ্রটি মূল বিন্দুতে অবস্থিত এবং * ও ৪ বিন্দু দুইটির 
খুনাস্ক যথাক্রমে (3, 7) ও (-5, 4), ০ বিন্দু স্থানাঙ্ক নির্ণয় কর। ] 
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28. 11174 006 দাদ 01 00০ 77207911501 60০ 001877816 
10050 ৮০161565816 12) 0), (4, 4) 8104 (6, 2), 

[ (2, 0), (4, 4) ও (৮2) যে ত্রিভুজের তিনটি শীষবিন্দু তাতাক 
এধামাগুলির দেখা নির্ণয় কর |] 

29, 711১6 2768. 01 0100 00191815 10170760 ৮5 10811170016 7001196 
5) - 4) (20১0) 8170 11) 3) 15 10 50077158115, 0100 &. 

(5. 1, (2১6) ৩ 4 ও) বিন্দুপ্তীল যোগ করিয়া যে ত্রিভুজ উৎপন্ন তয় 
ভাভার ক্ষেজফল 10 বগ একক ১ % নিণযর় কর।। | 

29,102) 10176 ৮০10/065 /: 85001 58. (19811810816 (2, 1) 
২- 2) ৮72) 0100 (1, 4 105700615০)5 5 2700 00651077600 01 101)৫ 
0৮1702700100171 7010 /& 00:80 

| কোন ভিভুজের &5 ৮৪০ শামবিন্ুগুলি যগক্রমে (2, 1), (72, 2) ৬ 

], 45 ২ তউতে 8৪০-ব উপর শন্ের দেখা কত?! 

30. 11 006 00100 165 7৮415 0১537 8700 035 2) 91৮ 17 00৫ 
১৪106 50 111১০, 2110 ১, 

9]. 12 £৬6০0১ এজ শতেততে ০৪ 0 41701501106 0 260 017. 
06181010221, 10560300015 506510176 117105 91851300911 9 200 
০ 00701051310 (10 01700210 510৩5 হা ৩:৫11060 [1২ 0115 88100 72010 

1480 ত্রিভুজে £0 যদি. 8০-বানুকে ও বিন্দুতে সমগ্গিখণ্ডিত করে এল" 
টে বিন্দুতে 2 £ 2 অন্ঠপাঁতে বিতৃত্ত তয়, তবে গুমাঁণ কর যে ৪৪ 0 বিন্দু হন 
3 বিন্দু দিয়া বিপরীত বা পর্ন অঙ্কিত সরলবেখ| দুইটি একই অন্পাঁতে বিভক্ত ।, 
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৮ /1)056 2100010] 0011005, 08170] 17) 01:৫0] নাত 7 
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111 (1, 2), (2, 1), (2) 10১ (১ 2) 
(181) (6১ 0, (3 10, (এ) 2), (এ 5) 
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(056 0081)5]6 1১050 ৮101565 ৪16 (8, 4), (25 7) ৪150 (3, 9) 
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প্রমাণ কর তে) পু পু ৮৮ 9), 3 09, 850 (9, 21 শত 2৮৩ 
শর দেোগে উতৎপুন্ন শ্ষোন্টি একটি বস । ' 


৫) 1710515 01130 00৩ 100 ট0ঘানে 20512590925 ভি নাক), 
।--]১ 0 2770 58 (78, ৮ আয 0০ চত0ত53 07 ৯1081, 
দেখাল যে, 2 (5 0 তি) 9 হি) পাক ছি (25012850255 2৩) 
4 চিনি এরি ব্রন পু 
» ৫ একটি বক্ষে তরে চাবি কোৌণিক বেশ 11 
1৩) 00150 00119 2, 2, (১51 076 00৮ 5205 01 84198018101 
৮০৪1৩ 10010 00০ 0610০1 ৫1880177011 (€170171161 00 03৩ 57225, 
৭,106 ০০-০91৫102075 01 ঢা ০205 01 0৩ 156 2৮0], 
22 
 €কান আয়তক্ষ্? একটি করের প্রান্থবিন্বন্থত। 53 0,11) ইভার 
«কটি »অনক্ষর সমান্কবাল। এ শেষোক্ত কণেণ প্রান্ত বিশ্বদ্বয়ের স্থানাঙ্ক 


36. 7 66 860৩ 001010)5এ05 191101128 61১০ 0000 0০63 
»,81)১ (5289), (৪,103) 2100. 145 1)4), 021617 £) 910৩ 05 5৪ 
১781161981:9,0), 60613 009৮০ 0030 

1 কিন ল্র্গ্ু 14: 200187199-582 7 94. 

। যদি (57১91), (5597)9), (65১05) ও (ক) 65) বিন্দুখুলির যোগে 
“২পন্ন ক্ষেত্রটি সামান্তরিক হয়, তবে প্রমাণ কর যে *1 7745-৭2-4৭ এবং 
:7+0:37595 41945 1 
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37... 110 1100 1017110650৮ 095 ৭, % 5172 *) ৪120 
5$% 0958 1, 2 511) 0) 15 79:900590 009 00০ 0০ঠ2ট 14 (5, 9) 5০ 01৪0 
/£51৮ 0100. 81৮ 210 110 076 12010 01৮6০ 2; 010৫, 008€ 


2 407 (0178. 0. | 0,170, 1955 001001, ] 


| & (8 095 ৭১ ৮ 811) *) 38) (2 0950, 4 ৪11) 17) সংযোজক রেখাকে 
4 (2, ) বিন্দু পযন্ত ক করায় 1৬ ও 81৬এর অভপাত 9: হইল । 


প্রমাণ কর যে ৮+ 0210 « রঃ লট] 


38.71717৩ ০০-011076058 0 8১0 ৪1০ (6, 9)) (355) 73৫ 
(4,--2)1728০00%৩1৮ 2100 2:15 0106 001170 (25 5) 2 2100 0080 
/57880- 247৮ -25 পু [ 
বি তি 
| 4১:৪১ ০ ও ৮2 বন্দু গুলির স্থানাস্ব যখাকমে (6, 3, (53, 5), (4১2) এ 
£১1780- 2772 - 
১880 7 | 
39..11)6 ০09-91011797065 ০04, 8, 0. 0 ৭০ ০৪7১০0061]ছ (6, ও, 
3, 5), (4, 2) 8100. (5 3) 2109 


9152. 01 ১1080]. 


(১ %); প্রমাণ কর যে 


8162 0 /১/580 2 : 80৫ এ [0০ ১. 1949] 
| &,8, 0, 9 বিন্দুগুলির স্থানাস্ক যথাক্রমে (6, 3), (35 5), (4, 72) এ 
ূ 4১080 1 
1, 34%) এবং 2১৮ বু। 
৮) এবং 289০2 এর মান নিয় কর। ] 
40 12109৮০ 00০ 10119%1106 20150108115 ( স্বানাঙ্ক সাহাযে। 
প্রমাণ কর ) :- 


(2) [0106 0170 06736010 1 ভর্কেন্দ্র ) ০0৫ 2 001910515 48980, 0061: 
(1) 30342 384-902)7558027+0৮5-+258£ 
(11) ১০80 সত ৫৯880. . 
(7) 10, 6), 1616 006 1519019 0011005 01 0০ 21005 930, ০8, 58 
০519৩০0৮915 01 ৪ 00917510890, 00610 019৬০ 0091 
4৯80 ল 4 £৯0612, 
[ 0, 6) £ যথাক্রমে £১880এর 80, 08১85 বানর মধাবিন্দু। প্রমাণ কঃ 
৯880 ল 4 £৯066. 1] 
(০) 109৫ 0186 006 11705 10911117600 1010012 70011005 ০0% 01)৫ 
2019 ০612 51065 04 2. 00907118018] (010 ৪ 02781161018. 
[ প্রমাণ কর যে, কোন চতুভু্জের সংলগ্ন বানস্ৃগুলির মধ্যবিন্দুগুলি পর পর 
যোগ করিলে একটি সামীস্তরিক উৎপন্ন হয় । ] 


1,০০৪ ( সঞ্চারপথ ) 


9. 1,005 9730 10 1[:008.01018 (সঞ্চারপথ ও তাহার সমীকরণ )॥ 

তোমরা জান যে, একটি বিন্দু যদ্দি এক বা একাধিক সর্ত পালন করিয়া 
গতিশীল হয়, তবে তাহার গতিপথকে তাহার সঞ্চারপথ (19085) বলে। 

বিন্বুটিকে যে সর্ভা্বতী হইয়া চলিতে হয় তাহ] ভাষায় প্রকাশ না করিয়া 
চহাঁর স্থানাঙ্ক ( ০০-0101759065 ) দ্বারা প্রকীশ করা যায়। এ সতের স্বানাস্ক 


চর 


হবার] প্রকাশিত বূপকে এ লঞ্চারপথের সমীকরণ ( চ8৪8007. 0£ 06 
10009 ) বলে। | 

তোমরা জ্াামিতিতে দেখিয়া যে, &) একটি বিন্দু যদি দুইটি নির্দিষ্ট বিন্দু 
হইতে সতত সমদুরবতী থাকিয় গতিশীপ হয়, তবে তাহার সঞ্চারপথ হয় এ নির্দিট 
বিন্দৃদ্বয় সংযোজক সরলরেখার লঙ্ধ সমদ্বিথগুক ; 

(11) বিন্দুটি যদি দুইটি ছেদ সরলরেখ হইতে সতত অমপূরব্তী থাকিয়া 
সঞ্চরণ করে, তবে তাহার সধ্চারপথ হয় এ সরলবেখা দুইটিঝ অন্থভূ্কি কোণের 
সমছিথগুক ১ 

(101) বিন্ুটি যদি কোন একটি নিদদিঈ বিন" হইতে সতত সমদূরৰতী থাকে, 
হবে তাহার সঞ্চারপথ হয় একটি বুত্রের পরিধি ; ইতাদি। 

9. (৫) স্থানাঙ্ক ছারা সত প্রকাশ বা সককারপথের সমীকরণ নির্ণয় ঃ 

পর্তগুলিকে জ্যামিতির ভাষায় প্রকাশ না করিয়া গতিশীল বিন্ুটির স্বানাস্ব 
হারা প্রকাশ করা ঘাঁয়। 

মনে কর, একটি বিন্দুর পঞ্চরণের 
জামিতিক সর্ত হইল যে, তাহার সর্ব অবস্থানে 
৮-অক্ষ হইতে তাহার দূরত্ব অক্ষ হইতে 
শাহার দুরত্বের ছিপগুণ। উহার সঞ্চারপথের 
সমীকরণ নির্ণয় করিতে হইবে। চিত্র নং 12 
দেখ। এখানে ০%* ০ যথাক্রমে চিত্র নং 12 
অক্ষ ও 9 অক । 

মনে কর, এ গতিশীল বিন্দুটির একটি অবস্থান 2 এবং উহ্থার স্থানাস্ক (%, 9)। 
অতএব, এস্থলে 25529. ৪ বিন্দুর যে-কোন অবস্থানেও তাহার ভুজ (%) 
তাহার কোটির ($) দ্বিগুণ বলিয়! সে স্বলেও &-2%. 

অতএব, বিন্দুটির সধশরপথের সমীকরণ হইল %- 2, 
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অতএব, কোঁন সঞ্চারপথের সমীকরণ নির্ণয়ের জন্য (2) প্রদ্দত্ত স্ গ্রকাশ 
করিয়। প্রথমে একটি চিত্র আকিবে, (11) উহাতে গতিশীল বিন্ুটির একটি 
অবস্থানের স্থানাঙ্ক (%, 9) লইবে এবং (111) তৎপরে &) 9 দ্বারা প্রদত্ত সর্তটিকে 
প্রকাশ করিবে? ভৎপরে উভাকে সরল করিলে বিন্দুটির সঞ্চারপথের সমীকরণ 


[ ষ্টুবা ঃ লন্ধ সমীীকপণটি গাতশাল বিন্দুর যে কোঁন অবস্থানের স্বানাঙ্গ 
গ্কারা [নঙ্ধ ঠইবে এবং উভান সক্কারলখের বহিঃস্ব কেন বিন্ৃর স্বানক্কে দ্বারা উহ? 


উকাহরণম লা 2 


উদ্ভব! 1. 11120 05 ১৫070101106 01৮৮ 10003 01 2 001110 জ৩ট 
8 2] ছ5 54111105582176 [017১ 0৩ 0১0005 (35 47500 5550) 
| (0, 4) » 15. 07 বিশবঙ্ধফ হইছে মতত সমদৃতবন্পী বিশ্বৃর সধ্ধাবপৎ্ 
নির্ণয় কু, ) 
মনে কবর) £ ৪8. বিন্দু টির স্থানাঙ্ক যথাক্রমে (354) শি, ৮ এবং 
গঠ্িশীপ হ খিন্দুব একটি অবস্থান 5.» শাভাবু স্কানাক্ষ 1১), 
'ধাল্কাশ। 452 লু (৯737241৮28৯ আবং ছল (47508476709) 
প্রদত্ সর্ত অনসাতর 155 82১ 
(37417 প্র) 972 ট৮419-65, 
ব', 7৮৮91 সরল করিয়া ৮ হাউ পির্ণেয় সমীকরণ | 
উদ্বা, ০. 170 0০০00801911) 0 000০ 19095 01 ৪ 70106 1 15 


01509006700] 00 ক 15 9০015 15 0565700 20107 005 
00911061191), | (5867 3১ 

! একটি গতিশল বিন্দুর ক্ষ হইতে দৃরত্ধ সতত (1, 1) বিন্দু হইন্ডে 
দূরত্বের দ্বিগুণ, উাঁর পর্চারপথের পমীকরণ নির্ণয় কর। ] 

মন কর, গতিশীল 5 বিন্দুর স্থানাস্থ (4১9: এবং প্রদন্ত বিশ্বুটি * (0, 1), 
এক্ষণে ৮-অক্ষ হইতে € বিন্দুর দুরত্ব %, এবং & (1, 1) “বন্দু হইতে 2 (১ %) 
বিন্দুর দূরত্ব - */(৮-7)+(--1)8, 

”* প্রদত্ত সর্ত অনুসারে 752 40-1)5+(9-1)2) 

বাঃ /5-410--1)21+09-58021 

বা, 2749 -8%+492-8%+48, 

২১ 4৪-+3%--8%-8%+8-৮0, ইহাই নির্ণেয় সমীকরণ । 
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উদ্বা, 3. 17196 70105 25 ৪1] 9 ৪15 (--4) 0) ৪1 (--], 01 
০9760615০15, £৯ 00010 5100৮65 11২ 30101) 
দল 89352 2 30. চা0৭ 000 19005 0৫ &. 

নি ও বিন্বু যথাক্রমে (4১0) ৪ (২1, 0) এখং « একপ একটি 
সমান বিন্দু যে ৯2: 8০2 5] 5 বিন্ু নঞ্ারপথ নিণঁয় করু। 


| মনে কর, গতিশীল & িন্ধুর স্বানাি ৫, ৮. 
12০ ৮144) 5 এবং ৪০7 ১1 7+105+ ১৪, 


& ৪১ 1081 


র 88 
প্রদ্ সত সরে 7) 2৮, 


রও ৮ ৫ 
২২908 ১8 পা হাই 


৮ পদ) চি 


৮৫ (27 4)4)2- 4 


1২2 উন রঃ ধ্ ২ % 4112 পিত্ত 2৮ ৮৮৮1৮ 
চি ট 


। সপ করিয়া 1১4 9ম লক, হাই নয় পবারপখের সমীক বল । 


থু 
-৮ 


শন রি 

একা, ক..11)৩ 0-0291159055 06 তেও 235৭ 1992052৮8৪8 
৮০189৩00৮০1 ৮2 পক) | (65 8 09180 8 00 তহ উন 090 
15 252 01 0 00110015689 15 2] ক 10. হাহা 20০ তনু 
৬ ৯10 0র ১ ছি, 

; & 8 প্রি বিন্ধু তষ্টটির স্তানাঙ্ যথঃঞকাম 20 বু) ক 1 ৩ এব 8 
“কপ একটি চলমান বিন যে ৮১52৪র শেভ সত 10 হয় এরর 
“পশপূপথেক শমীকরণ শিণয় কস ।, 

মনে কর, গতিশীল 6 বিন্ধর স্থানাঙ্ক (২ ১)। 
এখন, £৯ ৮৪৭ 4 01407200357 ৯)+400 4), 
»-2(১--4৯- 4015 ৮7 26759 
পদ সর্ত অসার, 2/-28-20ল্ল 21), 


27-29-4125 0১ ইহার নিণেয় সধীক সপ 
টা ভদ্ধা, 5. 4 50816176 11000 00055 50050 0026 0155 58801 ৪৩ 


: ১০৫99815011 11505105505 0] 20৩ 256515 0025000 ৮00৮৩ 
৮800 11175 025563 0100061022৩ 00118, 1 9910095) £935 


_ একটি নরলরেখা এরূপে গতিশীল যে অক্ষয় হই উহার দ্বার; ছেদ্দিত 
এশছুয়ের অন্যোন্যকের সমষ্টি সর্ধদা! ধ্রুবক | প্রমাস কর যে এ পরেখাটি একাট 
স্বরবিদ্দু দিয়! যায়|] 

মনে কর) গতিশীল সরল বেখাটির সমীকরণ এ বা ঢ.. 


অক্ষ ও 9-অক্ষ হইতে ছেদ্দিতাংশ যথাক্রমে ৪ ও &. 
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এখন, সর্ভানযায়ী ? সি বক । 
মনে কর, এ ( একটি ফ্রবক সং খা) 
202 
রি ১41০1. ইহাকে উপরের সমীকরণের সহিত তুলনা! করি 
৫ 


দেখা যায় যে, এ সমীকবণ (7, £) বিন্দুগ'মী | £ ধ্রুবক বলিয়া (1, £) স্থির বিন, 
স্তর সরলরেখাটি একটি স্থিরবিন্দু দিয় মাইবে। 

উদ্দা, 6. 4১ 30510011700 10008 ০0 00086 00 9000 01 006 
১509400]75 218706 টা 16 020 606 8865 19 21255 0০010509100 £10৫ 


(26 1000 0৫6 00 00100107010 2 0৬ 106০60৮0০৭৫]. 
+]10 205, 


1 একটি সরুলবেখা একপে সঞ্চরমান যে উচ' ছার! ছিন্ন অক্ষদ্বয়ের অং 
দইটির সমষ্টি সতত ধ্রবক | অক্ষদ্বয়ের মধাবতী উহার ছেদিতাংশের মধানিন্দুর 
৮ঞধারপথ নির্ণয় কর! | 

মনে কব, গতিশঙগগ সরলরেখাঁটির একটি অবস্থানে অক্ষদ্থয় সবার 
,ছদ্দিতাংশের মধাবিন্দুর স্থানাঙ্ক (5,%)। শতরা” স্পষ্টতঃই এই অবস্থানে এ 
স্রলরেখা ছারা ঞ-অক্ষে ছেদ্রিতাঁংশেব দৈর্ঘা০2৭ এবং 9-অক্ষে ছেদিতাংশ্রে 
টদর্ঘা 29. 

প্রদত্ত দত্ত অতসাঁরে) 2*+420ল্ঞ্বক হল 2% (মনে কর) 
*.প-07-50, 

অতএব দেখা যাইতেছে (*, ৪) বিন্দুটিব সঞ্চারপথের স্মীকবূণ ৮+-£. 

উদ্দা, 7. /, 70708. 61186 960 0017705 (2১ 0) ৪30 (২, 0, 
-৩৪০০০৮০]%১ ঠি00 0০ 10095 066 11678827208 75275 2, 
৩ 0011€ 000 7006 (৫১ 0). - 10081) 19481 

7 /€ 8 দুইটি স্থিরবিন্দু যথাক্রমে (9১0) ও (--৪১ 0) এবং ০ একটি 
বন্দু যাহার স্থানাঙ্ক (এ, 0: যখন 282+-202 ক 2582 তখন 6এর সঞ্চারপথ 
'নর্ঁয় কর ] 

ন কর, নি বিন্দুর স্থানাঙ্ক (১ 9), 

78275 (%672)2 122) 802 ল5(-9)5 42 

এবং 889 লল(৬-9)2+55, 


স্থানাহ্ছ-জামিতি 347 


প্রদত্ত সত অসারে+ (৬ +2)51951+(2-2)2 15855 205-2)2 12295, 
বা, 22423 -- 202 প+08 5 --4224222, 
বা, 2634--2)24+0--2%-50, ইহাই নির্ণেয় সঞ্ারপথের সমীকরণ । 


উদ্বা. ৪. (51৮০7 07০ 02850 ৪270. 076. 01:061:217062 01 01০ 
১৫০981:5 0% 00০ 31065 01 ৪. 00181761০. 17100. 00০ 2০192601) €0 03০ 
100৮5 01 00০ ৮০1০ (0, 0. 19441 


[ একটি ্রিভজের ভূমি এবং অপর বাহ্ুদ্বয়েপ্র বগ দুইটির অস্তরফল দেওয়: 
আছে। উহার শীর্ষবিন্দুর সঞ্চারপথ নির্ণয় কর । ] 
মনে কর, প্রদত্ত ভূমি ৪০24. এখন ভূমিকে £-অক্ষ এ উহার মধা 
"বন্দু ০-কে যুলবিন্দু ধরিলে 8৪এর স্থানাঙ্ক (--2১ 0) এবং এর স্বানাঙ্ক 
৭, 0) হইবে। 
মনে কর, গতিশীল শাধবিন্ু এর স্বানীঞ্চ (4১ %), 
/882 75 (&1+9)24108 এবং 402 (-2)21712. 
সতরাং, প্রদত্ত সতানুষায়ী 8৪ -- ৯০ ্কানক | 
(0৮1+2)54-921-105-2)2+521লষ্বক ল£ (পরি), 
তরাং 42 ল&.. ৮ চল রা ইহাই নিণেয় সমীকরণ । 


ঢ5610155 2 
1... চ1100 0106 ০৭৪৪০০ 00 00৩ 19005 01 7 [91100 %/1)101) 
১0৮০৪ 17) 8001) 2. ৮৮৪৮৬ 00810 জে106 165 810501559. 71525 ০০0০১ 
[০ 01011791615 4. 
৷ একটি গতিশীল বিন্দুর ভূজের ছ্বিশুপ উহার কোটি অপেক্ষা সতত 4 
আঁধক : উহার সঞ্চারপথের সমীকরণ নির্ণয় কর। ] 


2, দ11), 00০ ০0020101) 00 60০ 19005 06 ৪, 70০011)0 10101) 15 
২199 20110156200 0010 6156 6০ 7010505 (0, 0) 8176 (3, 4). 

| (0, 0) ও (3, 4) বিন্দুয় হইতে সতত সমদূরবতী বিন্দুর সকারপথের 
সমীকরণ নিণয কর। ] 

3... ঢ2750 00০ 10003 0৫৪. 1090810 ৬/10101) 00028 11) 90101) 2. 2. 
0086 165 01502006 0] 015০ 00176 (3, 0) 15 ৪1255 20081 00 15 
৫15687760 2010 00601016117, 


[ মূলবিন্দু ও (3, 0) বিন্দু হইতে সতত সমদুরবর্তী বিন্দুর সঞ্চারপথ 
নির্ণয় কর। ] 


এন স্বানাঙ্ক-জামিতি [5:য61015০ 2 ) 


&.. চা 005 60086101000 05 10095 ০0৫ ৪. 7011) ৮7100 
[20505 118 50101) 2. ৮78৮ 0090 10০6 165 01508.0.09 8002 (070 ৪২15 


৪1৬25৪০০৩৭৪ 676৩ 000516501967)06 £0হ 00০ 215 
0৬৮ এ. 


| একটি বিন্ু একপে চপমান তয ৮-অক্ষ হইতে উহার দুরত্বের ভি 
/-অন্দ হইতে দরত্তের এল গণ অপেক্ষা এ অধিক । উহার সব্ধারপগেক 
সমীকরণ ক চারণ ? 1 * 


*,. 17173 156490090 (70010৫05018. 00170 আছ, 


016১৮৩৪ এ০ 1016 106 01577051071 0০ 1-215 1২: 00711)16 13 


31150970150 11017) 0106 70010 02, 2), ৪267 
| যে চযাহশাল বিপু দা হউতাত দরুত 10252) নিন্দ হইত দরতিক 


হু %ণ তাহ পু সন্ধারপথেক দমীকবণ লিণয় কু 


6. 4১ 09110 070৮৭ এ (1096 165 41500110৮15) 015700112 


(1, 61115219595 ৩০127100175 11507000110) 0৮ 719 0 ৭1. 
ঢ1710 00৩ ৩4080101701 10005 


11, 0) বিন্দু ৩ 7 অন্ধ হঠাত শত সহদূরবাতী গতিশীল বিন্দুর 
সধারপথের সমইকএ৭ শিণয় কক 1] 

ভা টা টত ৭0900100001) 10005 015: 17091770 1010) 
2০৬০৩ 120 ৪0০] 7 তনু 0010155 015টি টাটা (টি, 22 15 আসিস এ 
৯০৮1 0৩ 45. 

, একটি চলয!ন বিন্বুদ (9, 121-বিশ্ব হইতে দূরত্ব সহত 13 হহলে 
উভার সধলরপদে সমীকরণ নিণয় কর । 

9. & ১0100 19৯০৪ ঠা 8001) 8 ড৪৬ 08 00৩ ১০৮১। 9 ৮15 
5001910১ 209 (15089100658 601) 0106 ডেট [1০0 0011)05 (এ, 0) 212৫ 
( নল, 0) 19 50755187210 15 9002] 00 215, চ1170 00690020107) 
4০ 165 1090)05. 

, একটি বিন এরূপে চলে যে ছুইটি স্বিরবিস্দু (৫, 0) ও (4, 0) হইতে 
উঠার দুরত্বদ্ধয়েব বগের সম সত ধ্রুবক ও 2%৪এর সমান । উহার 
দঞ্চাব্পথের সমীকরণ নির্ণয় কর । ] 

9. 106 ০০-9109055 0£ 6৬০ ₹21:0555 ০01 8 0019.0515 215 
(3. 2) ৪0 (5, 6). 290 00০ 26089001000 606 10093 ০01 00০ 00100 
৮০105 1 00৩5 2168. 01 60০ 008051060০9 12 50. 00165. 


স্থানাঙ্ব-জামিতি 349, 


[ কোন ত্রিভুজের দুইটি শীষবিন্দুর স্থানাঙ্ক (3, 2 ও ২5, 6) এবং 
ইহাবু ক্ষেত্রফল সতত 12 বর্গ একক হইলে, উহার তৃতীয় শীষের সঞ্চারপথেক 
করণ নির্ণয় কর। ] 

10১ চ1150 005 59896101100 00৬ 10508 0 লন 00100 10101) 
0065 110 ৪ [918০ 50 0109৮ 00০ ৪৫] 01105 50900950173 0 
1700 50816] 11065 20 10161/0 706129 00 0201) 00001) 1৭ 81575 
১08] €0 ৪. 00506 0080005 £. 

| কোন সমতলে 'একটি বিন্ব এক্পে সঞক্রমান শে পবম্পর সমকোণে নত 
ঈটি স্থিব সবলরেখা হইতে উহার দুরতন্বয়েব সযটি এত ফবক বাশি £ হয়। 
'পন্দুটির সঞ্চারপথেব সমীকরণ নিয় কর 1] 

| 75 £ পবস্পর লঙ্গভাবে অবস্থিত স্থর বেখ। দ্ুইটিকে অক্ষদ্থয় ধরবে | 1 

11. £&৯ 00৮11715115 ট0িনরকভক 0009008180৮ টে (2১ &) 
7001 11565 01১০ ০০-07-0118 85511) 8970 9, চায় 21615 058 
') 1] 7010101210৮20 01 29, 


| (%, 6) এই স্থিরবিন্দুগীমণ একটি গতিশীল মবলকেখা স্থান অন্দদ্দয়ের 


৪ ০ বিন্দুতে মাপ হয়! টিসিএর অধাবিন্ুর সঞ্চাবুপঞ্থের সমীকরণ 


776 ৮0:815) 1116 
(সরলবেখা । 


70580101001 ৪ 30716171116 
( সরলরেখার সমীকরণ নিণয় ) 
10. (কোন সক্ষের সমান্তরাল সরলরেখর সমীকরণ নিয় । 


। 70 11100. 01৮৩6008010] 60 8. 50811751116 17815110100 016০ ৮] 
"11৮ 00-010115900 233, ] 


মনে কর, বি 9-অক্ষের সমান্তবাল একটি সরলবেখ1 [ চিত নং 147, উহা 
২ ঠে-অক্ষকে হ বিন্ুতে ছেদ করিয়াছে এবং 0, স্বতবাং 9-অক্ষ 
চে ০৭ মরু দূরত ও হইল। (চিত্র নং 14 দেখ । ] 

মনে কর, এই এর উপর £ যেকোন একটি বিন্ু যাভার স্থানাঙ্ব 
৮১) এখন £-এর যে কোন অবস্থানে উহার কোটি (০0:011080 ) যাহাই 
₹উক না কেন, উহার ভুজ সর্বদ-০7-৪ হইবে। ০৭ সরলবরেখাকে 


350 স্বানাঙ্ক-জাযায়িতি 


দুইদিকে অসীম পর্ধস্ত ব্ধিত কবিলেও উহার উপরিস্থিত সকল বিন্দুর 
ভূজ-4 হইবে এবং উহার বহিঃস্ব অন্ত কোন বিন্দুর ভুজ--৫ হইতে পারে 
না; অতএব এ ০২ সরলবেখার সমীকরণ হইল হে, 

অন্তবূপে প্রমাণ করা যায় যে, যদিশাখ সরলরেখা £-অক্ষ হইতে ৮ 
একক দূরে 2-অক্ষের সহিত সমাস্তরাল হয়, তবে উহার উপরিস্থিত প্রতোক 
বিন্দুর কোটি ( 01:0177865 ) সর্বদাল& হইবে । অতএব বাখ সবরলবরেখা 
সমীকরণ হইবে ৯০ &. 

অনুসিদ্ধান্ত : (1) প্রথম সমীকরণে যদি ৪-0 হয়, তবে 9-অক্ষ হইতে 
»নি-এব দূরত্ব শূন্য হওয়া ০৭ সরলরেখা ঠ-অক্ষের সহিত সমাপতিত 
( মিলিত ) হইবে এবং তখন &- 0 হইবে । 

অতএৰ, /-অক্ষের সমীকরণ হইল *-০. 

(11) অন্রূপে দ্বিতীয় সমীকরণে ৮--০ হইপে, ৮-অঙ হইতে বাখ-এর 
দূরত্ব শুন্য হওয়ায় লাখ সরপরেখা &-অক্ষের সহিত মিলিয়া যাইবে এব" 
)--0 হইবে! অতএব, »-জক্ষের সমীকরণ হুইল ১-০. 

11]. 05158016156 01 2. 58151 110০ (সরল্বেখার প্রবণতা )। 

মনে কর, ০৮ 8০ দ্রইটি পরস্পর পপ অঙ্গ এবং 2,825 ৪7১ একই 
শবলরেখার উপর 75 
বিন্বু তিশটি অবস্থান, 






51৭, 27191 ৩219১ 
॥-অক্ষে উপর লঙ্খ এব 
25 হইতে 62199এর 
উপর ৮ লম্ব, উহা যেন 
2]18-কে ০ বিন্বুতে 
ছেদ করিয়াছে | 

মনে কর, 66) (চিত্র নং 13) 
সরলরেখাটি -অক্ষের সহিত ৪ কোণ উৎপন্ন করিয়াছে । 

এক্ষণে, শিখ, 67813228142 যথাক্রমে 6,621] ও 85এর কোটি 
(970118905) হইল এবং 25বি ॥ ০১ বলিয়া 18825 9. 

কোন সরলরেখার 0780121)0 বলিলে বুঝায় উহার উপরিস্থিত বিন্দুর 
ভুজ ( 90501538 ) এক একক বৃদ্ধি পাইলে তাহার কোটি যতটুকু বৃদ্ধি পায়, 


স্বানাঙ্ক-জামিতি 351] 


চন্রে ৪ বিন্দু তাহার প্রথম অবস্থান 2 হইতে যখন সরিয়! 21 অবস্থানে গেল 
খন তাহার ভুজ ৭) বৃদ্ধি পাইল এবং কোটি বুদ্ধি পাইল 219, স্বুজর" 
হুজটিব 14) বৃদ্ধির জন্য কোটি বাডিল 619. 


ভুজটির এক একক বৃদ্ধির জন্য কোটির বুদ্ধি 

__ 210৮. 71৩ 

বাদ 69 
57901617 বা প্রবণতা | 


[7 2০ বা9। |] ইহাই সরল্তরখাটিব 


আাবার দেখ, বিন্দুটি যদি 2৪ হইতে ৮৪ অবস্থীনে যায়, তবে ভুজটিব বাসি, 
2০ বৃদ্ধির জন্য কোটির বৃদ্ধি হয় 2৪তি, 


7 টি 
ভুজটির এক একক বুদ্ধির জন্য কোটির বৃদ্ধি-ু নি 
নি 
21০, _2৪হি 
খা ৬৪ ১] ক দু শপ ৮ 
এক্ষণে) *৮/১172০7 /১7ব2০2 সৃশ্‌, ০ চার 


অতএব, প্রমাণিত হইল যে, সরলবেখাটিপ উপরিস্থিত যে “কান বিন্বুর সঙ্ষে 
28410706 ্রবক হইবে: 


এখন দেখ, যদি সঙ্গ দুইটি সম্পর্কে একই দেখা একক ধরা হয়, ই২ 


71০২০ 0৪19 ( অথাঁং ৮-অক্ষের পন'আক দিকের পিন সরলবেখাটি যে কোন 


] 

উ.পন্্র কারে ভভার 02176217001 

ত901606 এর সংজঞ্ঞ।2 কোন স্রলরেখা অক্ষের ধনাত্মক দিকের 
30816%৩ 0116000এবর) সহিত যে কোঁণ উত্পন্ন করে হাহার 6315৩ তেক 
“1লবেখাটির 840151)6 বা প্রণতা বলে। 

11. (7) দুইটি নিদিষ্ট বিদ্দু-সংযোজক সরলরেখার 25915 নির্ণয় 

1709 8150 002 £7901636 01 006 5৮, 11005 191101176 9 0021005.. 

মনে কর, 6 ও 6) নির্দিষ্ট ঢুইটি বিন্বু | চিত 13 আক 1] এবং উহাদের 
রনাস্ক যথাক্রমে (1১ 97) ও (2 92) | 

মনে কর, ৮০) সরলরেখা এ-অক্ষেব ধনাত্মক দিকের সহিত 9 কোণে নত 
আাছে। 


রে 5 নি ০৮. 1£ ছি) | সি 
ু 75 (035 7 শাল 22০ ৮ লহ তে গর. 
নির্ণেয় 91901610025 081) রি 
জ্ষ্টব্য 2 চিত্র হইতে দেখা যায় সমান্তরাল সরলরেখাগুলির প্রবণ" 
একই থাকে । ] 
(11) তিনটি বিন্দু একবেখীয় হইবার (0011170871010% 01 012০6 1১01)05) 
+$ সম্বন্ধে পূর্বে আলোচনা করা হইয়াছে। 
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এখানে মনে কর, & (1) 91158. (42) 99) এবং 0 (43১ 92) তিনটি 
বিন্ু | যদি 4৪-সরলবেখার £180$676 ৪০-সরলরেখার £18916706এব সমান 
কয়, তবে 88 38০ সরলরেখাহয় ঞ&-অক্ষের সহিত সমান কোণে নত গিয়া 
«, 8. ০ বিন্দুত্রয় একই সরলবেখায় অবস্থিত হইবে । 


পি 


রি দু চর আচে) 4 
সনে, 89-4 £1701৩ট৮- ৮2 এবং 8০ £1701610ল ৪:৯৪ 
] চি চ 1 2 পু ্ 


অতএব, ৮179 ঠ8-5৪ হইলে &,৪, ৩ সমরেখ হইবে । 
2] 22 ৮০729 


২৭ সপ ৯ 1 ধ . পন জন 
উহা তইতে পাই (৮০ )1 5:৮7 777141017৮5) 50 হইলে 


এ বিন্বরয় সমবেখ হইবে | 


1111) নং অনুচ্ছেদে নে? কোণ ধণা হইয়াছে ভাহা হাব ইহাই বুবদ 
১ *-অঙ্গের সমান্তরাল কোন সরপরেখাকে ধনাতক দিকে ঘুরাইয়! গ্রদ্জ 
"দি দিকেরু সভিত সমাঁপতি করবি হইলে উহাকে 9 কোণ পরিম 
ঘুরা£ তত হইবে। 

যি সরলরেখাটির অবস্থা 1০শং অন্চ্ছেদে 25 সরলরেখাধ ন্যায় হয়, তবে 
সস্পে 2 নোট ৯৪8 হইবে 5169778509 হইবে না)। এক্ষেতে 2 


্‌ 


দলকে তের ০ হয়া খপাহ্ক হইবে ) 1] 


2 বে-সরঙ্গরেখ! *-অক্ষেপ সহিত কোন নিগিছু কোণে লত্ত 
থাকিয়া ৮ অক্ষ হইতে কোন নিদিষ্ট অংশ ছেদ্র করে তাহার সমীকর” 
পয । 


। 70510 00665008001) 00 006 5৮, 11106 10101 15 110111750 ৫ 
00৩ ২-৪৯15 818. 01৮০1) 71761620000 0৮ ৪8 51৮61) 100৩702 
[00100 10106 2-7505. ) 


মান কর, 88 সবলরে্ঃ 
এঅক্ষের ধনাত্মক দিকের 
সতত 6 কোণে নত এবং 
উহা »+-অক্ষকে ০ বিন্দুতে 
ছে করিয়া এ অক্ষ 
তইতে 00 অংশ ছিন্ন 
করিয়াছে । 

মনে কর, ০০-০% একক । 
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88 সরলরেখার উপর যে-কোন বিন্দু ৮৪ লও এবং মনে কর উহার 
স্কানাস্ক (2, 9)1। ৮ হইতে এঞ-অক্ষের উপর 177 লম্বঘ এবং ০ হইতে 
০৯8-এর উপর চোখ লম্ব টান। এক্ষণে £. 20৭556১07৩7 018-52, সিএ 9, 


চি 
০ 0০৮৮৮১ এবং নো ০.০ 


এক্ষণে, 175 211৭1 ল 2৭4০9 লু 0োখ * ০২+৮-৪ 97) ০-4& 
%7-772+৮ ( এখানে ললিত 9), 

8৪ সরলবরেখার উপর এর যে কোন অবস্থানে উহার স্থানাঙ্ক 2 ও %এর 
যংপা এই সম্বন্ধ সিদ্ধ হইবে এবং উহার বহিঃস্ব কোন বিন্দুর স্থানাঙ্ক হারা এই 
পঙন্থ। সিদ্ধ হইবে না। অতএব, 8৪ সরলবেখার সমীকরণ হইল ১০28 -1-8, 

' অল্ক গ্রকার প্রমাণ): ( চিত্র নং 14 দেখ ) মনে কর, 8৪ সরলবরেখা! 
। আক্ষকে ০ বিন্দুতে ছেদ করিয়া! উহ] হইতে 0০ (-৮) অংশ ছেদ করিয়াছে 
এবং 48-র £181500%,48-র উপর 2 ষে কৌন একটি বিন্দু লও এবং মনে 
দর, উতাবি স্থানাঙ্ক (, 9). এখানে ০ বিন্দ্র স্থানাঙ্ক (0১ ৮. 


(31201011015 এ না, 0) _ (75702, 


20--0 
97-5177778 ( যেখানে 7 সরলরেখাটির £991610)। 

জষ্টুব্য £$ (1) এই সমীকরণ নির্ণয়ে ধরা হইয়াছে যে, 5৪ সরলরেখাঁটি 
। এঙ্কে ধনাত্মক দিকে ছেদ করিয়াছে । যর্দি উ€1 /-অক্ষকে ঝণাত্মক দ্বিকে 
চহ* করে, তবে ৮-কে ঝণাত্মক ধরিতে হইবে। 

12) এখানে 9 কোণটি স্থশ্পকোণ ধরা হইয়াছে এবং %» বা 0৪15 9 ধনাত্মক 
“বা হইয়াছে । ০স্থুলকোণ হইলে % খণাত্মক ধরিতে হইবে। 

(3) এই সমীকরণকে সরলরেখাটির ট]ানজেন্ট আকার (75175606100) 
শলসে | ] 

অন্ুসি্ধান্ত £$ (1) 49 লরলরেখাটি ষদি মূলবিন্দু ( 07181) ) দিয়া যাইত 
*ব আহা »-অক্ষ হইতে শুগ্ত অংশ ছে করিত অর্থাৎ ৮-০ হইত! তখন 
শমীকরণটি হইত -:%.. অতএব, মুলবিন্দুগামী সরলরেখার সমীকরণ হইল 
+ --- 8782. 

(0) ঠ-৪%৮+৮ সমীকরণে যদি 750 হয়, তবে সরলরেখাটি *-অক্ষের 
'মাস্তরাঁপ হইবে, কারণ, সেক্ষেত্রে (1) 9-50 বলিয়। 9--0,. অতএব ৮-অক্ষের 
“মাস্তরাঁল সরলরেখার সমীকরণ %-৮. ইহা পূর্বে দেখিয়াছ। 

ঢা]০. 1. (0--23 
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(81) ছুইটি সরলবেখার 889$610 বা % লমান হইলে তাহারা ৮-ক্ষেক 
মহিত সঙ্গান কোণে নত থাকিবে, স্থৃতরাং তাছারা পরম্পর সমান্তরাল হইৰে। 
(33) একটি নির্িষ্ট বিন্ুগামী এবং ্র-অক্ষের সহিত একটি নিক 
কোরে নত সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় । 
[10915170096 ৪০০৪0109701 ৪ 80216100 11176 79295186 0310081) « 
81৬০1) 00118 8100 10011790208. 81617 8156] 00 006 48815, 1 
মনে কর, প্রদত্ত সরলবেখা 
০. (51, 91) বিন্দু দিয়া গিয়া 
৮-অক্ষের সহিত 9 কোণে নত আছে। 
উহার ৮2 বিন্দু হইতে &-অক্ষের 
উপর 1784 লন্ব এবং ০1215 
টান । ৫5. 
এখানে চাল লিড বা 791,09৮ ০ 


1 





2142 ২8, ( চিন নং 151 


শি ৭) - % 
778-858 
০৭ 27) 


যদি 091 09৮৮817 হয়) তবে 177 তা 

অতএব নির্ণেয় সয়ীকবণ হইল 9 -91 727 টা) 

৷ জন্য প্রমাণ £ মনে কর, পরলরেখাটি, 121, %1) বিন্বু দ্বিযা গিয়। 
*-অক্ষের সহিত 9 কোণে নত আছে এবং উহ্থার সমীকরণ ৮--%718. এ 
গরলরেখার উপরিস্থিত যে কোন বিন্দুর স্থানাস্ক হবার /--%৮4+্ দমীকর« 
সিদ্ধ হইবে । অতএব (৩1১ 7) স্বানাস্ক দ্বারা উহা সিদ্ধ হইবে 

এবং %1 ৮৮1) -70-7 (2) [(5-এর স্বানে %) ও ঞ-এর স্বালে হ। 

বলাইয়া, %% ও & স্ব] ঞ্রবক ] 

এক্ষণে (1) হইতে (2) বিক্বোগ করিয়া পাই 

%- ৮) -৮1৮(-- 1), ইহাই নির্ণেয় সমীকরণ । 

ও, দুইটি নির্দিষ্ট বিন্দুগামী সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় । 

[10 8170-09৩ ০008001% 0£ ৪ ৩ 111৩ 09551176 000151) চ/) 
6৬61) ০১01015.] 
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মনে কব, প্র্থত সরপরেখাটি (20, %1) ও (5৪, 5) বিন্দু দিয়া গিপ্লাছে 
এব: উহার সমীকরণ যেন 9-/৮+...(] ), এখানে %) ও ঠ ছুইটিই অজ্ঞাত। 
(21) %1) ও (5) %2) বিন্দুত্ধয় এ সবলরেখায় অবস্থিত বলিয়! এ দুইটি 
শ্াণাঙ্ক হ্বারা সমীকরণ /-17:%4% লিদ্ধ হইবে ! 
9175172511৮ 7102) 
এবং 22-5£%51৮...,03) 
এক্ষণে (3) হইতে (2) বিয়োগ করিয়া পাই 2 _ 93751780258 --51)...04) 


এবং (2) হইতে (1) রঃ ১ ৰ্ঠ 1] 9755101 -%) (5 
এখন (4)কে (5) ত্বারা ভাগ করিয়া পাই রা 21৯21. 
- % » এ 


১০৩২ শি &1), রন সমীকরণ । 


ব্য £ (8) এখানে 39155 -5 ইতাকেও নি সমীকরণ 
77 7 


€%। যায়। 
(81) এই নবুপবেখার 77 বা 81৩70-8 
_কোটিম্বয়ের অগ্তর়। 
ভুজছয়ের অন্তর 
15. তব সরলরেখা উভয় অক্ষ হইতে নিগ্রিষ্ট অংশ ছেঙ্ করে 
*হার সমীকরণ নির্ণয়। 


"109 000 006 20030101901 8. 50. 11105 ৬/10101) 0068 07 €1%61% 
9661065 £0100 006 965 0 009-0101182055 ] 


মনে কর, 8৪ সুলবেখা -অক্ষকে 
“ ১-অক্ষকে যথাক্রমে «৪:8৪ বিন্বুতে | 
১০১ রী রী ৪ 
ছেদ করিয়াছে এবং ছিন্ন অংশ নাহ রত 
১৮ একক এবং 98-5-6 একক । ৰ 
মনে কর, 2 এ সরলবেখার উপর নি 


প* 
কান বিন্বু এবং উহার স্থানাঙ্ক পুশ ২ 
১ & প্র. 


%, 9), &-অক্ষের উপর ৪714 লন্ব টান। 


চড (8.4) 


এখানে 214 259, 04 ( চিঙ্জ নং 16) 
এক্ষণে, 7 2১৪সির ও ৯5০৪ সদৃশ, 
টা অর্থাৎ 2 -582......01) 


বরানি টান 
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5 
(1) ও (2) যোগ করিয়া পাই 
2145 -8724-275585785-588ল]। 


2 ট৮4888958 4৪ 
অতএব, নির্ণয় সমীকরণ হইল সি 
| অন্ধ প্রমাথ£ 16 নং চিত্রে 211০ টান এব ০2০ যৌগ কর 

এখানে 72155 017-52, 
এখানে, /১0955 £১ ৯০121 £১৪05 
8.092,099 2 208,574 12 9952%, 
বা, 22-০4-205১) বাত 28947 6%) 
1-১+5 [৫ দ্বারা ভাগ করিয়া ), কা 4১০], | 
| 2 6 
| জ্রষ্টুব্য 2 (1) এস্বলে সমীকরণ নির্ণয়ের জন্য ধরা হইয়াছে যে, সরলবেখাটি 
০৮ ও ০%-এর ধনাত্মক দিকে ছেদ করিয়াছে, কিন্তু উহা অক্ষদ্ধয়ের হরে 
একটিকে ধনাত্মক ও অন্যটিকে খণাত্মক দিকে কিংবা দুইটিকেই খণাত্মক দি 
ছে করিতে পারে । সেইরূপ স্থলে ৪ ও এর চিহ্ন গুলি (ধনাত্মক বা খণাতু+ 
ঠিক করিয়া লইতে হইবে। 
(3) উপরে লব্ধ সমীকরণটিকে সরপরেখার ছেদ্িতাংশ কপ (16605) 
€০) ) বলে । | 
16. অক্ষতয়ের মূলবিন্বু হইতে কোন সরলরেখার উপর লম্বটি %-অঙ্গে 


সহিত 9 কোণে নত আছে। এঁলম্ব ও কোণটি দ্বারা এ জরলরেখার 
সমীকরণ নির্ণয় করিতে হুইবে। 


[00 হি] 00০ ০2008610100 2. 50, 1172 110 66701008001 
[১2107061201 001290 01971) 00 10 0010 002 02161] 2170 006 27075]16 0 


£0০ 021061001070191 1709.095 
৮10) 010০ 2,019 01 2৮, ] 


মনে করু, মৃলবিন্টু ০ হইতে 
পরলরেখা £৪র উপর ০? লম্ব। 
০৭ সরলবেখ! -অক্ষের ধনাত্মক 
দ্বিকের সহিত « কোণ উৎপন্ন 
করিয়।ছে এবং ০7? একক । 

£৪ সরুলরেখার সমীকরণ নির্ণয় 
কৰ্ধিতে হইবে । € চিজ নং 17) 





স্বানাক্ষ-জামিতি 357 


£৪8 সরলরেখার উপর যে-কোন বিন্দু 6 (, 9) লওয়া হইল । ৮ হইভে 
+ অক্ষের উপর শিখ লম্ব টান। খবিন্দু হইতে 1. সরলরেখা ০ই-এর উপব 
“এবং 7 হইতে ৭. এর উপর ৮21৬ লম্ব টান। 
এক্ষণে, ০-০৮+৮৮-০+2৯, ১০৮৭ সমকোণী ভ্রিভুজ, 
১. শশী 27107৭090০০ ৮৭০4 2৭9. 


021৭4 5৭১ 01৭ 4 এবং শিখি ৮5 
নীরা ০0৮ ূ 
অতএব, টি, র্‌ 0155 0োখ 00১ % 80099 
৬ 1৬ পু , পু পু 
এবং নিক 551 এ) ১০ টিডিললিখি 5110 লু 91] এ. 


০077-5০0৮+4 চাল) বা) 105205095৮4 5118 ০১ 
'মতএব নির্ণেয় সমীকরণ হইল ৮ 595 4810 52:75. 
। অন্য প্রমাণ 1 ৮ 
মনে কর, ০ মুলবিন্দ হইতে 8৪ 
'হলবেখার উপর ০925 ল্খ টানা 
গাছে এবং উহা ০*এর সহিত & 
1৭ উৎপন্ন করিয়াছে | মনে কব, 
০৮০০7 একক এবং 89৪ যেন ০% ও 
ক যথাক্রমে ৩৪ বিন্দুতে ছেদ 





গাছে । 
এখানে অক্ষহয়েতু ছেদি'তাংশ ০0৮ 3 0৪. (চিত্র নং 18) 
প্তরাং 12025906011 এব সমীক রণ 


টপ এ এটি তে / পি এ বিন কহ ? 
৪+% হহাতেহাহ 2 1 (1) 


৬ 
আবার, ০7. ০০৪ 9, ৮, ০0855 ১ 
০ 
০ 1) 


এবং 0 _ 605 (90০--9)7 311) 9, 98-2২-৩০02), 
0৪8 51) 9 8178 


এক্ষণে, (1) হইতে পাই 
এ 9 71. বা, ৪০০৪ 9+5909-], 
2. +ঁ ঠ. » বা, নী শা" রি 
5093 09 581) 9 
2. ০95 940 810, 9--%, ইহাই নির্ণেল্ধ সমীকরণ। 
[ সমীকরণের এই আকারকে উহার 702:06170100191 বা ০8180171081 
১00) বলা হয় । এখানে 7? সর্বদ1 ধনাত্মক ধরা হয়। | 
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অনুসিজাস্ত £ ($) সমীকরণটিকে 09510861776 10770 সাজাইলে পাও 


হায় 925 (--001 ০) 241) ০0820 ৭. 
এখানে দেখা যাইতেছে, রেখাটির 
1% বা 0795 0096 ৮.- জো (90১4), 
9--90++-*, চিত্র হইতেও ইহা স্পষ্ট বুঝা! যায়। 


(ম) সমীকরণটিকে ছেদ্দিভাংশকপে (100610219 টিক ) সাজাউফ 





র্‌ 
পাঁশয়া যায় 2595 ৭ 4 510%- ] বা & কর 
£ 7 52০ «717 00560 « 


হানে, & অক্ষ হইতে ছেদিহা শব? 82০ ৭ এবং %-অক্ক হইতে, 
ছেদ্ি'তাংশ 1) 59820 * 

(11) স্মীকরূণ 2 003 *+% 811) 45-1এর কোণ « স্থির রাহি 7৫ 
মান পরিবর্তন করিলে দেখা 
যায় ভিন্ন ভিন্ন সরলবেখা! পাওয়া 
যায়। মুলবিন্দু হইতে এ সমস্ত 
সরলরেখার উপর পস্কের দৈর্থা 
বিতিন্ন কিন্ত « স্থির থাকার 
জন্য একই সরলরেখা এ সমস্ত 
সরলরেখার উপর লঙ্ব হয়, এবং 
সেইজন্য এ রেখাগুলি পর্ষ্পর (চিত্র নং 19) 
সমাস্তরাল হয়। 

(ডে) 'আবার দেখ, 7-এর মান স্থির থাকিয়া « কোণের যান পরিষতিত 
হইলে, মৃলবিদ্দু হইতে লম্বটির দৈর্ঘা 
স্থির থাকিয়া « কোণের ভিন্ন ভিন্ন 
মানের জন্ত লক্বটি ঘুরি.» থাকিবে । £ 
অতএব, লম্বটির বিভিন্ন অবস্থানে ৫ 
উহার পাদ্দবিন্দু & একটি বুত্তের পরিধির 
উপর অবস্থান করিবে । বৃত্তটির 
কেজটি যৃলবিন্দু ও ব্যাসার্ধ? 

! পদের দৈর্ধ্য ) হইবে। ( চিজ নং 20) 
অতএব, লঙ্গেব ভিন্ন ভিন্ন অবস্থানে সরলরেখাগুলি এই বৃত্তের স্পর্শক 
হইতেছে। 
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সুতরাং, এক্ষেত্রে সমীকরণটিব স্বার? এমন কতকগুলি সরলরেখা বুঝা যাইৰে 
যাহাদ্বের প্রতোকটি একটি স্থির বৃত্তের স্পর্শক এবং এ বৃত্তের কেন্দ্র হইবে মূল 
বিন্দু ও কেন্দ্র হইতে সরলবেখাগুলির উপর অস্কিত লঙ্বের দৈর্ঘ্যই হইৰে বৃতটির 
বাসার্ধ । 


17. ঘে কোন সরঙ্পরেখার সমীকরণ একঘাত সমীকরণ হইবে । 

2106 ০7002001701 225 50:9516106 11775 13 1117691. 1 

মনে কর, কোন সরলবেখার উপর 5:1১ 511 ও 9029, 99) যে-কোন 
ছুটি বিন্দু । এক্ষণে, অন্ত একটি বিন্দু &(%, ৮) এ সরলবেখায় অবস্থিত হইৰে 
থীাৎ 1০ « ০৯১এবু সঙ্ঠিক সমরেখ হইবে যদি 

(01 %2)1 4153-70-41 226-71)স6 হয়, 

অর্থাৎ যদি 29) --৮2)+ 902 1)1 3 92-42%7 ল (0 যু, 

আত এহ উত্ভাট এ সরলরেখাটির সমীকরণ হইবে । 

এক্ষণে, 7) 92 হত আছ তাত সত ঠ হিবা 02 হস 276 বসাইয়া এ 
“মীকবণটি তইল ৫ 1৮৮ ৮৩-০0 এবং ইাতী £ ও এর একধাত দ্বারা 
ঞ+1শিতভ সপলরেখার পমীকরণের সাধারণ কূপ  £61১০5] (0000) 1 

18. * ও ১এর একঘাত মাকরণ সতত একটি সরলরেখাকে 
কাশ করে 1 2১7৯1870670 0009002 15005521715 8 809161) 


12776. | 


ও »এর একঘাত পমীকরণের সাধারণ রূপ হইল 
2+&১-০-০ ( যেখানে 2 ও & ছুইটিই শুন্য নহে )----':(1) 
যনে কর) (25) 91)) (29, 9) ও (3, )/5)বিন্দু তিনটি ৫৩+ ৮%+০-0 
সমীকরণের সঞ্চারপথের উপর অবস্থিত । অতএব, এ স্বানাঙ্কগুলি দ্বারা 
সমীক রণটি সিদ্ধ হইবে । 
প১2261-47 891 -0-50+৮7(2) 
222 1895 10-50-5093) 
239 1-895-+0-50++-". (4) 
/2) ও (3) হইতে বজ্গুণন প্রণালীতে পা 


৯7 29 চি) ক5$9 পাশ্ি22] 
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এক্ষণে, (4)-এ ৫, & ও ০-এব মান বসাইয়। পাই 

1158(91 --95) 1 9365%--91)17(5199-499)1-0, 
£8(57--99)4+ 3059 --41)1+%35%2-4258 স্0. 

অতএব? (53? %1)5 (5১ 9) ও (3৯ 25) বিন্দুত্রয় সমরেখ | 
2%-+৮+০-:০ একটি সরলরেখাকে প্রকাশ করে । 

19. সরলরেখার সাধারণ দমীকরণকে বিভিন্ন আকারে প্রকাশ 

(৫) সরলরেখার সাধারণ সমীকরুণ 2৮+৮/+6ল0কে 97574. 

আকারে গ্রকাশ। 


। 10 ৮1588 010০ ০880101) &+৮%+০- 0 12. 006 00. 
55 78:40. ] 


সবলবেখার সমীকরণের দূপ ৪৮++০-50), ৮, 8925 -৪০-6. 
হে ৬ ১. ২. 
৮- 7৮৮৮, ইভা 55৮৮৯ +6 এই আকারের হইল $ কাবপ, 
এখানে ৮ল্ল এ এবং ফ্লবকরাশি ০এব স্থানে রর হইয়াছে । 


(8) সন্রপরেখার সমীকরণের সাধারণ রূপকে অক্ষয় হইতে ছেদিতাং” 
কপে প্রকাশ । 
[0 6801535 06 ০009007) ৪০4৮17০০5০0 11 00৬ 00 


সি 7 
টি 


সরলরেখার সমীকরণের সাধারণ রূপ ৫+৮১+০-০0. 
অতএব, ৫4095 --০, 
বা, ৪৮ +:%% 


ভি -] [ উভয়পক্ষকে -০ ত্বারা ভাগ করিয়া ] 


বা, -+-+০-] এবং ইহাই সমীকরণের নির্ণয় রূপ ; 


ডে [০ 


কারণ, এখানে অক্ষদ্ধয় হইতে ছেদ্িতাংশহুয় যথাক্রমে ও ঞাি 
(০) সরলবেখার লাধারণ সমীকরণকে লন্ব আকারে প্রকাশ । 
[1০ 65191588005 9008:001) 247৮9470750 10 (25 


১০617010919 60100, 07 11) 006 00:00 % ০0৪ ০9+4% 5115 9--19-50, 4 
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সরলবেখার সম্মীকরপের সাধারণ দূপ ৫+৮৮+০০-০০---*৭%) 
ঃ গর শরির 
এখানে যদ্দি; ৪২: 9-% হয়, তবে 9 ০ ০৪7/29- রর 
রে ০ 00859 





2১62 _ 91158 ০04 5099% 9 1 

সত 8 
৩05৯9 ৩০৪ 9 

টিতে 
০4৮? 
সির 

4 /৫৬-৮এ 
এক্ষণে (1) হইতে পাই ৪৮4৮৯. -০, 


৫ 


ব1,) 5032 93 52 
4 /০$ ++ 772 


৩১৪ 69-5 


বা 


$ 


নি & ০ 

ই ৩০৪৭4 এ225গ% 5 4৭4৮ 
| উভ্তয়পক্ষকে 4 ১/৪১43-৮৪ হাবু! ভাগ কবি 
ী 

ও এন 

এবং হহ] ০০9১ 94) 311 9-1 এই আকারের হইয়াছে । 

এখানে ডানপক্ষের তরের - বা - যে চিন্ধ ধবিলে সমগ্র ভানলপক্ষ ধনাত্মক 
৩য় সেই চিহ্ন লইতে হইবে। 

20. মুলবিন্দু ও অক্ষঘ্বয়ের পরিবর্তন । 

কথন কখন প্রয়োজন হইলে মুলবিন্বু ও অক্ষদ্বয়কে পরিব্তিত অখাৎ 
গ্কানাস্তরিত করিতে হয়। উহা! তিন প্রকারের হইতে পারে । ঘথা-_ 
১1) দিকের (91:508097) পরিব্তন ন করিয়া কেবল মৃলবিন্বুর পরিবর্তন ; 
বৰ! (2) মূলবিন্দু অপবিবতিত রাখিয়া কেবপ দিকের পরিবর্তন , অথব' 
2) মুলবিন্দু ও দ্রিক উভয়ের পরিবর্তন | 

দ্বিতীয় ও তৃতীয় প্রকার এখানে পাঠা বহিত্ূতি। স্থৃতরা প্রধঙ্জ প্রকারের 
“বিবর্তন সম্বন্ধে আলোচনা কর' হইতেছে | 

সনে কর, ০৮ ও ০1 মূল (আদি ! রা. 
'অক্ষত্বয় (এখানে প্রদত্ত মুলবিন্দু 
হইলে ০)। 

মনে কর, ইহাদের লহিত 
সমান্তরাল পরিবতিত নৃতন অক্ষদ্বয় 
হইল ০0৮ ও ০৮ (এখানে নৃতন 
ঘুলবিন্ু হইল ০01) । 

মনে কর, মূল অক্ষয় সম্পর্কে 0 
নুতন ম্লবিন্দুর স্বানাক্ষম (১৮, %)। ( চিন্জ নং 21) 


বা, 25093 9+% 3118 07৮5 - 





263 স্বানাঙ্গ-জ্যাঙ্গিতি 


একই সম্কভলে অবস্থিত ৮ একটি বিস্বু। মূল অক্ষন্বয় অস্থসারে উহার স্থানাঙ্ক 
(%, 9) এবং নৃতন অক্ষন্বয় জন্রসারে উহার স্থানাঙ্ক (%1. %.)1 ০৯এর উপর 
219 ও 01৭ লন্ব টান, 214 যেন ০'৮কে ৮4? বিন্দুতে ছেদ করিল। 

এক্ষণে, 08 এ, নিল 9১ 01915 0, 78816-5%1) টোখজ এ এবং 
059. 

আতভঞএব। -- 0475 0417 বাসি 0 + 01 ল 1, 

গং 05192171914 1812 ০ দালিল ৮1. 

অতএৰ, দেখা যাইতেছে যে, এব স্বানে ৮ %1 এবং 2এর স্কানে 91৮51 
অর্থাৎ (2, 9 স্ানাস্কের স্থানে (৮142, 941) বসাইলে আর্জি ম্লবিন্টি 
(%', 9) বিশ্বৃতে স্বানাজ্বিত তয় ' ই লম্ব ৪ তির্যক উভয় প্রকার শক্ষছয়ের 
পক্ষেষ্ট সঙ্ভয | 


উদ্বাহররণমাল। 3 
উদ্দা, 1, 71190 0106 50020101301 0106 5. 11156 08718116100 0৮৫ 
₹ 3015 0170. 09551106 00000161006 7011) চু) 2) 
| (4, 7) বিন্গামী ও য-অক্ষেব সমাস্তবাপ সবরলবেখার সঙ্ষীক রথ 
নির্ণয় কয | 
*-জক্ষেত সমান্তরাল সরলবেখাও সমীকরণ 7.৮. 
এখানে সরলরেখাটি (4, 2) বিন্দুগামী, ম্তরাং এখানে ৮, 
নির্ণয় সমীকরণ হইল %-7. 
উদ্ধা, 2. চ200 0০ ০৫7200100৫6 006 11116 0020 055368 00৫0081 
00৩ 70106 (19 4) 8180 193 7. £05016176 2, 
[ একটি সরলরেখা! (-1) 4) বিন্দু দিয়া যায় এবং উহার প্রবণতা 
( £8016150) 2; উহার সমীকরণ নির্ণয় কর।] 
আমকা জানি (১, 9) বিন্দুগামী সরলরেখার £801600 % হইলে 
ভাভাব সঙ্গীকরণ হয় 9 - 91 -77020- 251). | 
এখানে 7552) ৩ ॥ ০ 0১ 1 ক, 
নির্ণেয় সঙ্গীকরণ হইল %-- 4-521--1-0) 
বা, 9৭ %-৮2-2) বা) 2%-7৯-16-50, 
উদ্জা, 2, ঢ1150 006 71545617006 002. 11726 10113176 002 ১০017 
(2. 4 22 (2, 2). 
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(1) 91) ও (52, ৯০ বিন্ুগামী সরলবেখার 8০২1০7৫১২ লি 
81] 22 


গথানে 9174, 992 এবং ২ 52) ৪ল্ল]ু, 


নির্ণেন £472৮-2-4- 2, 


উদ্ধী, 4. ঢ$0 006 ৪০0০ 81616 ০৪০৮/০০]) 6186 ০ 50. 11755 
ক1)086 £18016170 816 12100 -ন্ 


£1 ৭ %9 ভুষ্টটি সবলবেখার £:801765 এবং উত্ার্জের অস্তভূ্তে কোণ 
£€ হইলে, 


21 € ০০ /% রা 
] ?7217729 
রি 
হখানে 017 6--_ ৮১5 15 (১--%)০4-2 ৮৭ 


£ 
পি 


২০27 397 আোট 35. 
0০5 155 স্কৃতরাং নিণেয় স্যপ্কো ণ লু 15০, 
উদ্দা, 5. চ170 03৩ ০0000130৫06 56. 11776 ০0000760081 


1060০606 2 01010 0010 00017228056 5106 01 006 9-8.215 8170 
1730111760 ৪ 120” 00 006 27715, 


। যে সরলরেখা! £-অক্ষেয সছিত 120 কোণে নত ৪ যাহ! দ্বারা খণাস্মক 
ছকে »-অক্ষের ছেন্দিতাংশ 2 একক দীর্ঘ তাহার সমীকরণ নির্ণয় কর ।1 


বনে কর, সমীকরণটি 1 17447 0, 
'পরখানে 1০০02 120 0 (080*--০0০)-5 -- 022 00:75 ৮73, 
পরব ০7-5--20” এখানে ছেদ্দিতাংশ 9-অক্ষের খণাত্বক দিকে 2 একক |. 
, এখানে মমীকরণটি হইল %-%(- /3)--2, বা, %+% 43+2-50. 
১উদ্ধা. 6, চ11)0 00০ ০০090101201 076 11176 05551176 00081) 00 
701) (152) 200 (3১- 4), 


(41) 91) ও (48) 99) বিন্দৃদ্বয় সংযোজক সরলবেখার সমীকরণ হস 


১_1-5%9-51, এখানে %]- 0, 49253 এবং 51 2) 59৮5 74. 
০ 
2:82 র22525 


2০--(0- 1) -(-0), 241 42 
নির্ণেয সমীকরণ হইল 3+29-- 1750. 


অতএব, --- 
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[ অন্য প্রপাঙ্গী ] মনে কর, নির্ণেয় সমীকরণ ৮০০7৮ 46. 
প্রদত্ত বিন্দৃঘয় এ সরলরেখায় অবস্থিত, 
উহাদের স্বানাঙ্ক দ্বারা এ সমীকরণ সিদ্ধ হইবে। 
অতএব, এখানে 2 10১01) এবং 7 4538৮ ০-02) 
এক্ষণে (1) ও (2) সযাধান করিয়া পাই 77 ৬ এবং ০55, 
নির্ণেয় সমীকরণ হইল 9- -&৮+%, অর্থাৎ 32-42-1750. 
উদ্বা, 7. চা) 076 79911)65 20 1101) 0১০ 1106 29--45-27-3 
০5 60০ 25501 ০9-0108192655 2100 1180 105 18011). 
| 2) - 42৮-77-50 রেখ। ঘে দ্বুত বিন্দুতে অক্ষদ্বয়কে ছেদ কবে তাহাছেং 
স্বানাঙ্ক ও রেখাটির £8167)£ ( প্রবণতা! ) নির্ণয় কর । ] 


যে বিন্দুতে সরলবেখাটি £-অক্ষকে ছেদ করে সেই বিন্বুর কোটি শন্ত অর্থ 
সেখানে %-0. * 

প্রদত্ত সমীকরণে ৮০-0 হইলে &ল_ 4 তইবে | 

অতএব, সরলবেখাটি ৮-অক্ষকে (3, 0) বিন্বৃতে ছেদ করে। 

অন্রর্ূপে সমীক গণে *_ল(0 হইলে যু হয়। 

অতএব, সবলবেখাটি »-অক্ষকে (0, ?) বিন্মৃতে ছেদ করে: 

এখানে সমীকরণটি হইল 2--4% 47, বা 9242, 

নিশেয £801670-2, 

»* ভিদা. &. 016510) 0002 ০0090102004 61)6 9. 11156 13101) 1059195 


1166270015 2 20. ] 07) 035. ০0-02:011)816 855. 4১150 10770 036 
[10210210105 008.06 017 0100 8%655 105 0102 11176 21 ৮স্ল5, 


10. 0.44. 
[ খে সরলরেখা ছারা অক্ষহুয় হইতে ছেরদতাংশ 2৩ ] তাহার সমীকরণ, 
এবং 2+%-55 রেখা সবার অক্ষগ্থয়ের ছেদ্দিতাংশ নির্ণয় কর |] 


মনে করে, সমীক রণটি 2], এখানে ৫2 এবং ৮০5], 


আবার, প্রদত্ত 2%+9-5 সমীকরণকে$+ঠ-1 এই আকারে লেখা যায়: 
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[ একটি সরলরেখা। (2, $) বিন্দু দিয়! গিয়াছে এবং অক্ষদ্বয়ের মধ্যে উহার 
শ্ছক্ন অংশটি এ বিন্দুতে 5 : 4 অন্পাতে অন্তর্বিতক্ত হইয়াছে । উহার সমীকরণ 
নির্ণয় কর।] 


মনে কর, সরলরেখাটির সমীকরণ ++]. 
2 &6 


মনে কর, ইহা *-অক্ষকে « বিন্দুতে ও ১-অক্ষকে ৪8 বিন্বৃতে ছেদ করিস । 
॥ ও 8 বিন্দুর স্থানাঙ্ক যথাক্রমে (9১ 0) ও (0, 6) 
8৪. রেখা যে বিন্দুতে 5 £ 4 অনুপাতে বিভক্ত হবে সেই বিন্দুর স্থানাঙ্ক 


দল 08৮৭, 519 ৭ (6 


কিন্ত এই বিন্দুর স্থানাঙ্ক প্রদত্ত আছে (29 $) 
ঠ০--2 বা, ৫--&১ এবং $৮স্মহীঃ বা &সও, 


অতএব, নির্ণেয় সমীকরণ হইল 8+8-, অথাৎ 2+3 9০০, 


পম» ১৪ 


উদ্দী, 10. ছ100 0106 001105 210 10100 006 1106 291 447 স0 
85 00০ ৪5৪0: ০০0-020118658 210 16770 15 29:0101)0,  £১150, 
700 01১6 71628. 00 006 001978516 ৮/1010 0015 1106 001708 ৮/107 06 
০০৮01010866 865, 


| 2+4৮+2-50 রেখা অক্ষ্ৃয়কে ষে ষে বিন্দুতে ছেদ করে তাহাদের 
স্থানাঙ্ক, রেখাঁটির প্রবণতা এবং উহ1 অক্ষদ্বয়ের স্থিত দে ঝ্িভুজ উৎপন্ন করে 
'শাভার ক্ষেত্রফল নির্ণয় কর। ] 

প্রদত্ত অমীকরণটিকে ১০৮4০ আকারে লিখিয়া পাওয়া যায় 
৮ 2৫75, 


নির্ণেয় প্রবণতা (8£8016)0)- - 2. 
আবার, উহাকে 2+%-1 আকারে লিখিলে দীড়া, ০ 


প্রদত্ত সমীকরণটি ঞ-অক্ষ ও 9-অক্ষকে যে যে বিন্দুতে ছেদ করিবে 
শভাদের স্থানাঙ্ক যথাক্রমে (- ১ 0) ও (0, 2), 
সবপরেখাটি অক্ষদ্ধয়ের সহিত যে ভ্রিভুজটি উৎপন্ন করিবে, উহা একটি 
শমকোণী ভ্রিভুজ | মৃলবিন্দু হইতে £-অক্ষ বরাবর একটি বাহুর দৈরধ্য-« 
“ব ১-অক্ষ ব্রাৰর অপর বাহুটির দৈধ্যসশ্. 
.. অিভুজটির ক্ষেত্রফল৮্& ১৫ %১৫ 2-%$ বা 3৭8 বর্গ একক । 
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উদ্ধ, 1]. চ10 00০ 68038660101 00৬ 11706 57103019058 05৬ 
৩৫081 11051061965 00 0102 2563 8170 1085869 (১0081) (3, 5), 


[ থে সরুলরেখা অক্ষদ্বয় হইতে দুইটি সমান অংশ ছিন্ন করে ও (3, -5) 
বন্ধু দিয়া ঘায় তাহার সমীকরণ নির্ণয় কর |] 


মনে কও, সরঙ্গবেখাটির শমীকরণ নি 


এখানে অক্ষয়ের ছেদ্দিতাংশ সমান বপিয়া &-5&. 


সমীকরণটি ১+৯-1, বা, ৮419. 


আবার রেখাটি (3, -5) বিন্বুগামী ৰলিয়া, 3--০.-৫, থা ৫----2. 
নির্ণেয সমীকরণ হইল *-+-- 2, বা ৮+%+20, 

১ উদ্দা, 12 91170 0106 50020101) ০1 0106 11106 095511)8 01009888% 
(2, 3) 81800812116] 69 6105 1010 01 14) --5) 9180 (7, 3). 

[ (2, 3) বিন্ুগামধী এবং (4, -5) গু (-97, 3) বিন্বৃত্য়সংযোজক 
সলরেখার সমাস্তরাল বেখার সমীকরণ নির্ণয় করু। ] 

(4, --5) 12, 3) বিন্বৃত্য়গামী সরলরেখার প্রবণতা (£0801600 | 

-9-3 ৪ 


পপি | সস 


8৮17). এত 
(2, 9) বিন্ধুগামী সরলরেখার সমীকরণ 9--3--177405--2). 
এই রেখাটি (4, 5) ও ( 7, 3) বিন্বুহ্য়গামী রেখার সমান্তরাল, 


উভয় রেখার প্রবণতা একই হইবে । ৮, চল কী, 


নণেয় সমীকরণ ১--375 -705-- 2), বাঃ 8৪421 -4970. 


উদ্দা, 13. 4 50915001105 5905 92 10061০60057 8174 58 
17000. 0106 83:95 5 0180 15 ৪008:0101) ৪10 06091001106 0102 1900 ]% 


10101) 006 1017 ০৫ 0106 10981565 (--9, 5) 2180 (7) 9) 13 411060 0% 
082 11176. 


[ যে শরলবেখা দ্বারা অক্ষতয়েখ ছেদিতাংশ 7 ও 5$ তাহার সমীকক্কণ 
এবং উহা দ্বার? (--9, 5) ও (7, 9) বিন্ুনংযোজক সরলবরেখা কি অনুপাতে 
বিভক্ত তাহা! নির্ণয় কর। ] 


অক্ষহথয় হইতে ছেদিতাংশ 7 ও 5$, স্ৃতরাং পরলবেখাটির সমীকরণ 
তইবে 7121৮, 32 +49.21. 


৮০৯ 
ব্ 


স্থানাক্ব-জ্যামিতি 367 


হনে কর, এই বেখাটি ( ১, 5) ও (7, 9) ৰিন্বৃগয় নংঘৃক্তকাবী বেখাংশকে 
গ : ছি অনুপাতে বিভক্ত করে। 
নাল (232 ই] 
ফেগ্েতু এই বিশ্বুচি উপরিলিখিত সরলরেখার্‌ও একটি বিশ্!, 
রঃ) (17:2) 
11221 








। 17 -4177 19 417 
ক, 36770--971-14(9177 152) _ল 2107 47), 
... 2৮287 
বা, 36517 2875 ৩5 369. 


নিণেয় অন্পাতি-7 £ 9, 


উদ্দা, 14. 4১ 50515100111 1010105 81018108158159 281815 
১0 010০ 855 01 50-01011789668. 16 006 0097096605০ 15 13 &10৫ 
10 8168. 06 05. 001810516 15 30, (120 00০ ০0101801018 ৩: 0৬ 
01825100116. 6 ০0.35] 

[কোন সরলবেখ! অক্ষদ্য়ের মভিত একটি শমকোনী ত্রিভৃজ উৎপন় 
করিয়াছে । উভার অতিভুজ 13 এবং ক্ষেআফ্চল 30 হইলে উহার সমীকরণ 
নর্শয় কর।] 


মনে কর, স্রপরেখাটির মমীক এ৭ রিনা রর 


ইহ। অক্ষতয়ুকে (এ, 0) ও (0, £) বিন্মৃতে ছেদ কণে। 
অক্ষদ্বয়ের মধাব্তী অংশের দৈথ্য- ৬০1৪. 
দত্ত প্রশ্থে, ইহাই ত্রিভুজটির অতিভুজ, *.  +/০+৮৯-13 11) 
আবার, ত্রিভুজটির ক্ষে্রফল-ঠ০৮, ৮. $৪৮-30; ০, ৪৯ 60-(8) 
অতএব, (1) ও (2) হইতে, 2৪4৮2 নিপা 
এবং ৫৯-৮৪-2277 169--129 
বা, (9410) 75 রি ৮১1৮5 457 
(৫2--17)9-5 49 2৮ 17522 % 
২০ 2 2012 ও ৮ম 35, 
এবং ০-3- 5 ও &-5 12, 


হিওউটিনি টিনা টিকা 
'অভএব, নির্ণেষ সমীকরণ 2 1, বা, 55 4+1297-5 3:69 


এবং -1+-4 
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উদ্কা, 75. 7170 0০6 08007 00 05৪ 50:2151)0 11156 ভা10০1 
08856৪ 00107761) 0০০ 0017508 (1) 2) 2100 (2) 1), চা ৪18০ 6196 
1০188000101) ৪058151)0 11176 11766106065 0০0৮6০61) 006 8368. 


[ 0. 70. 1936) 
[ (1,2) ও (2, 1) বিন্বুগান্জী সরলবেখার সমীকরণ এবং অক্ষদ্য়ের 
মধো উহার ছেদিতাংশের দের্ঘা নির্য় কর।] 
(8, 2) ও (2, 1) বিন্দুদ্বয় সংযোজক সরলবেখার সমীকরণ হইল 
782, বা &+%-3-*-*(8), ইহাই নির্পেজ সমীকরণ । 
/1)-কে ছেদ্বিতাংশরূপে সাজাহয়া পাওয়া যায় তিন , 


সরলরেখাটি হবার) অক্ষদ্বয়ের ছেদিতাংশ 3 ও 3 হইল। 
সরলরেখাটির অক্ষয়ের মধ)বতী ছেদ্দিতাংশের দৈর্ঘা 
সু ৯/381732স্23 ২/2,. 


উদ্ধী. 16. 4 5009151)0 1117 15 ৫1) 00000610106 0০606 (১ 6 
9০1) 0086 036. 7050102. ০৫ 000 11156 1150600617050 16ছে/6০1” 
1106 ৪529 19 015200608৪0 01151 00106 7100 15 ০00210.018, 


1 (০, &) বিল্ধূগামীী একটি সবলরেখার অক্ষয়ের মধ্যবলী ছেদ্বিতাংশ এ 
বিন্বৃত্তে সমহিখপ্ডিত হইলে, উহার সমীক ৭ কি হইবে ? 

মনে কর, 48 সরলরেখাটি 
ও ৮ অক্ষদ্বয়কে যথাক্রমে এ 


8 বিন্মুতে ছেঙ্ কারিয়াছে। 5 টু 
4৪ ₹শের মধাবিন্দু ₹-এর ৃ রি 2(০.$) 
স্ানাস্ক (৫, ০) ূ 
দরলরেখাটির সম্ধীক£৭ নির্ণয় নী 
করিতে হইবে । পা ও 
| চিন্তে] &-অক্ষের উপর | চিন্ন নং 22 ) 


2০ গস্থ টান । এখন ০০,-%. এবং 7০০৮; 


কিন্তু 2, 89 বাছুর মধ্যবিন্দু এবং ৪৯. | ৪০, 
০১ 9% বানর মধাবিন্দু এবং 17০.স ঠ০৪. 
08-52.০০- 2৫ এবং ০৪7 22০ 2%, 


হি: নি 2: 
আত্ভঞব, নির্ণেয় সঙীকরণ হইল 2০121, বা? এ+৯-2. 
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উদ্বা, 17. 1750 076 121750) 0৫ 0১০ 06102170100]9] 00] 006 
0৫18]1) 00072 0106 1106 924+4%-5হহ্50, 
3414 - 5ল্50১ বা, 34555, 
লঙ্গের দৈর্ঘ্য বর+৪-হ একক । 
| জ্ষ্টব্য ঃ মৃলবিন্ব হইতে কোন সরলরেখার উপর লঙ্গের দৈর্ঘ্য বাহির 
করিতে হু্টলে, সরলরেখার সমীকরণটিকে এমনভাবে সাজাইতে হইবে যেন 
সমীকরণটির ধ্লবক অংশ সমান চিহ্কের ডান দিকে ধনাত্মক সংখ্যারূপে থাকে। 
হাবপর, * ও -এর সহগ দুইটির বর্গের সমষ্টি লইয়া, তাহার বগমূল দ্বারা এ 
বক সংখাকে ভাগ করিলেই লঙ্বের দৈর্ঘা পাওয়া যাইবে | ] 
উদ্ধী,. 18. 1২০০০ 27 ১/+14-1 0 00০ 196109620100197 
+0]007 ০0 ৪0090101820 106170০2170 0065 161780০600০ 
০1060010018] 0010 000 011611) 0১0] 6102 515০1) 500815106 117)6, 
14 ২/৪/+14-)0কে লঙ্ব আকারের দমীকরণে প্রকাশ কর এবং মূলবিন্দু 
হইতে উতার উপর লঙ্গের ৫দর্থ্য নির্ণয় কর।] 
এখানে) ৮৭২48414505 


1 স্্প চিনি রী এ ১০৬০০০১ হত সিনা 
৬৫১/3)1(1)2 4(3)৯+01)2 ৯/(২3)১+01)5 


15 


শপ 





খু রঃ ৮) 2 ্‌ 7০ ৃ ০__ 
বা, ( ১)+( 5)১7, বা, ৬5০৯ 2404৮ ৪2405, 

| দ্রষ্টব্য £ এখানে বুঝা গেল ০০5 ০০০ নু ও 51] ০- --& এখন 
তেতু ০95 ৭ ও 518 * উভয়ের মানই খণাত্মক, সুতরাং কোণটি তৃতীয় পাছে 
' চঠাণু ৮8087)6-এ ) থাকিবে । ০95 «লুঞ যখন হয়, তখন *-০60০, 
আন্এব, এক্ষেত্রে «-র মান 6০*বর এমন গুণিতক যাহ] তৃতীয় পাদে অবস্থিত 
*ম। সুতরাং উহা 18০+6০0- বা 240” হইবে । ] 

উপবের সমীকরণ হইতে পাই, লদ্ষের দৈর্ঘ্য-7 একক । 

উদ্দা, 19. [1 880 171 705 005 01061301001918 07000 


রম পা ৮ 5 ৫ ৪ 
[0৫ 0116117 00017 006 111565 2 5118 904 ০095 9.2 910 29 ৪10 


২৩০১ ০-% ৪1] 952. 005 26১ 7১0৬০ 0086 4199 4100. 27502. 
[0 ঢে.'28,:58] 
ঢ10, 1৬, (2)-24 
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যদি মুলবিন্দু হইতে % 517 ০+% ০০95 9 ৪৫1) 28 ও 


% 005 ০9-- 911 9756 ০0529 রেখাদ্বয়ের উপর লঙছয় 7? ও 77 হয়, তবে 
প্রমাণ কবে যে 42119127569 হইবে 1] 


2. 
2 511) 290 
এক্ষে ভে 1052522৮2০৯ ৭ লুট 81 20) ৮» 20-56 811 29, 
*/511)90-1-0099১09 2 
৫0095 29 
আবার, 11755 7৮7৩ -িএ 20095 29. 
». 1. ২5950 +-517199 


অতএব, 42141191875 (270) +1771)5-5 22 911229 +22095 £29 
75220511229 40055 29)-5 29 ৮175 ৫5, 
419৯4110325 ৫2, 
উদ্দা, 20. 11091050100 60 7018116] 855 001005060০1 
(- 3, 2) 00০ ০090:0105 £ 
(1) 3%1+29--7-50 8159. (11) 27277244749 ল 0, 
[ (3, 2) বিন্দু দিয়া সমান্তরাল অক্ষদ্বয়ে উপরের সমীকরণ দুইটি প্রকাশ 
কর।] 
এখানে (1) ও (11)-এ 
£-%-3 এবং 9,942 ব্সাইয়া পাই 
(1) 3(৮-9)172064+2)- 250, 
বা, 3%14+29--12-0. 
এবং (11) 2(%1- 3)5+(5+2)24 479) ৮4210, 
বা, 2(29--61+9)+ (৮214 1+4)1+ 4217 42745- উম্ও, 
বা) 29+19-6৮+2লও, 


5০10155 3 


1]. 9009 002 61801617001 052 11055 7095$1186 01911 00৩ 
60110511176 138115 0% [0011765 :- 


[নিমের প্রত্যেক বিন্দুযুগলগামী দ্রলবেখার প্রবণতা (881770 ? 
নির্ণয় কর £-- ] 
() (172) 204 354), (1) (--5, 3) ৪150 (9, 5); 
(111) (৪১ ৮--০) 200 (৫4৮, 9) (6৬) (0,--5) ৪0 (4) 7) । 
(৬) (8, 3) 2150 (--2) 3), , 
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2. ৮110 006 21801018001 0৫ £0110551778 [11755 2190 21509 01৩ 


১7914229065 01 00০ 00185 010. 005 815 0£ % 0090610 10100) 
21659111725 [9255 :-- 

| নিমের রেখাগুলির 59160 এবং উহারা ৮-অক্ষের যে যে বিন দিয়! 
:'॥ আাহাদের স্থানাঙ্ক নির্ণয় কর :-- ] 

(1) 3 4-29/-59 রর (21) 9--357-56 7 (111) +%-০০9 $ 

(1৬) 2-7+5 0 ; (৮) 4 ০০৪০০ ০+% 5৪০ 941৮0. 

4. 13150 006 8138155 ৪৮ 5/12801) 612 117595 70101756 0৮৩ 
10119511186 09815 0£ 00115052165 110111760. 0 61) 8515 ০ 2 ৪10 
11১১ 017৪ ০9-0101058065 0£ 006 001779 010 0106 215 ০৫ % 00020 
(12701 00650 1105 19235 :- 

| নিমের প্রতে)ক বিন্বৃয্গল-সংযৌজক নরলরেখ| এ-অক্ষের সহিত যে 
কাঁণে নত আছে সেই কোপ ও 9-অক্ষের সহিত প্রতোকটির ছেদবিন্দুর স্থানাঙ্ক 
পণয় কর ১] 

(11 (0১ - 3) 2150 (0১ 5) (11) (4, 2) 2150 (3১ 4) 

1211) (776, 1) 9750 (3, 72) ) 

2 
ডা (- 48 1) 57107857111 ( 8) 
পু. 1150 006 10061565005 01 €1)০ 2805 091 0156 10110%/11)5 


! নিয়ে প্রত রেখাগুলিতার] অক্ষয়ের ছেদ্িতাংশ নির্ণয় কর £₹--] 

(1) 22-99/-+0০--05 (11) ৩০-49-1050 3 

[011 % 095 ০0 --2 5118 9-£1, 

9, 1100 0০ 60889019105 00 010০ 50098151006 1110)95 ০80011)8 ০ 
.)119/110% 10061061005 টো 006 82095 01 2 2250 1 1599০০0৬215 ১ 

 নরলবেখা কতৃক &-ও ঠ-অক্ষেব ছেদিতাংশ নিন্নে প্রদত্ত হইল, এ 
"শরেখার সমীকরণ নির্ণয় কর :--) 

(1) 3830 23 (11) 52794470011) 3 2150 27 
(2৮) -43 রে ) (৬) $ ০7৫ ]3 (৬1) র 520 «. 8130 2০০5 র্‌, 


6. 00 005 6002001950০ 00০ 50:9181700121055 085511,6 
১1598810006 0119 া11)6 12115 ০৫ ০0112: 

[ নিয়ে প্রত্যেক বিন্ুযুগলগামী সরলবেখার সমীকবণ নির্ণয় কর ₹_-] 

(1) (5, -2) &74 (-3১7)7 (81) (0, &) 4 (9 0)3 
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(111) (6 095 ০, 2 511) ০) 2150 (০ 00980, ? 511) 0) 7 
(1৮) (4790 2, 25191) 200 (5792 5১ 259) 
(৮) (% 5০০ +) 7 021) ৭) 210. (7) 5০০1১, £ 21510) ) 
(৮1) (3,- 4) 200 (1 2). [ 0. 0, 1948 
7... 21150 006 59108010135 €0 0106 51065 00106 021106165 1056 
$০10:565 816 £12] 10% :-- 
[ নিযে প্রদত্ত শীর্ষবিন্দুবিশিষ্ট ভ্রিভূজের বাহুগুলির সমীকরণ নির্ণয় কর: . 
(1) (-4) 3)১ (7,-3) 8109 (5, 8); 
(11) (25) (5১2) 80 (10, 109) 
(111) (0১ 0), (5,- 2) ৪100 (6, 9), 
৪. 1২০000০0109 109110/11)6 80090109105 009 006 02106101001 
60100) (2.০+)১ 4003 ৭4 51] ০৮7) 2-- 
[ নিক্কের সমীকরণগুলিকে লন্ম আকাবে ( অথাঁৎ 2 ০০৪ «+% 511) ০? 
আকারে ) পরিণত কর £--] 
(1) ৬/3+5-8 (11) 2-%+7৮2-50 
(111) £+%745-09 (1৬) 6-]19419-50. 
9,710 010০ 16175005০01 0102 7091061)001591715 000) 0. 
07117) 01) 01১০ 11165 ৮17056 50091010105 816 £1%01) 10510 


[ মূলবিন্দু হইতে নিমে প্রদত্ত সরল রেখার উপর লঙ্গের টর্ঘা নির্ণয় কর :- . 
(1) 42-73-5250 (21) 54-12-5263 
(111) 2413%+9লল0 (1৮) &% ০95 ০9-- 22 511) 9+-50 
10. চা100 6106 200901017 60 2 5081511117০ :- 
[ নিম্নের প্রত্যেক সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় কর :--] 
(2) ড/10101) 15 11700111160 ৪6 60০ €0 605 2-815 210 000 00. 
85:15 01 26 0116 01591)00 10170170 0186 01151) ; 
[ সরলরেখাটি *-অক্ষের সহিত 6০” কোণে নত এবং মৃলবিন্দু হইতে এক 
একক দুরে 9-অক্ষকে ছেদ করিয়াছে । ] 
(8) 10101) 15 11901170760 96 120: 00 606 215 ০06 % 2100. 016 
110661) ০৫ 006 061795180150127 010 606 11100 0000 00 01161 15 57 


[ সবলরেখাটি -অক্ষের সহিত 120” কোণে নত এবং মূলবিন্দু হইতে 
উহার লঙ্ব-দুরত্ধ 5. ] 
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(০) 0101 085599 00:05) 006 00106 (5,777) 800. 1081565 
08] 10051550105 012 605 ৪555 0৫ ০০-01011)80655 ; 


[ লরলরেখাটি (5,--7) বিন্দু দিয়া গিয়া অক্ষদ্ছয় হইতে ছুই সমান অংশ 
কস করিয়াছে । ] 


(2) ড/12101) 15 2130111700 ৪0 ৪1] 20616 0 45০ 1০ 00০ 215 0 2 
130 ০1101) 0156005 05৩ 10) 0£ 0১6 001190 (4) 7) 7 8120. (6১5) 

, সরলবেখাটি &-অক্ষের সহিত 45০ কোণে নত এবং (4, 2) ও (6, 5) 
'খন্দয় সংযোজক সরলরেখাঁর সমদ্বিখগুক | 1 

(9) 11101) 7085555 0109581) 05 0011) (5, 6) ৪0 139 
1000৩0০6005 08 00০ 25065০2৫081 11) 00801710006 1700৮ 0099106 
৮1516) 3 

চ100 91509 1০ ০০-00108655 0 00০ 00170 80 70101) 0৩ 
14110786215 0090016 006০ 29501558. ; [0. 0. 1934) 


[ রেখাটি (5, 6) বিন্দুগামী এবং উহা দ্বারা অক্ষদ্বয়ের ছেদিতাংশ দুইটি 
সমন ও পরম্পর বিপরীত চিহ্চযুক্ত । উহার যে বিন্দুতে কোটি ভুজের ছি€ুণ 
* চার স্থানাঙ্ক নির্ণয় কর । ] 

(7) ড/10101) 085599 00100£]) 0152 0011) (4 9) ৪150 15 90০ 
১16 000 00161012001 16 111060০0050 1020%42৩1 0109 2.য23 15 01৬1960 
2006 00156 110 005 18009 3227 


| বেখাটি ( --:4, 9) বিন্দুগামী এবং অক্ষদ্ধয়ের মধ্যে উহার ছেদ্দিতাঁংশ এ 
(শুতে 3 22 অন্রপাতে বিভক্ত |] 


'£) 13101) 085528 0070881061০ 00110 (9১ ৮) 8100 15 50০1) 
"1৮30 006 00101017০01 16 11006706005 ০০৮ ০০7 0০ 2555 1510136০6৩৫ 
"01015 00103 
রেখাটি (এ, 9) বিন্দুগাঁমী এবং অক্ষয়ের মধো উহাব ছেদিতাশ এ বিশ্বৃতে 

সস্থিখণ্তিত। ] 

(/) 10101) 08553 01091) 010০ 70017 (2, 3) 800 15 70818116] 
0188 1102 10117106006 0011065 (4১757) 8189 (7725 4) ) 

| রেখাটি (2, 3) বিন্দুগামী এবং (4,-7) ও (7, 4 বিন্বুগামী 
শরল্রেখাত সমাস্তরাল । ] 


(2 ড71101) 15 09০ 7921096700100191 10155000101 605 56£00216 
।)11011)6 0০ 0091065 (29) 2৮) ৪10 (20, 22). (0. 0. 19581 


.বরেখাটি (28) 28) ও (36, 29) বিন্দৃদ্ধয় সংযোজক সবরলরেখাঁর লঙ্ক 
দবছুথগুক |] 
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1. ৬ভাডি 086 006 00165091065 (1) 5) (3, 14) হ্রাম] 

(--1) 74) 216. 06011176875 415০, হ170. 006 1175 0£ ০011176210৮, 
| [০. 0. 19571 

[ দেখাও যে (1, 5), (3, 14) ও € 1১4) বিন্দু তিনটি একই স্বলবেখায় 
অবস্থিত এবং রেখাটি নির্ণয় কর ।] 

12. 7100 01১6 ০০00610175 €0 110০ 508161)0 11065 51010179755 
00০9 006 00117 20 05200 06 90100702006 551671 
1176 41738712105: 65 760০67) 0০ 8590 ০০-0101080৩০. 

| যে সরপেখা ভইটি মূলবিন্দু দিয়া যায় 'এবং পক্ষদ্বয়ের মধাবতী 
447 3৮55 2 রেখার অংশকে সমন্ডিখণ্ডিত করে তাহার্দের সমীকরণ নির্ণসস কর।। 

[3 1170 00০০0103001) 0 056 307161)6 1150 11018 705555$ 
010101161) 00০ 13016 02 37 লা 15 5801. 6076 006 500 ০0619 
17621001005 01] 1০ 2:55 15 10. 

| (2, 3) বিন্বুগাঁধী যে পরলরেখা। দ্বারা অক্ষদ্ছয়ের ছেদিতা'শদ্বয়ের সম 
10, তাহার সমীকরণ নির্ণয় করু।] 

4. 03150] 006 018710512 /555(8, 2), 855(--2,7),0356-2,7]) 
৮100 60০ ০070100. 0% (70 07090187 0010061) ৮, [55016. 1945 

4৯150, 010০ (1৮16 ৮55 1010£ 00617010010 7001769 0 88. 27) 
/0 15109171101] 00 90. 


| ভিভুজ ৯(8, 2), 85517 2, 7), 0৯5(-2, 7) প্রদত্ত । * বিন্দুগাহ* 
উহার মধামার সমীকরণ নির্ণয় কর। 

প্রমাণ কর যে, 8৪ ও ৯০-বম্ধাবিন্দুহ্থয় সংযোজক রেখাটি ৪০-র সমাস্তর!প 

55. 48 5081106 1015000005%25 5001) 01720 03০ 90] 0 01৭ 
16010190815 01 19 110021021965 018 0106 269 195 0010502.106,710৬৮ 
1086 01)6 11109 1995525 01070051) 8. 9%50 0011), 1307010285১ 193. 


[ একটি সরলরেখা এরূপে গতিশীল যে উহার সর্ব অবস্থানে উহ! ছার 
অক্ষদ্বয়ের ছেদ্িতাংশ দুইটির অন্যোন্তকের সমষ্টি বক | প্রমাণ কর যে বেখাছি 
একটি স্থির বিন্দু দিয়া যায়। ] 

16. 10 016 67080017501 00০ 20822010500 006 ০1110, 
13056 02776601526 07০ 01161) 21001780105 2009.] 00 3, ৪ (16 
€%06701065 01 &. 019106061 1081006 ৪10 20616 0: 605 7161) 00০ 
বস6 0 2. 


[ একটি বৃত্তের ব্যানার্ধ 3 এবং কেন্দ্রটি যুলবিন্দুভে অবস্থিত । উহার থে 
ব্যাস £-অক্ষের সহিত 60" কোণে নত তাহার প্রাস্তদয়ে বৃত্তের স্পর্শক ছুইটির 
সমীকরণ নির্ণয় কর। ] 
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17. 51700 006 60019007500 006 50915061006 10101) 085565 
00881) 002 00176 (958) 810 1093 11661050001 0106 865 20081] 
1) 10261210506 096 001099166 11) 5110. 7100 8150 0১০ ০০-0:0118159 
0006 00116 8৪ 71)101) 006 01010266 15 0001919 00৫ 270301559, 

[ (7, ৪) বিন্দুগামী একটি সরলবেখা কর্তৃক অক্ষত্বয়ের ছেদ্দিতাংশ দুইটি 
সমান ও পরম্পর বিপরীত চিহ্নযুক্ত ! উহার সমীকরণ এবং যে বিস্ৃতে কোটি 
হদ্ধের দ্বিগুণ তাহার স্থানাঙ্ক নির্ণয় কর । 

18. 51170 006 09001 01 0102 500911)0 11170) আ1)101) 00৩ 
(0 810 17061051003 0010 0025 9-0515 7170 15 110111720 26 81) 
17616 01 459 00 000 09510560115 ৩0101 01 0100 -8 15, 


[012৬ 2. 5766০৮0100০ 508121)6 11176 0170. 51007 01 
৮০০00160101] 10010514217 0011 (1870 0015 11706 (5 80051) 8175155 00 
1106 50:81010 1170 :-1 07752, [€0. 0. 1939 

7 ৮-অক্ষেত্র ধনাত্মক দিকের স্থিন। 4১১ কোণে নহ যে সরলবেখা বারা 
১ ক্ষের ছেদিতাংশ 3১ ভাহাঁর নমীকরণ নির্ণস্ক কর। 

 সরলবেখার চিত্র অস্কন করিছ্া জামিতির সাহাষো প্রমাণ করু যে রেখাটি 
॥7%-2 সরলরেখার সহিত স্মকোণে নত । ] 

19. (৫) [109 006 11011190010 06 006 5009181)6 11756 
14754732550 60 006 98%15 01 % 8150. 9190 105 11066106106 010 %-8.15, 

[2) %-অক্ষের সহিত 4৮+5+3-0 সরলরেখার নতি ও ঠ-অক্ষ 
£ইতে ছিন্নাংশ নির্ণয় করু। | 

(৮) 11106 505912176 1106 3৬49-65-50 ০৪ 00৮ 855 ৪ 6 
1100 05, নি100. 06 015097)06 0667০227200. ০৮. 

[ 3৮+--6-50 সরলরেখা অক্ষদ্ব়কে ৮ ও & বিন্দুতে ছেদ করিয়াছে । 
এ বিন্দুদবয়ের মধো দুরত্ব কত? 1 


(০) ৮1780 06 16150501006 11661060005 07802 010 000৩ 855 


নয 076 1106 2+3১-], 


[2+3৯০? রেখা দ্বারা অক্ষছয়ের ছেদ্দিতাংশ ছুইটির ফ্রের্ঘা নির্ণয় 


কর। ] 


376 স্বানাঙ্ক-জ্যামিতি [ 1:২610156 3 ] 


(4) ৮ 15 8. 7001176 07 0152 1106 2 লল 9. £10001061 11165 02.551175 
€01:01051) 2:1081555 11651061955 2 2.00 & 01 0106 295, 9100৬ 078 


101 911 70095100179 ০01 006 59001)0 11776 249 15 ৫01)5091), 


| ৮-9 রেখার উপর ৮ একটি বিন্দু । এ 5 বিন্দুগামী অন্ত একটি 
সরলরেখা অক্ষদ্ছয় হটে 2 ও ৮ "মংশদ্ধয় ছেদ করে। প্রমাণ কর যে এ দ্বিতীয্র 
রেখার সকল অবস্থানে 017 ধ্রুবক হইবে । | 


20. 7617961)01001815 212 01210. 0010 00০ 011511) ০০ 016 11055 
2+2/--3-509 800 2%4+39হ 5, চা 00620080010 06 0৩ 
501815171 111)2 10110115 07০ 10266 01 611০ 70217610159191:5, 

[যূলবিন্দু হইতে ৮+2- 3-0 ও 2৮+3%-5 রেখা ছুইটির উপর 
লগ্ব টানা হইয়াছে । উহাদের পাঁদবিন্দছ্ধয় সংযোৌজক সরলবেখার সমীকরণ 
নির্যয় কর । ] 


2].707818560100) 00970812116] 855 00109951006 00106 (72, 2) 
60০ 20012001585 : 


(1) 4৪-4৮-4470 0 
2170 (11) 22413%2--4+3% - ৪০০, 

[ নিপ্নের প্রত্যেক সমীকরণকে (--2, 1) বিন্দু দিয়া সমান্তরাল অক্ষদ্ধয়ে 
পরিবন্তিত কর :-_ 

(1) ১-4+4+8-ল0 

(11) 28439241437 ইল ০১7 

22. ৬/71)96 স1]] 075 20109001) 2৪+9১--2৮+3%-+%ুল 6 
1960906, 16 0১০ 01151] 15 00060 60 6172 00106 (3, 0)? 

[ যদ্দি মূলবিন্দুকে (3, 0) বিন্দুতে সরান হয়, তবে - 

৮+2০--2%-+39+4-0 সমীকরণের পরিণতি কি হইবে ?] 

23, ড/08৮ 0995 00০ 2908000. (44-2)24(-৮)2-508 
১০০০19০) 131) 16 15 08081515060 09121161 2355 0:09 005 
0017) (--০+০) 9)? 

[ (++2)%+(9- ৮) ৯6৪ স্মীকরণকে (--৪+০, 6) বিন্দু দিয়া অক্কিত 
সমাস্তরাল অক্ষয় স্থানাস্তরিত করিলে উবার আকার কি হুইবে ?] 
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90:81619 1125 

21. স্ুসমঞ্জস আকারে সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় । 

| 70 10 00০ ০908৪010106 0 502,151) 1175 17) 5111111০001591 
0:10. ] রী 20:89 

মনে কর, গুরদত্ত ০ (21, 91) 
'বন্দুগামী সরলবেখাটি -অক্ষের 
ধনাত্বুক দিকের সহিত 9 কোণে 
ভ আছে। 

এ সরলরেখার উপর যে-কোন 





পিন্দু 21%, %) লও । ট। / বি 7১ 
এখন 13নং অনুচ্ছে্ধ অন্সারে 
সধলরেখাটির সমীকরণ হইবে ( চিত্র নং 23 


267 553) 


/--9/1-56581) 9 (71), বা ৃ্‌ 
005 89 9117 9 


মনে কর, 7০? ঠা 21554 00৪ ০১ 
20০ 20 
বা, 207 155£00959 [ চিন্র ভি 2, 
[ চিন্রান্ূলারে ), ০ 
আবার) 255 3119, বা, 29-91-1510 9, ০. ৮287 লা, 
51) 9 


অতএব, 221 5957-51-৮1) হাই নির্ণেয় সঙ্গীকরণ । 
০9569 9110 0 


(1) হইতে পাওয়া যায় 27551710959 এবং 9.5) 41 517. 9. 
জ্ষ্টুব্য $ এই আকারে সমীকয়ণের বিশেষ সুবিধা এই যে, সরল রেখাস্থিত 


,কাঁন প্রদত্ত বিন্দু হইতে নিদিষ্ট দূরত্বে কোন বিন্দুর স্থানাঙ্ক নির্ণয় করা ঘায়। 
সবার, প্রদত্ত ছুইটি বিন্দুর মধাস্থিত সরলরেখ] বরাবর দুরত্ব নির্ণয় করা যায়|] 


উদ্বান্রণ। 215 2 00110 (0) 2) 9190 2০৮ 10981055 21) 2061৩ 0 45 
$101) 006 2-8%15 2180 729,553. চা] 006 00-01019059 0: ০৯. 

মনে কর, এর স্থানাহ্ক (১ 2). 

সরলরেখাটি %-অক্ষের সহিত 457 কোণে নত আছে, 


2745 :%7:25 
সরলবেখার সমীকরণ হইবে 452 3, 


95852 2৫ 


2, *" 2 


328 স্থানাহ-জামিতি 


না বহি ০ ও _ ৩ 
এবং % 23 ৪11) 45 নি 2, এ 


নির্ণেয় স্থানাঙ্ক হইল ( রি 
ভি... * ষ্ু নি 

22. দুইটি সরলরেখার জন্তভূ'ত কোণ নির্ণয় 

(70 9700. 006 917616 0০65610 ডে০ 612] 50:8716])0 11165, ) 

(৪) মনে কর, সরলরেখা ছুইটির সমীকরণ -51:1101 ৭ 
॥-/24+02 এবং উহাদের অন্তভুর্ত কোণ 9. সরলরেখা দুইটি -অক্ষেল, 
ধনাত্মক দ্দিকের দহিত * ও %॥ কোণ উৎপন্ন করিলে, ঢা ০5৮1 £ 
"71 0755712 তইবে। 


চিনে হইতে দেখা যাঁয় 9২৭ -9,. 


+1.-8+2) 


রখ 
(2105 (2 (৭-৭ী 
ল-021) ৭7 60159 হু 27 71709 / 
11050 ৭ 21917717179” 
৯ - 177 11. ও 
ক্াাতরাং 95 812- 2701-71-82) /৫- 
)77711172 রি সি 


ইহার দ্বারাই সরলরেখা দুইটির € ৫ 
ম্মস্তভূ কোণটি পাওয়া গেল। ট 7 লি 
 স্তেষ্টব্য যখন দুইটি দরলরেখা 
( এক সমকেংণে না থাকিয়া) পরম্পর ( চিত্ত নং 24) 
ছে করিবে, তখন উহাদের অন্তভুত কোণের একটি স্থক্ষকোণ ও অপর 
কোণটি স্থলকোণ হইবে। কোন অঙ্কে 27 6র মান ধনাত্মক হইলে 
বুঝিতে হইবে স্ুম্্রকোঁণটি নিণীত হইল এবং 67)9র মান খণাত্মক 
পাওয়া গেলে বুঝিতে হবে স্থলকোণটি নিণীত হইয়াছে । ] 
৬৮) যখন সরলরেখা ছুইটির সমীকরণ 21:+৮1%+01-0 এব" 
29%-02৮+02-50 হইবে, তখন উহ্নাদিগকে 9-517-+40 আকারে সাজাইয় 
লইবে। 


22461401750, ৰা, ভি হন 


722409 109 _50, বা, 27-5--293-09 , 
গু 


৬ ৫ ঠ 
ক ৬ 77125 - এবং 19 5 4 হার, 


%। &2 


স্বানাক্ক-জ্যামিতি 379 


স্ংজরাং, 217 69- - 68. &2 ০5257 2182 ূ 
1791 ১০০ 2192 10765 
% 


9255 0807 2 2261 -0182 +৯2১512) ভিলা 


2122 4 6199 

(০) মনে কর, সরলবরেখ। ছুইটির সমীকরণ এ ০93 *£ 4 31] 1171 
এবং 2০095 ৭৪45 511) ৭2 ল5179, 

এক্ষেত্রে মূলবিন্দু হইতে সরলরেখাদ্বয়ের উপর যে দুইটি লম্ব অস্কিত হইবে 
তাহারা ঞ-অক্ষের ধনাত্মক দ্রিকের সহিত «1 ৪ ৭৪ কোণে নত থাকিবে । 
কতরাং স্পষ্টত:ই বুঝা যায়, সরলবেখাদ্বয়ের অন্তত কোণ 9স৮* এ, 
বাঁ 957 - (এ1--%9) হইবে । 

23. দুইটি সরলরেখ' সমান্তরাঙগ হইবার জর্ত। 

(০0177110012 ০ [81011611500 011 ০ 501610 11155, 7 

সরলরেখ। দুইটি সমান্তরাল হইলে 557 হইবে | 85৭ _ 00, 

অতএব, (81109552517 02550. 

স্থতরাং 78) - 72271) 1] সমীকরণ (] ) হইতে 1 বা 7717 7223" (4৯) 

ইহাই সরলবেখাদ্য়ের সমাস্তরাল হইবার নির্ণেয় সর্ত। 

সমীকরণ-(2) হইতে দেখা ঘায়, টার হইলে সরলরেখা ন্বয় 
সমীস্তবাল হইবে | অর্থাৎ নিয় সর্ হইল £ 1০?) ০৯৯৭ (3) 

রি চু 
উপরের নির্ণেয় সর্ত হইতে দেখা! যায় যে উভয় সরলবরেখার প্রবণতা? 
£7801017% ) সমান হইলে সরলরেখ। দুইাট সমান্তক্কাল হয় । 


| অন্চ্ছেদ 1] (1) দেখ ] 
24. দুইটি সরলরেখা! পরস্পর লম্ব হইবার সর্ত। 


( 07)010101) € ০0৫ 9617927191501910165 ০0৫ চে 90:81510611165. ) 


০০৮ ০০৮ ৪+1 
ই পুনং চিজ দেখ 
দি 00৫ 9-- 00 * 24 রি - 





1 
এখন ০০0 চির ও 0019 
277] ৫ 
21 
777 
০০ 9 5 21219 1 +7717772 
1 ন 777] 77789 
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এক্ষণে, 9-90 হইলে, ০০৮ ০9-50১, ৮১ 1112 411-0, 

বা, ৮8112» -1.04) ইহাই নির্ণেয় সত। 

সমীকরণ-(2) হইতে অনুবূপে, 21০৪ +৮1৪-0...(8) সরলরেখাছয়ের 
পরম্পর ল্দ হওয়ার সতত পাওয়া যায়। 

| অন্য নিয়ম ] 22 অনুচ্ছেদের চিত্র হইতে দেখা যায়, যখন 9-590৯ 


তখন ৮-59০*+9, ৮৮ 021) 4-56৪15 (904-8)75 -:০০99ল - 1 
(21) 9 
স্থতরাঁং 091) ৭ 621 97715 বা, 7৮1722-5-]. 


25. কার্ধকর নিয়ম । ১৮ 
214-010101 ল0 সরলরেখাটি 29%-4-0294-025500 সরলরেখার 
সমান্তরাল হইবে যখন ৪] ৮57 হইবে! 
29 65 


এখন, মনে কর, 21০56) লু) ৮৮ 21-5295 এবং 9 ১৮, 
2 02 


৫1) ৮7 এর মান প্রথম সমীকরণে বপাইয়া পাওয়া যায় 
22-+০2£)-+01-0, 


বা, ১৪+০৮+7-0, 


অর্থাৎ, ০০৮+৮০+০-0 [ এখানে ০- €) (ঞরবক) | 


অতএব, দেখা যাইতেছে সমান্তরাল সরলরেখাছয়ের মধ্য পার্থকা শুধু 
ঞবক পদে। 

যেমন ধর, একটি সরলবেখার সমীকরণ 72--3%+4]1-0 দেওয়া আছে। 
এই রেখার সমাস্তরাল সরলরেখার সমীকরণ হইবে 7%-3+৮-0. এখন 
£ এর মান দ্বিতীয় কোন সর্ত হইতে নির্ণয় করিলেই উহা একটি নির্দিষ্ট 
সরলরেখা হইবে । 

নিয়ম? কোন রেখার সমান্তরাল রেখার সমীকরণ নির্ণয় করিবার সময় 
প্রদত্ত রেখার সমীকরণে শুধু ঞ্লবক পদটি পরিবর্তন করিবে । 

আবার, উপরের সরলরেখা দুইটি পরম্পর লম্ব হইবে যখন, 


৫129 +৮1 8250, বা, 2০5 হইবে | 
] 92 


2)2-4091%+01-0, বা, রঃ £++ --0, 
] ু 
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_&9 01. টি 0129 .. 
বা) ০, বা, ০০০০৪ $ 


অথাৎ"-৪০৮+০৮+০--0 | এখানে ০ঠ- ( ফ্রবক ) | 
1 


অতএব, দ্বিতীয় সমীকরণের & ও 9এর সহ্গ ছুইটি পরম্পর বিনিময় করিয়া 
উহাদের যে কোনটির চিহ্ন পরিবর্তন করিয়া একটি প্রবক পদ যোগ করিলেই 
টহা লম্ঘ হইবে এমন একটি সবলরেখার সমীকরণ পাওয়! যাইবে । দ্বিতীয় 
কোন সত ইহাতে আরোপ করিয়া ঞধ্ুবক পদটির মান নির্ণয় করিলেই 
মরলরেখাটি নির্দিষ্ট হইবে। 


মনে কর, 2৮+3/+17-50 রেখার সঠিত লম্বম সরলরেখার সমীকরণ বাহির 
করিতে হইবে। 


এখানে % ও %-এর সহগ ছুইটি বিনিময় করিলে 35 ও 29 মু । এখন 
উহাদের যে কোন একটির চিষ্ন পরিবরীন করিয়া বক পদ যোগ করিতে 
হইবে) সুতরাং সমীকরণটি হইবে 34-2৯-7৮৯0. 
নিক্ম 3 প্রদত্ত একটি সরলরেখার সহিত লম্বভাবে অবস্থিত সরলরেখাৰ 
মমীকরণ নির্ণয় করিবার সময় & ও এর সহগ ছুইটি বিনিময় করিয়া উহাদের 
যে কোন একটির চিহ্ন পরিবর্তন করিবে এবং একটি নৃতন ধবকপদ যোগ 
করিবে। 
26. ছুইটি সরলরেখার ছেদবিন্দু নির্ণয়। 
| 119 10750 005 0০176 9 10021520010 0 ৮৬9 €)৩1) 5৮. 11765, 
মনে কর, প্রদত্ত সবলরেখা 1 ছুইটির সমীকরণ 
21476)%-+০)-0-0%) 
এবং ৫০492 +02 ল50.-.2) 
সরলরেখা দুইটির ছেদবিন্দু উভয় স্রলরেখার একটিমাত্র সাধারণ বিন্বু 
£ তরাৎ ছেদবিন্দুর স্থানাঙ্ক দ্বারা উভয় সমীকরণই সিদ্ধ হইবে। 
মনে কর, ছেদ বিন্দুর স্বানাস্ক (১9). 
আতরাং ৪)৭-+৮19-401-50+03) 
এবং ৪2+898-+০2-50-*:(4) 
এক্ষণে (3) ও (4) হইতে বজ গুণন প্রণালীতে পাই, 
র্‌ 0 1 


বসল 
০০০০৫ ্্্ 


&165-_-8201 ০729 - 0921 ০78৭ -_-22%)' 


4 6109 --0508. হু 6)29--6991 ইহাই নিণেক় | 
:2169--2962 রিনি 2169 291? ৯০০০০০৪৪ 
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[ভ্রষ্টব্য £ ছেদবিন্ুর নিদিষ্ট মান পাওয়ার সর্ভ ৫:৮৪--০০৪1 ৮০, 


কিন্ত যর্দি 2162 _22৮1750,১ বা, 19) হয়, তবে সরপরেখা দুইটি অমীম 
গু গু 


পুরত্থে ছেদ করিবে। আবার দেখ, 23 অনুচ্ছেদে বণিত দুইটি সরলরেখার 

সমান্তরাল হইবার সতও ৪7০9. অতএব, ছুইটি সমান্তরাল সবলরেখা অপীমে 
ণ £ 

পরস্পর ছেদ করে বলা যায়। ] 


27. দুইটি সরলরেধার ছেদবিন্দুগামী বে কোন সরঙগরেখার 
' সমীকরণ নির্নয় । 


[10 ঠি)0 00০ ০7৪৪০০1২918 50818106 111৩ 04581080095) 
(10০ 001100 0£ 1100515606101) 01 0৬0 £1৮০1) 8008181)0 11133, 

মনে কর, গ্রদন্ত নবলবেখা ছুইটির সমীক বণ 

$154019401 7-0**00) 

এবং ৪2০৮-+৮৪৮%+ ০2-০**2) 

এক্ষণে 211+01)9101-+80225%1+099-1702)-50.,,03) সমীকবরণাট 
একখাত সমীকরণ ধলিয়। উহ একটি সরপরেখাঁর সমীকরণ । এখানে & 
যে-কোন গ্রুবক হইতে পাবে এবং উহার বিভিন্ন মাণ বিভিন্ন সবরপদেখা প্রকাশ 
করিবে। 

(1) ও (2) সরলরেখাদ্ধয়ের ছেদবিন্বুর স্থানাঙ্ক 


($1০০-০০০। ৫1252 7-7 29) 
21029 2301? 2102 --290] 


এই স্থানাঙ্ক ছ্বারা সমীকরণ-(3) সিদ্ধ -হয়। অতএব, সরপবেখা-(3)ট 
1) ও (2) সরলরেখাদয়ের ছেবিন্দু দিয়া যাইবে । 
অতএব, সমী করণ-(3) সরসরেখা (1) ও (2)-এর ছেরেবিশ্ুগামী সরপরেখার 
নিণেয় নমীকরণ। 
28. তিনটি স্রলরেখ। স্মবিম্দু হইবার অর্ত নির্ণয়। 


[7০ প্রাঃ 0০ 5073010101) 0£ ০970001061,06 0£ 07056 ১০৪161 
11165.] 
মনে কর, সরলরেখা তিনটির সমীকরণ যথাক্রমে 
৪1249140০10...) 
292 +-02-+ ০8 062), 
এবং ৪3৮-+৮3%-+03-50..03), 
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(4) ও (2) সরলরেখা ছুইটির ছেদবিন্বুর স্থানাস্ক 
(8:65-056) 5368-0523) 
250 2261. 2109 - 29৮1 - 


সমীকরণ-(3) যদি এ স্থানান্ক ছারা সিদ্ধ হয়, ভবে তৃতীয় সরলবেখাটি 


11 ও (2) সবরুলরেখাদ্বয়ের ছেদ্বিন্দুগামী হইবে অর্থাৎ তিনটি সবলরেখাই 
“মবিন্দু হইবে । অর্থাৎ যদি 


, 00105 - ৮5০ 016.) ০০৫ 
রি (9825 _967 ৮ ( 2৪ 7৮4০) নর 
[৪192 25৮] টি 2102 --290) তি 

, ৫86৮)০2--8301)1560792 -0291)1708(2109 - ৫261): 0..-04৯), 

ইহাই মরলরেখ!। তিনটির স্মবিন্দু হইবার সর্ত। 

1) ভিন্ন আকারে সর্ত। 

খদি ?, 9,” এমন তিনটি ফ্লুবক সংখা! প1ওয়া যায় ঘে সমীকরণ 11), (2; 

(3)এর বামপক্ষের রাশিকে যথাক্রমে 7,931 ছারা গুণ করিয়া গুণফল 
“নটি যুক্ত করিলে আপনা হইতেই শুগ্ঠ হয়, তবে (0), (2) ও (3) দ্বার? থে 
॥নটি সবুলবেখা স্চিত হইতেছে উহারা লমবিন্দু হইবে। 


'অর্থাখ। যদি 7, ৫,1এবু এমন তিনটি মান ( শান তিনটি সমান হইতে পাবে 
কন্ছ শন্ত নহে ) পাওয়া যায় যে, 
১,14৮) /+03)+9042 1৮2 +০9)104৩+৮3১৯+০১)- 0:70. 
'ঘু( আপনা হইতেই ), তবে (1), (2) ও (3) বেখাজয় মমবিন্ু হইবে) 

মধ &, ১এদ মান যাহাই হউক না কেন, (8)এর বামপক্ষ শুন্য হইবে 
১41 হইতে স্পষ্ট বুঝ] যাঁয় যে & ও %এর সহগ দুইটি এবং গ্রুবকটির প্রত্যেকে 
প্ক্‌ পৃথক্‌ ভাবে শৃন্য হইবে। 


মনে কর, সরলরেখ| (1) ও (2)এব ছেদবিন্ধুর স্থানাঙ্ক (৭, 9), 


চটির 
এবং 2০০40219402 5 


স্তরাং 14148191701) -+ 9022৭ +929-+ 09) 
7093৭ +958+035)-9 
৷ কারণ, %, ঠএর যেকোন মানেই (9) শুন্ত হয়, কাজেই এক্ষেকে «, 
৮ এর «১ ৪ মানেও (9) শূন্ত হইবে। ] 
৪৪০40984057 (৫41 8587০:)-94851-852 4০2) 


সি -£১৯০-%০ (8 হইতে পাওয়1 ঘায় । 
-্ল(0, 
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অতএব সমীকরণ-(3) «১ 9 দ্বারা পিদ্ধ হয়; অর্থাৎ (1), (2) ও (3. 
রেখাত্রয় সমবিন্থু । 

[জঙ্ব্য £ তিনটি সরলরেখার সমীকরণ যখন এমনভাবে থাকে যে, 
দেখিলেই বুঝা যায়, %, ৫, এর মাঁন কি ধরিলে &, এর সহগ দুইটি ও এ্ুবক 
পদটি পৃথক্‌ পৃথক্‌ ভাবে আপনা আপনি শুন্ত হয়, সেই সব ক্ষেত্রে সর্ত (3)এ 
উপযোগিতা খুব বেশী । অনেক ক্ষেত্রে দেখা যাঁয় 2, 9, ? প্রতোকটির মান এব. 
ধরিলেই সতটি সিদ্ধ হয়। তবে যখন (1), (2) ও (৭১ সমীকরণ তিনটিতে 
£) ॥ প্রভৃতির সহগপ্জলি 1, 2, 3 প্রভৃতি সংখ্যা ছ'রা দেওয়া থাকে, তখন এই 
সত আরোপ করা উচিত নহে । 

নিম্নের উদাহরণমাল। লক্ষা করিলেই কাষধকর নিয়মণ্ডপি বাঁশতে প পৰে! 

উদ্ধাহরণমাল! 4 
উদ্দা, 1. 130 006 50090107018. 5008161016 11156 চ51)1015202559 
01/009510 002 00130 (3, 74) 9150 15 19817112] €0 €1)০ 50211) 11176 
22439474420 
| (3, -4) বিন্দগামী ও 2%+3+4-0 সরল রেখার সমান্তরা” 
সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় কর । | 
১ম নিয়ম । 2%+3+4-50 সরপণবেখার সহিত সমান্তরাল সরলবেখাঁ? 
সমীকরণ হইবে 2+3+%-0. 
এক্ষণে, এ সরলরেখা (3, -4) বিন্ুগামী বলিয়া 
2১3+3১৮-47£5-50, বা 8556, 

অতএব, নির্ণয় সমীকরণ হইল 2+3%47-6-0. 

২য় নিয়ম । (3, -4) বিন্দুগামী সরলরেখার সমীকরণ 
4425 7(9- 3)-,১5, (1), ৰ 

সরুলবেখা 2৮14 39%+ 4-50-02)এর £1501010হে 5, 

এখন সরলরেখা-(]) সরলরেখা -(2)এর সমান্তরাল হইলে %- 4 হইসে. 

নির্ণেয় সমীকরণ %+4ল 073), বা, 2+3+6-0. 

উদ্দা, 2. [7170 092 200800100৫2. 50:8161)6 11702 15101 70939৩5 
২1000517006 00206 (2 71) 8200. 15 09102109109177 00 006 
5119181)6 11176 3%--2-5. [.], 3. 4৯, 

[ (2, -1) বিন্দুগামী ও 3৮-2%-5 রেখার উপর লঙ্ব সরলরেখা? 
সমীকরণ নির্ণয় করু। ] 
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১ম নিয়ম । এখানে প্রদত্ত সবলরেখার সমীকরণ 3%--2-5. 
ঈহার উপর লম্ব যে-কোন সরলরেখার সমীকরণ হইবে 2+3%+-%-50. 
এক্ষণে এ সরুলরেখা (2,--1) বিন্দুগাঁমী বলিয়া 
2১৫2+3১৮ -11+8-50১ বা, চল -]. 
অতএব, নির্ণেয় সমীকরণ হইল 2%+3%- 1750. 
২য় নিয়ম । (2,-1) বিন্ুগামী সরলরেখার সমীকরণ 
%+172%8(2--2)..,55, (1) 
এখন সবলবেখা 33729 স5 5,55০, (2) এর 80160 ও. 
সরলরেখা-(1) সরলরেখা-(2) এর উপর লঙ্ব হইতে হইলে 
১৯৫ 2 7]5 বা 177--8 হইবে। 
অ-জ্ঞব, নির্ণেয সমীকরণ ৮117 80 -2), বা 2+3%--1-50, 
উদ্ভা, 3. [17১0 00০ ৪008002 0 2. 50:215176 1106 1103 
[75885 00100810076 0০015 (3১74) 00150218116] 60 05 
০0016101177 25099 ৪০+% 51) ৪০+7-0. 
যে সরলরেখা (-3,-4) বিন দিয়া যায় এবং £ ০০৪ ৯০০+% 51 ৪0০ 
- 70 সবুলরেখার সমান্তরাল তাহার সমীকরণ নির্ণয় কর। ] 
« 599 80 +% 51) ৪0+-7-0 সরলরেখার সহিত সমান্তরাল সরলরেখার 
৮চহীকরণ হইবে & ০093 80 +5% 511) ৪80০+7%-50 
? অনুচ্ছেদ 16 অন্থসিদ্ধাস্ত (111) দেখ ] 
এখন, এ সরলরেখা (-3,-4) বিন্দুগামী বলিয়! 
3095 ৪0০--4 ৪11) ৪8০0০41550১, বা £-53 ০05 ৪০০44 511 80০, 
৮ এব) নির্পেয় সমীকরণ হইবে 
20095 ৪০04 51 ৪043 ০95 ৪0১44 511) ৪0০50, 
অথাৎ, (43) ০95 ৪0+(/+4) 581 80-50. 
উদ্ধী, &. 23100 005 200200100৫6 2 50081600113 79.5851186 
11৮00 00০ 00215 (2১ 4) 800. 06706020255181 00 005 50815176 
5০ 0093 6৭4 5911 ০9০--53, 
595 6+% 51 6553 সবুলরেখার উপর লম্ব হইবে এমন যে কোন 
৮*পতখার সমীকরণ হইবে £&£ 518 6*- % ০০৪ 6০+1-50. 
এখন এ সরলবেখা। (2, 1) বিন্ুগাঁমী বলিস্বা 2 517) 6 - ০95 6*+7-50. 
বা, ৮ ৯০0$ 6--2 811 ০৭, 


1০, 7. (১025 
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অতএব, নির্ণয় সমীকরণ হইবে 
2 8119 ০০--% ০095 6-+-০508 ০০2 511 ০৭0, 

বা, (- 2) 2 ০--(%--$) 5095 62550. 

উদ্দা, 5. [71150 0 ০040101 €0 6175 062196150100191 70156069 
০0 006 82£1090% 101101175 0105 0011)65 (4১75) 2100 (7275 3). 

[ (4 -5) ও (--7, 3) বিন্দুদ্য় সংযোজক রেখাংশের ল্ঘ নমছিখণুকে 
সমীকরণ নির্ণয় কর। ] 

এখানে, (4, 5) ও (95 3) বিন্দুহ্ধয় সংযোজক সরলবেখার 

573. _ 8 

4-- (727) 11. 

স্বতরাং উহার উপর কোন লব্বের £:9016]1€ হইবে 42. 

আবার, এ লঙ্ব (4,-5) ও (-9, 3) বিন্দুতবয়ের সংযোজক অংুশর 
মধ্যবিন্দুগামী। 

এখন এ বিন্দুয়ের সংযোজক অংশের মধ্যবিন্দুর স্থানাঙ্ক (এভন, 85 বা 
(3 ₹1)। 

অতএব লম্ব-সমছিখগ্ডকের স্মীকরণ হইল 41757805478 

বা, 169- 2227 17550. 


প্রবণতা (£501616 )হু 


উদ্দা, 6. 1 01১5 5005161)0 1176 রি -5]1985598 001010£1) টু 


70106 0: 11)021590001) 0৫ 002 11065 2---5] 8150 35%--49+6-্58 
8190 15 0219116] 00 00০ 1116 44739 - 6550১ 8790 & ৪00. &. 
[0,10. 1948. 


] যদি 2+%-] সরলবেখা 2৮--৮-] ও 3৮-4৮+6-0 রেখাদধে? 


ছের্দবিন্দু দিয়া যায় এবং 4-+3%--6-50 রেখার সমাস্তরাঁল হয়, তবে ৪ ৪ 
এব মান নির্ণয় কর। ] 

2%- 9751 ও 3--4/+6-0 সমীকরণ ছুইটি সমাধান করিয়া 2. 
9-53 পাওয়া যায়। 

”, এ দুই সরলরেখার ছেদবিল্বুর স্থানাঙ্ক (2, 3)। এখন 4৮+3-6-৪ 
রেখার সমান্তরাল রেখার সমীকরণ হইবে 4%4+3+-0. যেহেতু ইহ 
(23) বিন্বুগামী ডে 4১213 %3+8750 বা, 775 - 15. 
অতএব, সরলরেখার সমীকরণ 4439-17-50) ইহাকে 10651530? 
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আকারে লিখিলে দাড়ায় 77 ০৫ 1) ইহা 2+1-1এর সহিত অভিন্ন রেখা 
হইতে হইলে 2748 ও &-এ৮ হইবে । অতএব, ০487) ৮387. 

উদ্ধা. 7. 51170 00০ 20086010100 010০ 80811001106 1101) 


7858929 00০0810 006 0011) (59 4) 200. 006 0020 01 11705156000] 
0 006 111765 21439 _ 1250 204 3-41+7-0, 


[যে সরলবরেখা 2439 - 1750 ও 3৮--4917-50 বেখা্বয়ের ছেদবিন্দু 
« (5, 4) বিন্দু দিয়! যায় তাহার সমীক রণ নির্ণয় কর । ] 
১ম নিয়ম । 2+3- 1750 ও 3৮%-4917-50 সমীকরণদ্ধয় 
সমাধান করিয়া পাওয়া যায় 27০]. ও 9-]. ৮, উহাদের ছেদবিন্ুর 
শ্বাণাঙ্ক (4১ 1)। 
এখন, (5, 4) ও (--1) 1) বিন্দুদ্বয়ের যধা দিয়] যে সরলবরেখ! যাইবে তাহার 
সমীকরণ হইবে 
প্রন বা, ৮০৯, বা, *-2+3-0. 
£- 24 3-50, ইহাই নির্ণেয় সমীকবণ। 
২য় নিয়ম । 2+39-1-0 ও 3৮--49+-0 এই ছুই সরলরেখার 
গেদবিন্দুগামী যে কোন সরুলরেখার সমীকরণ হইবে 
2+3-418(38-4917)-0, ইহা (5, 4) বিন্বুগামী হইলে 
2.513.4 - 0177(3.5 -4.4+7)-0 হইবে, 
বা, 214 0£-50, ৮. £ল 7, 
নির্ণেয় সমীকরণ হইবে 2135 - 1 - 203৮-49-42): 0, 
পা, 2৮-23-০০0৯ ইহাই নির্ণেজ সমীকরণ। 
উদ্দা 8. 100 00০ 68001) 01 006 11776 00100817006 00170 
১1 1170619600018 0৫ 00০ 111)95 42-47-4550 8130 3+2%-5 50 
2120 [9011921701077181 60 010০ 11116 2-2%+17-0. 
| 4%+9-47-50 ও 3%+2--5-0 রেখাছয়ের ছেদবিন্্গামী এবং 
£- 29415 0 রেখার উপর লঙ্থ সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় কর।] 
১ম নিয়ম। 4%+--4-0 ও 3+2-5-50 সম্ীকরণহয় পমাধান 
করিয়া পাওয়া যায় ৮4, /-2. 
এ বেখা ছুইটির ছেদবিন্দুরস্থানান্ক (8, 1). 
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এখন, £-29+]-0 সরলরেখার উপর লম্ব হইবে এমন যে-কো 
সরলরেখার সমীকরণ হইবে 2:৮+৮+%-50, 

যেহেতু, ইহা $&, &) বিন্ুগামী, ৮৮ 2%$+8785-50, ৮০82-57, 

অতএব, নির্ণেয় সমীকরণ 2%+ %--+৮৮-50 অর্থাৎ 10459 - 140, 

২য় নিয়ম । 440 4-50 ও 3+2%--5-50 $ এই ছুই সরলরেখাএ 
ছের্ববিন্ুগামী যে কোন সরলরেখার সমীকরণ হইবে 4+9-4৭ 
50342 -5)-550১ বা (32+40%4+0221+1)%- 6414 55)-50-00), 

এক্ষণে (]1)-সরলরেখাটি --2%+-1-50 ব্রেখার উপর লশ্ব হইবে যদি 
(3744) % 1+02%1+1)১ 7250 হয় [ অনুচ্ছেদ 23 (8) দেখ : 

অর্থাৎ যদি %-2 হয়। 
অতএব নির্ণয় সমীকরণ ভইল্‌ 4+%- 4+2035+2%-5)-50, 
বা, 10245 - 1%ল্লও, 

উদ্দা, 9. (2) [190 006০ 2008800170৫ 006 50515100 11750 02.551)8. 
[10100£1) 00০ 11615600018 0 606 11025 %--2--৮-50 804 
৮139-20-50 80009191161 00 €0€ 1176 35%+4%-0. 

[ ৮-2/-৮-0 এ ৮+3%-28-0 রেখাছ্বয়ের ছেদবিন্দুখামী এব" 
344+4%-0 রেখার সমান্তরাল সরলরেখার সমীক রণ নির্ণয় কর |] 

১ম নিয়ম । ৮-2/--৮-0 ও £+3%-2-0 সমীকরণদ্বয় সমাধান 


করিয়া সরলবেখাহয়ের ছেদবিন্দুর স্থানাঙ্ক পাঁওয়া যায় (5. 


এখন 344৮0 রেখাটির সমান্তরাল যে কোন সরলরেখার সমীকরণ 


হটবে 3৮+-4+৮-0, ইহা (5; ৯) বিন্দুগামী বলিয়া 


3১24+%+-0 হইবে, "১ 158. 


অতএব, নির্ণেয সমীকরণ হইল 3%+4%--5৮-0, 
২য় নিয়ম। £-2-৮50 ও *+39- 28550 সরলরেখাদ্থয়েঃ 
ছেদবিন্দুগামী ষে কোন সরলরেখার সমীকরণ হয় 
(৮--2- ৮)+%0৮+3--28)-50 
বা, (8+1)+%03%-2)- ৮৫2৮+)-0--৮0), 
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এখন (1) সরলরেখাটি 3৮+49-0 রেখার সমান্তরাল হইবে 


যখন 2 হইবে [ অনুচ্ছেদ 23 (8) দেখ | 


বা, £-52 হইবে। 
অড্এব, নির্েয় সমীকরণ হইল (2+1)%+06-2)৮--৮64$+1)-0 
বা, 3+4% -5%-50. 
উদ্ধা, 9. (৮) চা00. 02 111)65 00009001006 70০৮0: হতো 
5090 0£ %--22-72ল50 200 97 35145. 0১ আ010 215 20 & 


১১:১9 ০ চি 17017) (16 01111), [0.1.10. 1942) 


৷ যে সবলরেখাগুলি টাটা ও ১ 3৮+১--0এর ছেদবিন্টু দিয়া 


'ঘ এবং মূলবিন্বু হইতে যাহা দের দুরত চু তাহাদের সমীকরণ নির্ণয় কর। ] 


প্রদত্ত ল্মীকরণ দুইটি সমাধান করিয়া পাই 3 এবং ৮-০4. 
ছেদখিনর স্থানাঙ্ক (3, 4). এ ছেদবিন্বুগাঁমী সরলবেখার সমীকরণ 
১£ল (74)7575(5-3), কা £৮5-944738)৯0. 
রম & 4--317% 
মূলবিন্দু (09, 01 হইতে এ সরলবেখার জঙ্বদ্বরত্ব---7 
রি বি নি ৯/] 1175 


437৮. 7 বা, 164+9%:৮-2475-49 


২/] 4772 বি 1177 রি? 
রব» 311751487৮4 17-50১ বা, (317117107,4+1)-50, 
177 1, বা 1, 
7-- --] হইলে সমীকরণটি লইবে %- 4. -1(0--3), বা %+9-2। 
এব” 1৮০5 4; হইলে সমীকরণটি হইবে % এ৮৮217115-5) 
বা, 91917275175, 
নির্ণয় সমীকরণ £-+-7 এবং 17+319-175. 
উর্দ], 10, (2) 10:০০ €1১৪6 06 11095 2--%+-8-0০, 
3৮-+%12-50 800 427 3% - 4ুলল 0 2815 6000010610৮, 
। প্রমাণ কর যে 2%--%7+8-0১, 3+9+2-0 ও 4473-44-50 
এেখাগুলি সমবিন্দু ! ] 
2--%+8-0 ও 3++2-50 সমীকরণ ছুইটি সমাধান কৰি! 
১হান্ের ছেদবিন্দুব স্থানাঙ্ক পাওয়া? গেল (--2, 4)। 


এক্ষেকে, 
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এখন, যদি (--2, 4) বিন্দু দ্বারা 4+3/- 4-0 শমীকরণটি সিদ্ধ হয়, 
তবে তৃতীয় সরলরেখাও প্রথম ছুইটির ছেদ্দবিন্দুগামী হইবে, অর্থাৎ তিনটি 
সরলরেখাই সষবিন্দু হইবে। 
এক্ষণে, 4139-45-54 (72017 304)-7 47577847124 0, 
অতএব, দেখ! গেল তৃতীয় সমীকরণটি (-_2, 4 দ্বারা সিদ্ধ হইল । 
স্থতরাং, তিনটি সরলরেখাই সমবিন্দু। 
উদ্দা, 10.66). 0:০৮০ 61586 0176 5002151)6 11765 (৯+০)৮+৫৯--০-) 
(০4124179550 ৪100 (০+৮):+09- 4550 815. 00770017170. 
এখানে (৮+০)%+2%-925-50:.00) 
(০+ ০) +0% - ৪-50..-(2) 
এবং (৫ +৮):+০৮%- 2-0...63) 
(1), (2) ও (3) সরলরেখাজয় সমবিন্দু হইবে যদি ?%, 1 এমন তিনটি 
ঞকবক সংখ্যা পাণ্যা যায়, যে 
আপন হইতেই 910৮-+০)%+০--21+9100+9)-+79% _- 
+7102-479)2+০৮-21-50 হয়,,.(4১) 
'এখানে 4 -এবু সহগ 7(৮-++০)+906-+2)71(4 47 ৮)..(4) 


9এবু সহগ 17৫-+97+10 ১১, ০০০৮5 05) 
এবং ঞ্বক পর্দ (914-9+110 *** 252৮ 06) 
এখন, 7, ৪, ?এবু মান এমন হওয়া! চাই যে (4), (5) ও (6) প্রত্যেকটি 
রাশি পৃথক্‌ পৃথক্‌ ভাবে শূন্য হইবে । 


স্পষ্টতঃই দ্বেখা যাইতেছে, 7-&--০,9-০--০১ এবং ?-০2--% হইলে 
(4), (5) ও €6) প্রত্যেকেই শূন্য হয় অর্থাৎ (4১)-ও তৎক্ষণাৎ শূন্য হয়। 
অতএব, (1), (2) এবং (3) রেখাত্রয় স্মবিন্দু। 


উদ. 11. 70: 1700 52106 01 77 11] 0132 111)65 9-32-]। 
29-21-3800 39-57-4406. ০0150026106? [00,140 270 7551 


9)-32--] ও 29-%+3 সমীকরণ ছুইটি সমাধান করিয়া উহাদের 
ছেদ্ববিন্দুর স্থানাঙ্ক পাই (1, 2)। 
এখন, 3-5244, এই রেখাটি প্রথম দুইটি রেখার সহিত সমবিন্দ 
হইবে যখন তৃতীয় সমীকরণটি (1, 2) বিন্দু দ্বার সিদ্ধ হইবে। 
6.17%+4,) বা, %552. 
অতএৰ দেখা গেল তিনটি সরলরেখা সমবিম্দু হইবে যখন ৮72 হইবে । 
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উদ্ছা, 12. চা, 09০ ০0080000000 50835001106 10100 
০85585 01070810005 10651550607 06 006 50815) 117258 
২২-47-0800. 5249-47-50 800. ০965 02 6008] 10705101965 
শা 006 225, , [0,0. 8,9১০. 1947] 

যে সরলরেখা 3%-4+ 1250 ও 5+৮%-1550 সরলরেখাছয়ের 
£ছ॥বিন্দু দিয়া যাক এবং অক্ষদ্বয় হইতে সমান অংশঘ্বয় ছিন্স করে তাহার 
সমীকরণ নির্ণয় কর |] 

3%--49-4+1-50 ও 5৮+--1-50 এই রেখাছয়ের ছেদবিন্ধু দিয়া যাইবে 
এপ যে কোন সরলরেখার সমীকরণ হইবে 

3৮--49+-11+%05% 4 ৮ 7 1)-50, 
বা, (5%1+3)%+(07--4)9% -0%-1)-5 0.0) 
ইহাকে ছেদিতাঁংশরূপ (1)60:06]06 0010) সম্গীকরণে সাজাইয়া পাওয়া 


মাত রর এ...» পু 


£-4. £-3. 

98৮43 %-4 
(1) সরলরেখাটি অক্ষদ্ধয় হইতে সমান অংশ কাটিয়া! লয় 
7--] 7-1] গু (0) দৃ 
2 গল ৮71, বা তু. 
5৮73-173 বা, 4৮5+3৮-7-0, 1 


এখন দেখ! যায় স্মীকরণ-(1)এ £--]1 বসাইলে বক পদ %--1-50 হয়, 
* হাতে সরুলরেখাটি মূলবিন্দুগামী হয় অর্থাৎ অক্ষদ্থয় হইতে কোন অংশই ছেদ 
₹'রলা। স্বতরাং এক্ষেত্রে 2551 হইতে পারে না। 

অতএব, £- -এু ধরিয়া নিণেয় সমীকরণটি হইবে 

5১৫ -11+3)2+07-4-4)9-6€-্8-3)স0, 

ধা, -882--97144:7-50 অর্থাৎ 23123571150. 

উদ্দী. 13. চ00 00 ৪০0০ 810615  02072€1 0) 111)68 
2 ৮%--3-50 280 +39+ 250. 

সনে কর, 28+9-3-0 ও ৮+3৮+2-0 রেখান্ধয়ের অস্তভূত 
(ত"ণটি 9. 

22 (৪) অনুচ্ছেদে, স্থত্্ (2)-তে দেখান হইয়াছে 


6: 6৪72-2961-2565, এক্ষেত্রে কোণটি সুম্্রকোণ, 


এমনভাবে ৫], 01, 29) 6৪ মানগুলি লইতে হইৰে যাহাতে 
০5৮)--2169 ধনাত্মক হয়। ] 
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এখানে 95 6207) 2৮35৮7- _ 088 1:72 455 


নির্ণয় কোণটি 45০ 


উদ্দা, 14. 1100 006 20179019175 00 005 50215106 11095 100 
7855 001005]) (3, --2) 22010910621 210516 0৫607 160 006 10) 
২/32০4-5], 

[ যে সরুলরেখাত্য় (3, --2) বিন্ু দিয়া যাস এবং »/35+ 9 4 রেখার 
সহিত 60" কোণ উৎপন্ন করে তাহাদের সমীকরণ নির্ণয় কর |] ৃ 

[ চিত্রে 88 হইল সরলরেখা ২/3%+ 2751, 6 হইল বিন্দু (3,- 2), &৪ 
সরলরেখার সহিত 60 কোণ করিয়া ্‌ ৮ 
020 ও 65 ছুইটি সরলবেখা 
আছে। হ্হাদের সমীকরণ [নয় 
করিতে হইবে। 

মনে রাখিবে চিজ অস্কন * 
কারবার কোন প্রয়োজন নাই। ০ /৮50--2 
কিতাবে দুইটি সরলবেখা প্রদত্ত 
সরলরেখার সহিত একই কোণে 
নত থাকে তাহা দেখাইবার জন্য চু ৪ 
চিত্র দেওয়া হইল । ] ৃ ( চিত্র নং 25) 

(3, --2) বিন্ুগামী সরলবেখার সমীকরণ 9+127-৮805-3)-00. 

যেহেতু (1)-রেখাটি, সরলবেখা ২/3+-]এর সহিত 90” কো, 
নত আছে, 





৩ 83) /3- 772 

260০-57-07 ১৯০৮ 10111 

126 টিসি 2) (৫) এবং €৪1 60+- টি /ঠ ! 
179. 2. ০ 

(1) হইতে পাওয়া যায়, ১৯] ই 1750. 

1 -71৮--/9 

(88) হইতে পাওয়া যায়, /3-- নু টি 


বা, ৯/3--37,- -17%-- ১/3, ৮৮ 2 83. 
এখন সমীকরপণ-(1)-এ একবার £-0 ও আবার 1%,- 43 বাইয়া নি 
সমীকরণ পাওয়া যাক, ৮+2-0,. 
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এবং %+2. 4562 -3), বা %৮-4/8৮+3 ২3 +2হ1, 

অতএব, +-++2-50 এবং %-- ২5৮+3 ২8 -+2-50 নির্ণেষ সমীকবগন্ধম্ন। 

(জ্রষ্টব্য £ এখানে £%-এর মান অজ্ঞাত। উহা __ খন হইতে বড বা 
ছোট হইতে পারে। 

($) ও (11)তে 1% হইতে _ ৬০ একবার বিষোগ করা হইয়াছে এবং 
আর একবার - ২৪8 হইতে 1 বিম্বোগ করা হইয়াছে । ইহার ফলেই সম্ভাবা 
সুইটি সরলরেখা পাওয়া গেল। 

উদ্বা. 15. ৬517 0086 0])6 0766 11065 ৭--.2, 7 আটুঞ্চল্ু৪, 


৮7 ১/92554 0010 81) ০0011862991 018,051. (0. [0. 19577 
4৯150১ 300. 00০ 21:58. 0: 0106 001970610 1017060. 


[প্রমাণ কর যে %ল2, 9-- ৬2৮-5 ও 9+ ৬৪৮ বেখাস্লি একট 
সমবান্থ ত্রিভুজ উৎপন্ন করে এবং ব্রিভু দিব ক্ষেত্রফল নিণঁয় কর । 1 
সমীকরণ তিনটি 9-52 - (0) 
%- ১৪45 272) 
এবং 9-০-৮/8৮+41-03) 
পমীকরণ-(1) &-অক্ষের সমান্তরাল একটি সবল.খ! | 
সম করণ-(2) এমন রেখা যাহার £090150৮- ৮5, ম্তরাৎ জো 501 এও 
বলিয়া ঠা ঞ-অক্ষের ধনাত্মক দিকের সহিত ০0 কোণে নত। 
সমীকরণ-(3) এমন একটি সরলবেখা যাহার €80167705-- ৯5, ভতরাং 
চিতা £-এর ধনাত্মক দিকের সহিত 120 কোণে নত। 
অতএব, (2) ও (3) স্রলরেখাদয় ৮-অক্ষের সমাস্তরাল (1)-সরলবেখার 
গহিতশু যথাক্রমে ০0 ও 120” কোণে নত; অর্থাৎ (2) ও (3) সরলরেখাছ্থয় 
পরুষ্পরের দিকে সরলরেখা-(1)-এর সহিত 6০ কোণে নত। 
দেখা যাইতেছে (1), (2) ও (3) সরলরেখা তিনটি ত্বার1 উৎপন্ন ত্রিভুজের 
ঢইটি কোণের প্রত্যেকটি ৪০0, ৮, উহারু তৃতীয় কোণও 60” হইবে । 
অতএব, ত্রিভূজটি সমবাজ ত্রিভুজ । 
[ এই অঙ্কটিতে (1), (2) ও (3)এবর ছেদবিন্ু তিনটি বাহির করিয়া বান্ঠ 
তিনটির দৈর্ঘ্য সমান দেখাইয়াও ইহা! একটি সমবাহু জ্রিভুজ প্রমাণ করা যায়। ; 
তরিভুজটির ক্ষেত্রফল নির্ণয় করিতে সমবান্ ত্রিভুজের একটি বাছর দৈর্থ 


বানাই যথেষ্ট ; কারণ, সমবাহু ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল- 4545 (9-ৰানর দৈর্ঘা)। 
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এখানে, %-2 সরলবেখার সহিত (2) ও (3) মরলরেখাঘ্য় যে যে বিম্দুভে 
ছেদ করিবে তাহা স্থির করিতে (2) ও (3)-এ %-2 বসাইবে । 


(2) হইতে 275 5/3 এবং (3) হইতে এলি পাওয়া যাঁয়। 


উভয় বিন্দুরই কোটি-2. ক্তরাং, উভয় বিন্দুর দুরত্ব অর্থাৎ ব্রিভুজের 


একটি সনি? 2735 5 
একটি বানর দৈর্ঘ্য 8+ ২/3ল- 03 73. 


% 
অতএব, ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল-- এ ১) টন ৬ বর্গ একক । 
উদ্দা, 16. 71০৮৪ 21281008115 0086 00০ 0610০1)0100121 


17196060150 016 51025 06 9105 00918016216 00150010218, 


| স্থানাঙ্ক দ্বার] প্রমাণ কর যে ত্রিভুজের বান্ুগুলির লম্বসমদ্বিখগুক তিনটি 
সমবিন্দু | ] 


মনে কর, 8৯৪০ ত্রিভুজের শীষবিন্ুগুলিপ স্বানাঙ্ক যথাক্রমে (৮, 21), 
8139, 92) এৰং 0653,3)। | 
8০ বান্ধর মধ্যবিন্দু 0 মনে কর । ৮, 0 বিন্দুর স্থানাঙ্ক হইল 


৪ 2 5793. 
৮ শু 


80 এ £1801272৮ 2 
_%৪ 


স্বতরাং ৪০-র লম্বসমদ্বিথ গুকেণ ( অর্থাৎ 9 সিং ও ৪০-র উপর লঙ্গের . 


সমীকরণ ৮2753 রে 9০০ _ 9 টি?) 


১৪-৪ 2 
| এখানে 5৪0-4 উপর লঙগের £1801017)0 171 আশি 
1%--%5 
22 -7209 
বা, 220(262--268)72(52--95)0--(5ষ্চ --%8)- (9 2) 0...(1) 
[ সবল করিয়া | 


অশ্ুরূপে ০% ও 49 বাহুর মধ্যবিন্দু যথাক্রমে 5 ও চ ধরিয়া বাহু দুইটির 
লন্ব সমদ্িখগুকের সমীকরণ পাওয়া ষাঁয় 

22029 -41)172903 751) (25 212)--(38--% ৪)-0--(2) 
এবং 204) 7 ৮)+ 29052 9) (15758) (98 %)৯০0:03) 

(1), (2) ও (3) সমীকরণ তিনটির বামপক্ষ যোগ করিলেই শুন্য হয়। 
| অশ্চ্ছেদ 28এর (8) অস্থসারে এখানে 2০-০৫-5175]. 7 স্কৃতরাং (1), (2) ও 
(3) বেখা তিনটি মমবিন্দু। 

অতএব, ত্রিভুজের বাহুগুলির লম্বসমদ্বিখগুকত্রয় সমবিন্দু। 


স্থানাস্ক-জ্যামিতি 395 


উদ্দা, 17. 170 006 01508150601 (2) 3) 2068571:59. 81018 
106 11756 34--5%+9স্50 ৪০ 09165 70120 06 10061520007 10 
১--2%০৮7, 

| (2, 3)-বিন্দু হইতে 3%-59+9550 রেখা বরাবর 3--29--7এর 
ছেদবিন্দু পর্বস্ত দূরত্ব নির্ণয় কর । ] 

3%--5%+9-50*-101)5 বা, 98৮12) ০, বেখাটির £5415170 | 
অথাৎ, সবুলরেখাটি ৮-অক্ষের সহিত 9 কোণে নত থাকিলে, 6৪1) 9 £. 


917) 95009 0  » 31789959526, 51129400599. ] 








3 579 25 94725 34 
9178 95009 6-_ 1 . 
3 5 /34 
শতবরাং 5117 72554 এবং 005 955 - লু, 
৯/34 ৯/3৫ 
এখন মনে কর, (2,3) বিন্ুগামী সরলবেখার সমীকরণ 
2 [ (2,393) বিন্ব হইতে রেখা-(1) ও 3%- 2--% 
২০৪8 ৪1) 9 রেখার ছেদবিন্দু 26 (4, 9) এর দৃরুত্ব-ু৮ 3) অনুচ্ছেদ 
21 দেখ । ] 


%2527?0959 এবং %-7-3+1 811) 0, 
রিয়ার ানাযার | 
বাঃ টিটি এবং 97:34 ৪ ? 


এক্ষণে, 2 বিন্দুটি 3%--25-7% এরও একটি বিশ্ব হওয়ায় 
9? ও 
302 2034 
(৫+9)-থ3+ ৯) 
15 6 9 
51-76-7215 বা) 7212, 
ববির তায 
176 4/34, ইহাই নির্ণেয় দূরত্ব । 

[ এখানে পমীকরণঘ্বয়্ের ছেদবিন্দুর স্থানাঙ্ক নির্ণয় করিয়া এ ছেদবিন্দু হইতে 
12, 3) এর দুরত্ব নির্ণয় করিলেও হইত। ] 

উক্কা, 18. 9170 0086 006 015057706০0 006 00116 (50১ 99) 0002 
006 1176 2৮-4-৮9+ 0550 10998500120 78151161 00 2 11156 10910117621 


্ 2০97 48970 0.0. 19541] 
18616 9 আ10) 27৪ 13 15 2 ্‌ ] 


| প্রমাণ কর যে, *-অক্ষের সহিত 9 কোণে নত সরলরেখা বরাবর আমিলে 


4০৮০4 
24৮+০-50 হইতে (০, %০) বিন্দুর দৃবত্থ হয় নী যু 
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*-অক্ষের সহিত 9 কোণে নত সবরলরেখার সমাস্তরাল (2০১ %9) বিন্বুগাম* 
সরলরেখার সমীকরণ 9 - 99 0 9. _ ০) 


272055207৮9 8২৬৬৫ 1) 
0950০ 517] 9 ( 


এখানে (1)-রেখা বরাবর (9১ 9৭) হইতে ৪৮+৮৮+০-09 রেখার 


$ 


দূরত্ব-? ধরিলে পাওয়া যায় 47, 99 ঠা, 
০0569 51179 


25540 -+1৮095 9 এবং %-%০+1 511 9. 
যেহেতু (%.১ 9০২ বিন্দুটি ৫::+৮+০-0 সরলরেখারও একটি বিন্দু, 
হতরাং। ০1০41? 005 9)+৮0০41 511 ০)+0550, 
বা, 104 ০095 948 51 9) _ (2 +0৮০+6) 
_ _2078৮976 
৫5095 097৮ 511) 9. 
19, ১ ৬০115 0080 006 10901111025 75100) %1 ৯3(৮-ল 0 
/7--2 200 --./5৮--0 (90 2 00910621010) 110] 19 ০০110. 
100 07০ ০০-01011855 0: 00০ 000 ৮০10০958170 9150 01৩ 
2168. 01 016 00802210170, 
| প্রমাণ কর যে, 9১১94 %8(৮-১)-০, 952 ও 97 উইিফল্ও 
রেখা চাঁরিটি একটি বৃত্তস্ ট্রাপিজিয়ম গঠন করে । উহার শীর্ষবিন্বৃগুলির স্বানান্ক 
এবং উহাং ক্ষেত্রফল নিণয় কর] 
সমীকরণগুলি /-0-*(1)১ 91 ১1-83-0১72), 
-52-703) এবং 9 ৮8 ল 0১ 1777 (4) 
এখানে, সমীক রণ-]) হইল &-অক্ষ এবং সমীকরণ-(3) হইল -অক্ষ ইত 
2 একক দুরে &-অক্ষের সহিত 
সমাস্তবাল রেখা । 
সমীকরণ (2) ও (4)-এর 








£19016170 বা £%এর মান গু 
যথাক্রমে - ১৬3 ও ২37 

স্বৃতরাৎ এই দুই সরলরেখ। 25 
£-অক্ষের সহিত অথাৎ %-0 

সরলবেখার সহিত যথাক্রমে (চিত্র নং 26) 


120 ও ০০ কোণে নত। 
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“তরাং ইহাবা 9০552 রেখার সহিতও 120 ও 60 কোণে নত আছে । অতএব 
1), (2), (3) ও (4) রেখা চতুষ্টয় ত্বারা উৎপন্ন চতুভুজটির দুইটি বাহু সমান্তরাল 
ও অপর বানু ছুইটি তির্যক হওয়ায় চতুভু্জটি একটি ট্রীপিজিয়ম। 

আবার, যেহেতু তিধক বাহু ছুইটি সমাস্তরাল বাহুহয়ের সাত সমান কোণ 
উৎপন্ন করিয়াছে স্তবাং ট্রাপিজিয়মটি বৃত্তস্থ | 

মনে কর, (1) ও (4)-এর ছেদবিন্দু ১ (1) ও (2)-এর ছেদবিন্ধু ৪, 
এ) ও $3)-এর্‌ ছেদবিন্বু ০ এবং (3) ও (4)-এর ছেদবিল্ধু 0. | চিত্র দেখ । 


(1) ও (4) সমীকরণঘয় সমাধান করিয়া & বিন্দুর স্থানাঙ্ক 
পায়] গেল (0১ 0), 


(1) ও (2) সমীকরণন্বয় সমাধান করিয়া ৪ বিন্দুর স্থানান্ব 
পাওয়া গেল ১০ 
(2) ও (3) সমীকবণদ্বয় সমাধান করিয়া ০ বিন্দুব স্থানাঙ্ক 


পাওয়া গেল ্ নি 2) 


এবং (3) ও ৫) সমীকবণদ্বয় সমাধান করিয়া 9 বিন্দুর স্থানাঙ্ক 


[টি 
পাও গ 4০ ্? | 
[ওয়া ৫ ল( রি 2) 
রি রী 4 
878 এবং ০০-,২/( টা ডা 87:21584 
টু /3 5/3 + নি ২/3 
অতএব, ট্রাঁপজিয়মের ক্ষেত্রফল 
--&৮ সমান্তরাল বাহুছুয়ের সমষ্টি ৮ সমান্তরাল বাহদ্বয়ের দুরত্ব 


-১(৪+৪- 43)৯2-16- রর 3012 /3) বর্গ একক । 


20. 05810012866 006 2152. 01 005. 00127551606 9101010 চ্/০ 
১6701০6৪222 (0, 0) ৪170 (9, 0) 8170 06 01170 ৮2:0৯. 15 00০ 00117 
১: 10061520000 01 006 111765 2479-78-50 210 24-29-2750. 

! যে জ্রিভুজের ছুইটি শীরষবিন্ু (0.0) ও (9, 0) এবং তৃতীয় শীর্ষবিন্দুটি 
:+--.8-50 ও 7%-.2%-2-50এর ছেদবিন্বু তাহার ক্ষেত্রফল নির্ণয় কর।! 

মনে কর, ছুইটি শীর্ষবিন্ধু 860১0) ও 8(9,0), .. &৪ বাহু-ু9 দৈর্ঘা একক । 

তৃতীয় শীর্ষবিন্ু ০ ধরিলে ৮+- 8350 ও 2%- 2--2-0 সমীকরণদ্বয় 
সমাধান করিয়া উহার স্থানাঙ্ক পাওয়া যায় (2, 6)। ম্পষ্টত: ০ বিন্ু হইতে 
4৪ বান্ুর উপর লম্বের দৈর্ঘা ০ বিন্বুর কোটি 6. 

অতএব, /১/৪০-ঠ১৫9 ১৫6 বর্গ একক 5527 বর্গ একক । 
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ঢ%610155  4 
]. (2) 81100 006 50082001760 005 1105 0218116] 00 0 
£-8.503 200. 09.551176 00099510 01১০ [১9100 (4, 7), 
[4%-অক্ষের সমান্তরাল ও (4১7) বিন্বুগামী সরলবেখার সমীকরণ নির্ণয় কর।, 


(৮) 1050 00০ ০0020101009 006 11175 1989511)5 (00021 পচ 
0911) (3১ 4) 8710. 7021:21161 00 002 7955. 
[ (-3, 4) বিন্দুগামমী ও %-অক্ষের সমান্তরাল সবরুলরেখার সমীকরণ 
নির্ণয় কয়।] 
2..01150 005 9105161090৬ ০61) 0106 111)95 : 
(৫) 2/- ঞল্ল3 8150 %-5 875. 
(11) 7722 -473 21)0 37» 4-6. 
(111) 4:৮৮ -- ০9/+০-50 200 (--৮):০--(০-+৮)/+০-0. 
(1) 71]. 8100 249]. 
2 & 6৫ 
(৮) £ 5095 25০14 510 25-77-0874 
510 25-% ০95 27+7ল0, 
3, চাঠা) 676 ০০-070119055 01 0106 09110 01 1062159৩010] 1): 
00০ 11125 : 


| নিষে প্রদত্ত রেখ! ছুইটির ছেদবিন্দুর স্থানাঙ্ক নির্টয় কর :--] 
(1) 2--3/+5-509 2150 7440-39-59 [0081) 194). 


11 প টা ্ঁ 2 |] 
(11) 312 ] 8170 213 ] (0. 0, 1943 
(11) ্ এ ৮ ১৫ টী 
(111) 475 1 8110 574 ] [0০ 0. 1941 


4৯150 2100 006 ০]9861010, 6০ 0106 50811701106 00109961) 017 
000 06 12065200101 92070 ০0001160900 006 925 26 91) 21081 
01 459. 


[এক্ষেত্রে যে সরলরেখা এই ছেদবিন্ু দিয়া যায় এবং উভয় অক্ষের সহি 
45” কোণে নত থাকে, তাহারও সমীকরণ নির্ণয় কর । ] 
(1৬) 20095 89+9 517 07519 2100 4 0০95 %+0 511) %-51. 


&.. ঢ100 00 80180101) 009 002 5009161)0 11175  70955113 
10100£1) : 


[ প্রদত্ত শর্তে নিম্নের প্রতোক স্বূলরেখার সমীকরণ নির্ণয় কর :-_] 


স্থানাহ্-জ্যামিতি 399 


(৫) 006 70011) (3, 5) 2100 0218115] 00 096 11076 49-34-1150. 
[০. 0. 19471 

[ সরলবেখাটি (3, 5) বিন্বুগামী ও 4%--3%+1-50 রেখার সমান্তরাল 1] 
(৮) 006 00112৮ (3, 4) ৪150 7610675010018: 0০ 0০ 11176 
42 -- 3941 শ্দ0, [০. 0. 1956] 


[ সরলরেখাটি (3, 4) বিন্দুগামী ও 4%--3৮+-1-0 রেখার উপব 
সম্ব । ] 


(০) 0১০ 00106 (3, 2) 23. 00০ 701726 ০0% 180515000107, 0৫ 0৩ 
।110795 3+--5750 ৪1৫ 2+459+-3ল50. [0707, 1942] 

[ সরলবেখাটি 3+%-5-0 ও +5৮+3-50 রেখাছয়ের ছেদবিন্দ 
দিয়া ও (3, 2) বিন্দু দিয়া যায়। ] 

(2) 60০ 60100 (1) 2) 2110 006 70110 0£ 11061525561918 0£ 00৩ 
10065 43471 -50 8100 21743 250. (0. 0. 1946] 

[ সরলরেখাটি (12) বিন্দু দিয়া এবং £+3+1-0 ও 2৮+2+3-0 
বেখাত্বয়ের ছেদবিন্বু দিয় যায়। | 

(6) 00০ 01151) 21)0 006 11001550097 0 016 5005181)0 11065 
24439551210 ০52, [0. 70, 1933] 

[ সরলরেখাটি মূল বিন্ু দিয়] এবং 2+43%-1 ৪ 2-%-52 বরেখাথয়ের 
ছেদবিন্ু দিয়া যাঁয়। ] 

(7) 0০ 00100 0£ 1706975206101) 0 2521-41-59 81৫ 
১৮+7%+-9-50, 800 08121101 00 0102 11065 24+31+2ল্0, 

[0. 1. 5. 1941]. 

[ মরলবেখাটি 2৮+39+-7-0 রেখার সমাস্তরাঁল এবং 
2524-41-80 ও 5+7+9-0 রেখা ছুইটির ছেদবিন্দু দিয়া যায়। ] 

(2) 00০ 70110 01 11765750060 01 2+2%-5 0 200 ৮7421 7ন্0 
3150 15 0010210100121 60 006 50:2161)6 111)6 3%--9শ্50, 

[০ 70. 19321 

[ সরলরেখাটি 3--%-50 স্রলবেখার উপর লম্ব এবং £+-2%-50 ও 
)+-4+7-50 রেখাছয়ের ছেদবিন্দুগামী | ) 

(8) ৮0০ 70106 01 11627520010 01 006 11798 2+24-3-0 
900 31491277550 20 091061301091917 00 005 5058151)0 1109 
/--2-58. [0. 0. 1950 3 0. 7. 8. 1949] 

[ সরলবেখাটি ৮+29+3-50 ও 3৮+4+7-0 বেখাছয়ের ছেদ বিশ্ধু 
দয়া যায় এবং /-:৮-০৪ রেখার উপর লগ হয়। ] 
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(2) 006 0118217 8750 01767501136 0৫ 17006756000) 0 036 11198 
এ] 0... শট | 0) 
তুল ৪170 27355. 0.2. 8. 39481 


(1 036 00110 01 10615600102 04 0102 11765 22--3%414-50 
81750 3৮-74-5750, 8150. 06170615009157 6০ 00250915156 11706 
6০-74-8৮50. [0. 0. 1930, "441 

[ সরলরেখাটি 24--3%+4550 ও 3৮+4-55₹0 রেখান্বয়ের 
ছেদবিন্ধু দিয়া যায় এবং ৩৮ -7+8-50 সর রেখার উপর লহ্ব হয়? 7 

১%) 00০ 7০921)6 01 11065555001) 0 006 111765 2-%+5-5526 
2150 1৮17155001৫ 010০ 00100 0৫ 17021520010 06 2:-+%-5-0 
210 2-- %-- 7550. 

5. [00৮2 0000 00০ 91105110565 01 00652117955 ৪16 
৩0100601721) 3 2150 9170 00616851005 19011065 01 00100010:21009. 

[প্রমাণ কর যে নিম্নের প্রত্যেক ক্ষেত্রে সরলরেখা তিনটি সমবিন্দ এব 
এ বিন্দুর স্থানাঙ্ক নির্ণয় কর £-1 

(2) ++] 50১ 2%+9+ 1250) 3৮414 220. 

(৮) 4%-39-31ল50 8727-55-56 550 $ 11%-9%--80-0, 

০) টি, টু ভি 2:25 

(2) 2%-+0৮-+০)--92-50 3; ৮০47 00-+2)9--2503 

০৪02 -4))-8-50. 
16) 2%-7/111-50 3 32772141550 3 71294 21 ল0, 
[0০. 0, 4945, 

6. 12) 1190 005 ৮৪10০ ০৫:17 8০ 1080 34+/--2ল্50 
71251413550 810 28-৮7-3509 হাচি 02 ০9180010213, 

[% এব মান কত হইলে 34 %--2-0, %৮+2%173250 ৪ 
22 ----3-50 স্মবিন্ধু হইবে ? ] 

(8) 10100 0062 8106 0৫6 1 101 10101) 0102 0101565 111065 
2%-3/41727-50, ০০-47-1250 ঞাংন 42-75-2550 1085 12 
০0130207519, ৃ 

[যদি 2--3৮1+72-0, 3%-4%- 1750 ও 4%-5--2-50 রেখ 
তিনটি সমবিন্বু হয়, তবে % এর যান কত? ] 

(০) 81057 00816 (102 11776 101101105 006 01162100006 1১017 


(2, 3) 15 ০0100002196 10) 05550812106 12095527352 ৪00 
&+৮-510,. [15017171947] 


[ প্রমাণ কর যে মূলবিন্দু ও (2, 3) বিন্দু সংযোজক সরলরেখাটি 
54 - 3%-52 ও ৮+9-]0 সরলরেখান্বয়ের সহিত সমবিন্ধু। ] 
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(2) ৬6126 020 0176 00065511065 27 %-77 550, +2%+6-50 
2750 2 ++ 1750 2985 0000615 2 50100100017) 00100 2170 0796 015 
[0110 15 50010150215 0000 (5, 4), (3, 72) 20 (1১ 6), 

[0, 0. 1956] 

[ প্রমাথ কর যে £--9/-7-50, ৮+2%+6-০ ও 220 %-- 1750 
একটি সাধারণ বিন্দু দিক্সা যায় এবং এ বিন্দুটি (5, - 4), (3, 2) ও (1, _6) 
বিন্বুগুলপি হইতে সমদুরবতী | ] 

7..620৮5. 080 006 0006০ 11595 £11) ০5 ৪+৮+০-০ 
৮৮ 1+০%1+-50 2100 ০-+2%+৮-09 11] 0০ ০0170০0176100 1 
4৫-16-0750. 

[প্রমাণ কর যে ৪2-+৮-+০-50, ৮৮+০+2-50 ও ০%-+৫৮+৮-50 
স্বারা স্থচিত রেখা! তিনটি সমবিন্ু হইবে যদি ৪+৮+০-50 হয়। ] 


8. 7০৮০ 61996 006 00110717)6 082115 0: 11065 215 705819116] : 
(2) 32429 + 520 810 644 --7-50. 


(৮) ++$75] 8780 824 2-50. 
2 & 


9. 780৬2 0870 005 10110721765 08115 0৫6 11755 815 
[20015010018 60 5201 90961 ( পরস্পরের উপর লম্ঘ ): 


(2) 42-75-1770 8910 1054-+8%+3-0. 


() ++] ৭০৪ লহ 

10. চ177 006 20086601701 005 50:81610 111)5 702:551176 0010351) 
[1১2 00106 (3, 2) 800 60০ 11060920010 01 0196 11065 3+%-5-0 
10021554350. চা 2150 00০ 2:22. 01 0102 0019217£1 ০৪০ ০2 
যো) 005 ০০9-01011/866 2:65 105 01015 11196. [0. 0. 1942] 


| যে সবলরেখাটি (3, 2)-বিন্দু এবং 3৮+%-5-0 ও 24159432590 
ধগলবেখাছ্য়ের ছেদবিন্ধু দিয়া যায় তাহার সমীকরণ এবং উহা ছ্বারা 
ক্ষয় হইতে ছিন্ন ত্রিভুজের ক্ষেফল নির্ণয় কর। ] 

11. 100 006 ০902001060০ 1112 51101) 011005 11706172115 
170 1178 101771706 (3, 7) 60 (5, 74) ঠাট 00০ 15010 4 27200. 15 
75106180100127 00 0019 1186. 


[ একটি সর্লবেখা ( --3, 7) ও (5, --4) বিন্দহ্ুয় সংযোজক সরলরেখার 
উপব লম্ব এবং উহাকে 4 :7 অনুপাতে অস্তধিভক্ত করিয়াছে । উহার সমীকরণ 
পির্যয় কর। ] 


1০. 2. (১)--26 - 
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12. 9100 0086 006. ৪755. 0£ 006 018155]16 10170৩0 5 006 
৪07918176 111729 71050 8০408010179 21৩ 91721204015 75182 405 


5 3৪ 
5 0. 0. 19551 


7772 772] 


8110 2015 


| প্রমাণ কর যে /-171:101) 9-1719452 ও ৪০0 সরলরেখ' 
হারিলিটি 
তিনটি দ্বারা উৎপন্ন ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল ডা হইবে | 
টি 21772 77] 
13. 910৬7 0080 006 1195 (৫+8)৮%+1(৫- ৮) -2৯-0, 
(৫--৮)+(6০-+৮)9- 22850 210 ৮4550 2011) গা 130980216১ 


06018107210 10956 ৬০1:0091 81051 15 2 ০06) 


[09621001176 010০ ০০-010178655 0115 091)60910. [0-0.] 

| দেখাও যে (৪০-+৮)2+(৫-৮)- 22৮-0, 

(৫-_৮)%+(+৮)/--28-0 ও ৮+%-50 রেখ! তিনটি ছ্বাবা গঠিত 
ত্রিভুজটি সমদ্ধিবাহ এবং উহার শীধকোণ 2 €91-108). উবার ভরকেন্দরেৰ 
স্বানাস্ক নির্য় কর। 

14. (0) 109৮5 01080 00০. 41780109815 ০৫ 00৪. 1991811610981091) 
10100090050) 100] 502101)0 11165 ১৯/৪4/7550, ৯/৪+4550, 
৬০0৮1951200 /97+ 551 5816 86 112100 9105155 0০ ০017৩ 
81000021, [0. 0. 19531 

| গ্রমাণ কর যে ৬৪৮+/-5025 ৯/১/+%-0, ৯8৮+5৮5] 
ও ,/ন)+৮*5] সরলরেখা চারিটি দ্বারা উৎপন্ন সামাপ্তরিকের কর্ণন্বয় পরস্পর 
মমকোণে ছেদ করে। ] 

(8) 019৬০ 0380 0)2 0295091815 01 61)6 02181121910) 1917054 


95 006 10 90915100 11765 এ 1 বি 1, ৫+7-2 
৪100 ক 2 8:2 2.01151)0 81)2165 00 0102 21700061. [00] 
রি ষ 


| এমাণ কর যে 2+৮1,5+১-,5+%-2 ও 242০ 


মরলরেখ! চারিটি হ্বার গঠিত সামাস্তরিকের কর্ণহুয পরস্পরের উপর লম্ব | ] 
15. 1100 006 50021010105 00 0০ 500815176 1175655 : 
(৫) 13101) 08955 012199810 (3, 2) 200 876. 111010760৪6 ৪:) 
87616 ০0145” 00 006 508518106 11175 ৮7529 4147 


স্থানাঙ্ক-জ্াযামিতি 403 


(9) 685517)8 €01095818 (7, 9) 2130. 117011060 ৪৮ 27 2178] ০? 
৩0০ 09 005 50016100110 27 ৯/8--2 ২3503 

(০) 10101) 7955 0170১010102 01201 800. 216. 118011060 ৪.0 
7? 50 005 500518106 100 ৮191 58(9-%)-5৫ 3 


(4) 51730 005 2০09110100০ 00৩ 1117৩ 009081) 076 00611 
1)5109210100121 60 2 0095 ০941 311) 0-517, 


[ নিম্নের সরলবরেখাগুলির সমীকরণ নির্ণয় করু :-- 

(৫) বেখাটি (3, 2) বিন্ুগামী এবং ৮০244 সরলরেখার সহিত 
45” কোনে নত। 

(৬) বেখাটি (7, 9) বিন্বুগামী এবং %-_ ৯/3--2 ২30 সরলবেখার 
শহ্িত 60 কোণে নত। 


(০) বেখাটি মৃলবিন্দু দিয়া ঘায় এবং ++ 4309 _ ৪) সরলবেখার 
লাহত 75 কোণ করে। 


(৫) রেখাটি মূলবিন্দুগামী এবং % 0095 ০9+% 511) ০9-7এব উপর লম্ব |] 
16. 11004610005 6012 (3, 4) 216 009৬2 (০ 500815170 


11065 2201) 110111750 ৪0457 00 605 50816106116 552, চি 
11)৮11 570200105 830 8700 00০ 21:58. 17501006005 0102 01026 117)65, 


| (3, 4) বিন্দু দিয়া অস্কিত ছুইটি সরলরেখার প্রত্যেকটি ---2 
স্বণ্রেখার নহিত 45” কোণে নত আছে। উহার্দের সমীকরণ এবং রেখা! 
-*নটির অন্তর্গত ত্রিভুজের ক্ষেত্রফল নির্ণয় কর। ] 


17. ঢাহ00 005 20109010193 0০0 0106 0 5012151)0 11055 10101) 
11১3 0000061000০ 00120 (4, 5) 200. 1009106 ০0081 208165 10) 0০ 
'মও 50816100 110655 35-4917 506 597 12%4+6. 


| (4,5) বিন্দু দিয়া অঙ্কিত যে দুইটি সরলরেখ। 3-4)+7 ও 


5) - 122-+6এর সহিত সমান কোণ উৎপন্ন করে তাহাদের সমীকরণ নিস 
কর। ] 


18. ০ 50:8151)0 1555 02.95 00:0061) 00০ 00106 (72, 5) 
১৪৩1) 0080 07006 0৫6 00610 0091025 22 22516 01 621) 2 2 1010 0০ 
২1৬০] 11156 71550 800 006 £15০15 11176 009123 21) 8515 ০£ 
ঢ1)-1 2 10) 005 00061: 1006, ঘ0৫ 00০ ০৫990010500 00০ ০ 
11185, 

[(-2,5) বিন্দু দিয়া অঙ্কিত দুইটি সরলরেখার মধ্যে একটি প্রদবত্ 
৮--৯+-5-50 বেখার সহিত 2৪0-) ঠকোণে নত এবং প্রদত্ত রেখাটি অপরটির 
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সছিত 0৪1)-7 £ কোণ করিয়াছে। এ অঙ্কিত রেখাছয়ের সমীকরণ নিণয় 
কর। ]] 

19. (9) চ130 002 7061090150100]21 01509170200 61১৪ 01:1511) 
0 036 7921:06730109127 0181) 200) 03৪ 7012৮ (1, 2) 901, 0০ 
5081210 11150 2 ২/5৮+4 0, 

[ (1, 2)-বিন্দু হইতে &_- ২৪+4৯০ সরলরেখার উপর লঙ্বের মৃলবিন! 
হইতে লহ্ব-দুরত্ব নির্ণয় কর । ] 

(9) ভা) 006 ৪0090019506 চ০ 50:8151)8 17785 2.0] 5 
17১01995 015091)6 2000 00০ 01151) ৪100. 179011160 20 2) ৪1)812 ০0 
305 6০ €9০ -৪%25. ৬/159016705055 00 (15656 117565 11621061) 017 
010০ ৪659 ? |]. 3. 4... 

[ ছুইটি সরলরেখার প্রত্োকটি মূলবিন্দু হইতে 5 ইঞ্চি দূরবর্তী এব" 
ঞ্-অক্ষের সহিত 30” কোণে নত। উহাদের সমীকরণ নির্য় কর। উহাদেঃ 
দ্বারা অক্ষয়ের ছেদ্দিতাংশ দুইটির দৈর্ঘা কত?] 

20. (2) চা) 006 015091)06 2000 (3, 8) [06850160210 (৫ 
11৩ 42 --3%4+125-50 0০ 0০ 701106 ৮1801166115 11106 1170575601১ 
0১6 111) 4245 90. 

[ (3, 8)-বিন্দু হইতে 4 - 3+12- 0 রেখা বরাবর এবং উহার সহি 
44-5-60 বেখার ছেদবিন্দু পর্যস্ত দূরত্ব কত?] 

(9) 1170 006 015221706 2000 00০ 70126 (72, 7) হ0০৪50160 


810156 019০ 50811901176 2 +6-1 00 60 105 [01186 01 1121- 


12 
52000] 101) 06 111) -5 412, 

| (5 7) বিন্দু হইতে রি, সরলরেখা বরাৰর উহার সহি 
»-+2 এর ছেদবিন্দু পর্বস্ত দূরত্ব নির্ণয় কর। ] 

21, চ100 00০ ০009001 €0 0106 50:816176 1176 1101) 709556$ 
007:00£1) 006 00120 0 (459) 2100 15 08191161 00 036 11176 
5৮--129177-50 7 8150 ৫০660001176 006 16150) 117651০2066 0: 
0015 11176 ০০০০1) 006 00126 0 2100. 006 50916170106 4924 

[ 5%-125+-7.--0 রেখার সমান্তরাল 72 (4, 3) বিন্দুগামী সরলরেখার 
সমীকরণ এবং 7 ও £৮+ 75524 বেখার মধাবতী উহার ছেদ্দিতাংশের দৈর্ঘা 


নিয় কর।] 
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22... পহ0. 806 21562. 01 00০ 00185816) (০ ০01 10052 ৮০:0০০৪ 
1০ 012 0011)05 (3.0) 21700 (15, 0) ৪00 005 00110 ৮2৮০ 15 


20৩00110008 11006155001010 0 005 17)25 4543-50-27. 
)+4%- 1250. 


: যে ত্রিভুজের ছুইটি শীষবিন্ু (3, 0) ও (15, 0) এবং তৃতীয় শীর্ষবিন্দুটি 
১৮-৮3-0 ও 5149 71250 বেখাছয়ের ছেদবিন্দু তাহার ক্ষেত্রফল 
নিন কর।] | 

23. 9100৬ 9৮ 00৫ 117055  9-50, ৯/১%+%--10-0, 9» ৯৪ 
এ ৯/৪/- ৮550 60178০5০110 02062100100, 0815019600৩ 
। ১-910179058 0৫ 5৩ ৮5:0065 ৪00 9150 06 8168. ০0 06 
৮1511021017), 

(প্রমাণ কর যে %-50, ২8) 1+2--10550, ৮০ 48 ও 
১3/--%-0 রেখা চারিটি একটি বৃত্তস্থ ট্রাপিজিয়ম উৎপন্ন করে। উহার 
.কৌণিক বিন্দুগুলিব স্থানাঙ্ক ও ক্ষেত্রফল নির্ণয় কর।] 

24... 1150: 00650 08:0101)5 00 1০ 01960107915 01 002 12009810516 
0১৩ ৩৫৪01013501 1950০ 31469 816 25552) 27521) 9550 800 ঠ-০৮, 

(0. 0. 1951] 

[ ০৫১ 2-১ %-& ৩ %-5& বানবিশিষ্ট আয়তক্ষেত্রের কর্ণছুয়ের 
নর্মাকরণ নির্ণয় কর। ] 

25. 9100 0080 0106 001100 01 11066159061011 0: 0065 50815170 


11105 ০৭8 15 0005 ৮€1৮% 0 ৪. 00210 ড/1)0952 
ে 


10)0067)6 510653 ৪15 81076 00০ 2550 ০০-0101188028 10181693 
44050. টু . 1952) 


প্রমাণ কর যে যদি না ০+৮--0 হয়, তবে %+ 12 


মরলরেখান্বয়ের ছেলবিন্দুটি এন্বপ একটি বর্গক্ষেত্রের কৌণিক বিন্দু হইবে যাহার 
*-সগ্ন বান্ৃচ্ছয় অক্ষদ্বয়ের উপর অবস্থিত । ] 


26..1005 ০৭০৪০০175০0 ০ 51065 ০0 2 80021252৪16 
১৮+-12%--10-50 8170 5৮+12+29-50, ৪100 21007615106 
93555 00:০0 09০ 06 (779১ 5). মাঠ, 006 609900195 0 035 
1৩17521121106 51065, [না [১,169] 

কোন বর্গক্ষেত্রের ছুইটি বাহুর সম্গীকরণ যথাক্রমে 5৮+12%- 190 
“ 5%+12+29-0 এবং অন্ত একটি বানু (--3,5) বিন্দুগামী। অবশিষ্ট 
খাত ছয়ের সমীকবণ নির্ণয় কর । ] 


90:816156 11068 


29. প্রদত্ত একটি সরলবরেখার সম্পর্কে একটি বিন্বুর অবস্থান নির্ণয় । 


[109 12170 00০ 795102010০৫ ৪. [01176 11) 71219001800 2. 1৮৫7 
502161)0 11109. ] 


/] 
9022.) ৯ | 
সু. 7 | 


৪ 
৫ ১২ 
(30৫ ট রি 
চি / 9০5১ 


70301%1) 
7 এ তি 


( চিত্র নং 27 


মনে কর, প্রদত্ত সরলরেখাব সমীকরণ ৫+৮+০-0 এবং ইহ 
অক্ষছ্বয়কে যথাক্রমে & ও ৪ বিন্দুতে ছেদ করিয়াছে । 

প্রথমতঃ মনে কর) 251) 91) ও (49) 9৪ বিন্দুহ্ধয় 4৪ রেখার উভয় 
পার্থখে আছে [প্রথম চিত্র ] ৃঁ 

2০ যুক্ত করিলে উহা যেন &৪ রেখাকে হ বিন্দুতে ছেদ করিল । মনে ক 
শি. 7 
০. 
17724917727 72927 191.) 

7,171 7৮11 / 
থেহেতু, ₹ বিশু 8৪ রেখার উপর অবস্থিত, 
17729 4702 1779/2 1? 
নন সি? 

বা, 25৮১০ ্ রে [ সরল করিয়া ).-"""(1) 

ছিতীয়তও মনে কর, 557১ 91) ও 9042, 2188 রেখার একই পানে 
অবস্থিত | দ্বিতীয় চিত্র ]। - 

এখানে ৪% যুক্ত করিয়া! বধিত করিলে &৪কে ৎি বিন্দুতে ছেদ করে । 

স্বতরাং ৪০ রেখা দি বিন্ৃতে %, : % অন্্পাতে বহিবিভক্ত হইল মনে কব. 
2াং_ 1; 


সা ০০ £% 





হি বিন্দুতে 2০, রেখা! 1 : % অনুপাতে অস্তধিভক্ত হইল অর্থাৎ 


বি বিন্দুর স্থানাঙ্ক ( 


৮ 2] 1779 -- 7 
খ্ বিন্দুর স্থানাঙ্ক (৮5 71) 28. ৮১)) 


717 --77 177 -- 7 
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যেহেতু, ৪ রন £8 সরলরেখার উপর অবস্থিত, 


. 2 দি 
178 7 পু 177 


বা, 52) ॥76%1 46 +০ 


হু পশ০ 1 সবল কাবিখা! 1552, ) 
এ রি | সবল করিয়া ] (2 


যেহেতু রি ধনাত্মক) ৮. চন 85332 অন্রপাতটি (1)এ খণাত্মক 
এবং (2)এ ধনাত্মক। ইছা হইতে বেশ বুঝা গেল যে, প্রথম ক্ষেত্রে 
2778) 76০ ও 22৪ + ৮976 রাশি দুইটি বিপরীত চিন্* যুক্ত এবং দিতীয় 
ক্ষেত্রে উহার! একই চিহনযুক্ত হইবে । 

অতএব, (1, 1) ও (42, 9) বিন্দু দুইটি ৫৮-+৮/+ ০0 সরল রেখার 
একই পার্ে থাকিবে যখন ৫%।+৮9$ 40 ও ৫০+-95+6 বাঁশি ছুইটি 
একই চিহ্যুক্ত হইবে । কিন্তু বিন্দু দুইটি বিপরীত পার্থে থাকিলে, এ বাশি 
দ্রইটি বিপরীত চিহ্নযুক্ত হইবে । 


উদ্বাঙরণ 1. 71100 91১607০1000 81৮০], 00110055810 ০০ 116 
07) (196 52178551069 01 01) 01১6 00005166 51065 01 01১2 21502 11182 1. 
| নিষ়্ে প্রদত্ত 25 ও, বিন্দু হুইটি প্রদত্ত 1. রেখার একই পার্খে অথবা হই 
বিপরীত পার্খে অবস্থিত ? ] 
(2) 202) 3), 9(-:5১ 2) 800 78545 7 54+9স0. 
(9) 75--]) 4), ০(2)--5) 2100 8৮55 38%14--2স50, 
(৪) 4%--5+9 রাশিতে 2এর স্থানাঙ্ক (2, 3) বসাইয়া পাওয়া যায়, 
4১2--5৮%314+958- 159 542 (ধনাত্মক )। 
এৰং 4 --5%+9 বাঁশিতে ০-এর স্থানাঙ্ক (--5,-2) বসাইয়। পাওয়া যাক, 
4১ 45-5১-2149 +-20+10-+9-- -1] (খণাত্মক)। 
বাঁশির মান ছুইটি পরস্পর বিপরীত চিহ্নযুক্ত । 
2 ও ৯ বিন্দু দুইটি রেখা ৮ এব ছুই বিপরীত পার্খে অবস্থিত। 


(৮) 35%+9-2 রাশিতে 2এর স্থানাঙ্ক ( -%) 4) বসাইয় পাওয়া যায়, 
3১৫ --117+4-2হ 73+4-7-2ল 7 (খণাত্ক )। 

এবং 3%+%-2 রাশিতে এব স্থানাঙ্ক (2,--5) বসাইয়া পাওয়। যায়, 
3১৮2+(-5)-2-56-5-2-ন -& (খণাত্মক )। 
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রাশির মান ছুইটি একই চিন্যুক্ত 
০ ও ০» বিন্দু দুইটি রেখা এর একই পার্খে অবস্থিত । 

অন্ুুলিদ্ধাস্ত : কোন একটি বিন্দু, প্রদত্ত সরলরেখাব কোন পার্থে আছে 
নির্ঁয় করিতে সরলরেখার যে পার্খে মূলবিন্দু আছে সেই পার্থে অথবা তাহার 
বিপরীত পার্খে বিন্ুটি আছে তাহাই নির্ণয় করা হয়। 

ইহা করিতে হইলে সমীকরণের বাশিটিতে মূলবিন্দুর স্থানাঙ্ক (6, 0) ও 
প্রদত্ত বিন্দুর স্থানাঙ্ক বসাইয়া রাঁশিটির চিহ্ন দেখিতে হয় । যখন উভয় ক্ষেত্রে 
একই চিহ্ন হয় তখন বলা হয় যে সরলরেখার ষে পার্শে মুলবিন্দু আছে সেই 
পার্খে-ই বিন্দুটিও আছে ( 0101517॥ 5106 ) এবং যখন উভয় ক্ষেক্রে বিপরীত চিহ্ন 
হয় তখন বলা হয় বিন্দুটি, সরলরেখার যে পার্খে মূলবিন্দু আছে তাহার বিপবীনত 
দিকে আছে (201-01161 5106 0) 


ঠ 


উদ্ধাহুরণ 2. 1750 5176006709৩ 0010 (2) 7) 15 
০1 €)০ 59776 5106 01 00095166 51065 ০0 0105 50815161115 
79--2457-510 95 010০ 0716118. 


[ 7%- 242-510 সবলরেখার যে পার্খে মূলবিন্দু অবস্থিত, (-2,-7; 
বিন্দুটি সেই পার্খে অথব! বিপরীত পার্থে অবস্থিত তাহা নির্ণয় কর |] 


এখানে 79-- 245--10 রাশিতে (0, 0) বসাইয়1 পাওয়া যাঁয়, 
7১০-24%০- 1075 -10 ( খণাত্সক )3 


এবং ?- 24%--10 বাশিতে (--2, --7) বসাইয়া পাওয়া যায়) 
7১৮ (--7)--24 ৮ (72) - 10557491487 10-25-1101 (স্বণাত্মক)। 
রাশির মান দুইটি একই চি্নযুক্ত । 
প্রদত্ত সরলরেখার যে পার্থে মূলবিন্দু আছে বিন্দটিও সেই পার্খে ই 
অবস্থিত। 
30. বহিঃস্থ একটি বিন্দু হইতে প্রদত্ত একটি সরল রেখার উপর অস্ষি 
লক্ষের দের্থা নির্ণয় । 


[7০0 5170 006 161760) 0৫ 006 02702100109191 156 911 0ি০00 ও 
£1৮21 0011) 0001) ৪. 51561) 50:9151)6 11176. ] 


(০) যখন সরল রেখার সমীকরণ ₹ ৫৮+৮১+০-০. 

() প্রথম প্রণালী । 

মনে কর, প্রদত্ত ০৪:+৮9+০-0--...:0) বেখার বহ্িঃস্ক একটি 
বিন্দু 2 (2২, 11), 
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৮ হইতে সবলবরেখা (1)-এব উপর 51৬ লগ্ব টান। মনে কর, 14 বিশ্বুব 
ঠানাঙ্ক (£2১ %৪), 
শিএ-এর দৈর্ঘ্য 711ই নির্ণেয় লঙ-দৃবত্ধ। 
পুল রেখা (£)-এব উপর লম্ব হইবে এমন যে কোন সরলবেখার সমীক বণ, 
/৮--99+2-50 7 ইহা (41, 91) বিন্দুগামী বলিয়া ৮) 2] +17-0, 
বা, ৮2) -&%1. 
2/-রেখার সমীকরণ, 72947291৮০1 
বা, ৮৫-21)--41- 11250, 
এই রেখাটি যেহেতু ?/ (25, ৪1 বিন্গীমী, 
(22 -20)-9(/2-- 17-50-7702 
আবার, যেহেতু 1 (%9, 92) বিন্দুটি সরলরেখা (1)-এর উপর অবস্থিত, 
এ বিন্বু দ্বার] সমশকরপ-(1) সিদ্ধ হইবে । 
অর্থাৎ %22+৮৯+০-0 উহার উত্তয় পক্ষে - 41 -%%1 যুক্ত কবিল্প' 
পাওয়া যায়, 
9629 _21)76192 -1)702-5 72517 091 
বা, 2(42--25)+ 86১৯-10-70) 1895 7০) 
(11) ও (11)-এর উভয় পক্ষকে বর্গ করিয়া যুক্ত কর-_ 
(25482010528 -7)51+(95-90)08175 (91 7891 76)2, 
বা, (৪7087 (95 সর 
কিন্ত দূরত্ধ 24. (০ --57)97 (92792) 
)9- (৫251 19৮1 40) 


22. (9 ৮1)1+(55-57) লি নে 
৫2০) 014৫ 
কল শাল টি লী 6), 
| 7 /৫৯+৮১ রি 
দৈর্ঘা-০।78৮1-70......08) 
লম্বের নির্ণেয় দৈর্ঘ কা (4৯) 
(0) দ্বিতীয় প্রণালী । 


যনে কর, £6%1, 51) প্রদত্ব বিন্বু ও ৮৮1559+৮/+০-০ প্রদত্ত 
খা | এই রেখা এ*অক্ষ ও 9-অক্ষকে যথাক্রমে « ও ৪ বিন্ুতে ছেদ করে। 
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2 বিশু হইতে 1৮৮1 বেখার্‌ গম্ব-দ্ূরত নির্ণয় করিতে হইবে | 
এ ল্ব-দুরত্ব 7) ধর। 
প্রদত্ত সমীকরণে পর্যায়ক্রমে 9-0 ও %-০ বসাইয়া অক্ষয়ের ছেদিতাংশ 


০৪--৪ ও 08 নু পাগুয়া যায়। [0 মূল বিন্দু।] 


! 


০4৪ সযকোণী ত্রিভুজের 4৪ অতিভুজ, 


ঁ গু গু 91৪72 62) 
/) 2 55 টে *(- 6 (-£ চে 6. (৫ 167. 





48. এ ২/০৪+ চ2. 
৭৮5 ব্রিভুজের ক্ষেত্রফল - | ৪১৫71 5০ 44555 778 
আবার, ৮, & 98 বিশ্দত্রয়ের স্থানাঙ্ক যথাক্রমে, 
(21) 01), (০ 0 ) ও (০ -) 
| ১৮৭৪-2%11০-(-9) +( পা ]- ) ১1100 রি 0)] 


[০57 + 65 
্ দিতি 


(1) ও (11) হইতে পাওয়া য়ায়, 


199] 22৮ (৫৪1 +1+9)08) 








রি রে ০৪54৪৮৮৮22১ (22147 06%] +0) 
ও _21783170..... (1 
নির্ণেয় ল্ঘ-দুরত্ব 71 তি (4৯ 


দ্রষ্টব্য £ ল্ের দৈর্ঘাই মাত্র যখন প্রয়োজন হইবে তখন হরের শুধু চিহ্ই 
যথেষ্ট । গণিত শাস্ত্রের প্রচলিত নিয়ম অন্সারে, সরল রেখার অবস্থান থে 
কোন পাদ্দেই হউক ন1 কেন মূল বিন্দু হইতে এ বেখার লম্ব দূরত্ব সতত ধনাত্মক 
হইবে। আবার, বিন্দুটি যখন সরলরেখার উপর অবস্থিত হয় তখন এ দূরত্ব 
শূন্ত হয়| স্বতরাং বিন্দুটি যখন সরল রেখার যে পার্থে মূল বিন্দু আছে তাহার 
বিপরীত পার্থে থাকিবে তখন সঙ্গত কারণেই আশা করা যায়, লক্ের দৈথোর 
চিহ্ন পরিবতিত হইয়া '_* খণাত্মক হইবে। 

এই কারণেই লঙ্গের দৈর্ঘ্যের সহিত 4 চিহ্ন আছে। ] 
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(৮) যখন সরঙ্গরেখার সমীকরণ % ০০3 «470 915 « -7, 

মনে কর, প্রদত্ত বিন্দু 
2 (51, 98) ও প্রদত্ত রেখা 
/89 58 008 ++ 34 4০517. 

2 হইতে £8-র লম্ব-দূরত নির্ণয় 
করিতে হইবে । চিত্র অনুসারে, 
014 রেখা *-অক্ষের সহিত « কোণে 
শত আছে । মনে কর, 0৭-1. 

মনে কর, 21158 এ 
29--121, ( চিত্র নং 28) 

2 বিন্দুর মধা দিয়া &৪-র সমান্তরাল করিয়া &8' টান । মনে কর, বর্ধিত 
01৭ বেখা &'৪'কে ৭ বিন্দুতে ছেদ করিল। 


অঙ্কন অনুসারে, খৈল হাল ল 701, 
01 -10 +-191 
এবং 8৪-র সমান্তরাল সরল রেখার সমীকরণ % 0095 * 1 511) « 70 
কিন্ ইহা (21১ 97) বিন্দুগাঁমী হইলেই £'৪'-এর সমীকরণ হইবে । 
£1৪'-এর সমীকরণ হইবে, %1 0095 এ+) 81 ৮০০4101) 





১101 32505 11 81] এ. 70. 

আবার, % বিন্ধুটি সরল রেখার যে পার্থ যুূল বিন্দু আছে সেই পাশে লইপে 
01৭1 01৭ 13175517701 হইবে | 

স্থভরাং তখন 71 -519-4%5 0095 «--%1 918 হইবে । 

অতএব, এক্ষেত্রেও 71 3021 0095 এ+1/1 91) €--1)+--7" (8) 

উপর্রের সুত্র হইতেও (4) নিম্ন লিখিতভাবে পাওয়া যায় । 
&2-+৮+-+07---08) 


৫ & 6 0 


বা 4 এ হিট জিন শত - ৮৯ 
৬/৫৭ +%5 


পশলা ভিজা পাঁ ১ পা শে 
ইত এএহইিউই 
এ? 
প্রতোককে 577 দ্বারা গুণ করিয়া |] 
ূ ২/৫৪ 47৮2 
এখন রেখা-($) ও ০03 «1+% 5117 « 1০৯0 রেখা অভিন্ন বলিয়! পাওয়া যায়, 


৫ ট এ 
508 ০-- --/-ললবও ৪ গু বং - -77-5-772" 


পে গর লিল এ 
৯/০2 +&8 ৯2৯৮2 
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2(21) 91) বিন্দু হইতে নির্পেয় লঙ্গের দৈর্ঘা 


71 -_ 40051 0095 «+%1 517) « --1) 


জপ 
পি 


৫ ৮ র্ 
] ২/৫ হন ও ৫7৮৪ 714 72 
-০-2%7 789776 
31, ছুইটি সরলরেখার অন্তরূুত কোণের সমস্বিখগ্কের সীকরণ 


নির্ণয় । 


100700 0)0 50090018 ০01 0176 50. 10726 025500170 0175 20615 
0০6০০]) ০ 5009161)6 11025. ] 


মনে কর,»সরল রেখা ছুইটি £83521:+8)+০1-0 
এবং 9055 9%2+-89)+০2-50. 
উহ্বার যেন পরম্পর বিন্দুতে ছেদ করিয়াছে । 
এখন ৪5০ কোণের সমছ্িখগুকের উপর যে কোন একটি বিন্দু 
7০. (17,2) জওয়া হইল। 
স্রতরাং উভয় রেখা হইতেই » বিন্দু 
সমদূরবতী । অর্থাৎ 488 ও ০9 
হইতে 2-এর লম্ব-দূরত্ব ৮৫ ও 
2খ-এব মান সমান হইবে । 
চিত্র অনুসারে, মুল বিন্দু 5০ 
কোণের মধ্য অবস্থিত 3) সুতরাং 
উভয় সরলবেখা 8 ও ০০-র যে 
পার্খে মূল বিন্ু আছে, 2 বিন্বুও সেই (চিত্র নং 29), 
পার্থেই অবস্থিত । অতএব, এক্ষেত্রে উভয় লম্ব-দ্বরত্বের চিহ্ন + ধনাত্মক হইবে 
॥50 কোণে সমদ্িখগুকের উপর অবস্থিত সমস্ত বিন্বুর ক্ষেত্রেই 
21%481%701 52917098705 ৃ 
০] 2481% 42252541828 
আবার, ৪96০ কোণের ক্ষেত্রে মূল বিন্ুটি কোণের মধো অবস্থিত নহে. 
এই কোণের সমদ্বিখগুকের উপর যখন বিন্বুটি থাকিবে (চিত্রে ৬ বিন্দুর 
অবস্থানের মত ) তখন মূল বিন্দু ও সমদ্বিখণ্তকের উপর অবস্থিত বিন্দুটি একটি 
রেখার ( এখানে &৪ ) একই পার্থে এবং অপর বেখার (এখানে 0০9) বিপবীণ্দ 
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পার্খে থাকিবে। সুতরাং এক্ষেত্রে উভয় রেখা হইতে বিন্দুটিব লঙ্ব-দুরত্ের 
মান সমান কিন্ত বিপরীত চিন্যুক্ত হইবে । 
এক্ষেত্রে ৪6০ কোণের সমদ্বিথগুকের উপর অবস্থিত সমস্থ বিন্দুর 
৫7170142701 2 _ 22149876 
/212 7878 ৬০১1&০ 
অতএব, ₹ (৮, 1) বিন্দুর সঞ্চারপথই হইবে প্রদত্ত রেখা দুইটির অস্তভ 
কোণের সমদ্বিখগুকের সমীকরণ । 
সমহ্থিথগকের নির্ণয় সমীকরণ হইল 


2$:০+701-107._ ) 2০4৮9 405 2 
54158 ৬ 
১/০1৯7৮ /৫98 4109 
32. 48৪০ ত্রিভুজের শীর্ষবিন্বৃগুপির স্থানাঙ্ক যথাক্রমে (৮), 9), (59, 2) 
€ (৩৪, 53) এবং উহার বিপরীত বাহুগুলি যথাক্রমে এ, &, ৫ হইলে এ 
ত্রভুজের অন্তঃকেক্দ্রের স্থানাঙ্ক নির্ণয় । 


[0900 036 ০09-02017)9055 06 006 21406130065 0 006 ১580 
121) 0100 ৮2100695270. 1250061৮০15 (5১ 1), (2৫29 2) 2৫ 
1৪, ৮2) ৪00 0102 010005106 51065 0০ 2১ & 8730 ০, ] 


£8০ ব্রিভুজের শীষবিন্দুগুলি যথাক্রমে 
৯৯(], 91) 8৯ (5) 92) ও 
০0 43, 55) এবং বানা ৪0-54৫, 
বন্ধ ০৪-৮ ও বাহু ৪5০. 
মনে কর, & কোণের সমন্বিধগুক ৪০, 
8০ বান্থকে 0 বিন্দুতে ছেদ করিয়াছে এবং 
৪৩ ০ কোণের সমছিখগুকত্বয় পরস্পর ( চিন্র নং 30) 
৷ বিন্দুতে &0তে মিলিত হইয়াছে । এখানে 1-বিন্দুই 880 ভ্রিভুজের অস্তঃকেন্ত্র, 
।-বিন্দুব স্কানীঙ্ক নির্ণয় করিতে হইবে । 





০28 
00 4০ 
02097025০৮০ +০% 
2 বিন্দুর স্থানাঙ্ক (5242 122৮) 
্ ৮707 875 
আবার, 8০ ত্রিভুজের /৪-এর সমছিখণ্ডক 8), 
21588 ৃ 
হিসি 
01৪58) 


/॥&-র অমদ্বিথগুক ৪০, 


414 স্বানান্ব-জ্যামিতি 
এব* ৪০০ ব্রিভুজের £০এগ সমদ্বিখগুক ০7, 


০ 909 


1) ও (11) হইতে পাওয়া যায়, 


81 29-80589720532 48178509204 


মিসস প্রিটিউি এরা... ৮০ তি 


09180 ০০ 80409 ৪80০ ৫ 


।-বিন্বুর স্বালাস্ক (%, 9) হইলে, 


১+৮)৮৪+০%5) 
(৭ +6) অতি 122) _ 2৮1478940৮৭ 


রি ০4৮4৫ +৮+০ 
(৪7০৮8) 
এবং (8) 87০ 7 ৭5) »০9২7৮২4095, 
১ ০4৮4৫ 27৮4০ 


অতএব, ত্রিভুজের অন্তঃকেন্দ্রের নিণেয় স্থানাঙ্ক হইল 


পাশপাশি পিপিশশীপিপপীশিসসি 


16297০৮৭917 ৮92 4693 ..(09) 
৫+৮+০ ৪4৮46 


উদ্ধাহরণ। 1] 05 11)-০611006 ( অন্তঃকেন্দ্র ) 0৫ 09৩ 0151851৩ 
19052 %2101595 212 (71 2), (09 9) ৪04 (1, 2), 
এখানে 835 (-]) -2), 885 (75 23) ও ০৯ (৩]১ 2) 
০৪০ ৯/(--]-11)21+(3172)8- /144725 


-ু ৯/169-5 13 একক । 
৪-০%- 4($71+1)১1+(2+2)87- %]14410 

»০]12 একক । 
০4৪. 4(-871)5+6-2-8)৯৮ 40+25 

স্5ঠি একক । 


অস্তঃকেজ্জের নিণেয় স্থানাঙ্ক হইল 
(২১৬ 0112১711751] 13 ৯ -2-712১৮34+5১ - -2) 


১ ০০০০ 


131121+5 13112+5 
বা, (1, 0), 
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উদ্দাহরণমাল। 5 


উদ্া, 1. চ£1730 006 15175000100 95105180105181 2900 01৩ 
১0115 (3, 1) 01 002 11112 52712914150, 


_2%)-78914০ . রি _ 





্) লও, 9] -5]. 
এক্ষেত্রে, পণ্থটির দৈর্ঘা- 2৮ 3-3:2% 7125 44 4 


পেস পপি পিপি আআ শশ 


/5৮70512) ২138 18. 
ত্রষ্র্ব্য £ এইভাবে লগের দৈর্ধা বাহির করিবার সময় উহা কখনও কখন 
কণাত্মক হইবে, তখন উহ্ছার ধনাত্মক মানটিকেই দৈর্ঘ্য ধরিবে। ] 
উদ্বা. 2. ছ1)0 006 ঢ6101961001077181 0509106  01 00০ 7017) 
(3, 5) 20] 0) 500, 1806 2৮-29-5250. 0 18101) 51 90: 
00650916106 12076 00953 602 7১011) 115 7 ঘ0 02 ০০-০20159,063 


১ 006 1107862 ০01 01)5 200৮০ [১0180 ৮101) 155708000০0 0106 581 
১0:2161)0 1106. 


[ সরলরেখা ৮-2--5-50 হইতে (--:3, --5) বিন্দুর লগ্থ দুরত্ব কত ? 
গবেখাবু কোন্‌ পারে এ বিন্দুটি অবস্থিত? এ বেখাসম্পকে এ বিশুটিও 
প্রতিবিহ্বের স্বংনাঙ্ক নির্ণয় কর। ] 


(-3, --5) বিন্দু হইতে ৮ 2--5-0-::(1) রেখার 
-3--2(-5)-510-8_2 
:৯/2722 ২0 

এখানে লঞ্বের চিহ্ন “++? ধনাত্মক কিন্তু গ্ুৰকপদ্দ '5'-এব চিহ্ন “-' খ্ণাত্মক 
অথ[ৎ উহার বিপরীত চিহ্লযুক্ত । 


অতএব, সরলরেখা। (£)-এর যে পাস্থে মূলবিন্বু আছে প্রদত্ত বিন্দুচি তাহার 
'বপরীত পার্থে অবস্থিত। 

রেখা-($)-এর উপর লম্থ হইবে এমন ঘে কোন সরলরেখার মমীক বৃণ, 
১+9+1৮-50, '." ইহা (3, 5) বিন্দুগামী, 

2.--3)4+(-5)14+8৯50 বৰা হল], 
অতএব, ল্ঘ-রেখার সমীকরণ, 2৮+%+11-0--011) 
এখন (1) ও (11) সমীকরণ দুইটি সমাধান করিয়। পাওয়া যায়, 
17 2]. 


পর 2 5) হন্ত ০ আত 


হ 5 


লন্ঘ-দবিত্ব- 5 ১ একক । 


416 স্বানাঙ্ক-জামিতি 
অর্থাৎ (--3, -5) বিন্দু হইতে রেখা-(1)-এব উপর অস্কিত লঙ্থের 
পাদবিনদুর স্থানাঙ্ক (৮, _5) 


মনে কর, নির্ণেয় কা স্বানাস্ক ( «* 9), 
প্রতিবিষ্ব-বিন্দুটি সরলরেখার যে পার্থে (-3, 5) বিন্দু আছে 
তাহার বিপরীত পার্থেও একই দৃরত্থে থাকিবে, স্থৃতরাং প্রদত্ত বিন্দু ও উহার 
প্রতিবিষ্ব-বিন্বুর সংযোঞ্জ ক-রেখার মধাবিন্দু হইবে প্রদত্ত বিন্দু হইতে সরলবেখাক 
উপর অঙ্কিত লম্বের পার্দবিন্দু | 


টি 17. -3+% বা] তা লি শশ 19 
5 ঠি $ গ 5 $ 
ভি 2] সু-1:2 
এবং 5 2, বা, ॥ 5. 
9 
অতএব, প্রতিবিষ্ব-বিন্দুব নির্ণেঁয় স্থানাঙ্ক হইল (- , টি এ) 


উদ্দা, 3. ঠা] 0065 50008200170 ০৫ 006 50815161171) 17010 95 
7০0৮66]1) 006 500515100 117)025 9: 6--7 50 804 32-+294-650. 
[118. 1948. 


| 9৮+6--7-50 ও 3%+2/+67-50 সরলরেখাদ্বয়ের ঠিক মধাস্থলে 
অবস্থিত সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় কর। ] 

(জ্ষ্ুব্য £ এরপ প্রশ্নের সরলরেখ' দুইটি সমাস্তরাল হইবেই । এখন 
উভয় বেখা হইতে সমদবরবতী ও উহাদের সমান্তরাপ বেখাই উদ্দিষ্ট রেখ: 


হইবে । .. প্রদত্ত রেখ দুইটি &-অক্ষকে বা! -অক্ষকে যে যে বিন্দুতে ছেদ 
করিবে উদ্দিষ্ট রেখাটি এ ছুই বিন্দুর মধ্য বিন্দুগামী হইবে | ] 
চি 


০০৮+6%--7-50--.00) বা, টি 


রেখা-(2) 9- অক্ষকে (0. 6) বিন্দুতে ছেদ করে।, 
আবার, 3%+2%+6-0 2080 বা, ঠজ হু 73, 


বেখা-(22) %-অক্ষকে (0, 3) বিন্দুতে ছেদ করে। 
ছে্ববিন্বৃহয়ের মধ্যবিন্ুর স্থানাঙ্ক 


(৪ 2) খ, (০ ই) 
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উদ্গিষ্ট রেখা (1) ও (21) এর সমান্তরাল হইবে। 
মনে কর, উহার সঙ্গীকরণ, %55 ৪০ 


ইহা (0, -34) বিনবুগানী, .. 11৮, 


অতএব, নির্পেয় রেখার সমীকরণ, 9- শি 

অর্থাৎ, 18%-+12+411-0. 

উদ্দা. 4. 7০৮০ €1096 006 07281771195 1755106 06 0091781৩ 
19982 ৮2101005216 (2১ 1, (3, _ 2) 214 (74) 70. 

[প্রমাণ কর যে মুলবিন্দুটি (2, 1), (3, _-2) ও (-4,-1) শীধবিন্দ 
বিশিষ্ট ব্রিভুজের ভিতবে অবস্থিত । ] 


মনে কব, 580 জ্িভুজের শধবিন্বুগুলির স্থানাঙ্ক যথাক্রমে (2, 1), 
2603, 72) ও 01-4১7 ঠ, 


/৪ বাহুর সমীকরণ, ১--1-47628-2), 
বা, 3%+%--2-্0, 
8০ বাহুর সমীকরুশ, ++ 275 - ৮5- 3) 


3 
বাঃ ৮+7%+117-50, 


এবং ০/ বানর সমীকরণ, ৮+1-583+4) 


বাঃ ০--:3+8-0. 
এখন, ॥ (2) 1) হইতে ৪০-র উপর অস্কিত লম্ের দৈর্ঘ। 
21711107120 _ 4 4১ 42 


সপ পিপপিপপী পিপল এপস পাশপাশি লাশ তি পাক সপ্ত কিতিনে 


ছল 5772 চ্ লু2 ০ একক | 


এবং মুলবিন্বু (0১ 0) হইতে ৪০-র লহ্ব-দূরত 
11 11৮৯০. 7 
লুল লিএিিিলি লুল ভি একক । 
50 ৯100 টি 
উভয় লক্ষের দৈর্ধ্যই ধনাঝুক । ৮. & ও মুলবিন্দু, -৪০-বান্ধর ;একই 
পা্থে অবস্থিত । 
8 (3, -2) হইতে ০-র উপর অস্থিত ল্ের দের্ঘা 
_3-3৮652)72, 50 চিলি সি 
*/8১ 439 ২০0 410 


81০ 1৬. (5)-27 
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এবং মূলবিন্দু (0, 0) হইতে ০/॥-র লক্ব-দৃরতব 


| ] 
7 2 একক । 
৯10 10 410 


উভয় লঙ্ষের দৈর্ধ্যই ধনাত্মক | .. ৪ ও মৃলবিন্দু। ০%-বাহুর একই পাশে 
অবস্থিত । 
আবার, ০(--4, - 1) হইতে 5৪-র উপব অক্ষিত লম্ষের দৈর্ঘ্য 
_3১৫6--4)4+1 (30077 -220 


সালালাহ সিউল স --- 2 ৬]0 একক গ 
৯/৩১+]/ 0) রা 
এবং মূলবিন্ধু (0১ 0) হইতে 88-র লম্ব-দরত্ব 
৪০ ॥ তি 
চিলি রি উল একক । 
নি »/10 
এক্ষেত্রে উভয় ল্বের দৈর্ঘাই খণাত্বক | .. ৩ ৪ যুলবিন্দু, &৪-বাতর 
একই পার্খে অবস্থিত । 


অতএব, মূলবিন্দুটি ৪০ ত্রিভুজের মধ্যে অবস্থিত । 

উদ্দ), ছু. [71190 00০ ০0091010199 6০ 016 0259009750৫ 00৩ 9081১ 
09০0৮ 021) 0102 502161061110755: 8%--67/471. 1750 81)0. 122-- 5 7650. 
1৬1617001) 10151 01560601 1155 1] 60০ 810516৮4110) ০091৮68118১ 
00০ 0115110. 

[ ৪%--64+11-0 ও 12-5-6৯0 শরলরেখাত্বয়ের অন্ততৃ ও 
কোণের সমছিখগ্ডকদ্য়ের সমীকরণ নির্ণর্ কর। মুলবিন্ুটি যে কৌণে অবস্থিত 
কোন্‌ সমছ্িখগুকটি সেই কোণস্থ তাহার উল্লেখ কর |] 

উভয় রেখার অন্তত কোণের সমদ্বিখ গুকদ্ধয়েব সমীকরণ, 

৪*-6%711 _/12-৭৮-6 
১০০ ৯12৮ -4154 
বা, 1308-94-11) 410(122- 59 - ০)- 
ডানপক্ষে “++; চিহ্ন লইয়া একটি সমছ্িখগুকের সমীকরণ হইল 
162+28% - 20350. (1) 
জবার, ডানপক্ষে “--? চিহ্ন লয়! দ্বিতীয় সমন্ধিখগুকের সমীকরণ হইল 
224--128% 4183-50-52 (21) 

এখানে প্রদত্ত সরলরেখাঘ্বয়ের ধ্রুবক পদ দুইটি বিপরীত চিহমুক্ 
[1711 ও 6]; ক্ৃতরাং ডানপক্ষে “-" চিহ লইয়। ঘে সমীকরণ পাও! 
গিয়াছে উহাই উদ্দিষ্ট সমদ্বিখগ্কের সমীকরণ হইবে। 

যে কোণের মধ্যে মূলবিন্দু আছে নেই কোণের স্মগ্ধিগকের 
সমীকরণ হইল 224% _ 1284-83-50. 
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উদ্ধা, 5. 5800 05 01507০6৮০০০) 05০ 781:81161 111755 
4৮13-58 8150 44143911250, 


[ 4 4+3%5-58 ও 44743412750 সমান্তরাল রেখাছয়ের মধ্যে 
পঙ্-দূরত্ব নির্ণয় কর । ] 


যেহেতু সরলরেখা। ছুইটি সমান্তরাল, স্থতরাং মৃলবিন্বু হইতে লম্ব অঙ্কিত 
করিলে উহ! উভয় সরলরেখর উপর লম্ব হইবে। 


4৮+3-8, বা, 4*+3৮-8৯০0-৫) এই সরলরেখার উপর মৃলবিন্দ 





ও --৪ ৪ 
(0, 0) হইতে ল্ঘের দৈথ্য- -----৮--2. 
) হইতে হা 
মূলবিন্দু (0, 0) হইতে দ্বিতীয় রেখা 4%+3/+12-0...(2)এর উপর 
12 12 
লগ্বের দৈর্ঘ্য ৮ --5-5. 
| ৫2132 5 


যেহেতু, সরলরেখা ছুইটির উপর মুলবিন্দু হইতে অঙ্কিত লম্ঘের দৈর্ঘা 
দুইটি বিপরীত চিহ্যুক্ত, স্থৃতরাং বুঝিতে হইবে যে সরলবেখা ছুইটি যূলবিন্দুর 
দুই পার্খে অবস্থিত। 

অতএব, উভয় সরলরেখার মধ্যে দুরত্ব ( অর্থাৎ লব্ঘ-দুরত্ )-7847-9$-4. 

অন্য নিয়ম। দুইটি সমান্তরাল সরলবেখার দৃরত্ব বলিলে উহাদের যে-কোন 
একটির উপরিস্থিত যে-কোন বিন্দু হইতে অপর সরলরেখার লম্ব-দুরত্ব বুঝায়। 

প্রদত্ত প্রথম সমীকরণে 9%-0 ধবিলে ৮-_52 পাওয়া যায় । সুতরাং প্রথম 
মবলরেখাঁর উপরিস্থিত একটি বিন্দু (2, 0)। 

এক্ষণে, (2, 0) বিন্দু হইতে 4+3+12-50 সরলরেখার 

লঙ-দরত্ব-- 44 3%4+12-4৯2+3৮ 0412-20-54. 


২42435 চি 

অতএব, প্রদত্ত সমান্তরাল রেখাদ্বয়ের মধ্যে দূরত্ব -4&. 

উদ্দা. 7. 200 01 ০099000 00 00০ 300816170 11776 085510চ 
600০051000০ 0101510 210. 006 00100 06 10061560002 06 00০ 117795 
£-9ল54 270 %+7৮+20-0, 800 0০৮০ 00৪8 16 01562005 0176 
৪0616 ০০৮৬ ০০1% 01921) [ 0.0, 93. 1921] 

[ ষূলবিন্দু এবং ৮-_ %*54 ও %+72+20-0 সরলরেখাছয়ের ছেদ্দবিম্ু- 
গামী সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় কর এক প্রমাণ কর যে এ বেখাটি এ 


সরলরেখা ত্বয়ের অন্তভূতি কোণকে সমহ্িখগ্ডিত করে। ] 
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£--9-4--01) ও 9+7+20 0:62) সরলবেখাহয়ের ছেরদবিন্দুগ।ম 
যে-কোন সরলরেখার সমীকরণ হইবে *--৮- 44 £(+7%+20)-0, 

অর্থাৎ (72+1)৮+(5-1)9+208- 4-০0-*03) যেখানে £ একটি 
ক্রবক। 

এই (3)-সরলরেখাটি মূলবিন্দু দিয়া গিয়াছে, .. ইহার প্ুবক 

পদটি-0 হইবে, অর্থাৎ 20%৮-- 4-0, বা, চগ্্টও. 

অতএব, নির্ণেয় সমীকরণ হইল ০- /--4+(+7-++201₹0, 

বা, 95 3. (4) 


যেহেতু, (4)-সরলরেখা মূলবিন্দুগামী, সুতরাং উহা (1) ও (2) সরলরেখ' 
্য়ের অন্তভূতত কোণের সমদ্বিখগুক হইতে হইলে উহা (1) ও (2)-এর অস্তভু 7 
যে কোণটির মধ্ো মূলবিন্দু আছে সেই কোণের সমছিখগ্ডক হইবে। 
সমীকরণ (1) ও (2)এর গ্রুবক পদ ছুইটিকে ধনাত্মক করিয় 
( দ্বিতীয়টিতে ধনাম্মক আছে ) সাজাইয়! সমীকরণ দুইটি হয় %--+4-() 
এবং ৮4 7-7+20 0. 


অতএব, উহাদের অন্তভূভত যে কোণটির মধো যুলবিন্দু আছে তাহা 


সমদ্বিখগুক রেখার সমীকরণ হয় ১৮ %7+4.--5+772720 





৬1৪47107102 ]2175 
বা. 9-+45১77720 বা, 9-+45৮7 75720 
ও তি 5)তু ৮:27 5 7, 


বা, 59- 5+ 202 94 7420, 

বা9 49512, বা) 9325 

অতএব, প্রমাণিত হইল যে মূলবিন্দু ও প্রদত্ত সরলরেখাদ্বরের ছের্দবিনদুর 
মধা দিয়া যে সরলবরেখা গিয়াছে তাহ] এ সরলবেখাহয়ের অস্তভূত কোঁণকে 
সমছিখগ্ডিত করিয়াছে । 


উদ্দা, ৪. 1: 0)৩ 01766 1165 77550১ %- 35550 ৪250 29 | 
10170 2, 001910516১ 9170 0106 20010801019 ০৫ 0006 76106150100191 
16 2811 01 2705 0 070 006 00051065 ৮6166, 

[যদ্দি ৮৪+-০, ৮-3১-0 ও ৮--29-] রেখা তিনটি একটি ত্রিভূজ 
গঠন করে, তবে ৮+ 0 বেখার উপর বিপরীত শীর্ষবিন্দ হইতে অঙ্কিত লঙ্ষের 
সমীকরণ নির্ণয় কর। 
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এখানে, ৮+-0.:(৫) লরলবেখার বিপরীত নীর্ষবিন্দু অপর ছুইটি প্রদত্ত 
দমীকরণের ছেক্বিন্ু। এ ছেদ্ববিন্দুগামী যে কোন সরলবেখার সমীকরণ হইল 
£--39+805--29-1)-50 (এখানে £& একটি গ্রুবক ), 
বা, (£+1)-(28+3)9--£-0--02) 
(1) ও (2) পরম্পর লম্ব হইবে যদি (৮+1)১৫1--(2%+3)১৮1-0 হয় 
[ অনুচ্ছেদ 24 (9) দেখ] 
অর্থাৎ যদি £- -_2 হয়। 
অতএব, নির্ণেয় সমীকরণ হইল ঞ--3%--20- 2--1)-50, 
বা) %-8+27-50. 

উদ্দা, 9. (2) 10 0১০ ০০ ( পাদবিন্দু ) ০৫00০ 0০176170150191 
1010 0112 7001106 (2,--2) 00 00০ 1155 3%--%+2-50. 

এখানে, প্রদত্ত সমীকরণ 3%--+2-0, বা, 9342. 

ইহার 90167901713. 

অতএব, %-53+2 ব্রেখাঁর উপর যে কোন লম্ববেখার 8150101) 
11) হইবে। 

(2, - 2) বিন হইতে -3%+2 সরলরেখার উপব লহ্বের সমীকরণ 
হতবে 9-(-2) সু 78072), বা 3৮+%+450,. 

এ লছ্ের পারবিন্ুটি 3৮-9+27-0 এবং 3%+5+4-50 সরলরেখা! 
হটির ছেদবিন্দু, ক্তরাং পাদবিন্দুর স্থানাঙ্ক ছারা উভয় সমীকরণই সিদ্ধ 
তঠবে। 

এ স্মীকরণছয় সমাধান করিয়া পাই, 5 1, 71. 
পাদবিন্দুর নির্ণেয় স্থানাঙ্ক (- 1,--1). 

উদ. 9. (৮) চ1)0 00০ 01000০21706 ( লম্ববিন্দু ) ০0 01১০ 00187)616 
৬0936 ৮০1০০০5 216 (1, 5), (2, 2) ৪5 (4, 9). 

মনে কর, ত্রিভুজ £50০এর শীষবিন্ুগুলির স্থানাঙ্ক £ (1, 5), 8 (9, 2) 


এব ০ (% 9). & বিন্দুগামী যে কোন সরুলরেখার সমীকরণ হইবে 
১-১-5102--1)--100), 


8০ বাছুর উপর £290161)0- ?---্ঠ- 
(1)-বেখা ৪০ বাহুর উপর লম্ব হইবে যখন %-1 হইবে! 
অতএব, £ (১ 5) শীর্ষবিন্দুগাঁমী বাহুর উপর লদ্বের সম্গীকবরণ হইল 


%--5-7%0৮- 1), বা 38-7-279132-509-62), 
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আবার, 8(9, 2) বিন্বুগামী যে কোন সরলরেখার সমীকরণ হইবে 
%- 27550 -2), 


/০ বাহুর £%016517655 552. 


বস তু 


£০ বাহুর উপর ৪ শীর্ষবিন্বুগামী লঙ্গের সমীকরণ হইবে 
/--2০5 7 $0-2), বা) 3৮ 4+49- 2%9-০-১03), 


এখন, (2) ও (3) এই ছুই লম্বের ছেদ্বিন্ুই হইবে £১/৪০-র লক্ববিন্দু । 
(2) ও (3) সমাধান করিয়া পাওয়া যাঁয় ৮15, %-$$. 

অতএব, লহ্ববিন্দুর নি স্থানাঙ্ক ($, ৫3). 

উদ্বা, 10. 77০৮৪ 086 117 ৪1 001212515 001001001001915 


27) 000 015. ৮2100650101) €1)6 019795166 81065 716 
০0180817617). 


[ প্রমাণ কর যে, যে-কোন ত্রিভুজের শীর্ষবিন্বুগুলি হইতে বিপরীত বান 
উপর লম্বগুলি সমবিন্দু। ] 


মনে কর, জিভুজ £৪০-র শীর্ষবিন্দুগুলির স্থানাঙ্ক যথাক্রমে & (2) %)). 
8. (29) %2) এবং ০ (3, 92), 


৪০ বানর £1901677৮-+ ২8 
22749 


শীর্ষবিন্দু « হইতে ৪০ বাহুর উপর লম্বের সমীকরণ হইবে 
20৭ ০20 ূ 
৮৮৮58 ০১ 
বা, 90১--%2)-+%(55- %5)-151055-- 92) 52053--%9))ল0 72 
অন্ুরূপে, 8 ও ০ বিন্দু হইতে 0 ও 8৪ বাছুর উপর লদ্দের সমীকণ 
হইবে, যথাক্রমে 
(919১) ৮05) -55)719505-95) 72557 ৯৭0৭707 
এবং 9099--1)14(52-21)71/5068-91)17%8(55-5%1)1ল 01 (৩) 
এখন দেখা যাইতেছে (1), (2) ও (3) সমীকরণ তিনটিএ বামপক্ষ যোগ 
করিলেই শুন্য হয়, স্তরাং (1), (2) ও (3) সরলবেখা তিনটি সমবিন্দু। 
[ অনুচ্ছেদ 28 (8) দেখ । এখানে 75 95175] । 
অতএব, ত্রিভুজের শীর্ষবিন্দু হইতে বিপরীত বাহুর উপর লঙত্রয় সমবিন্দু। 
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উদ্জা, 1]. 71700 00৫ 1060581 015600013 01 036 8186168 08 006 
001877616 আ1)095 51425 826 550, ৮0 200 34-49-1250, ৪154 
2130 0100 105 117-061)06. 


| যে ত্রিভুজের বাহুগুলি ৮-0১ %-0 ও 3৮+4/--12-0, তাহার 
অস্তঃকোণগুলির সমদ্বিথগুকত্রয় ও অন্তঃকেন্দ্র নির্ণয় কর |] 


স্পষ্টতই 2০50...) %-অক্ষের ও -50-..02) এ-অক্ষের সমীকরণ, 
এবং 34149 -12-50-03) ৩ ঠ-অক্ষের ধনাত্মক দ্বিকে ছেদ করিয়া 
গিয়াছে । -. অক্ষত্বয় ত্রিভুজটির ছুটি বাহু, উহাদের ১ম ও ৩য়পাদের 
সমকোণছয়কে সমদ্বিখপ্ডিত করিয়া! যে রেখ! যাইবে তাহাই ত্রিভু্জটির একটি 
কোণের সমছ্িথগুক হইবে । অতএব বুঝ! গেল এ সমহ্িথগুটি মুলবিন্বুগামী 


বলিয়া ঞ্লুবক পদটি শৃন্ত হইবে এবং *-অক্ষে র ধনাত্বক দিকের সহিত 45 কোণে 
নত থাকিবে বলিয়া 22, 


এঁ সম্ছিখগ্ডকের সমীকরণ হইবে ৯০5. 

আবার, (1) ও (9) বাহুছয়ের অন্তভূ তি কোণটির সমছিখণ্ডকের সমীকরণ 
3৯-4৮-7123 
82748 
অথাৎ 2%+%- 3ল্হ0, 
এক্ষণে, (2) ও (3) খাহুছয়ের অস্তন্থতি কোণটির সমদ্বিখগুকের সমী করুণ 
--3-4৮712 
:৯/54+42 

অর্থাৎ 24-3% - 4৮50. 

অতএব, নির্ণেয় সমিথ গুকজ্য়ের সমীকরণ হইল 

৮০, 2%+%-:3-50 এবং ৬+3%--4-50. ইহাঙ্দের যে কোন ছুইটিবু 
ছেদবিন্দু হইবে অন্তঃকেন্দ্র। যে কোন সমীকরণছ্য় সমাধান করিয়! পাই 
৮০৮1১ 55]. অস্তঃকেন্দ্র হইল (1১ ]) বিন্দু । 

উদ্ধ।, 12. 100 0020 ০0890018500 000 17015206015 ০ 8135165 
৫০০1) 0080 5008161011065, ০9 0100 2৯955]. | 


হইবে ৮ , বা, 5 -73749+12, 


চর্বে 1) সু 





বা, 59চ5 73-74-4125, 


[06170 (02101560107 06 002 20612 ড711010 117015063 006 
1১000 020 1), [্, 5. 7501. 1995] 

| ৪75 ৪ +৮5] সবরুলরেখ! দুইটির অন্তততি কোণগুলির 
সমছিখগ্তকন্বয়ের সমীকরণ নির্ণয় কর। (2, 1) বিন্দুটি যে কোণের অস্ততূ ত 
হার সমহ্থগ্তক কোনটি দেখাও ] 
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উভয় রেখার অন্তত কোণের সমদ্ছিখণ্ুছয়ের সমীকরণ ভষ 
২ 4:79-2 
নত 
বা, -/-30৮+%-1), 
ডানপক্ষের “+” চিহ্ন ধরিয়া একটি সম্বছ্বিখগুকের দ্মীকরণ হুইল 


29-17-5001) 
ভানপক্ষের “--? চিহ্ন ধরিয়া অপর সমদ্বিখগুকের সমীকরণ হই 
22 --17-50---011) 
(2১ 1) বিন্বু হইতে +৮+--1-0 বেখার লঙ্ব-দূরত্ৃ-2+1-1- ২2 


৬%ু 
ধনাত্মক চিহ্লযুক্ত । কিন্তু সমীকরণের ফ্রবক পদ [-1 1] ঝণাত্মক চিন্যযুক্ত । 
সততরাং (2, 1) বিন্দুটি এই রেখাঁর ষে পার্থ মূলবিন্দু আছে তাহার বিপরীত 
পার্থে অবস্থিত। .. প্রদত্ত রেখাদ্বয়ের ষে কোণের মধো মুলবিন্দু নাই, 
সেই কোণের মধো (2, 1) বিন্দুটি আছে। | 
অতএব, উদ্দিষ্ট সমছিথগুকের সমীকরণ হইল 2/--] 0, 


উদ্দা, 193. [1170 0172 ০0901010506 015 0155560150৫ 0106 8115198 
১৪0০6] 006 0০0 50815] 11765 4%-9+1-49 27৫ 
22-5৮-4270. 


ঢ17)0 00৮ 0001 015056097 17101) 1015৩005005 2৩৪০ 21016 
60৮6০] 002 ত০ 81৮87) 50, 11025, 

[4%- 39+1-0 ও 12%--5%+7-0 রেখাছয়ের অস্ত কোণগুলি 
সমদ্বিথগুক দুইটির সমীকরণ নির্ণয় কর। উহাদের মধো কোন্‌টি অন্কত ত 
শৃক্মকোণের সমছিথ গুক তাহা স্থির কর । ] 

প্রদত্ত বেখাদ্বয়ের অস্তভূতি কোণের সমছিখগুকন্বয়ের সমীকরণ, 

02 
+/4৯ 4132 ৯/]22 1558 
বা, 1304-39-41) 35501257542), 
ডানপক্ষের “+১ চিহ্ন লইয়া! একটি সমদ্বিথগুকের সমীকরণ হুইল 
44171411750 (1) 
এবং ডানপক্ষের “-" চিহ্ন লইয়া অপর সমধ্িখগুকের লমীকরণ হইল 
72-44-3০0৮ (11) 
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মনে কর, (11)-সমদ্বিখগুকটি 12--5%+7-50 বাহুর সহিত 9-কোঁণে 
শত আছে। 


নি নু 
নিলি রা বণতা1-7% ৩] 
ঝো 95 1727 দূ এখানে বাহুটির প্র £ 


সমছিখগ্ডক (11)এব প্রবণতা] 
-ু-5% [ইহা ] অপেক্ষা কম |] 
9-:45% যে কোণকে 7৮-4/+350 সমদ্বিখপ্তিত করিয়াছে 
এ কোণ-529. .. 299০১ ম্তরাং সুক্জরকোণ। 
অতএব, প্রদত্ত রেখাছ্য়ের অস্তভূত্ধি স্ষ্্রকোণের সমছিখগুকের নির্ণে 
নমীকরণ হইল 7--4৮+3550,. 


উদ্দা, 14. 711০ ১5981) 111) 25141392551. 17152005 21 21516 
৮০৮/০০1) 21091] 001 502151)0117055 101 10101) 006 15 3+2%-513 
1100 005 ০0080101701 006 00127 1118৬, 


[ 247+3-5] সরলরেখ। ঘে সরলরেখাযুগলের অন্তভূত কোণের 
পমদ্বিখগুক তাহাদের একটি *+2১-1 ; অপরটির সমীকরণ নির্ণয় কর।] 

এখানে কোঁণটির একটি বাহুর সমীকরণ, +2-1-*06) 

ও কোণটির সমছিখগুকের সমীকরণ, 2439-51-01) 


1) ও (11) সমাধান করিয়া উহাদের ছেদ বিন্দুর স্থানাঙ্ক পাওয়া যায়, 
(711), 


অপর বাহুর সমীকরণ, %--:1-17/011)--1001), 
এখানে বাহ-(1) যে কোণে সমদ্বিখগ্ক-(11)এর সহিত নত আছে, 
'অছ্বিথক-(11) সেই একই কোঁণে বাহু-111)এর সহিত নত থাকিবে । 
মনে কর, (11)এর সহিত (1) 9-কোণে নত আছে। 


1 
2 58118 !)এর প্রবণতা7- --% ও (11)এব 
৯ ৪- ইহ) (7 ও হা 
-॥, প্রবণতা -&] 
1. 78711555277 7 
8৪ 11(-8)(8) 37277 ঠ 
'অতএব, বাছুটির নির্ণেয় সমীকরণ হইল 


97-0৮-5801 1) [(00$-তে গল তি ধরিয়া । ] 
বা, 19422 - 350. 
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উদ্ধা, 15. 71100 076 17015206015 06 0176 1366001 2106155 ০0৫ 005 
0191)616 17056 51008 212 51501) 105 (0৪ 200200175 £ 
3৮474) - 650, 12-59-3750 21. 427 394 1250, 
1361506, 2110 00০ 11902106201 056 00877810. 
[একটি ত্রিভুজের বাহুগুলির সমীকরণ 3৮44) - 6-0, 12-_ 59-3-0 
ও 42--3৮+12-0 $ উহার অন্ত:কৌণগুলিরু সমদ্বিখগুক তিনটি নির্ণয় কর 
এবং তাহা হইতে উহার অন্ত:কেন্দ্র নির্ণয় কর ।) 
মনে কর, 4৪০ অ্রিভুজের বাহু গুলি যথাক্রমে 
৪803 32-44-6550 70) 
085 12-50-5550 ০7022) 
ও 2883 4-99)+12-50 -7021) 
এখন (11) ও (1) সমাধান করিয়া & বিন্দুর স্থানাঙ্ক পাওয়া যায় ($%, 8২) 


(111) ও (1) 5 ৮৯ ভি ১) ৫9 ১ 9 (-%, শি, 
এবং (৫) ও (11) ১, ডি 0 ও. সি, 


£, ৪ ও ০ শীর্ষবিন্ুগুলির স্থানাঙ্বব্রয় যথাক্রমে উহাদের বিপরীত বান্ৃগুলির 
সমীকরণে অর্থাৎ 8০), ০৪ ও £8৪-র সমীকরণে বসাইয়া যে মানগুলি পাওয়' 
যায় তাহ!দের চিহ্গুলি যথাক্রমে, 1, 7১৩ + তয়। 


এখন যেহেতু ত্রিভুজের অন্তঃকোণের সমছিখগুকগপি পরম্পর যে বিন্দুতে 
ছেদ করে এ বিন্দু অর্থাৎ ত্রিভুজের অন্থ£কেন্দ্র, বাহুগুলিএ যে পাশ্বে উহাদের 
বিপরীত শীববিন্বগুলি আছে, সেই একই পাশ্বে অবস্থিত; সুতরাং এ বিন্দু 
( অন্ত:কেন্দ্র) হইতে বানুগুলির উপর অক্কিত লঞখের দৈর্ঘাগুলিও একই চিন্চযুক্ত 
হইবে। 


০ 1220-59-73 2-4য--3%412 
/-কোণের সমদ্বিখগ্ুকের সম্ীক বৃণ, উল 
কাণের সমদ্বিথগুকের সমীকব এ 





বা, 4112-64-41 41-50, 


্ 4--95+12_ 3+4৮--6 
৪-কোণের সম্ছিখগ্কের পমীকরণ, ০১ 
২৫2 - +32 ১/3++ 45 





বাঃ -279+48স0, 
এবং ০-কোণের সমদ্বিধগুকের নমীকরণ, 


হত 6_. 12%- 5%--3. 
5৪745 7 ৯/125452 
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বাঃ 33%+9%-- 31550, 

ইহাবাই ত্রিভুজের অস্তঃকোপণগুলির তিনটি সমদ্বিখগ্তক | 

ইহাদের যে কোন দুইটির ছেদ বিন্দুই হইবে প্রদত্ত ত্রিভুজের অন্তঃকেন্্র। 
শেষের ছুইটি সমীকরণ হইতে বন্্রগুণন দ্বার! পাওয়া যায়, 

যারা যারা পোর্রারার পচাত 

7১-31-9১18 18%93-(-31)%3 1১৮ ০9--(--27 ৮8325 

রা রর জেরার 
217--162 594731 9+231, 11125 48 
যু ও 9, 

অতএব, নির্ণেয় অন্ত+কেন্্রের স্থানাঙ্ক (1, 3২) 

[ বিশেষ জ্রষ্টব্য ১ যখন ত্রিভুজের নধহনৃগুনির স্থানাঙ্ক দেওয়া থাকিবে 
খন 32 অচ্চ্ছেদ-এর স্থতু (10) সাহাযো, উহার নিঙ্গের প্রদত্ত উদাহরণের 
কায অঙ্ক কষিতে হইবে, কিন্ত যখন ত্রিভুজের বাহুগুপির সমীকরণ দেওয়। 
থাঁকিৰে তখন উপরে প্রদত্ত উদাহরণের ন্যায় অঙ্ক কষাই ভাল ।] 

উদ্দা. 16. 7:06 ৪)0150109115 0090 012 013600013 96 035 
178021101 8155165 ০0৫ ৪. 00127611060 11) 8. 00118, 

[ স্থানাঙ্ক দ্বারা প্রমাণ কর যে ত্রিভুজের অন্তঃকোণগুলিব সমঘিখগুকত্তর য় 
পমবিন্দু। ) 


মনে কর, £৪০ ত্রিভুজের বানু গুলি, 


1 


/88 554 005 ০1 5112 41519). (1) 
802 5095 ৭.৪ 470 511) ০.2 -512.,০,১, (11) 
054 005 93411 511) «3 513 ০.,১০০0021) 


প্রমাণ করিতে হইবে যে ত্রিভুজের অন্ত; সি নর সমদ্থিথ গুকত্রয় নিস | 
প্রথমতঃ ধর? যাক মৃপবিপু ত্রিভুজের মধো আছে । 
(1) ও (11)এর অন্তর্গত ৪ কোণের সমদ্বিখগুকের সমীকরণ হয় 
2 505 ৭179 817) 4) -191 5 ০ 42 ০০5 4৪+% 911) ৫.৪ 192 
২/০০9544.) 452124) ৯/ 095০9 47510 4৭ এ 
৪-কোণের মধো যুল বিন্দু অবস্থিত এবং ছুইটি গ্রুৰক পদই খণাত্মুক 
চিহ্বযুক্ত, সুতরাং ভানপক্ষের “++ চিহ্ন লইয়া! ৪-কোণের অস্ত:সমিথগ্ডকের 


সমীকরণ পাওয়া যাইবে । 
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৪-কোনেব সমছিখ গুকের মমীকরণ হইল 

20008 এ -- 00958 4. 9)- 10511) ৩1 511 এ৪)--(191 -29)-0.,01৬) 

জন্গরূপভাবে, (1?) ও (13) হইতে ০-কোণের সমহিখগুকের সমীকরণ হইল 

(00958 58 0095 « 9) + 90911) 4.- 31 €$)--(799 --73)-50---0%) 

এবং (338) ও (1) হইতে /&-কোণের সমদ্বিখগ্ুকের সমীকরণ হইল 

£(0093$ «3 - 595 4.) )471/(511 «3 510. ০.1) (75 -171)-50.,.(%1). 

স্পষ্টতঃ দেখা যাইতেছে যে (1%), (৮) ও (%1)এর বামপক্ষগুলির যোগ 
করিলে আপনা হইতেই উহা শৃন্ত হয়। | 

স্থতরাং কোণগুলিব সমদ্বিখগুকত্রয় পরস্পর একই বিশ্বৃতে মিলিত হইবে ৷ 
আবার, যখন মূলবিন্দু ত্রিভুজের মধ্যে থাকিবে না, এরূপ অবস্থায় মাত্র একটি 
অস্তঃকোণের মধ্যেই মূলবিন্দু থাকিবে, অপর ছুইটি অন্তঃকোণের বাহিরে মূলবিন্দ 
থাকিবে । স্থতরাং এ ছুই ক্ষেত্রে সমদ্বিখগুকের সমীকরণ নির্ণয় করিতে 
বগমূলের খণাত্মক চিহু লইতে হইবে । 

ধরা যাক মাত্র ৪-কোণের মধোই মুলবিপ্দু আছে । স্তরাং একপক্ষেন্ছে 
সমদ্বিখগুকত্রয়ের সমীকরণ হইবে 

%(0095 ৭1 0095 ০2) (5170. ০1 511) 4৪)--(09) 779) 0...(৮11) 

20008 «4095 3) 70511 ০2 -+1511) ০১) (0799 7175)-50.,.(111) 

(00958 «৪4005 *1)-41/(5120. ৭ $ 47517) +1)-- (73 -71701)-50-- ৩) 

এখন যেহেতু (৫5)এর বাঁমপক্ষকে -] তারা গু৭ করিয়া এ গুণফল, (৬12. 
ও (৬111)এর বামপক্ষের যৌগফলের সহিত যোগ করিলে দেখা যায় যে উহা! শুন 
হয়, স্থতরীং এক্ষেত্রে কোণগুলির সমদ্বিথ গুকত্রয় পরম্পর একই বিন্দু 
“মিলিত হইবে । অতএব, ভিভজের অস্তঃকোণগুলির মম্ছিখ গুকজ্ঞয় সমবিন্ধু । 
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[2670196 ৪ 

| (৫) চ1150. 012 10101) 5105 06 0106 5081819015৩ 31+491+5-50 
65 006 0০010 (2, 2), 

[ 3+4%-+5-0 সরলরেখার কোন্‌ পার্থে (2, -2) বিন্দু অবস্থিত ? ] 

(8) 00. 01) 17101) 5106 ০ 0106 50:2161)6 11106 5--9%+2 0, 
1195 006 0011) (0, 3), 

| (0, 3)-বিন্দুটি 5%-9৮+7-0 সবলরেখার কোন পার্থে অবস্থিত তাহ? 
পর্ণয় কর। ] 

2. (2) চা100 51601007006 00065 (0,- 4 50098 (3, 1) 
11০ 01 10)০ 92006 5102 0: 01 00৩ 001995169 51995 01 0০ 11175 
এ +7-+122-50. 

| & (0, _-4) ও 9 (-3, 1) বিন্দু ছুইটি ০৮+7/+12-50 রেখার একই 
পাশে অথব! ছুই বিপরীত পার্খে অবস্থিত তাহা নির্ণয় কর | 

(৮) চ0 1০0৮০] 00০ 0০02256 (3, 1) 2150 ০৯ (497 ) 
11 017 (0০ 58105 3109 01 01 61) 90005105 92953 ০: 00০ 11) 
3%-4&9477৮50. 

[৮2 (3, 1) ও ০ (-4, 71) বিন্বুদ্ধয় 3 - 4917-0 বেখার এক 
পানে অথবা বিপরীত পার্থ অবস্থিত ? 

3. (2) চা. 00০ 01597050৩01 00০0 00৫26 03১ 4 000 0০ 

1106 2 -- 3911 ল0. 

(9) 71100. 006 015081506 9 00০ 7010 (1, 0) £010 0105 50091516 
0150 5412-৪8-50. 

4... 72700 005 16536605 0£ 006 210160925 02 005  001813616 
108৮110500০ ড০10065 (--2, 1) (1, 4) 2100 (3, - 1). 

[যে ত্রিভুজের শর্ষবিন্দুগুলি (-2, 1), (14) ও (3,-1) তাহার 
উচ্চতাগুলির দৈর্ঘ্য নির্ণয় কর। ] 

5, 9100৬ 0796 002 0০01170 (১1) 25 60010190219 001 006 11065, 
34475 12) 5৮-12-4720 50 2104 4%--3%- 6. 

6. 1 610০ 9017) ০0 0০ 061061701001915 01010050 020 ৪. 
+৪18016 799$06 ৮ 0 00 ০ 50:9151)0 111)69 +১--5-0 ৪180: 
৩৬-2+7-0 ০6 81858 209] €০ 10, 0:০9৬০ 00201610005 
[00৬6 07) 2. 11817013106. [6. (০. 49501 


430 স্থানাঙ্ক-জ্যামিতি [ 7:6:০196 5 ] 


[যর্দি একটি চলমান 7 বিন্দু হইতে ৮+%-5-0 ও 3৮--29+7-0 
সরজরেখা ছুইটির উপর লম্বছয়ের সমষ্টি সতত 10 হয়, তবে প্রমাণ কর যে 2কে 
একটি সরলরেখায় চিতে হইবে |] 

7.0 28905 2201৮141550, 21439 4 1550 2124 


34474 3250 15101550100 002 51065 80, 0 8150 289. 15509061615. 
[71170 0106 20086101701 002 921616006 0:0051) 4. 


[যর্দি 2৮+9+1-0, 2£+39+1৯0 ও 3+49+3-0 হারা 
££80এর যথাক্রমে 9০, ০৯ ও 89 বান স্থচিত হম্ব, তবে উহার 4 বিন্দুগাষী 
উচ্চতার সমীকরণ নির্ণয় কর।) 

8, 1100 01)০ 010009061006 0৫ 006 01817516 %৪1)092 51065 216 
8151) 09 2৮-94-1550, 3219 -127550 200 ৮1755713750. 

[ যে ত্রিভুজের বাহুগুলির সমীকরণ 2-+1-0, 3৮+৮-17-0 
ও ৮+5%-+3-0 তাহার ল্ববিন্ধু নির্ণয় কর । ] 


9. 0100 6১০ ৫০০৫ (পাদবিশ্বু) 0£ 09০ 05:92200100127 090) 
00০ 70106 (3, 72) 0০ 006 50815101119 28--%+27লল0, 


10. 5100 006 60801017500 006 5008161)0 111765 01520017506 
81151951060) 096 0911011)6 09175 01 50:215100 111)05 
[নিম্নের সরগরেখাযুগলের অন্তভৃতি কোণের সমদ্বিখগুকের সমীকরণ 
নির্ণয় কর :-- ] 
(৫) ৪%--6%+11-50 92139 12--59--6-50 
(৮) 4%-73%- 12. 0 9800 344 - 24550 
(০) %& 0099 9+% 511) 07511 2100 2 005 %+% 5113 $-51১. 
1]. 0100 006 01508170202 2০1) 01০ 70278116] 111)653 
[ নিম্নে প্রদত্ত সমাস্তরাল রেখাদ্বয়ের মধো দূরত্ব কত নির্ণয় কর।] 
(৪) 35+44%-56 234 3+ 49 +5-50 
(6) %-7%৮-+0) 200. 2 77409. 
12. ৬/158 22 036 0901005 01) 0106 25015 06 2 10056. 7০10921- 


010019.7 01502.1706 1007 00০ 50:2121%0 117)6 তি, 158? 


[0 0. 1951] 
| *কক্ষস্থিত কোন্‌ বিন্বুগুলির রর নি নরগরেখা! হইতে লম্বদুরত্ব ৫-এর 
সমান? ] 
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12. 02) 1605 006 06102150100181 0150911০6০৫ 0106 00181 
00) 8. 50081£190 1006 10092 11505105055 017 06 265 216 2 20 &, 


ইডি 
৪1)0৬/ 018 9০-2০7৮5 
[ একটি সরঙ্গরেখাদ্বারা অক্ষত্বয়ের উপর ছেিতাংশ ৪ ও & এবং 
& বেখা হইতে মূলবিন্দুর দূরত্ব % হইন্সে, প্রমাণ কর যে ১৮০৪ +৮৮ [ 


13. 1110 006 6099001)5 ০: 036 ডে 50. 117155 018 ৮৮11 00100617 
01১০ 09106 10, এ), 01 10101) 00৩ 1১510051091501915 1৩6 0]1 01 
06 0011) (29) 221 81০09801001 1617007 ৪. [0 0, 1953] 

| (0, ৪) বিন্দু দিয়া অস্কিত যে দুইটি সরলরেখার উপর (29, 22) বিন্দু 
তইতে লম্বের প্রতোকটির দৈর্ঘা ৪, তাহাদের সমীকরণ নির্ণয় কর | ] 

14755101555 010০ ০91)016191) 01390 0106 70০102170100191 4109054 
2000 0102 00117 (3,721 ৩7002 11716 1১110 471৮-50108% ১০ 01 
50195091)0 191)600 5. (0০. 0. 1956) 

[ যে সর্তে (3, -2) বিন্বু হইতে 11818 11৮70 রেখার ভপর লম্বের 
বক দৈর্ঘ্য 5 হইবে, তাহা নির্ণয় কর। ] 

15. 9170৬ 0020 0100 0510901701601915 166 1911 0010) 9.1) [99110 
1000 50051510016 25799410570 90017 002 0০ 5008151)6 
17095 31448 55 27৭12৮5৮৮27 8166৫181009 9801 00061. 

10. 0. 1952] 
| প্রমাণ কর যে 7-9%410-59 সরলরেখাস্থিত যে কোন বিন্দু হইতে 
31-4%-55 ও 12%+5%-57 সরগ্গরেখা ছুইটির উপর লম্বগুপণি পরস্পর সমান ।] 

16.171070 01১6 5008.01010 0 0৩ ১৫, 11100 10101) 1125 10010/2.5 
7210 ০61 01067001100 (2, 41) 270 00৩ 50 1100 3৮214) 0, 

[ 7]. 8. &.) 

[ (2, -1) বিন্দু ও 3-2%+75--0 সবরলরেখার মধ্যপথে অবস্থিত 
সরলরেখার সমীকরণ নির্ণয় কর। ] 

17. ঢ100 005 50080109208 00 006 50. 11155 01360026 010৩ 


2785165 7০0৮/6677 0১০ 01107)5 091 06 30. 11065 210 50610ঠি 
0086 01520601 %710101) 0152065 006 2.17612 17) 10101 0006 01151121163 : 
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[নিয়ে প্রদত্ত সরলরেখাধুগলের অন্তভূত কোণের সমদ্বিখগকঞয়ের 
সমীকরণ নির্ণর কর এবং সৃলবিন্দু যে কোণের অন্তভূত তাহার সমছিখগুক 
কোন্টি তাহ! দেখাও । ] 

(1) 2%-3--1 8100 3% 724] 
(11) 21 ১/5%-6+2 5/3 200 7১5৮-0০-23, 
(111) 4 ০05 ০-+% 5110 45519 800 4 ০9910710৪11) 9লএ. 
18. 51177 017০ 20048031701 005 015206091 (স্মন্থিখগ্ক) ০01 
(2) 005 9০০৮৩ ৪31৩ ( স্ক্মকোণ ),০92৮৬৮০০1) 019৩ ৪0. 1115৬ 
5 --12%4- 20550 9৪700 4%--3%-56. 
(৮) 00০ 000056 21351 ( স্থুলকোথ )100৮%৮০]) 00০ 507. 111765, 
&2--3%-+ 17-50 270 122--5% +7ল50. 

19. 1৮09৮০ 01090 0106 01111) 1125 11)5106 000 007717210 ৬/1)95€ 
৬610025 216 (4, 5), (4, 3) থা (7173), 

20. [7100 00০ 10155060101 0100 210510 0০৮/০61) 0106 90, 11853 
42-39-6৯50 810 34748255212 ৮৮10101) 0০017081105 0106 -0011): 
(3, --2), 

[ 4-9৮--6-0 ও 3৮%+4%-12 সরলপেখাছয়ের অন্তভূত যে 
কোণের মধ্যে (3, -2) বিন্দু অবস্থিত তাঁহার সমদ্বিখগ্ক নির্ণয় কর। ] 


2]. 71770 00০ 90 01 002 00196100100191 0000 009 1১011)1 
(--2, 6) 00 00০ 50:915106 11176 243 - $ল০. 


৬/1)90 216 00০ 0০-0101177055 ০ 002 1009400 আ1101) 15 0106 

110856 ০01 (27 6) ৬/10) 195120০66০0 619০ £1৮61) 11106 ? 
| 1্র, ৪. 001). 19651 

[ (--2, 6) বিন্দু হইতে 2+3%- 150 সরপরেখার উপর লক্ষের 
পাদবিন্দু নির্ণয় কর । এ প্রদত্ত সরলবেখার সম্পর্কে (-2, 6) বিন্দুর প্রতিবিহ্ 
বিন্দুর স্থানাঙ্ক নির্ণয় কর। ] | 

22. [71150 006 2009001056০ 006 50:8161)6 11765 ৮1101) 216 

[ নিয়ে নির্দিষ্ট সরলরেখাগুপির সমীকরণ নির্ণয় কর £] 

(2) 2694 01502906 ০06 6 £0100 0102 01161172180. আ্1)101) 025: 
00061) 006 09270 (3, 6). 


[ বেখাগুলি (3, 6) বিন্বুগামী এবং মৃলবিন্দু হইতে উহাদের দূরত্ব 6. ] 
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(৯) &€ ৪ 42503205065 2010 036 01161) 2100. 12100) 0858 

02:0081) 006 00100 0৫ 10661550610] 06 03০ 17365 3%--১--20-0 

এজন --2%--5-50. 1, ৯. 1968 (0502901,)1 

| যূলবিন্দু হইতে রেখাগুলির দুরত্ব 5 এবং উহার 3%----20-20 ও 
€--2%-5-50 রেখাছয়ের ছেদদবিন্দু দিয়া গিয়াছে । ] 


23. ০৮০ 87281501091] 0026 06 81000065 ০081) 50031980619] 
10510516 215 50081]. 


' স্থানাঙ্ক ছারা গ্রমাণ কর যে সমবান্থ ত্রিভুজের উচ্চভাগুলি সমান |] 

24. (2) 21170 006 0100০-০61005 06 00০ 00975]16  13056 
৮10065$ 212 (5,- 4), (3১--2) 2180. (১ 6), 

| একটি ত্তিভুজের শীষবিন্দু তিনটি (5, --4)১ (3,-2) ৪ (1, 76); 
উহার লম্ববিন্দু নির্ণয় কর । ] 

(৯) 1 ছে০ 06 016 ৮2104065০01 ৪. 019,016 196 (3, 0), 10, 2) 


5150 0106 0101000651)01016 01 006 0718175100০ ও. ১), 1190 010০ 02110 
%2170, | 


। একটি ত্রিভুজের দুইটি শীর্ষবিন্দু (3, 0) ও (0, 2) এবং লহ্ববিন্দুটি ($, ৪), 
উহার ভূতীয় শীর্ষবিন্দুটি নির্ণয় কর । ] 


25.100105 508151061100 72--9%+5 59 0155005 212 210516 
7০ ০1) 2 0511 01 50981151916 111765 0£ 15101) 0100১ 19 22--127-52 
8150 006 200800700৫6 0102 00061 5018151)0 1106. 


; 7%--99+45550 সরলরেখা যে সরলরেখাধুগলের অন্তর্গত কোণের 
সগ্নন্িথগুক তাহাদের একটি হইল 5%--1252১ অপরটির সমীকরণ নির্ণয় 
ক৫। ] 


26... দ31)0 006 10156800015 0 00০ 2105110] ৪77816550৫6 0106 
11518616 00107750 1705 000 309151)6 111065 : 


3415-15-50, ঞ+৮-4-50 800 214৯-০6-50. 

[ 3%+5%-15550, &+- ধুল0 ও 2+-%-:65-0 বেখা তিনটি 
ছব' গঠিত ত্রিভুজের অস্তঃকোণগুলির সমদ্বিখগুকত্রয় নির্ণয় কর । ] 

27. (2) চা70 006 17702000602 006 00120615 71950 ৮2101055 
৭:৮০] 5 (736, 18), (48, 7745) 2704 (2592), 

৷ একটি ত্রিভুজের শীর্ষবিন্দু তিনটি (36, 18), (48,745) ও (32, 32) 7 
উঠব আস্ত:কেন্দ্র নির্ণয় কর । ] 

1০. 4. (১)--28 


434 স্থানাক্ক-জ্যামিতি [ চ:%610155 5 ] 


(8) [800 006 01560007150 00610661101 81218 0? 00৩ 
0:1817%10 ড/10052 8198 ৪1০ 51৬21) 0৮ 

1112-13-50, 22৮-199--3550 8150 ঞ--2%--119 50. 

7০006) 2100 00০ 118-০210006 01 006 001817610. 

(যে ত্রিভুজের বাহুগুলির সমীকরণ 1142-13-50, 
22%--199/--3-50 ও % -2-119-50,তাহার অস্তঃকোণগুলির সমহিিখগুক 
তিনটি এবং তাহ। হইতে ব্রিভুজটির অন্তঃকেন্জ্র নির্ণয় কর। ] 

28. 105০ ৪0915069115 03৪6 036 9156০605 ০£ চম0 6365110: 
8108125 0 8. 01806162100 0060 06 00০ 0010 110021101 2.17£1০ 00৪৩৫ 
11) ৪ 79011). 

[স্থানাঙ্ক ছারা প্রমান কর যে, জ্রিভুজের ছুইটি বহিংস্থকোন্র 
সমদ্িখগুকদ্বয় ও তৃতীয় অস্তুঃকোণের সমছিখগ্ডক সমবিন্বু। ] 


] 
5 
5. 


উত্তরম লা 
1৮1 7৮১701/৮710 
[60185 1] 


52 বর্গ ফু.) 24 ঘন ফু, ৯29 ফু. 2. 150 বগ সে. মি.১ 125 ঘন সে.মি., 


ভ সে. মি. 3. 54 বর্গ সে. মি.১ 27 ঘন সে.মি. &. 25 ফু 


236 বর্গ সে. মি.” 6. 519615 ঘন ই. (প্রীয়) দু. 15ই., 9ই.) ৫ই. 
13ই.. 9. ]]ফু.. 10. 12283 11. 6টা. 13 আ. 9 পা. 
9 খন ফু 3182 ঘন ই. 13. 25মি. 13. (2) 12 মি. 
10392 ই 15. ঠ€$ আ., 10 আউন্স 17. 314 ঘন ফু. 

9] খন গ. 7 খন ফু 19. 22072. 20. 46 ফুট, 8 ফুট । 


চ0০10156 2 


3বগফু, 2. 432 ঘন সে. মি. 4. 103 ফু) 172 ব্গ, 
[0 ফু. 6. 9353 ঘন ফু. 2. ১১০ ঘন ফু. 8. 370764 বর্গ ফু. 
0363'96 ঘন ফু. 10. ] বর্গ ফু, 1]. 600 ঘন মি. 
180 ২5 ঘন ফু, 14. 240 ঘন লে. মি. 15. ১০ বর্গ ফু. 64 ঘন ছু, 
300 ঘন দে. মি, 432 বর্গ সে. মি. 17. 5 টাকা 

4 সে. মি. 144 ধন সে. মি. 19. ৪ সে. মি.১ 1152 ঘন সে. মি. । 


চ০:০/5০ 3 
(3) 13ই. (2) 20948 বর্গ ই. (3) 2828 বর্গ ই, (4) 3148 ঘন ই. 
30ই., 29-79 ই. (প্রায়) 3. 204? বর্গ দে. মি, 3141 ঘন সে. মি. 
7 সে.যি, 5. ফু, 6. 4277 বর্গ সে. মি. 1005% ঘন সে, মি. 
236 28 বর্গ ফু. (প্রায়) 8. 37% ঘন ই. 9. 1930-971 ঘন ই. 
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26. 12--59+61- 0, 12--5+100-50. 


1:010156 5 
1. (৪) মৃলবিন্বুর দিকে (৮) মৃলবিন্বুর বিপরীত দিকে 
2, (৪) বিপরীত দিকে (9) বিপরীত দিকে । 
17 +/13 3 72] 2 
১৪) ন্ট 0) 5 তি আহা সট ও 


7. ৮-2%4+11 50 ৪8. (3, 0) 9. (--3, 1) 
10. (৪) 224 -_ 128+83-50 এবং 19%-+4+28--203-0. 
(9) % - 2+47125-50 এবং 7172-36-06, 
(০) 20095 9-- 595 %)4-20511) 9 - 510) %) 55191 75) 
এবং (095 94005 %)+ 50581 94511) %)-108 19. 


171 071 --0 
এ): 8) 92৯, 


12. | 2৩ ৬৫৪7৪), 0] 


13. ৮7552 এবং 42-34-3259 
14. (31-27-1705 75250151472), 16. 6৮--4%--3₹৩ 
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17. (৫) ৮-9, *+৮-2-০0 ( প্রথম ) (?) ৮63 52 (দ্বিতীয় ) 
(111) 6০0৪ «-- 005 8)-49(511 «--911) ৪)-1--৭7 
£060095 ৭4০08 ?)4 (511) *+5111 9)০-10+9 (প্রথম ). 
18. (9) 7%-99+-2-0. (৪) 4৮+27+11550. 
20. 7+৮-518. 21. (২4, 3)) (২60), 
2. (৫) %-6 এবং 4+3%--30 6), 
১৪) 4৮-39-2550 এবং 3৯ +4৮-- 2550. 
১4. (2) (2182) 0৬) (8, -$) 25, 47-3/+5-0 
40 %(3+ ১/7)1+9051-411)-151+4 এয, 
(2 4/8--3 48)4+-90 5484 75 ৮টি)০6 ১৭155, 
এবং (47 %10)4+902+ ৯109) 124+-4 ৮10, 
27. (৪) ($, 11) (6) £+2+97-509 ;7--9- 3105). 
253--69-- 184-0 7 এবং (11, 43), 


৯1772511918 


2ি২১01:/1101 
ভ্ষ্টব্য £ 01:09197 09117) ও 9011615 কোর গণিতের সিলেবাসে: 
স্ভূকক্ত বলিয়া এই পুস্তকে আগে দেওয়া হয় নাই; এইগুলি দক্বদ্ধে নু, 5. 
পত্বীক্ষা গুশ্ব থাকে বলিয়া পরিশিষ্টক্ধপে এই সম্বন্ধে আলোচনা করা হইতেছে: 


(01700]9 05110€7 (রুত্তাকার চোওঙ ) 


], আ'য়তক্ষেত্রের একটি বাস্কে অক্ষ (9505) করিয়া আয়তক্ষেন্রটিবে 
ঘবুরাটলে ষে ধন উৎপন্ন হয় ভাচাকে জন্ম বৃত্তাকার চোউ (1181) 000121 
শ্ছে11)00] । বলে। 

ইহার উদ্দাহরণস্বরূপ বাঙ্সির কৌটা, ড্রাম, গোঁটা পেন্সিল, উপযু পরি স্বাপির 
পয়লা ভূপ প্রভৃতি ধরা যাইতে পারে । 

8800 আয়ুতক্ষেত্রটির &৪ ৰাহুকে স্থির 
রাখিয়া বা অক্ষ ধরিয়া উহাকে তুবাইলে 
00 খ্ববিয়া আসিয়া একটি বক্রতলবিশিষ্ট 
লঙ্থ বৃস্তাকার চো উৎপন্ন করিবে। 
এইজন্ 00কে উতৎ্পাদ করেখা (£6126180178 
896 ) এক একে অক্ষ ৰলা হয়। ০৫0 
যখাক্ষমে 59 ও « হইতে সতত সমদূরৰত) 
থাকিবে। অতএব. ইহার! ছুইটি সমাস্তবাল চিত্র নং ] 
বন্ধ অস্থি করিবে। এই ছুই বৃত্বকে গ্রাস্ততল (61705 ) বলে। স্তর: 
লঙ্থ বৃত্তাকার চোডের প্রান্ততলদ্বয় দুইটি বৃত্ত । 4৪ এই ছুই তলের উপ: 
লঙ্ব। /৪ রেখাকে চোঙটিব উচ্চতা ৰবজে। চোঙুটি যে জের উপর ঘণ্ডায়ঙ্জা* 
থাকে সঞাহাকে চোঁঙটির ভূমি বলে। 

2. লন্ব বৃস্তাকার চোঙের বক্রপুষ্ঠের ক্ষেত্রফল 

একটি ফ্কাপা চোরের বক্রপৃষ্ঠের গায়ে খাড়াভাবে সরলরেখা টানিয় 
চোণ্ুটিকে এ রেখা বরাবর কাটিয়া উহাকে ছড়াইয়া দিলে উহার বক্রপৃষ্ঠটি এক? 
সমস্ভলে পরিণত হয়। এ সয়তল অবশ্তই একটি আয়তক্েভ্র হইৰে এবং 





0.0, 44893 


চোঁঙটিব পরিধি ও উচ্চতা এ আয়তক্ষেত্রের দুইটি বাহু অর্থাৎ দৈর্ঘ্য ও প্রস্থ 
গটবে। অতএব, বক্রপৃষ্ঠের ক্ষেত্রফল-ভূমির পরিধি ৮ উচ্চতা । 

কোন লঙ্ব বৃত্তাকার চোঁঙের উচ্চত। % ও ব্যাসার্ধ? হইলে 

(ক) চোডের বক্রপৃষ্ঠের (005০0 501090০-এব ) ক্ষেত্রফল 
ভূমির পরিধি ৯ উচ্চতা-2711 বর্গ একক । 

(খ) উহার সমগ্র পঠের (৮510012 5:9০৪-এর ) ক্ষেত্রফল 
-বক্রপৃষ্ঠের ক্ষেত্রফল+-প্রান্তছ্বয়ের ক্ষেত্রফল 
₹5(29%771-251%) বর্গ একক (৮ বৃত্তের ক্ষেত্রফল _ ৪) 
_ 22101) বর্গ এককা। 

(গাঁ চোর্ডের ঘনফল ( ৬০186 ).ভূমির ক্ষেত্রফল ৯ উচ্চতা 

স্য?97 ঘন একক । 


উদ্বাহুরণমাল। 4 
[ ৮-5প্র ধরিবে ) 
উদ্বা।, 1.706 19615170068. 1016106০000] ০5110892719 | 10 
4 না. 750. 056 01800566101 052 108582 18 5 10. ঢা00 006 2162৪ 01 
16 00৮20 ৪007০6 0£ 0০ ০5111)061 


[ একটি লক্ব বৃত্তাকার চোডের উচ্চতা 1 মি. 4 ভেপি মি. এবং ভূমির 
বণস 5 মিটার । উহার বক্রতলের ক্ষেত্রফল নির্ণয় কর। ) 
বঞ্কতলের ক্ষেত্রফ ল_2517 5 এখানে ? (ব্যাসাধ )-$ বাসস যি. 
এবং & ( উচ্চতা )-51 মি. 4 ডেসি মি.-£ মিটার, 
নির্ণেয় বন্রতলের ক্ষেত্রফল-ু2 ৮ 2৮ & মি. মি, 
»22 বর্গ মিটার । 
উদ্ধা, 2. 7055 1561610006৪. ০51130591 ০01011) 15 9 20605 
):)4 05০ 1801050৫0১০ 0236 15 175 0060:65. [7100 002 2162 ০01 
12 আ)019 50190. 
| একটি চোগাকার স্তম্ভের উচ্চতা 9 মিটার এবং ভূমির ব্যালাধ 
গু? মিটার । উহার সমগ্র তলপরিমীণ কত 1) 
এখানে ব্যাসার্ধ 175 মি. ] মি. ও উচ্চতা-29 মি-। 
স্তক্রটির বন্ততলের ক্ষেত্রফল -25%- 2 ১৫42 মি-১9 মি, 
»599 বর্গ মিটার । 


মা]. 1৬. (2)--29 


41) £708001% 


আবার, ১ বৃত্তের ক্ষত্রুফস-5 712, 
ইহার বৃত্তাকার প্রাস্ততপদ্বয়ের ক্ষেত্রফল - 22? £ 
-2 ৯ গু ১৫ (0) বগ মি. 19] বর্গ মি. 
সমগ্র তলের ক্ষেত্রফল --(99+- 194) বর্গ মি.- 1183 ব্গ জি. 
]]8 বর্গ মি. 25 বর্গ ডেসি মিটার । 
3. 71100 00০ 190105 0 0০ 10852 01 4 01118010081] 
001)0017, 8 1076063 10151), আ1)08০ ০0৮০৫ 5016806 15 2464 ৪0216 
002065. 
| কোন চোঙাকার স্তম্ভের উচ্চতা 8 মিটার এবং বক্রতলের ক্ষেত্রফগ 
2464 বর্গ মিটার হইলে উহার ভূখির ব্যানার্ধ নির্ণয় কর! ] 
চোঙের ৰক্রতলের ক্ষেত্রফল ল 2711 
এখানে এ প্রদত্ত ক্ষেত্রফপ_ 2464 বর্গ মি. এবং উচ্চতা %-8 মি. 
28175 2464 বর্গ মি. (1স্ব্যাসার্ধ ), 
বা, 2১১৯? ৪ মি.স-52464 বর্গ মি, 
"১. 12854 57 মি.৮ল49 মি. 


9৮2%%৯*৪ 


নির্ণেয় ব্যাসার্ধ 75 49 মিটার । 


উদ্বা, 4. 11106 10616170006 2 06100 01:0011210 55110905115 19 
006025 2.00 0106 180105 06 0)0177886 15 3 17), 5 0. 71170 1 
ড01701000. 


| একটি লঙ্ব বৃত্তাকার চোঙের উচ্চতা 16 ষিটার এবং ভমিও ব্যাসাধ 
3 মি. 5 ডেসি মিটার হইলে উহার ঘনফল কত ? ] 
চোঙটির ঘনফল-্ভূমির ক্ষেব্রফণ * উচ্চতা - 7151. 
এখানে 153 মি.১ 7৮16 মি. 
নির্ণেয় ঘনকলল্ন প্র * (হ)৯ ৮16 ধন মি.-০616 ঘন মিটার । 
উদ্দী, 5. 11106 0181706061 0£ 0762 0256 06 ৪ 55110011081 1911141 


197 17060:55 8100 10519610106 15 12 2060:55. 71170 005 009৪ ০ 
, 00150700617 10 261২5, 28 [021 00010 17060:9. 


[ একটি চোঙাকার স্তম্ভের ভূমির ব্যাস ? যিটার এবং উচ্চতা 12 মিটাপ। 
প্রতি ঘন মিটারে 2) টাকা হারে উহার নির্মাণ খরচ কত হইয়াছিল? 
এখানে £+-ঠ মিটার, &%-]2 মিটার, 
স্তস্ভচির ঘনফল - 7191, গই ৮ (2) 12 ঘন মি. 
--22 ৮7১৮ 3 ঘন মিটার. ) 
প্রতি ঘন মিটারের খরচ-2$ টা, টীকা। 
নির্ণেয় নির্মাণ খরচস্ন তু টা. ৮ 22 ৮7 ৮ 3.০ 1078 টাকা। 


07.) 421. 


উজ 6. 4১7) 10010 13106 25 3 11801765108 0916, & 11000000200 
এ 20 1261 19105. 71100 105 96161) 55101909581195 08 2. 00170$0 1101 
00 ভ/০151)5 45206 0013065. |] [ &. 0.১. ] 
অর্ধ ইঞ্চি পুক লৌহপাতে প্রস্তর একটি নলেবু ভিতরের ব্যাপ 3 ইঞ্চি 
ঘা 20 ফুট । এক ঘন ইঞ্চি লৌছের ওজন 4526 আউন্স হইলে এ নলটিএ 
সম কাত] 
নলটির দখা ₹20 ফুট -240 ইঞ্চি। 
ন£টির ভিতৈর ব্যাসার্ধ ১ ইঞ্চি, লৌহ পাতটি ঠ ইঞ্চি পুক বলিয়া নলটিব 
'হও পযন্ত ব্যাসার্ধ হইবে (4) ৰা 2 ইঞ্চি! 
নলটি নিরেট হইলে উহার গোলাকার প্রান্তের 
' 24 ৰর্গ ইঞ্চি বর্গ ইঞি, 
“ উহার ফাঁপা ভিতরের গোঙগাকার প্রান্তের ক্ষেতকপ 
১২১ (8) বগ ই. ব্গ ইঞ্চি। 
লৌহ পাতটির খনকল _ (8৯81) বর্গ ই. দৈথা 
০42৮ ৰ্গ ই, ১240 ই,ল 1920 ঘন ইঞ্চি। 
এক ঘন ইঞ্চি লৌন পাতের ওজন _ 4526 আউন্স, 
শিণেষ ওজন -- 4526 আ. ৮1320 75 2 এ 
»5 3731395 পাউগ্ড। 


উদ্দ1, 7,.1]7156 ০৪:০৭ ৪7111050০01 ৭. ০9117300719 1000 809216 
101010065 2170 006 019,006] 0£ 005 70252 15 20 0005. 5 10734 


৮. 91005 06 000 ০51177001. 4150 070 6006 156120000,006 
1৩50 70111100606, | (০. ঢা.'34 | 


ক্ষে৩রফপ ক্ষ্টতি 


€৪8৫ 


হে 


॥ 


| একটি চোঙেরু বক্রতণ 10109 খগ শেন্টিমিটান্। এবং ভূঁমর ব্যাশ 
সেট মিটার । উচার ঘনকল কত? আসন মিলিমিটার পর্যন্ত উহা 
৯ শর্ণয় কর] 
চৌঙটির ভূমির পরিধি ০527? 7205 সে. মি. 

| "৮27 (বাম)-20 সে মি. 


- রর 20) 
চোডের নিণেয় উচ্চ তাল (19901 2205) পে. মিল সে মি. 


50. পে. [-53-1416 ধরিয়। ] 
31416 
-]5 সে. মি. 9 মিলি মি. আসন )। 
সবার, চেডিটিব ঘন ফল ৮: জা 21875 5৮ (10) ৮ রঃ ঘন সে. মি. 


»5 5000 ঘন সেন্টিমিটার । 


469 8০৮3 ])] 


উদ্বা, 8. 1106 ০9:৮০. 901:906 ০0৫ ৪ ০5181707108] [9811711527৫ 
50081600205 200 105 ৮০010102 15 924 ০0010 1060655. 1780 0৮ 
0181076021 ৪1)0 00210615106 01 006 021171, 


| একচি চোঙাকার স্তষ্ভের বক্রতল 264 বর্গ মিটার ও ঘনফ্ল 924 
মিটার । উহার ব্যাস ও উচ্চতা নির্ণয় কর | ] 
মনে কর, স্তস্তটির ব্যাসার্ধ ও উচ্চতা যথাক্রমে ” ও ॥ মিটার । 
প্রদত্ত সর্ত হইতে পাই 25175 264...01) এবং 52775 924...03 


- 2721) 924 ৪ 7 
ঁ ০ ১ সহিত |॥ ২০০৯ 
(2)কে (1) দ্বারা ভাগ করিরা পা 25264, বা 22 


', .+557. ০০ নির্পণেয় বাস 2৮. 14 মিটার । 
আবার, (1) হইতে পাই 27৮7 ৮ % 5264, 
বা, 2৮ প্র: ৮7 %775264, বা, 441 264) ০8 
নির্ণেয় উচ্চত1-56 মিটার । 
উদ্দা, 9. চন০জ 2097) 0120630০010) 3 ০00, 00101 804 2 ৩. 


1 01910606108) ০০100806105 10161017528 12০02175018 709181161। 
71260 06 00605] 10) 010021)510105 22 ০00, 6 ০00, 8100 4 00, ? 


| 22, 6 ও 4 সেন্টি মিটার মাত্রাবিশিষ্ট একটি ধাতু নিশ্তিত আয়তঘ, 
গলাইয়া ] সে. মিটার পুরু 2 সে. মিটার ব্যাসের কতগুলি মুদ্রা প্রস্থ, 
করা যায় ?] 
ধাতব আয়তঘনটির ঘনফল - 22১৫ ০১৫4 ধন সে, মি. এব" 
প্রতোক মৃদ্রার ঘনফল 217 _ প্র ৮ (12 ৮4 ঘন সে. মি. 
--4% ঘন পে. মি. 
নির্ণেয় মুদ্রাসংখ্যা7 (22 ৮ 6 ৮ 4) -38-5672. 


উদ্দা, 10. ১ 07101901109 ০1173011091 70106 256 1000165 7) 
16776010, 2100 155 10015 50100906 (0062] 8100 £101)6] ০০1০৭ 501090৩১ 
৪00 006 01915620065 ) 15 3098 50. 11701)65. [6 0102 50678, 
01810001 0 006 0100 15 8 1101765, 8170 16 19 10802119] ৮6181) 
4 025, 0০1 ০01010 11001) 01130 105 ভা ০121) [কগ্রহ)। 117. 5- 0০ 

[ একটি পুরু ফাপা চোঙাকার ধাতুনিগ্নিত নলের দৈর্ঘা ০ ইঞ্চি এব 
লমগ্রতলের (ভিতর ও বাহিরের বক্রতল ও প্রাস্ততবয়ের ) ক্ষেওফ? 
308 বর্গ ইঞ্চি । উহার বাহিরের ব্যাস 8 ইঞ্চি এবং এক ঘন ইঞ্চি ধাতুর ৪৬ 


4 আউন্স হইলে, নলটির ওজন কত ?] 


০. 


০01), ১০০১] 


যনে কর, নলটি 2 ইঞ্চি পুরু । 


ইহার বাহির পর্যস্ত ব্বাসার্ধ 4 ইঞ্চি, .” ইহার ভিতরের বাসাধ 
;--%) ইঞ্চি 
সর্ভতান্পাবে বাহির ৭ ভিতরের বপ্রতলের এবং প্রীস্ত তলহষের 
» কুফদ_ 308 বর্গ ইঞ্চি, 
১০28১642214 7৮61421542৮ সা এ) কল 308, 
বা, 27024-1+24 - 6১)1+28016-16-1788%- হথ)-5308,. 
11, 275048- 6 +8%- ১) 308, 
ক, ক্ি(481+2 742) 308, বা, ৮1278 77 ১উু্িশ এ ধু, 
না, ৯১-72-4150) বা, (5 1)2550, 05 271 ইঞ্চি, 
'. শলটির ভিতরের বযালাধক (4--1) ই. 3 ইঞ্চি | 
নলটির ধাতৃর ঘনফল --(₹ « 4৪ ৮6 -% ৯3১ ১৫6) ঘন ই. 
লু ৯:6(49 732) ঘন ই. 2৪ ৮০৮? ঘল ই.০132 ঘন হ । 
নলটির নির্ণেয় ওজন--4 আউন্স 132 4৯52 পাল 35 পাউগু । 


উদ্ভা, 1. 4৯ 1010100 01700]91 ০5110062190 80161000918 
(১1561785081 08568 2170 ৪0091 10616170516 00610 ০0:৪0 
“10209581677 010০ 15010 8: 5, 500৮/ 0086 006 50105 0: 006 
858 19 00 105 1)91000 25 3 2 4. [, ১.'93) 
| একটি লম্ব বৃস্তকার চো ও শঙ্কুর সমান ভূমি ও সমান বাস। উহাদের 
বগওল দুইটির অন্পাত উ : 5 হইলে, প্রমাণ কর যে ভূমির ব্যাপার্ধ ও উচ্চতাব 
এএ্পাত 3 ২ 4] 
মনে কর? চোঙ ও শঙ্কু উভয়েরই ভূমির ব্যাসার্ধ ও উচ্চতা ঘথাক্রমে ? ও /. 
চোঙটির বক্রতলের ক্ষেত্রফল -522777. এব" শঙ্কুটির বরুতলেব 
শ্ুফল ২112 +75. 
228 
বো রি? 210১2 ৮১? $ 
ৃ ॥১ 16 না +. 3 
ধা, 


৮১০০০ টি ১, প্র এ 
৮ছছঠুতি' বা, 9১1৮৯, বাত 7৮6 4. 


প্রদত্ত সর্ভাভসারে 


ভূমির ব্যাসার্ধ ২ উচ্চতা -53 2 4. 


উদ্দা. 12. 7156 ৮০9101065০0 ৪ 1151) 01:09121 ০51170061 8150 ৪ 
82৮০1008181 ০0122 30810011715 010 002 52006 0956 816 ৪5 3 £ 2. 
১১০ 0080 6196 1১618100০06 076 ০076 18 00016 076 1761817 ৪1 


1৮৬ ০%11061. (0. 26. 0.63] 


০ ঞচাগাহারা) 
| একটি লঙ্গ বৃত্তাকার চোঙ ও শক্কুর ভূমি দুইটি সমান এবং ঘনফলক্ষযে; 
অনুপাত 3 £ 2: প্রমাণ কর যে শঙ্কুটিবু উচ্চতা চোঙের উচ্চতার স্থিগুণ।] 


মনে কু, % ও 7 যথাক্রমে চোডের ৪ শঙ্কুর উচ্চতা এবং উহাদের সাপাবৎ 
ভূমির বাদাধ %. 


এক্ষণে, চোঁডটির ঘনফল 127 এবং শঞ্চটির ঘনফল স্চট 2 ৯71 


৮ 
প্রদক সহ্ান্তসারে (১), 3, বা, &,১, 
॥ 3৩54. 
বা ০৮১৫ ইলিশ 7শ্দি2, 
/॥ 2 3 2) 


শঙ্কুটির উচ্চতা চোটিবু উচ্চতার দ্বি্ট৭ | 
উদ্বা, 13. 4১ ৮০0০9] 55117701109] ৮555০] 0 1801005 ] 6901), 
০1015 91150 101) আআ], 2100. 1০ 1015 010171563 7 501] 00175 
71005018211) 15 207791 00 0106 01987051527 01 0102 0282.. [টি আআ 


11125010015 00101১12001 17010061520, 076 ৬৪৮০1015854 77016৭ 
800 06 01006 05101775 ০ 01৮০ 00176, 


| একটি উল্লম্থ চোভাকার পাত্রের ব্যাসার্ধ এক কুট 'এবং উহা! আংশিক, 
জলপূরণ আচে | উহ্তার মধো একটি ঘন শঙ্কু সম্পূর্ণ নিমজ্জিত করায় জল 
4 ইক উিত হইল । শঙ্কুটির উচ্চতা উচ্ভার ভূমির বাসের সমান হইলে, উই" 
মাজ্াগুলি নির্ণয় কর। ] 
যদি শঙ্কুটির উচ্চতা / হন্প, তবে সর্তান্তসারে উহার ভূমির ব্াসার্ধ হউবে +) 
শঙ্কুর ঘনকল _ 3705122 ১৫ 7জল বু, 
আবার, শঙ্কুটি চোঙাকার পাত্রের জলে সম্পূর্ণ নিমজ্জিত হইন্সে, জঙগ্ 
4 উঞ্চি উত্থিত হয়। 
শঙ্কু কর্তৃক অপসানিত জলের ঘনফল--শঙ্কুটির নফল, 
এখানে অপসারিত জলের ঘনফল_5] ফুট বাসার্ধ এ 4 ইঞ্চি উক্ষাা 
হিশিই্ই চোঙের ঘনফল 77275 ₹ ১৫ (12)9 ১4 ঘন ই. 
খা27,3 55 ক ৮122 % 4১ বা, 75551252৮4৫, 
7-5125/7 উকিল 12 ১৫158 ই, (আসন্ন ) 
--19 ইঞ্চি ( আসন্ন )। 
অতএব, শঙ্কুটির উচ্চতা 519 ইঞ্চি ( আসন্ন ) 
এবং ভূমির ব্যাসার্ধ-০47-& ১19 ই._9'5 ইঞ্চি ( আসন্ন )। 


01] 1078 £&66 


[670895 4৯ 
| 816 2 28 1 
| দলুঞ্রঃ ধরিবে ] 


],17176 15060) 068. 19011001517 05117006115 10 006065 
যা 006 01907666101 10060256157 1706068. 110. 01০ 276৪ 0: 
15 ০017৮০0 90109. 06. 


[ একটি ফাপা জঙ্গ চোডের দৈর্থা 10 মিটার এব' ভূমির ব্যাস গন মিটার । 
উনার বত লের ক্ষেত্রফল ক'ত 11] 


2..10106 0100০010016761706 06 06 10856 012 ০1110011091 001077077 


১৭467 চ0- 210 15 10616100115 12 595, ঢা. 006 8168, 01 18 
017০৫ 501806, 


. একটি চোাকার স্তম্ভের ভূয়ির পরিধি 4 ফুট ? ইঞ্চি এবং উচ্চতা 
১2 গজ | উহার বক্রতলের ক্ষেত্রফল নির্ণষ কর 17 
3.1 60৮ 091701776 2100 000 92767 06 07৮ ০014 5010:09,09 


18 06106 010060137০5 1107061 76106151004 00700780005 0৫ 10052 


1,৭৩5 3 12০1, (০. - 391 
| একটি লঙ্গ বৃত্তাকার চোড়ের উচ্চতা 4 ফুট এবং ভূমির বাদাধ 3 ফুট । 
উরু ঘনফল ও বক্রতলেব ক্ষেতফপ নির্ণয় কব।17 


4.11706 91970660196 00৩ 6105 06 70616 0100] ০51117061 
2, 6 0120, দঃ] 06 2169. 0৫ 165 চে০ 21005. 


1 একটি লব বৃত্রাকাঁর চোঙের প্রান্তীয় বাদ 2 মিটার ৪ ডেসি মিটার, 
+চারু প্রান্ততয়ের ক্ষেত্ুফল কত ? 

শ.. 7706 10615100028 01510 0100চ171 ০515006 5 22 005 80৫ 
456 01817760510 10076 0852 157 00. 71770 006 25৪ 000৬ ৮10০1 
ৎ1119.00. 

। একটি পশ্থ বৃত্তাকার চোঙের উচ্চত' 12 সেন্টিমিটার এবং ভূমির ব্যাস 
; সে্টিযিটার । উহার সমগ্রতলের ক্ষেত্রফল নির্ণয় কর। ) 

6. 701১0 1১615176 0£ 2. 51101708] 01112 15 14107 8100 26 ০০০০৫ 
৪100806 264 ৪0186 17060068. চ150 002 190105 04 105 10956. 

। একটি চোঁঙাকার স্তস্তভের উচ্চতা 14 মিটার এবং উহার বক্রতল 
£84 বর্গ মিটার । উহার ভূমির ব্যাসার্ধ কত? 


416 &7৮০৮81085 [73000189 4] 


7০111010062 1061206 0 202£106 0100127 010111765 13 30 1৮ ৪10৫ 
00618018506 005 0256 15 116 2 ঠা ৬৬17৪ 15 006 ০9$£ 01 
7091170176 165 001০৫ 50109.0০€ ৪0 2 85. 720 50100816 0০০৮? 

| একটি লঙ্ব বৃত্তাকার চিমনির উচ্চতা 30 ফুট এবং ভূয়ির ব্যানাধ 
1 ফুট 2 ইঞ্চি। প্রতি বর্গফুটে 2 আনা হিসাবে উহার বক্রতলটি রং করিতে 
কত ব্যয় হইবে? 1 

8. 1 16 0055 7২5. 4]. 2512. 60 [001151) 0106 00160 511119,0৩ 0 
৪ ০5111301109] 1011]21 15110650095 10161 20 25 7, 061 508775173610 
8100. 00০18010501 105 102.56. 

[একটি 15 মিটার উচ্চ চোঙাকার স্তত্তের বক্রতপটি বুং করিতে 
4] টাঁকা 25 পয়সা বায়ু হইল । প্রতি বর্গ মিটারে 25 পয়সা বায় হইলে ভুয়িং 
ব্যাসার্ধ কত? 

9. ]1)6 01917706101 8111)6 0100]917 ০51110007 14700, 1016)) 
15 6 17760025. 171170 105 ৬010106, 

[14 মিটার উচ্চ একটি লঙ্ব বৃন্তাকীর চোডের ভূমির ব্যাস 6 মিটার । উহঃ 
ঘনফল নির্ণয় কর। ] 

10,70706 ৬০912102 01 8. 05110011081 1011121 ] 10100, 470, 10151 15 
539 ০01010 106065, চ11)0 0106 01217)65667 0: 006 0956. 


[ 1 ডেকামিটাঁর 4 মিটার উচ্চ একটি চোঙাকার স্তপ্ভের ঘনফল 539 থপ 
মিটার, উহাবু ভূমির ব্যাস কত?] 

11, 10100 01817066061 01 006 0856 ০0: ৪ ০5111701091 13111817 1১ 
4 109০9025250 165 1)615176 15 21 0090:25. ঘা] 605 5980 ০ 
90050000155 006 71118126116 106০5 [061 ০0910 00606. 

[ একটি চোঙাকার স্তন্তের ভূমির ব্যাপ 4 মিটার এবং উহার উচ্চত। 
2] মিটার । প্রতি ঘন মিটারে 16 টাক] হিসাবে উহার নির্মাণ খরচ কত? | 

12. 4 ০8010 11801) 0 50910 13 19৮71) 11900 9 115) 1000 5৫১ 
10175) 170 005 01900621 0£ 0০ 1০ 00 005 262,06১ 
01005521700) 01 21) 11101), [0০. 0. 561 

[এক খন ইঞ্চি ন্বর্ণকে 1000 গজ দীর্ঘ একটি সক তারে পরিণত করা 
হইল । এ তারেবু ব্যাস এক ইঞ্চির আসন্ন সহআংশ পর্যস্ত নির্ণয় কর । ] 

13. 0102 26210702121). 11061709118011 0: 00০ ০৪৪০ 0 ॥ 
[0110৬ 011010191 ০51110061 216 14 010. 2150 7 000. 1551১200219 
ঢ11)0 00০ 21928. 01 0196 0: 103 21705. 

| কোন ফ্লাপা বৃত্তাকার চোঙের ভূমির বাহিরের ও ভিতরের ব্যাসাধ 
যথাক্রমে 14 ও 7 সে. মিটার । উহার একটি প্রান্তের ক্ষেঞফর কত? ] 


৭৮7৮7, &ঠ? 


14. ৮1750 035. 51100 01 ও. 589৮0015010 1১0৪৩ 1617600 15 
5 (2৪৯, 01১০ 70016 3 210. 2100 00101076555 0? 006 0060] 15 ] 11101). 
০0010 11701) 0 ০950-11:010 আ2151)5 319 [ ২.0. 5. ] 


| এক ইঞ্চি পুরু লৌহপাতে নিশ্তিত কোন ফ্লাপা নলের দ্ৈথা 9 ফুট ও 
ভ'তরের ব্যান 3 ইঞ্চি | এক ঘন ইঞ্চি পাতের ওজন 1 পাউও্ড £ইলে পলটিত 
এজন কত ?] 

15. 11] 00010 0913017)6055 01 1107) 15 412৮1711000 ৪ ৬/£৩ 
6 010, 10176, 17100 00601180105 0৫ 006 900 01 0176 1০, 

(11 ঘন সেন্টিমিটার লৌহকে পিটিয়া 56 সেন্টিমিটার দীর্ঘ একটি ভাব 
খত করা হইল। তারটির প্রান্থীয় বাসার নির্ণয় কর। । 


16. 61000 00০ ০0010 11001)03 91 17021061191 11) ৪ ০5111701581 
006, 01018010501 005 00102] 58076906 792116 10 20701)65১ 006 
00101076595 2 10017658180 00210610100 ও 11001065. ২.0. 9.) 


[9 ইঞ্চি উচ্চ ও 2 ইঞ্চি পুক 'একটি ধাতু নিমিত চোঙাকাব পলের বাতি 
/ক পর্যন্ত বাসার্ধ 10 ইপ্চি। ইহাতে কত ঘন ইঞ্চি ধাতু আছে?! 


৩1)1)515 (গোলক । 
3, কোন অর্ধবুত্তের বানকে অক্ষ করিয়! অর্ধবৃত্তটিকে ঘুরাইপে তে ধশ 
»*পন্ন হয় ভাহাকে গোলক (31160 )বলে। ইহা একটি তলদ্বার! বেষ্টিত । 
এই অর্ধবৃত্বের বাসার্ধ ই গোপকের 
শা!লাধ হয়। রি 
গোলাকার মার্বেল, খেলিবার বল প্রড়ৃতি র 1৯৯ 
শঙ্গকেরু দুষ্টাস্ত। | ০ 9 
কান গেলকেবু বাসাধ ? হইলে | 
ক। গোৌলকের বক্রপৃষ্ঠের ক্ষেত্রফল ৰ 
-% ৮ (ব্যাস)5 ০ 
»০42গ9 বর্গ একক ; 
অথবা, বক্রপৃষ্ঠের ক্ষেত্রফল-উৎপাদক বৃত্তের পরিধি ৮ ব্যাস 
-ল 2 ৮৫2 বর্গ একক 
'খ) গোলকের ঘনফপণ-০$%15 ঘল একক | 


478 &৮য টায় 


উদ্বাহরণমাল1 9 
ই এ ধরিবে ] 


উদ. 4. 51170 096 5016505 800 07০ ৮০1076 01 এ 9101)6) 
জ্1১056 01907656115 14 1060:93. 


| 14 মিটার বাসবিশিষ্ট গোলকেও প্ঠতলের ক্ষেরফল ৪ ঘনফল কত ? 
এখানে ? (ব্যাসাধ 1557 যি. 

“১ লিণেয় বরপঠের ক্ষেত্রফল লু 4: -54 ১ ই? (7) ৰগমি.- 616 পগ মি.। 
নির্ণেয় ঘনফল- $গ ১» 4 ৯ প2১৫(7)5 ঘন মি.-1437॥ ধন মিটার । 
উদ্ধা 2. 77179 57410706018 301)916 15 9056 ৪৭. ০10, [100 11. 

92817060া. [ কোন গোলকেব পুষ্টচল 9856 বর্গ সে. মি., উহার বাস কত 7 

গোলকের পৃষ্ঠ তলের ক্ষেজফ ল-5 4712, 

এখানে 4 ৮ প্রি ৫ 1259856 বগ সে. মি. 

১2. 9856৯ 

4৮22 
» /784 সে. মি.--28 সে. মি. 
নির্ণেয় বাস০- 27556 সেন্টিমিটাব। 


উদ্ধা, 3. 71116 ৪1৬ 23 [70817 0011010 11)01065 11) 0186 ৮০011171617; 
9. 80161525010 220 50001 11701765111] 0116 87520: 105 ০07৮০ 
ব২20905.. ঢা] 06 12010950101) 9017616. 


| একচি গোলকের পৃ্টতল যত বগিঝি উহার ঘনফজ তত খন ইঞ্চি, 
গোলকটির ব্যাসার্ধ কত? 
যনে কর, গোলকটির বাাসার্ধ ৮? ইঞ্চি । 
ইহার পৃষ্ঠতলের ক্ষেত্রফল _ 4915 বর্গ ইঞ্চি, 
এবং উহার ঘনফল 5421 ' ঘন উধ্ধি, 


বা, বগগ সে. মি. 784 বর্গ সে, মি. 





৪ 
নাককসারে $57+-- 45, বাং ছিলই, ... 3, 


'নির্ণেয় ব্যাসার্ধ 3 ইক: 
উদ্দা, 4 7190 006 1580105০016 ৪. 901066 ৬1)955 5019০ 1১ 
5098] 00 006 ০01৮0 501802 06 2 116100 011001217 0ড1111061 
৪116 1১616100290 019170266 68010 10 1020:69 118 1217661). 


[ একটি লঙ্ব বুক্তাকার চোঁঙের উচ্চতা ও ব্যাস প্রত্যেকটি 10 হ্রিটা৭: 
ফে গোলকের পুষ্ঠতল চোউটির বক্রতলের দমান তাহার ব্যাসার্ধ নির্ণয় কর। 


৪7777 406 


চোঁটির ব্যাসার্ধ-55 মিটার, 

উহার বক্রতল - 2757, 2 ৯ 5 ৮৫10 বর্গ সি.-100ঙ বগ মিটার । 

আবার, গোলকেব পষ্ঠতল সু 412 ( ৮কে গোলকেব বাসাধ ধরিয়া )। 
সতীক্ষসারে 45157 100দ বগ মি., ঝা, 12০০ গুদ বর্গ মিটার । 
+755 মিটার | ৮. নির্ণেয় বাপার্ধল 5 মিটার 

উদা. 5. 4 1680910 51011676 1 170 10. ন77000671517০2161 


20 2. 01700101:511066 01 13160 (17101572555 60081 00 ২৯ 7736) 
ছা 00761801775 00 06 51766. 


| এক ইঞ্চি বাসের একটি লৌহ গোলককে পিটিয়া +$7 হঞ্ি পুক একটি 
পৃঙ্জাকার পাত প্রস্তুত করা হইল । এ পাঙ্জে বাসাধ নির্ণয় কর |! 
গোলকেবর বাসাধল]ু ইঞ্চি। 
ইতাঁর ঘনফল ০ ঠ775৮ 35015 ঘন ই. ঘন উঞ্চি | 
নে কর, লৌহ পাতটিও বাাসাঁধ এ | 
-. উতার ক্ষোরফল-দ?2 ৰর্গ ই. ৫7২ উহ 77 ইঞ্চি পুকু বলিয়' 
% 
উনার নফল আগ % রা ঘল উ.-: রা ঘন 
দি বা,” রং বগ ই... ৪২ /50 উ ২ 472৭ উ. 
নির্ণেয় বাসার্ধ ₹ 40825 ইঞ্চি ( আসন | 
উদ্দী, 6. [০ 2)815% ৭0012617071] 17111552801 3 010. 17) 


2137066৩া 0৪7 £5: 0850 ছিটে 71600212€াত]না 171008017৭0 
1, ক্র 10 7, 0 2 10. ? 


[ 11 মি.১৯10 মি.৮5 মি. পরিমাণ আফতাকার সীসাথগ্ড জইতে 
' সেসি মিটার বাসের কতগুলি গুল নির্মাণ করা যায় ? 
শীসাথগ্ডের ঘনফল - 1] মি.১ 10 মি. ৯ 5 মি,55550 বন মিটার, 
গুলঈসমূহের মোট ঘনফল 550 ঘন মিটার! 
একটি গুলীর ব্যানার্ধ-& ডেপি মি.--এ মিটার, 
একটি গুলীর ঘনফল ₹- 2219 »$ ১ প্রচ ৮ (1)১ ত্বন মি. 


নির্পেষ গুপীর সংখা (550 ঘ. হি. -পঞুচুর ঘ. মি. 78400. 


4064) ৯০৮7 ]) 


উদ্দা, 7. 7071) 57051781800 11066210581 1801) 01 ৪ 901)616 815 
6 00৮, ৪190 3 0100, 1297900৮]5 50100 010০ ৮ 01017)6, 
[ একটি গোলকের বাহিরের ও ভিতরের দিকের ব্যাপার্ধ যথাক্রষে 


6 € 3 সেন্টিমিটার । উভাব ঘনফল নির্ণয় কর। ] 
এখানে গোলকটির ঘনফল হইবে যথাক্রমে 6 সে. যি. ও 3 পে. মি. ব্যাসার্পের 
ঠছটি এককেন্ত্রীয় গে।লকের ঘনফলঘয়ের অন্তরের সমান। 
, গোঁলকটির নির্ণেয় ঘনফল _- 22 %(6)5 - 4? ৯13)8 
ল৯%(6১ - 3১)ল্ট & ৬ «189 ঘন সে. মি. 
-752 ঘন সেন্টিমিটার । 
ভদা. 0. 4১ 50110 51015616 011801005 4 0715. 19 01071) 1180) এ 


1)0110৮/ 9191)016 0৫ 01710010100 0101070058১ 18159 01 1035৩ ০৮0677281 
ন9 00 85 5 ০015. 17110 017০ 101)10107655 0 01761101107 901)016. 


17/6] 393. 
| $ সেন্টিমটার ব্যাসাধের একটি নিরেট গোলককে গগাইয়া 5 সে: মিটাণ 
ধহির্বণসার্ধবিশিষ্ট ও সমভাবে পুরু একটি ফ্লাপা গোলক প্রত্তত করা হন 
দ্বিতীয় গোলকটি কত পুকু ?) [প্রদত্ত আছে ২/61-5 3941 
নিরেট গোলকটির ঘনফ ল - $51৯ _ 8%.48 ঘন সে. মি. 
ফাঁপা গোলকের ঘনফল _$7.5১ ঘন সে. মি. | 
মনে কর, ফাঁপা গোলকটি এ সে. মি. পুরু, স্রতরাং এই গোলকেব ব্যাসাপ 
€ইইবে (5-) সেন্টিমিটার । এক্ষণে, এই ফাপা গোলকের ঘনফল- সম 
৬ ঘনফল - উহার নিরেট অংশের ঘনফল, 
১ 905 -92)5 825) কুঁচি কুত, 
বা, (5-2)3-535--45-125--64%-561, ১ 5- গ্রহ 2/6] » 394. 
. ৫-5--394-1-06. 
ফাপা গোল কটি 106 সেন্টিমিটার পুরু । 


উদ্বা, 9. 17156 6%651079] 019076 01 ৪. 97919675, 238৫6 ০৫ 1701) 
91)661 2 17)01565 00105, 15 0199 609০6, [6 079 ০8৮10 1090 ০0 11017 
+/6151)5 450 1195., 5170 0106 আ 1512 0৫ 006 91361. 

| একটি গোলকেরু বাহির দিকের ব্যাস এক ফুট এবং উহা 2 হা 
পুরু লৌহপাতে প্রস্তত। এক ঘন ফুট লৌছের ওজন 450 পাউণ্ড হুইলে এ 
গোলকটির ওজন নির্নয় কর। 1 


৪781 461 
গোলকের বাহিরের ব্যানাধ_6 ইঞ্চি এবং উহ্ার গৌহপাত 2 ইঞ্চি পু, 
উহার ভিতরের ব্যাসার্ধ -(6- 2) বা 4 চঞ্চি। 
গোলকের ঘনফল 5 $%(6১--4১5) ঘন ইঞ্চি 
টু 4 ১৫22 ৮ 152 
লু | ১৫ ১৫152 ঘন হল শিপ টিন হি 
বনি 1 
1 ঘনফুট লৌহ পাতের ওজন ০5450 পাউিওু, 


গোলকের নিণেয় ওজন 282 পাউও 


3১৫7 ৯072)8 
মদ ক? 1.5 16587 পাউগু ( আসন্ন '! 


উদ্বা, 10. 711/066 5010 90127165 ০01 £010] ৮1056 1801 816 
; 00১0 000. 2150 8 00). 12506001৮61 216 0)০1060 11060 ও. 511561 
0110 5010616. 71100 00০ 180105 01 006 5001)616 50 10177)2, 
[0. 0. 3956 70. 21০-0. 19611 
| যথাক্রমে 1 সে. মি., 6 সে. মি. ও ৪ সে. মিটার ব্যাসার্ধের তিনটি ভরাট 
সর্গোলককে একঝ্রে গলাইয়া একটি মাত নিরেট গোপক প্রত্তত করা হইল । 
* গোলকটির ব্যাসার্ধ নির্যয় কর ।। 
মনে কর. নৃতন গোলকের বাপার্ধ ৮ সে. মিটার । 
নৃতন গোলকটির ঘনফল -- ৫ *, 
আবার প্রদ্দত গোলক তিনটির ঘনঞল যথাক্রমে 3,711, $৮65 ও 
£ &.85 ঘন সে. মি.। 
" এ তিনটি গোলকের মোট ঘনধলপ্ 80154 6১+83) ধন নে. মি, 
সু ১৫ (৫+7216-4512) ঘন সে, মি. 4 ১243% ঘন পে. মি. 3 
£72 ১০4 ৯2437 বা, 12527295955 ৮1759. 
নিণেয় নূতন গোলকের ব্যাসার্ধ 9 সেন্টিমিটার । 
উদ্দা, 1]. [7057 1091) 90110 57106165) ০৪01) ০0 0005, 018085057, 
9810 ০6 17071060 0000 2 80110 1702091 ০91117061 /190952 127850) 
5 45 0205, 2150 01907610917 4 ০005. ? 
[6006 05117506701 0106 81০৬০ 01)61)510708 0০ 10110%, 180 


7810 017:0815101903 0৫6 097755051 0 01705. [085 0628806 00৫ 


রে 88? [0. 0. 1950] 


409 ৮7০021)] 2 


। একটি ধাতুনিষ্িত নিরেট চোঙের দৈর্য 45 পে. মিটার ও 
ব।স 4 সে. স্টার । উহা হহতে 6 সে. মিটার বাসের কয়টি নিরেট গোলক 
প্রস্তত কা যায়? এ ম্রাপের চোঁভটি ফাপা হইলে উহ! হইতে 6 সে. মিডী+ 
হাসের কতজন গোল।কাগ পাতি প্রশ্থাত কতা মায়? 

প্রথম অংশ] প্রদত্ত চোঙের বালা 2 সে. মি. ও দেখ 45 তে. সি. 

উহার ঘনফল লু 151 দে ১৫ (2৯৮ 45 ঘন সে. মি. 

»-1805 স্বন সে. মি. | 
আবার, প্রত» গোলকের ঘনফলম্দঠ157-5$7(3)5 ঘন সে. জি. 
৮5362 খন সে. মি. | 

নিণেয় গোলকের সংখ্যা) ]180- 3 36.-55. 

| দ্বিতীয় অংশ | ফাপা চোডের ৰঞরতপের ক্ষেত্রফল 22. 
7 4,.45 ব্্গ পে. মি._ 180৭ বগ পে. মি.) 

প্রতেক গোলাকার পাতের ক্ষেত্রফল ৮5125 * (3)4. 9 বগ শে. 

নির্ণয় পাতের সংখা 1_ল( 80 45950 20, 

উদ্ধা, 12. 4৯ 501)৬76 2104 21701) 01000127 59517006701 015 
১৪10৩ 28010510850 ৩৭০৪ ৮০9100005. 135 1020 0016৩100852 ৫০৪৬ 
0৩ 41900605001 01১৩ 551115401: 6০6520 165 105151)02 10,00, 52, 

! সমান ব্যাপাধের একটি গোলক ও একটি লঙ্ব বৃত্তাকাৰ চোডের খন” 
শমান | চোটির খাপ উহার উচ্চতা অপেক্ষা শতকব্রা কত অধিক? ] 

মনে কর, চোডের উচ্চতা ॥ এবং গোলক ও চোডের ব্যালাধ ?. 

গোলাকের খনফল ল গত এবং চোডেবু খনফল ল আগা 

 সতাভমাতরে 2 2 শলওতা 275 বাত 58, 

চোডটির বানল2) ₹8%. 
27%---ঠ, :-৮ চোঁডের ব্যাস (88) উহার উচ্চতা (8) অপেক্ষা 
ভা অর্থাৎ 50% অধিক । 

উদ্বা. 19 £ 50110 0165 6 11)01)55 11) 0150)5051 15 101036৫ 
510 ৪. 00০ 10 101065 11) ৩%69701581] 0190060610 2130 4 1101)25 ৮ 
16775010 7 51)0 006 0030০015655 01 0006 6৪১০, 

[একটি 5 ইঞ্চি বাসের নিরেট গোলককে 4 ইঞ্চি দীঘ একটি নে 

পরিণত করা হুইল । নলটির বাহিরের ব্যান 10 ইঞ্চি হইলে উহা কত পুরু? 


87১7 681 | 463 


এখানে গোলকটির ব্যাসাধ 3 উঞ্চি! মনে কব, নল্টি ৮ ইঞ্ি পুক্ক । উ্চা 
'হর্বাাগার্ধ 5 ইঞ্চি। 
এক্ষণে, গোল কটির ঘনফ সন. 7757528১635 ঘন উ.-০36৭ ঘন ই,. 
এবং নলটিব ঘনফল ০5 45155 (5 _ 2021 ঘন ঈ, 
45152 --(5 75021753055 1, 52-09--)08 559, 
বা, (5-8)8ল্525-7-9-55106, বাঃ 5 কনক, 
নলটি | ইঞ্চি পুরু । 


উদ্ধা, 14. 4১ 50110176176 01100191 0%111001, 10056 11100 15 
। 10001)65 2170 01910060101 05 17286 4 1101025$) 15 ৫০:০)1010050 1100 & 
১0৩16. 110 06 501906 2169. 01 0106 501616. (0. 8. ')110995091,) 


. একটি শিরেট পন্ব বৃত্তাকার চোডের উচ্চতা 9 ইঞ্চি ও ভূমিগ ব্যাস 
। ইঞ্চি, উহাকে একটি গোলকে পরিণত করা হইল । গোগপ কটির প8৩লের 
ফস নিণয় কর ] 
এখানে চোঙের ভূমির ব্যাসাধ 2 ইঞ্চি । 
উহার ঘনফ ল 2570 215০5 ,28.9 ধন £.₹ 39: ঘন ইতি 
যনে ক, গোঁপকের বাসাধ ? ইঞ্চি 
অতএব, গোশকের ঘনফস ০০ 8১, 
পতানলারে ঠাঁ1$- 368, বাত 15275 ৩ গল্নউ হই 
গাপকে বর পষ্ঠ তলের ক্ষেরফ লিল কুর?8 4 প্রঠি ৮35 ব্গ ই. 
35 বর্গ হ.ল]]3য বগ ইঞ্চি । 
উদ. 15. ৬৬1৮০ 00510906031 01 &100119৬ 319161৩0100 
1511565010 ০005. ৪150 61010100653 2 0005. 55 107906 2 30110 118 
আ8 0006 0£1061506 8 ০075. 2100 000 50106 2168. 0৫ 105 
7৮৩0 91116806 00 006 1681650 54৪৬ ০6100100606, [জি 
| 7. 5. 61] 
একটি ধাতুনিক্িত ফাপা গোগক 2 সেন্টিমিটার পুরু ও উহার বাহিবেৰ 
118 10 পে. মিটার । উহার ধাতু হইতে ৪ সে. মিটার উচ্চ একটি নিরেট 
“« বৃন্তীকার শঙ্কু প্রপ্তত করা হইল। ণঙ্কুটব বক্রতঙ্গের ক্ষে্কল আদ 
।* সেন্টিমিটারে নির্ণয় করু |] 
মনে কর, শঙ্কুর ভূমির ব্যাসার্ধ? পেন্টিমিটার । 
উহ্থীর ঘনফল 32127 - $5%1% ৮৪ ঘন দে. মি. 


জা], 


464 82১৮10৭1015 


আবার, গোলকের বহ্ব্যান 10 সে. মি. এবং উহা 2 নে. মি. পুরু, 
উহার অস্তব্যাস-(10--4) পে. মি.ল56 সে. মি. 
স্বতরাং উচ্ভার অন্তর্বাসাধ 3 সে. মি. এবং বহির্বাসার্ধ (312) 
বা, 5 পে. মিটার 
গোপকেএ ঘনফল - $205১ _ 35) ঘন সে. মি. 
-ল $% ৮98 ঘন সে. মি. | 
সতীম্গসাবে 359 ৮ লক ৮:98, বা, 12-49, ৮1 দে. মি. 
অনে কর, শঙ্কুটির তিক উচ্চত] ! সে. মি. , 
- /৮৯+72- ৪৯+2৯ সে- মি-শ 513 সে. মি । 
উহার নির্ণেয় বক্রতলের ক্ষেত্রফল _ 511 প্র ৮7৮ ৯/113 বগ সেংছি 
_ 234 ৰর্গ সে. মিটার ( আসন্ন )। 
উদ্ধা, 16. "৮০ 89110 ০০917217 5101)6155 0৫6 18008 1 000. 8100 
30055, 816 17061050200 ৪ 50110 1161)0 ০100127 ০0156 06 1১211), 
70805. 25 00792001016 1902081. 1170 01215010850 105 1085৫ 
[ন, ১.63 (0018071), 
গোলকদ্থয়েব যোট ঘনফ্ল 22501541353) ঘন সে. মি. 
লুঠ ৮28 খন সে. মি.। 
মনে কর, শঙ্কুর ভূমির ব্যাপাধ ? সে. মিটার । 
শক্কুর ঘনফপ লু 1712 ১2 ঘন লে. মি. 
প্রন্বত সর্তান্ুসারে ধগেন ১৫ 7ল্ল বত ৮:26, 
বা, 71555$ %28, বা) 18228 ৮7-5106, ১ কিক 
নির্েয় ব্যানাধ-54 সেন্টিমিটার । 
ভদ্ভা, 17. 4১ 5010676 0£ 019002151 0 005, 19 00191১20000 ? 
0৮117801008] 55561 79870195 71160 ৬70) 8091 1106 01900610651 01101 
5556] 15 12 0095. [£ 015 3013676 66 59107156515 50190061560, চৈ 
9০৬) 20001) 9111 0176 5079০6০৫0০০ 98:06 061815241 [17.১.63 
| 12 সেট্টিমিটার বাসের একটি আংশিকভাবে জলপূর্ণ চোঙাকাঃ 


পান্ছে 6 লে. মিটার ব্যাসের একটি গোলক সম্পূর্ণরূপে নিমজ্জিত করা হহ্‌ল 
ইচ্ছাত্ে জল্তল্‌ কতটা উত্থিত হইবে ? ] 


১0১5:05 465 


মনে কর, পাত্রটিতে গোলকটি সম্পূর্ণ নিমচ্জিত হইলে উহার জলতল 
পর্বাপেক্ষা % সেন্টিমিটার অধিক উখিত হইবে। 
অতএব, গোলকেখু দ্বারা অপসারিত জলের 'উত্বিত জলের) ঘনফল গা) 
০১৫69 ১৫/ ঘন সে. মি. "++ 1-০ ১ 12 পে, মি.-০6 সে. মি,] 
বাবার, গোলকটির ঘনফল (8০542 ১৫3 ঘন সে. মি, 
উ্খিত জলের ঘনফল গোলের ঘনফলের সমান, 
স.68.755.2.32, বা, 363৩, 48], 
ঘানএব, জলতল ! সেন্টিমিটার উিত হইব! 


[267£0156 13 
[ [1216 এ 2 1 
হস্ত ধরিকে 
4, ঢা0 006 50000002501 2. ১116০ ৮/18056০ 019100661 15 
11055 00100, 
যে গোলকের বাস 5 ডেসি মি. 6 পে. মিটার তাহার পষ্ঠতলের 
গহকল কত? 
2,170106 190185 01 2. 5017612 15 3 0100. 7 9170. 006 8165. 0£ 16 
২৮২৮80০, 
একটি গেলকের ব্যানাধ 3 ডেসি মিটার ; উহার পৃষ্ঠতলের পরিমাণ 
শ্ণয় কর।] 
3, 71070 006 ৮911072০016 7. 51100721091 9 01891006610: 
॥ 0], 4 0005 
"] ভেসি মি. 4 সে. মিটার ব্যাসশের একটি গোলকের ঘনফল কত ?] 
$.7107106 50005 ০09€ 8 31010216515 154 50. 000.8 11130 165 
15/51015, 
একটি গোলকের পৃষ্ঠ তল 154 বর্গ সে. মিটার, উহার ব্যাসার্ধ নির্ণয় কর ।] 
*5..70195 50100605012 10106 15 তু 50. 06006. 01170 15 
০1৮10186560, 
একটি প্নোবের পৃষ্ঠতলের পরিমাণ ঠ& বর্গ মিটার 3 উহার ব্যাস কত ?] 
৮,701 ৬0100106062. 501)2765 15 14375 ০0, 00606572180 165 
17৫1হ15, 
; একটি গোলকের ঘনফল 14.7$ ঘনমিটার হইলে উহার ব্যাসার্ধ কত? ] 
ছ)০. 1, (9)-30 


406 &চাতাখাটাস্ [10591018931 


7, 4৯: ৪01)615 15 36 1101065 10 019059061, 9100 10 ০910106 101 
০0010 16৫, 
[ একটি গোলকের ব্যাস 36 ইঞ্চি ; উহার ঘনফল ঘনফুটে নির্ণয় ক। ] 


8. 77176 01315 17 0) ৬০11100 9: 75017616216 102 07৩ 
(10105 10 0102 2160. 01 165 5019.06, চ1000 06170105 0 01)০ 91917016. 


8৬55817721 

[ একটি গো'লকের পৃষ্ঠ তল ঘত বর্গ একক, উহার ঘনফল তাহার দ্বিগুণ ঘ” 
একক | উহার বাসার্ধ নির্ণয় কর । ] 

9.1102 10615106 2100 91917059106 005 10852 0৫ 2. 0170015: 


০৮1117001 219 2801) 6 19005. 100 00019010506 6১৩ 80161, 
৮/1)05০ 910169.09 15 ০0041 0০ 0) ০0৬০০ 501:0802 01 06 0৮1111061 


[ একটি বৃত্তাকার চোঙের উচ্চতা ও বাপ প্রতোকটি 6 মিটার | যে 
গোলকেব পৃষ্ঠ তল চোঙটির বক্রতলের সমান তাহার ব্যাসার্ধ নির্ণয় কর।] 


10. 7700৬ 10781% 591)011091 00110905) 9201) ] 06011069016 11 
01910666]1 081) 102 60117160010) ৪.0) 11018 10811 ৮105০ 0191766611১ 
6 09010060955 ? 


[6 ডেসি মিটার বাসের একটি লৌহপিগু হইতে এক ভডেসি মিটাও 
বাসে কয়টি গোলাকার গুলী প্রস্তত করা যায়? ] 

11. 1030 [08195 9[91)611091 10011605 ০৪০1) & 010, 11) 1:901705 0218 
95 0850 2010 8. 1600910575191 01090 0 1658 70 ০2). 10178, 
8 ০00, 70:92. 21710 59 01). 01100 7 

| একটি আস্মভাকা৭ লৌহফল্ক 10 ৮. মি. দীর্ঘ, ৪ সে.মি প্রশত্ত « 
5& সে. মিটার পুরু । উহা! হইতে ॥ নে. মিটার ব্াাসাধে৭ কতগুলি গোলাকার 
প্চলী প্রস্তত করা যায় ?] 

12. 1110162 50110 01061) 5191)01109] 1১945 ৩: 17011, 3, 4 21305 
00111100005 276. 10021690 1060 0186 51161 59110. 51010611071] 17০53. 
চা1170 00৩12010501 0106 510616 5010617081 152. 

[0. 0.'44 3 0. 70:5-00. 631 

[| যথাক্রমে 3, 4 ও 5 মিলিষিটার ব্যাসাধের তিনটি নিরেট শ্বগ 
গোলককে গলাইয়া একটিমাত্র নিবেট গোপকে পরিণত করা হইল। এ 
গোঁলকটির ব্যানা্ধ নির্ণয় কর । ] 


৪৮7২ 46৭ 


13. 0৩ 56609] 800 107061178] ৫1910050615 06 8. 51961] ৪6 
৩৭০00561515 17. 2130 103. 00000. 002 ৮01105.. 10. 0.5] 
' একটি গোলার বাহিরের ও ভিতরের দিকে বান যথাক্রমে 15) ইঞ্চি 
» 1 ইঞ্চি; উহার ঘনকফল কত? 1 
14. £ঠাত়। 11010 5010616) 4 000, চা 0190060, 15 0০৪0৩15 1109 2 
(৩0121 81০০ & 000, 00100 600 00517010596 06 51০60, 
- 4 সেন্টিমিটার ব্যাপের একটি লৌহগোপঞ্চকে পিটিয়া ই সে. মিটাও 
।. একটি বৃত্তাকার পাত প্রস্তুত কর' হইল । এ পাত্ডের বাসাদ নিণর় কর !1 
125.111617) 21১0 72 05 60617701106 চ০১ 50110 519105155 9 6014 
111 0065 016 15165010060 0230 90110 5101610, 790%৩ 01790 00 
। 11815 01 01১০ 136৬7 51915671015 (71১ 4+12১ 5, 
 ডুইটি নিরেট স্বণগোলকের ব্যাসাধ যথাক্রমে 18175 3 উহারিগকে 
,স1ষকা একটি নিরেট গোলক প্রপ্তত করা হইল । প্রমাণ কর যে উচ্ভাএ 


ফি 

২1৮1৭ (713177%))১ এর সমান | 1 

716. 00 61) ৮৮615190012 19011091101) 99611, 1 006 63061091 
10188005715 13 10595 ৪0 0১০ 000107955 0£ 0)০ 11070 ০৮ 
5 1100105, (0701) ৬৮516195412 929» 0210 091510 20০10) 1২. 141 

। একটি ফাঁপা লৌহগে।লকের বাহিরের ব্যাম 13 ইঞ্চি এবং লৌহ 
 ভক্ষি পুকু॥। গোবকটির ওজন কত? (এক ধন হঞ্চি লৌহের ওজন 
+এ আউন্স )1] 

17. & 10100 0£ 6185 113 056 0020) ০ 50110. 8015016 1১ 
6071551201069 4. 1015120 01100191 09117500101 176151)0 16 11)01065. 


১10 0176 7180115 0 006 0236 ০01 0১০ 051110901 501019991106 10 6০ 0৬ 
(201 00 01061801050 0100 5010010, [0.0. 491 


ভরাট গোলাকার একটি মৃত্তিকাপিগুকে 1০ ইঞ্চি উচ্চ একটি লঙ্গ 
'৭কার চোঙে পরিণত কর! হইল। যন্দ টোডটির ভূমির বাশাধ গোপাকটির 
"সাধের সমান হয়, তবে এ ব্যাসাধ কত হইবে?) 

18. নুণ 20817 50110 0১1100075 9801. 01 16780) 113010৩5 


।53:0181060676 11001650913 196 100900 0০ 01 60০ 008061018] 0৫ & 
':14 591১276 010120103 6 11)01065 ? [8. 0. ঢু 62 7 0৮ 0,520 


 ধাঁতুনিষ্িত একটি ভরাট গোলকের ব্যাপার 6 হঞ্চি। উহার ধাতু 
:£-৩৪ ইঞ্চি দৈথ্য ও ০ ইঞ্চি ব্যাসেব কষটি নিরেট চোড প্রদ্তঙ করা যায়?) 


466 47602) 
[ বিবিধ ] 


উদ, 1. 1136 2768. ০৫ 00৩ ৮71)016 9:0:6906. 04 ৪. 1০200186018? 
[91911610101 15 192 ও. ০7. 810 105 ৮০101700615 144 0. ০1) 
1 00০ 16180) 01 2 19£09139] 02 13 0177.) 8750 070 01200615517115 
06 0006০ 50170. [৮0১57 


| একটি আয়ুতঘনের সম্পগ্রঙল 192 বর্গ সেন্টিমিটার ও ঘন” 
143 ঘন সে. মিটাপ । উহার কণের দৈথ। 193 সেন্টিমিটার হইলে উই" 
মাত্রাগুলি নির্ণয় কর |] 
মনে কর, আয়৬ঘনের ধৈর্য, প্রস্থ ও উচ্চতা যথাক্রমে ৪, ৮) ৫ সেন্টিমিটা" 
উহার সমগ্রতল অর্থাৎ 2৮ +৮০+06)৯5]192 বর্গ সে. মিটার, 
&৮-+৮০+4০-96 বগ সে. মি.**--() 
উহার ঘনফল অপ্াৎ ৫৮০ 144 ঘন সে. মি.**(2) 
উহার কণের ধৈধ্য অথাৎ ২/৫+-৮2+০2--]3 সে. মি. 
2৪ +৮2+০%--169 সে. মি.'-.(3) 
এক্ষণে, (০+4+৮+০)১ 7০৪4০৮১14০৯ 1+202৮1+8০+ 68) 
-169-4192-5361, 
০44০7 ৬361- 19 সে. মি.+"'(4) 
(1) হইতে পাত ৮(এ+০)1+০9--96::-05) 


(4 ৫০4 এবং (4) হইতে ৪+০- ]9--&. 
/ 


(5) হইতে ৮09-৮)+২০+-9৪ বা, 8০019 _ ৮)+144-596. 
বা, &১-_1982+96৮--144-0, 

বা, &১-3৮৪- 16৮০+48৮+48৮--1445 0, 

বা, &*৮-3)--£6৮(৯-3)+48(৮- 9)-0, 

বা, (৮-_3)0- 16৮+48)-0, 

বা, (৪-3)0৮-4)৮-12)-0, 


৮3, 4, 12. 
য্দি ৮-3 হয়, তবে প্রস্থ 3 সে. মি, 
এক্ষেত্রে ৪+০-19--৮-19--3-16 এখং ০০-:৫84-4৮, 


212১ ০০4, 


বিবিধ 469 


“* নির্ণেক মাত্রাগুলি যথাক্রমে 12 সে. মি., 3 সে. মি. ও 4 সে. মি. ; 
অধবা, 12 সে, মি, 4 সে. মি, ও 3 সে, মি, যদি ৮4 হয়। 
১০12 হইলে ৈর্ঘা এ উহা! অপেক্ষ| ক্ষদ্রতর হয় বলিয়া উহ ধর] হইল না|] 
তি: 2. 117০ 1217601৮,:05800 না] 076 0৩121060৫68. ০109960 
0 06 12 11016 127 000. 8 10065 1580০০6৬০15 8170 60০ (051 


02860 3500০৪ 195 376 500916 1710165. 16 00০ 2115 716 000160101 
11110, 910 006 6110055, [0. 0. "581 


। একটি ঢাঁকনিযুক্ত বাক্সের দৈর্ঘা, প্রস্থ এ উচ্চতা যথাক্রমে 12, 10 
“ খ ইঞ্চি এবং উহার ভিতর তলের মোট পরিমাণ 376 বর্গ ইঞ্চি। উহার গা 
"শবে পুক হইলে, উহা কত ইঞ্চি পুরু? ] 
মুন কর, বাক্সের গাগুলি (৪115 ) % ইঞ্চি পুকু। 
বাক্সটির ভিতর দিকে দৈর্ঘা, প্রস্থ ও উচ্চ যথাক্রমে (127 2), 
0279 (8- 25) হঞ্চি। 
সঙতাক্সারে 2012 -2)010--2)172010-2968-251 
+908- 2012 7 2%)-5376, 
বা, ৩ -%)5--৯) 4005 70647 %)148(47 €)৬ ৬) 320, 
বা, (6--%05--%) 41577 5)0%8- কীক্ু 22005 7-%)লুএুন, 
১8273925127 259. বা) 2-7109%9 -৮, 
২1, ৯2০৮-10-79). 05 ৮ ফলা বা 9. 
এখানে বাক্সের গালি ও ইঞ্চি পুরু হওয়ু! সম্ভব নহে, 
বাক্সাটব গা । অ৪]1) ] ইঞ্চি পুক। 


পি 


উদ্ধ। 3 ১৮০৮৮10৮৮60 ৫12৮ 2 01712 02191161110 6105 1055 ০: 
" 41৮01000191 50126 50 1096 16 11005 000 00186 17065) (5 ৫ 
11041 5000] 87109 035 : (7) 0%০ 0501 207৭1 %০1011005, 
০157 
: একটি লগ বৃক্তাকার শঙ্ুর ভূমির সথান্তরাল সমতল অঙ্কিত কৰিয়! 
॥ »পে উহাকে তুই 'অ.শে বিভক্ত কারশে £) তই অংশের তলপগ্িমাণ সমান, 
তুই অংশেপ ঘনফল সমান হইবে ? 1 
সর ৃ ডি ৮1 
1 এই পুস্তকে 28 পৃষ্টা উদ, 10 দেখ । উহা হহতে ৪5৭» এই 
“"% লিখিয়া পরবে নিম্নের মত কর] 
সিটি 1 ১: 85-:5. 5. 289 
2০৯ 27505027760 2 
20 _ ২/2 - ৯০ -5015 ৯2] 
সপ শি শপ জী তি 


207 3) 11890. 1. 


পাপী 


479 &]হাঘা)া 


অতএব, শঙ্কুর উচ্চতাকে ২/2--1 £ ] অন্পাতে বিতক্ত করিয়া তলটি,₹ 
অস্কিত করিতে হইবে। 

(11) "" তলটি এস্থলে শঙ্কুকে দুইটি সমান ঘনফলবিশিষ্ট অংশে বিত্ত কঃ 

2 ইস?2,80-52 ৯ সুগগে এ ৮8০ 


72.20 লট, বা 2০১ 20. _. ৃ “৭ ?-79 

72.2011260% 20? 7?716014 
ভা নি0) 2: টি ০১227 8০70-:5-8 
১0500507780 07750 8 


অতএব এক্ষেত্রে শঙ্কুর উচ্চতাকে /2-5] £ 1 অন্পাতে বিভন্গ কিয় 
তলটিকে অগ্কিত করিতে হইবে। 


উদ্দা, 4. 11716 ০0৮60 50178065042. 715176 ০110121 ০51177001 
8130. ৪. 1181)6 ০1050187 ০0120 56875010060 006 58075 0856 47 
10251105005 581006 [০1610 816 1) 013০7180093 £5, 80০৬ 0796 ৰা 
[80105 01010010852 15 4 0106 100151)0. [0১, 0,759 (60071 1 


[ সমান ভুমি ও সমান উচ্চতাবিশিষ্ট লম্ব বৃত্তাকার একটি চোঁঙ «€ 
একটি এস্কুর বক্ততল দুইটির অনুপাত 85, প্রমাণ কর যে ভূমির বাস 
উচ্চতার 4 অংশ | ] 

মনে কর,? ৪7 যথাক্রমে চোটি ভূমির ব্যাপাধ গত উচ্চতা । 

অতএব, চোঙেব বক্রতলের ক্ষেত্রফল হু 2777 

এবং শঙ্কুর বক্রতলের ক্ষেত্রফল 211 2 ৮১172, 

সতানসারে পাই 27517 £ 20 5/15775 ₹ 825) 

বা, 21 £ /৮+172ল 9 2 5১ বা) 10775 উ ৮475, 

বা, 10012 ল 64551710412, বা) 6412 ক 3675, 

বা, 8/-501%,) ৮১ 1527, 

ভূমির ব্যাসাধ উচ্চতার এ হইল । 

উদ্ধা, 5117106 00010 016 ৪. 0০০ 15 81161) 01100191 051170001 
5066৮ 10150109200 30 10127 52100 005 %০0100াগ 
01 00০ 0010102 9010101) 16100981175 10210 0106 [07010 15 01067 
০1)0051) 3050 00 190006 16 60 ৪ 12009750171 ১8911510217 
01) ৪. 50018.01709.9০. [&. 0 


[ 5 ফুট ব্যানার্ধ ও 30 ফুট উচ্চতাবিশিষ্ট লঙ্গ বৃত্তাকার চোঁডের আকারে 
একটি গাছের গুঁড়ি আছে। উহাকে যতট] সম্ভব কম ঠাচিয়! একটি বর্গাকার 
ভূমিবিশিষ্ট আয়তখষনাঁকারে পরিণত করিলে উহাতে কত নফল কাষ্ঠ থাকিবে 1. 





বিবিধ 47] 


এখানে গুঁড়িটির প্রতোক প্রান্ত একটি বৃত্ত যাহার বাঁসাঁধ 5 ফুট এবং 
গডিটির দৈর্ঘ্য 30 ফুট। 


মনে কর, /৪8০০ বর্গক্ষেত্রটি আয়তথনের ব্রি 
আকারে পরিবন্তিত গুঁড়ির ভূমি। 1 
এ বর্ক্ষেক্সটি ০-কেন্দ্রীয় বৃত্তের মধো ্ 
অন্ভলিখিত। এখানে ০৯-5 ফুট । 
৫%-7-227-5/05, বাঃ 222 নই2ছি, 
ৰা, : 
এরিনা 


চর 
সপ এপাশ? শসা 


/ 2 ফু ঠা /8 লুল 22552 1 ফুট। 
বর্গক্ষেত্রটির ক্ষেত্রফল -(5 ১/2)১ বগগ ফুট-50 বর্গফুট | 
এ আয়তঘনাকাঁর গুঁড়ির নির্ণয় ঘনফ্লস-ভূমির ক্ষেরফল ৮ উচ্চতা 
২50 বর্গ ফু. & 30 ফু.-51500 ঘনফুট । 

উদ্দা, 6. 016] 00৬5 2 006 7966 04 20 126 061 0)10700 

[710 8. 09110001109] 70151251001) ঠা লাভা [ন0আএ 1008 

0010 16 09206 00 9]] 8 0017108] ৮০৪৪০]) 1195০ 01805601806 

০২271809118 10 100165 2171 0200 9 1001705 ? [৪. ঢা, 162 (00101)] 

| 8%5, 20 মিনিট | 

. একটি '25 উদ্চি বাসের চে'গাকার নল দিয়! থিনিটে 20 ফুট বেগে জল 

£এহিত হয়; উহা ছারা একটি শঙ্কু আকারের জলাধার জলপূর্ণ করিতে কত 

“মং লাঁগিৰে? জলাধারটির উপব্িতলের বাস 10 ইঞ্চি এবং গভীরতা 9 ইঞ্চি ।] 

উদ্ধ1! 7. 4১ 00186, এ. 1901015191)670 0150 8 ০1100615021 0) 

৮২819110055 8100. 1026 05 52100 1061610910৮ 02010 00617 

11010086525 চে 00618010122 2 37090000206 006 অ0016 5418০63, 

। 9. [63]. 1 255, ০905 এ2কার 232 

একটি শঙ্কু, একটি অর্ধগোলঙ্গ ও একটি চোগেব ভূমিগুলি সহ্!ন এবং একই 

উদ ৮1 প্রমাণ কর যে, উহাদের ঘনফপগুলির শক্ষপাত & 2233, এবং 
ইং “দপ স্মগ্র তলগুলির ভুলন! কব । 

[ উত্তর : তপগুলির অনুপাত 27123 :ঞ] 

উদ্লী, ১. 47151601010 0072 15 00 0৮ চৈ৮০  0191765 

1215116] 60 00০ 7955 2100 00150001174 07610018106 50০৬ 008 


12 ০01010650৫6 012. 01:66 700100139 1700 ₹717101) (1১০ ০07৫ 1 
07৬1060. 81:2 3 1: : 19. [ 9. ঢা, 163 100701.)] 


শে 


। একটি লম্ঘ গোলাঁকাঁর শঙ্কর উচ্চতাঁকে সমত্রিখগ্ডিত করিয়া ভূমির 
»হাঞ্কপাল ছুইটি সমতল ছার: শঞ্চুটিকে বিভক্ত করা হইল। প্রমাণ কর ফে, 


উ্ধার খণ্ডিত অংশ তিনটির খনফলের অনুপাত 4 £7 £ 19, ] 









চে 
৯ 
চি 


৯] 51512 
90111110861077 01 978 17011171690. 1. 991198 
[ অমীম গুণোত্তর শ্রেণীর যোগফল নির্ণয় । 7 
গুণোত্তর শ্রেণীর আলোচনায় আমরা দেখিয়াছি থে 
2+০/-+121915 +---421%77 একটি £&-সংখাক পর্দবিশিষ্ট গুণোতিগ 
শ্রেণী এবং উহার প্রথম পদ ৫ ও সাধারণ অন্রপাঁত £. ইহা একটি সমীম শ্রেণী; 


ইছার £-সংখ্যক পর্দের সমষ্টি অর্থাৎ ০-৫7710..2) 
590৮” -1)..02) 
৮712) 


যখন 1এর সাংখামান 1] অপেক্ষ। কম, তখন (1)-স্থত্রটি এবং যখন 
2] (সাংখামানে ) তখন স্ুজ্ঞ-(2)-টি ব্যবহৃত হয়। 
917. 
॥-? 

এক্ষত্রে, যদি এব সাংখামান 1 অপেক্ষা কম হয়, অথাঁষ 7? ধনাত্মক 
অথবা খণাত্মক একটি প্ররুত ভগ্নাংশ হয়, ভবে 1-এব মান যত বাডিত। 


স্থক্স-(1) হইতে পাই ১৯+- সদ 2 


চু, 
থাকিবে +*এর মান, সুতরাং না মান ততই কমিতে থাকিবে ; এইকসে 
রর 17 
॥-এর মান অসীম পর্স্ত বৃদ্ধি পাইগে 1 অসীমনষপে ক্ষত্র ( অর্পাঁৎ প্রায় শুন 
হইবে এবং তখন 9%এর মান নি হইবে । 
0০৮৫4 
অতএব, ? এব দাংখামান ] অপেক্ষা কম হইলে, গুণোত্তর শ্রেণী? মাটীয় 
& 
11 
উদ্দাহরণ। 970 €0 1179111500০ 52105 114 9১7 সুতি 
এখানে প্রথম প্‌? 2554 এবং সাধারণ অন্পাত ?- 8 -4ঙ, 


রি ১৯228258 
17171728323 


আবৃস্ত দশমিক। একটি আবৃন্ত দশমিককে একটি অলীম গপো 5: 
শ্রেণীতে প্রকাঁশ করা যায়। যথ!-_ 


পধস্ত যোগফল | অথাৎ ৬০০ 


2: 


(1) *1.5777...60 ০০757 4+02 1+007+-৮ত অনীম পর্যস্ত 
7 7 7 
বু চরে 2 ৬৬ নী 
79+30৯+10৯+ অসীম পর্ধস্ত, ইহ] একটি অনীম গুণোত্বর শ্রে 


যাহার প্রথম পদ খত এবং সাধারণ অন্তপাত হত, 


70551 


17) 
(1) 11851237373. অসীম পধস্থু 
»-"141073+00073+--*.৮অসীম পবস্ত 
লু 11073 173 4... আগ ৃ 
[0+00*+7 ঁ অপীম পথস্থ) 


শানু 
ইহ] দ্বিতীয় পদ হইতে একটি অনপীম .ণানুব শ্রেণী, যাহার প্রথম পদ রে 
নু 
105 
এই প্রকারে যেকোন আবৃন্থ দশমিককে একটি অপীম গুপোস্র শশ্রপ/ক 
পকাশ করা যায়। 


এপ পাধারণ অহ্শাত হু 


উদ্বাহরণমাল' ০ 


উদ্ধা, 1. 1170 006 5000 01-78-৮৭17 67 10101 


এখানে প্রথম পর্দ ৪], সাধারণ অন্রপাতি_5;-8)- 4 


ঙ নিন ডি পরনে রি 23 
০ 14-14-6752 ক 4 


! 
ছু 


উদ্ধা, 2. ৩০০ 24 টি ১42 ক. জট 8105, 


এখানে প্রদত্ত শ্রেণীকে দুইটি শসীম শ্রেণীতে বিভক করা যায় 


নু 2 লা | 
১০-(৫+2+০০০০)১৮১+ ০৯০) 


উদ্ধা, 3. 9 69105015454 1)+010176১2- তি 
খালে 2০৬21 গরবং 744 1. দি 
সি 
৯: ৬৪41 _৮%445(4274)14 ৯৪ 
১০০-1-৮-1- (এহ-82- 32787 এহীওি ক 
প্র7572. 347 
ছি স্পরি 279 হরি 


উদ্ধা, 4 710০ 01786 1]. ৪. 05055851786 0. 0, ০01700708৩0 9 
00105) আ00$৩ 00001001) 12:00 151, 006 18010 01 ঞাস 6 09 
১0০ 5017 0৫৪1] 00০ 500০০601116 02100051511 1. 


414 & চহাবত)া 


| একটি অধ:ক্রমের (0601:65517)6 ) অসীম গুণোত্তর শ্রেণীর সাধারণ 
অক্ষপাত ++; প্রমাণ কর ষে উহর যে-কোন পদের সহিত পরবভী প্সমুহের 
সমষটির অন্তপাত ] 71 84. 

মনে করু, প্রথম পদ 27; এখানে গ্রদণ্ড সাধারণ অনুপাত 1. এখানে 
আমর যেকোন পদ ( ধর 7-তম পদ) লইয়া পরীক্ষা করিতেছি । 

এখানে শ্রেণীটির 7-৩ম পদ-০৮৮-। ॥ আতবাং উভার পরবতা পদপ্ঠকি 
হইবে 917) 275+1১.,অসীম পর্যন্ত | 


২ $) 
“পরবতী সমস্ত পদগুলির সমট্টি- ী 


%-ভম পর্দের ৪ এ সমস্টির অনুপাত 
012 11,177 
না 


রি এ ? 
2০217 | 755 2171 ১৫ উল লু] 21৮, 
-? ০1 


ঞ 


উদ্দী. 5. 973700036 ৪ 0০00 10০3 26617791]% 21) 01015 118177)61. 
৬12.) 20 101105 11) 0106 9156 101100665 19 [01165 178) 0) 800170) 
16821701168 11) 006 00110 2170 ৪০ 0] 11) 6০010776008] [00155831011 
1600112000০ 0000050 01568106 10 08] 16901). (0. 10. 1664 


[ অপস্তভাবে চলমান কোন বস্ত প্রথম মিনিটে 20 মাইল, দ্বিতীয় মিনিটে 
19 মাইল, তৃতীয় মিনিটে 185 মাইল, এইবপ গুণোতুর প্রগতিতে যাইতেছে 
উচ্া সর্বাধিক কততদুর পর্যন্ত পৌঁছিতে পারিবে ? ] 
স্পষ্টত: এ দুনুত্ব- (204194185৮4: 0০ ০০) মাইল 
এখানে এল 20 এবং £ গ্তুর্ট, 


নিপে দূরত্ব -€ বৃ মাইল? মাইল-400 মাইল । 
720... 2০ 
উদ্ধা, 6, 5317) 14 3 52177257-00 ঠা (এ), 
মনে কর, সমটি 5. অতএব, 
5০]. 31758217728 472 অসীম পর্যস্ত 


585 32215891777 অসীম পর্যস্ত (& ছারা গুণ করি 
$01--%) 14214224285 +**অসীম পযন্ত 
স্ু]+(25722214-225 +-**অসীম পধস্ত) 
11:28 2172 2 ওঠ বশীর 


1-2 ]-7% সু (1709 


ঞ7.3৮8 84 477 
উদ্দা, 2. [6 51) 59, 53)...... ১৩৪৪16 00০571705 01 17781)10 
280109010 52118 ০7170569105 66105 215. 1) 2, 3১. 17 হা] 110৩০ 
1] 1] 
০৫া।001 186105 210 2১ 2১ ১০০১৪ 72591১০৫01 
2374, কি [০06152]5,. [010৮০ 0070 


| 57 5১ ৩১১... 59 কতিপয় অসীম গুণোত্ব শ্রেণীর যোগফল 
এ শ্রেণীগুলির প্রথম পর্দগুলি যথাক্রমে 1, 2, 3১:০০, ,:07 এবং সাধ বণ 
14 ) 
গুলি যথারু? ১০০০, - | 
মুপাতগুলি যথারুমে বা হইলে, গ্রমাণ কর যে, 
৩1752 $8 ৮৮৪০৮ 1 59 ০০ 51017) 3), 1 
প্রদত সতগুলি হইতে পাই 
1] 4 যু 
সু] - শা সস: সে ১ ৭৬5+ স্প্প্রাস্ সি এ 
2258 অসীম পষস্ত 1 2, 
২:06: 2 
১০ হল ঠি শত এ শে নন ০০০ উড 
টে +8735+ $+ )$ 1] 
রর 3.3 3 
্িং শ্ভ্ও এ 22 হী রর জল 4) 
+4745 ”ঁ চি ] এ 
কী ১ “যি লা 
ছি হান করি 
17- ! 


1499 -41১3-7 ১৪৪৬০৯ 19) 
21314771097 0 এখানে পদ শাখা শিস? 


»১?১৯৫(24+711)7 8177 73, 
রি 


চু? র670196 €. 


৭৪7) 086 861163 00 17060 ; অসীম পদের যেগফল নির্ণয় ক৭। 


2 ক... 1? 5 : নু ০৪৪৯ 
&. 1 37 রঃ ২/- /3 2 ২/3 নু 
2৮5 ৪৭, রিল 
ন্ট 
চুক না রি রাত 
ঠি, 3+7+ব5+727+357757 ৫৬ 


হু. 910৬ 0086 16 15 2001215176 00 21) 11781)166 £৫07360015 
11021555101. 5 85501001776 10 117.0 19 52108. [0. 0.111 


| দেখাও যে ']$কে একটি অসীম গুণোত্তর শ্রেণীতে পরিণত করা যাঁয় এবং 
তত হইতে ইহার মান নির্ণয় কর । ] 


476 £৮/চ1)7% [11910199 0] 
6. দ1170 006 500 00 11091910501 006 9617163 
শু রর 1 ৃ 
25725264878 যা 
+30+ , 110, -ঁ »:9100৬% 00৪0 012 501) 06 006 হি 


10 06105 0 01015 3০116518115 5110170 06 016 5017) €0 10110 


90৮ 16555 01091) % 010905880-0111101101 09916 01 1, 17755 
? ] টা 
| ] ২১4২5 পাত এ শ্রে সত স 
14101 1051+10++ শ্রেণীর অসীম পর্যস্ত সমষ্টি নির্ণয় কর 


প্রমাণ কর যে এই শ্রেণীর প্রথম 10টি পদের সমষ্টি & অপীয় পর্যস্ত সমষ্টি অপেক্ষা 
1-এর সতম-নিঘুতাংশ কম । 1 

7... [7 ৪ 561105 1] ও. 10, 00170121060 €0 11091]10) ০801) 061 
15 00021] 00 010 5০0 01 81] 00০ 50050690116 65171015. 11170 [0৩ 
51199) 006 9150 (9700 10611060101. 

| একটি অসীম গুণোত্বর শ্রেণীর প্রথম পদ ] এব' প্রতোক পর্দ তাহ, 
পরবতী পদসমূহের সমষ্টির সমান । এ শ্রেণীটি নির্ণয় কবি।] 

&. 1106 915 02100) 01 2 (3, 10, ১০০৩5 002 559174 10% 2, 91: 
00 50170) 609 11/91)16 15196. 11174 00৩ 5০10165, 52 

, একটি গুণোত্তর শ্রেণীর প্রথম পদ দ্বিতীয় পদ অপেক্ষা 2 অধিক এ*' 
শ্রেণীটর অসীম পধন্ত গুণফল 50. শ্রেণীটি নিণ* কর । | 

9. 111) 501)) 01 ৪10 11101010603, 10. 15 ৩১ 8100 00৩ 501) 91 019 
81750 0০ 051005 15 2, 510%/ 0086 00616 810 চ9 51101) 5০0১: 
71100 00617), [0. 0. 1934 

একটি *সীম গুণৌ ভর শ্রেণীর সমষ্টি 3 এবং প্রথম ছুইটি পঙের সমষ্টি ০১. 
প্রমাণ কর থে এরূপ দুইটি শ্রেণী আছে এবং শ্রেণী ছুইটি নির্ণয় কর।] 

10. :& 700 17)0555 10 5001) 2:108171707 0080 1 টোন৬৮1১ 9 
115587,০6 01 100 505. 11) 006 8156 10717)066) 60 ৮০১, 101 0. 
১৪০০০, 36 এ, 11) 0) 0010 1031)000 ৪10 50 01) 11 ০, 1. 9138)৮ 
0138 01০ 60081 015091)06 0৪৮5116, ৫০1) 1 006 19090 10১0৬০১ 
606118115) ০৪130,06 06 £152667 0081) 250 5৪705. 1). 8.3: 

[একটি বস্ত প্রথম মিনিটে 100 গজ, দ্বিতীয় মিনিটে 60 গজ, তৃতীয় 
মিনিটে 36 গজ, এইরূপ গুণোত্তর প্রগতিতে যাইতেছে। প্রমাণ কর “1 
এই ভাবে অনন্তকীল যাইলেও উহা 250 গজের অধিক দুবত্ধ যাইতে পারে না। 


ডিন08৫6খঘ এ £ 


স্্ত 


স্ব 


[| 00201726075 ] 


1. 101৮106 8. 5, 11106 1180 0৮০0 1১21 50৩0 00:51 006 দো) ০1 
10125007165 5108711 76 00081 00 81৮৩7) 9012, 


চে 


[ একটি নিদিষ্ট সগলরেখাকে এরূপ ই আশে বিভক্ত কর যন এ 
৭*শছুয়ের উপর বগক্ষেত্র ুতটির সমটি একটি শির ন্ে সমান হয় 

£5 প্রুরক সবুলবেখা এবং ৫ এত | 0 
তের বা | 4৪কে এমন ছুই খত ১ ৩ 
একক করিতে হহবে যেন তাহার বগেও | ূ াঠি। 

টি - 2৭ হয়। | মি শিক 


আন্কম : 8৪ 1বধশতে £4890--4ুন আক । অতি কেজু করিয়া এ পাত ধ 
গলা একটি বুত্ুচাপ আক, উহ] যেন ৪০কে 0 বিন্দুতে ছেদ কারত | 
95458 টান 1 88 প্েখা এখন 0 বিন্বুতে উদ্দিষ্টকপে বিভল্ হইল | 
গ্রমাঞ 2 £0-1 সমকোৌপঃ এবং £1080 7475, 
5690০452080,» ৮5100 ল্5 09, 
£800-51 সমকোণ। ৮5180578087 002 এ0১ 802, 
/809% 41802558510 80 ল242) 
2:101%106 ৪. 5008161)0 1106 17700 6৮৮০ টিতে 501 0090 0০ 
1751016 মেঃ 00608161085 06 01০০ 016 508516 018 0176 00167, 
একটি নির্দিষ্ট সরলরেখাকে একূপ দুই অশে বিভর্জ কর যেন £ক 
"শের উপর বরক্ষেপ্ত অপর অংশের উপর বগক্দোত্রের দ্ি৭ হয | 4 


ঙ্গে 


88. একটি প্রদত্ত সরলরেখা । মনে কর, উহা্চে ৪ বিশ্ুুতে একপে বিজন 
₹6. হইবে যেন 852752865 হয়। 88-র ৃ 0 


সর 


নস 


* ্নদিতে একটি সমকোণ আকয়া উহাকে 1. ০৮ € 


হি এ পীশা 
৬১ এ 24 
“১ ছারা সমহিখগ্ডিত কর। ৮০988কে 8 চি 
৫ 1৭ পপ নপশিশত পাশা কী 
২ ছা সমছিখগ্ডিত কর। : 25. ৪ 


এখন £ ০88 22ঠ ভাগ্র হইল। ঢখন্দুতে &৪র উপণ্ত 80 লঙ্গ টান: 
& যেন 8০কে ০ বিন্বুতে ছেদ করিল । ০ বিন্দুতে 2০7. ৮০৪৮ আক 
২ খন &৪কে ৮ বিন্দুতে ছেদ করিল । 

খন 7 বিন্দুতে 8৪ উদ্দিষ্টরূপে বিভক্ত হইল। 


416 4৮৮৮611)1% 


প্রমাণ ঃ £১2৩র বহিঃস্থ £028-5 £0/77 £ 5057 455 
£1909754557551 50895 :০511183 5 90. 
আবার, /৪ সমকোণ বলিয়া, 20251284807 2778৯) 
/29 75 2888 (দি 2086ল 2808) ৮০188 ল08। 


3. 191৮100 ৪. 56. 11120 1160 0৬9 78105 50 (0080 0৩ 5018 106 01) 
01৮৬ 1১810170095 1১০ 01760 60155 0০ 50 08162 01) 00৩ 001)91, 


| একটি নির্দিষ্ট সরলরেখাকে এরুপ ঢুই অংশে বিভণ্ত কর যেন এক অংশে 
উপরু বগচঙ্গতত অপর অংশের উপর বগক্ষেত্ের তিনগুণ হয়| ] 

মনে কত) ৪5 সদ্লরেখাকে ল বিন্দৃতি একপে বিভ ৩ করিতে হইত 
/৪455332% হয় 1:88র 8 বিশ্ুতে £ 89055 45 আ!ক এব 
48807-5305 আক 130 ৩ ৪০ পরম্প€ ০ বিন্ধুতে ছেদ কািল। ৩ হইতে 88] 
উপ4 05 লঙ্থ টান । 58৪ রেখ! ৪ বিন্বৃতে উদ্দিষ্টন্মপে বিভক্ত হইল ' 

গ্রমাণ 2 . £6ল1 সমকোণ, এবং 85455 

/505897- 45755 59, ০5110675188. 
আবার, £ 5530, ৮৮806750905 ৮,80০ ল 27, 
এখন ২2৪78027608 57 (28002 5805 লু 4805 71805 
লু 3605 3875, 

4. 101510021৩1) 50. 101)6 11)09 ০ 10815 50001) 0139 0৩ 
01176151706 09509০1৮ 00৩50086501) 010৩ (৬০ 08105 109 1 
১০21 00 002 50019815010 2. 61৮10 56, 11106, 

[ একটি নির্িই সরলরেখাকে এরূপ দুই অংশে বিভক্ত কর ধেন এ 
অন্শছ্য়ের উপর অঙ্কিত বর্গছয়্ের অন্তরল একটি নির্দিষ্ট সবলদেখার ডশএ 
আকঙ্কত বগের সমান হয়। | 

মনে কবরু, 49 গ্রদণ্ড অগপবেখা। এবং £ প্রদত্ত বর্গক্ষে জের বান 538 
এমন ঢুই ভাগে বিভক্ত করিতে হবে, ষেশ তাহাদের বগের অস্তর-ু15 হয়! 

০49 টান এবং 80ল| কর 8০ োগ কর। ০ বিশ্বুভে «5৫ 
সমান কারয়া ৪8০০9 কোণ আক, 55 যেন £&৪কে 9 বিন্দুতে ছেদ কারণ! 
এখন 8৪ সবুলরেখাটি 9 বিন্ধুতে উদ্দিষ্টরূপে বিজ হইল। 


প্রমাণ ১ £ 875 4800, ৮, 890-500, এক্ষণে, ০০-৪9-4702) 
১803 75 002-78108 5905 7292) 
৮ (2-80৯-92 (7 ৫৮8০১, 


08৫6৭ 2 419 


5. (915906 9 00181261601) ৪ £15] 089৩, 15951158155 


20৫. ৮৪10681 817815 8200. 006 0০011) 86 17101) 056 01590০00106 0১৬ 
+610091 21510 1006905010০ 0859. 


[একটি ত্রিভুজের ভূমি,শীষকোণ এবং ভূমির সহিত শীষকো নেব মমদ্ধিথ কের 
ছদবিন্দু দেওয়া আছে। জ্রিভুঞ্জটি অঙ্কিত কপ । ] 

77505: [জামিতির 166 পৃষ্টয় উদ. ৯ দেখ 1 

মনে কর, জিভুজেদ ভূমি ৮০০ শির্হকে ৭ * এব শিরঃকোনের সমাহখগুক 
ওল ভূমিকে 5 বিন্ুতে আদ করিয়াছে! ₹৯এর উপর এ বারণক্ষম 44 
শস্কাত কর এবং বৃনুটিকে সম্পূর্ণ কগ! অন্তবন্ধী চাপটিকে £ বিন্দুতে 
'আহখ্তত কর। 6০ যেগ ৭ বাঁধত £0 খেল পণিধিকে লি বিপুতে 
ই করিগ | 6ছি ৪০৮৭ দঘাগ কর । 5৬৭ উদ্দিত গরিভুজ ততল। 

6. (59135000006 0 0091515 108511€1561) 0১৮ 098১৪, 005 
+0101021 517615 2100. 0100 00067 6৯০9 51405. 

 ত্রিভূুজেণ ভূমি, শিরঃহকোণ ও অপর বাহু দুইটির সমস্ট দেওয়া আছে, 
নভুজটি অস্কিত কর ।) 

: [38008 : মনে কপ 88 ভূমি, ৮ শিরঃকোণ এবং 1 সরলবেখা অন্ত 
পন্ৃদ্থয়ের সমষ্টি । £8৪-র উপর £৯% ধারণক্ষম 4০৪ বৃত্তাংশ এবং 5৯ কোন 
বরপক্ষম ৪০৪ বৃত্তাংশ অঙ্কিত কর। ॥-কে কেন্দ্র করিয়া ! ব্যাসাধ লইয়া 
কটি চাপ অস্কিত কর, উহা! যেন *০৪,৪ চাপকে তি ও 9 বিন্দুতে ছ্দে করিপ। 
** যোগ কর, উছা যেন 559 চাপকে ০ বিন্দুতে ছেদ করিল । ৪০ যোঁগ 
£:.:880 উদ্দিষ্ট ত্রিভুজ হইপ। 

প্রমাণ 2 97৭ যোগ কর। অঙ্কন অগ্চনারে 2৯০9. 2 %- 

আবার, £809ল £08617- £068, বা, ১72০8877848 

4085 £.)৫- 4. * লু 5৮৫৮7450885 5:08 6 
৯১০80 5 80 4 0 লু লিবি লন £, 

টৈ. 8. অন্তরূপে £9 যোগ করিয়া আব একটি ত্রিভুজ পাওয়। ঘায়।. 

7, 000500০৮ ৪ 00121551601) ৪. £1০17 9956 178%7186 তত 00৩ 
1091 81181020006 0125151706 01 010৩ 161091001705 51465. 

ত্রিভুজের ভূমি, শীষকোপ 9 অগ্ত বাহ্ছয়ের অন্তপ্ুফল দেওয়া আছে; 
স্টি অঙ্কিত কর। ] 

মনে কর 59 ভূমি, % শিরঃকোণ এবং ৫ অন্ত বান্থঘয়ের অন্ত | 99৪-4 
পর £* ধারণক্ষম 7528 বৃন্তাংশ এবং 907৮ কোণ ধারণক্ম 998 বৃত্তাংশ 
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আক। /কে কেন্দ্র করিয়া এ বাসাধ লইয়া একটি চাপ আক, উহা যেন 4০৪ 
চাপকে দ₹ বিন্বুতে ছেদ করিল? &৭ি যোগ কর। বধিত ॥হ ঘেন ৮০2 
চাপকে ০ বিন্দতে ছেদ করছি । 8০ যোগ কর। 480 উদ্দিষ্ট ত্রিতূজ হইল 
পাডাগত 95 যোগ কর। 
480-180 - £88-4180০--(904- 8 £15590+-- ২. 
আকার, £/455- ০৯ £08.) 
408 45887405907 ৯ £ ১৮-2৮-9057 48 28 
08 বি, এক্ষণে) ৯০০০-0৪-8০ 790. 
/০--80-24৫ এবং ০০ ৫, 
হি. [71100 70 180 09011060102. £1%91) 50 11172 ১১8 56, 11, 
458. 50017061505 002 08 ঠা ছো0। 2106126. 
[ ৮+ সরলব্রেখার উপর এরূপ একটি বিন্বু নির্ণয় কর যে বিন্দুতে 
সরলরেখার সন্মথকোণ বৃহভ্ম হইবে 1] 
মনে কর »* প্রদত্ত সরলরেখ! এবং 8৪ উহার বহিঃস্ব একটি সরলবেখ 
%+-এর উপর এমন একটি বিশ্ব নির্ণয় করিতে হইবে যেন সেই বিন্দুতে £৪-; 
সম্মথকোণ বৃহত্তম তয়। 
অঙ্কন £ মনে কর বধিত 8/ ও +% পরম্পর ০ বিন্দুতে ছেদ করি 
০৮ হইতে ০৮ ও ০8৪-র মধাসমান্পাতীর সমান করিয়া ০1 অংশ কাটিয়া পওয় 
₹ইল | শ বিন্দু উদ্দিষ্ট বিন্দু। 
প্রমাণ 2 /,7, 8 বিন্দু তিনটি দিয়া একটি বৃত্ত অঙ্কিত কর, 08 এ 
বুত্তের ছেদক 'এব' এখানে ০08,09৪ 0 (০ মধাপমাতপাতী বলিয় 
০ এ বৃস্তের শ বিন্দুতে স্পর্শক ! অতএব, বিন্দু বাতীত ১» 
উপর অপর যে কোন বিন্ু বৃতের বহিঃস্ব। ১%এর উপর আর একটি ছে 
কোন বন্ধু 2 লণ্, ইহা বৃত্তের বহিঃস্ব বিন্বু। 42 যেগ কর, ইহা চেল 
বুত্তকে 5 বিন্দুতে ছেদ করিল। 82, 892, /) 87 যোগ কর 
৪০2 জিভুজের £8% বহিঃকোণ, ৮০288১৮4828 অর্থাৎ £82% 
ক্জ্ঞি একই বুত্তাংশস্ব বলিয়া 49274. 8৪785০52872 28 
এবং ইহা শ বিন্ু বাতীত ৮*এর উপরিস্থ যে কোন বিন্দুর পক্ষেই সত 
/ £78 বৃহত্তম কোণ | অতএব) শ নির্ণেয় বিন্দু। 


১০:1৪). 8:৮৮:)4 &8] 


3. ভূইটি নিদিষ্ট বিন্দু দিয়া যাইবে এবং একটি নির্দিষ্ট সরলরেখাকে ম্পশ 
“বে এরূপ একটি বৃত্ত অঙ্কন কর। 


ঠ 
সং £ $ ২১। 
এ নিহিনির 17? ৫ ! 
পে টকা লি € ্ 
ষ্ঠ ৭. পর রর 
সির ০ তাহ ৮ পপি 
8 0 উদ টাল ১ 
নি বর 1 «৪ 
৯১৫ কী 
৯ এপ ০৯২ সস 
ক ৮.৪ 9 


" 8 ছুইটি বিন্দু এবং *% একটি নিলি সরলরেখা। 
সন্কল 2: 58 যোগ করিয়া বর্ধিত কর, উঠা যেন *৬কে 0 বিন্ধুতে ছেদ 
এল! ৭:৩9 খিন্দু দিয়া যেকোন একটি বৃত্ত অঙ্কিত কর। 0 তইতে 
এ বৃদ্ধের একটি স্পর্শক 075 অঙ্কিত কর। 0+ হইতে 0৮-র সমান 00 
চা লও । এক্ষণে, &, 8 ও ০ বিন্দু দিয়া একটি বৃত্ত অঙ্কিত কণ। টহাই 
মু বৃত্ত হইল । 
প্রমাণ; 485 বৃত্তের 49 জ্যা ৪ ০৯ স্পর্শক 9 বিশ্বুতে ছেদ করিয়াছে, 
78,24৯ 072-5008 (7005505 )1 
£50 বৃত্তকে 2০ স্পশ করিয়াছে । ..:890 বৃত্তই উদ্দিষ্ট বৃত্ত । 
জ্ষ্টব্য 81) যদি ০৯ হইতে 04:95 কাটা হয়, তবে &১ 8, 
8 অস্থিত বৃত্ত আর একটি উদ্দিষ্ট বৃত্ত হইবে । (2) * ও ৪ যোগ করিয়া 
*” হইলে &৪-র সমন্িখগুকের সহিত »*এর ছেদবিন্দু ০ লইবে। 
নি 38৮ শাক পরম্পর বিপরীত দিকে হইলে এরপ বত্তাঙ্কন সম্ভব নহে । ] 
১. ছুইটি নির্দিষ্ট সরলরেখাকে স্পর্শ করিবে এবং একটি নির্দিষ্ট বিন্দু দিয়া 
এ এক্ধপ একটি বুত্ত অঙ্কিত কর। 





চি 
চ 
৯০৮ 





3৫ 9 
49 ও 00 ছুইটি নিঠন্র সরলরেখা এবং 7 একটি নির্দিষ্ট বিন্বু। 
81০. |. (১0--3] 


482 &চচাঠাবা)া 


অঙ্কন: 2% ও 0০কে বন্বিত কর, উহার1 যেন ০ বিন্বুতে ছেদ করিল, 
/£০0-এর সমদ্বিখগুক ০৮ টান। 156$0% টান এবং 86কে চ পর্যস্ত বধিও 
কর, যেন 56-86 হয়। এখানে উর্া, 9 অন্গসারে 2 ও 6 বিন্দু দিয়া যাইবে 
এবং ০0০কে ম্পশ করিবে এবপ একটি বৃত্ত 25হা আক। উহাই উদ্দিষ্ট বৃু। 
[ প্রমাণ ঠিক পূর্ব উদ্দাহরণের মত। ] 

[ জ্রেষ্টব্য £_ এক্ষেত্রেও পর্বের হ্যায় দুইটি বৃত্ত অস্কন করা সম্ভব | ] 

11. দুইটি নির্দিষ্ট বিন্দু দিয়া! যাইবে এবং একটি বৃত্তকে স্পর্শ করি: 
এরূপ একটি বৃত্ত আঁকিতে হইবে। [ 0. 0.10,'33. 

মনে কর ০525 নির্দিষ্ট বু্ত এবং 
॥ ও ৪ ছুইটি নিদিষ্ট বিন্দু। 

ভন্কন 2 39 বিন্দু দিয়া 
এরূপ একটি বৃত্ত আঁক যেন উহা 
প্রদত্ত বুত্তকে ০ ও 09 বিন্বৃতে ছেদ 
করে। ০0 ও 48 যোগ করিয়া 
বর্ধিত কর, উহারা ষেন % বিন্দুতে চিত্র নং 32 
পরম্পর ছেদ করিল। ১ হইতে 906 বৃত্তে 85 স্পর্শক টান । 

£১8 ও 5 বিন্দু দিয়! একটি বৃত্ত আঁক, উহাই উদ্দিষ্ট বৃত্ত হইল । 

প্রমাণ 2 4900 বৃত্তের £8 ও ০09 জ্যা » বিন্দুতে পরম্পর ছেদ ক" 
0১.১০-7১৪,১, আবার, 596 বৃত্তের 00 জ্যা ও ৯5 স্পর্শক ১ নিন 
ছেদ করায় 0১.১0556)08, ৮৮162 5 ১09.১/১ 55111555596 বুনের 





ম্পর্শক | এক্ষণে 586 ও 006 বৃত্তের 2 বিন্দুতে £* সাধারণ স্পশক 
হওয়ায় উভয় বৃত্ত £ বিশ্বৃতে স্পর্শ করিয়াছে। 
886 বুত্তই উদ্দিষ্ট বৃত্ত । 
[ জ্রষ্টুব্য £__১ বিন্দু হইতে প্রদত্ত বুত্তে আর এক্টি স্পর্শক ১2 টানা 
£, 9, £ দিয়া অস্কিত বৃতও উদ্দিষ্ট বৃত্ত হইবে । ] 
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